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HUGNG DAN SU DUNG SACH

Moi bai hoc thudng cé cac phéan nhu sau:

Hoat dong kh&i dong

Goi mé van dé, dan dat hoc sinh vao bai hoc.

e

Hoat dong kham pha

Goi y moét s6 van dé giap hoc sinh tim ra kién thidc maéi,

Kién thuc trong tam

Thuc hanh

Gilp hoc sinh lam nhiing bai tap cg ban ap dung kién thuc
vira hoc.

Van dung

Ung dung kién thiic da biét vao moét tinh hudng, diéu kién
mdi hoac dé giai quyét van dé.

Céc kién thuc, ki nang hoc sinh dat dugc sau méi bai hoc,

Hay bdo gudn, giir gin sdch gido khoa
dé danh tang cdc em hoc sinh lop sau!




LG1 NOI PAU

Cac em hoc sinh, quy thay, ¢6 gido va phu huynh thdn mén!

Sach Toan 9 thudc b6 sach gido khoa Chan tréi sang tao dugc bién soan
theo Chuong trinh gido duc phé théng ndm 2018 ctia BS Gido duc va Dao tao.

Cau trdc sach Toan 9 dugc chia thanh hai tap.
Tap hai bao gom ba phan:

$6 va Pai s6 gbm mot chuong: Ham sé'y = ax? (a = 0) va phuaong trinh bac hai
mét dn.

M6t s6 yéu té Théng ké va Xdc sudt gom hai chuong: Mét sé yéu t6 Théng ké;
M6t sé yéu té Xdc sudt.

Hinh hoc va Po ludng gom hai chuong: T gidc ndi tiép — Da gidc déu;
Cdc hinh khéi trong thuc tién.

C&u tric mébi bai hoc thusng dugc théng nhét theo cac buéc: khai dong,
kham pha, thuc hanh, van dung va cuéi méi bai hoc c6 ndi dung dé hoc sinh
tu danh gia. Cac bai hoc sé tao nén mai trudng hoc tap tuong tac tich cuc;
doéng thoi khai thac dugc cac ting dung cdng nghé théng tin vao hoc Toan.

N&i dung sach hudng dén muc dich dam bao dé day, dé hoc, gan Toan hoc
V@i thuc tién. Cac hoat déng hoc tap dudc chon loc phti hgp véi [Ga tudi va
kha nang nhéan thic cta hoc sinh, thé hién tinh than tich hop, gan bé
mon Toan véi cdc mon hoc khac, dap Ung dugc nhu cdu clia hoc sinh trén
moi mién dat nuéc.

Chdng téi tin tudng rang véi cach bién soan nay, sach gido khoa Toén 9
sé hé trg gido vién han ché dugc nhing kho khan trong qua trinh day hoc,
déng thai gitp cac em hoc sinh hing tha hon khi hoc tap.

Rat mong nhan dugc su gdp y cla quy thay, ¢ gido, phu huynh va cdc em
hoc sinh dé sach ngay cang hoan thién hon.

CACTACGIA
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Phan SO VA DAL SO

HAM SO y = ax? (a = 0) VA
PHUONG TRINH BAC HAI
MOT AN

Trong chuang nay, cdc em sé tim hi€u vé ham s6 y = axzw
(a # 0) va cach vé dé thi [a mét dudng cong parabol
ctia né. Cac em cling sé tim hiéu vé phuong trinh béac hai
mét an, cach gidi phuong trinh bac hai mét 8n, méi quan hé
gitra nghiém va cac hé sé ctia phuang trinh, cting nhu
van dung kién thic d6 dé gidi quyét moét s6 bai toan
thuc tién.

Chuong

Gateway Arch & thanh phd St. Louis (Missouri — Hoa Ky)
¢ dang d0 thi ciia ham séy = ax® (a # 0).



7 Mot vat dugc tha roi ty do tif do cao 45 m.
Quing dudng chuyén déng s (m) cla vat
theo thoi gian roi t (gidy) duoc cho bai
cdéng thuc s = 5t Sau khi tha 2 giay,
quang dudng vat di chuyén duoc la bao
nhiéu mét?

1.HAM SO y=ax?(a=0)

ﬁ? Dién tich S cia hinh tron duoc tinh boi cong thire S = nR?,
trong do R 1a ban kinh cta hinh tron va T ~ 3,14.
a) Tinh dién tich cia hinh tron véi R = 10 cm.
b) Dién tich S 6 phai 12 ham s6 ciia bién s6 R khong?

Hinh 1

Trong @ trén, voi moi gia tri cua thoi gian t (0 < t < 3) xac dinh duoc duy nhat mot
gia tri twong ung cla s theo cong thirc s = 5. Do do s 1a mot ham s6 cia bién s t.
Tuong tu trong 31;, dién tich S ciing 1a mot ham s6 cua ban kinh R.

Hai ham s6 cho bdi cong thirc s = 5t°va S = 1R’ c6 dang y = ax® (a = 0).

Vidu 1.
a) Trong cac ham s6 sau, ham s6 nao co dang y = ax’ (a = 0)?
9 XE
y=2% y=3G y=0G y=—

-, - N A o ) r . A 2 ) _ 1 2

b) Xac dinh hé so cua x*° trong cac ham s0 sau: y =2x*; y =—0,25x"; y= Ex .
Giai

a) Ham s6 y = 3x* co dang y = ax® vdi a = 3.

. £ %, %o 1

Ham soy = = codangy =ax véia= I

Ham so y = 2x va y = 0x*khong co dang y = ax® (a # 0).

" . 1 . 1
b) Hé s0 cua x* trong cac ham soy = 2x*; y =-0,25x%;, y = 3 x” 1an luot1a 2; —0,25; 7



Thuc hanh 1.
. , ﬂ .1
a) Xac dinh hé so cia x” trong cac ham so sau: y = 0,75x*; y = —-3x" y = 1 x.
b) V6i mdi ham s6 da cho ¢ cu a), tinh gia tri cia y khi x =-2; x =2,
Van dung 1. Goi x (cm) la chiéu dai canh cia mét vién gach lat nén hinh vuéng.
a) Viét cong thirc tinh dién tich S (cm?) ciia vién gach do.
b) Tinh S khi x = 20; x = 30; x = 60.

2.BANG GIATRICUA HAM SOy = ax? (a = 0)

-‘ .9 L
2 Choham sby = 5. Hoin thanh béng gié tr sau:

X —3 -2 =1 0 1 2 3

y= %

Dé 1ap bang gia tri ctia ham s6 y = ax” (a # 0), ta lan luot cho x nhan céc gia tri x,, x,,
Xy ... (X, X,, X5, ... ting dan) va tinh cac gié tri twong ung cua y roi ghi vao bang sau:

% X, % X,

y=-ax Yi b Y2

Vi du 2. Lap bang gia tri cia ham s6y = x° vay = —x’ vdi cac gia tri x 1an luot bing
-3; -2; -1; 0; 1; 2; 3.

Giai
Bang gia tri cuia ham sdy = x*
= 3 y % 0 1 2 3
y=x* | 9 4 1 0 1 4 9
Bang gia tri ciia ham so y = —x*;
-3 2 -1 0 | 2 3
. o 4 4 0 5 4 9

Nhdn xét: V6i ham so y = ax” (a = 0), ta co:
—Néu a >0 thiy >0 v6i moi x #0; y =0khi x=0.
~Néua <0 thiy<0vdi moi x#0;y=0khix=0.



. . . £ 1 ] - i X X
Thuc hanh 2. Lap bang gia tri cta hai ham sy = sz vay= —7 X véix lan luot bang
—4:-2:0;2: 4.
Van dung 2. Mt vat roi tu do tir d6 cao 125 m so véi mat dat. Quing duong chuyén
dong s (m) cha vat phu thudc vao thoi gian t (gidy) duoc cho boi cong thirc s = 5t°.

a) Sau 2 gidy, vat nay cach mat dat bao nhiéu mét? Tuong tu, sau 3 gidy vat nay cach
mit dat bao nhiéu mét?

b) Sau bao lau thi vat nay tiép dat?

3.DO THICUAHAM SOy = ax? (a = 0)

&

3 Cho ham sé y =x". Ta lap bang gia tri sau:

X 3 =2 —] 0 1 2 2

y=x 9 4 | 0 1 4 9

Tur bang trén, ta lay cac diém A(-3; 9), B(-2; 4),
C(=1; 1), O(0; 0), C'(1; 1), B'(2; 4), A'(3; 9) trén
mat phing toa d6 Oxy. o thi cua ham s6 y = x* la
mot dudng cong di qua cac diém néu trén va co dang
nhu Hinh 2.

Tir d6 thi & Hinh 2, hay tra 161 cac cAu hoi sau:

a) D4 thi cia ham s6 ¢o vi tri nhu thé nao so voi
truc hoanh?

b) C6 nhan xét gi vé vi tri ciia cac cap diém A va A’
B va B’, C va C' so vdi truc tung?

= 4

¢) Diém nao la diém thap nhat cia do thi?

e,

Cho ham s6 y = —%xz,

a) Lap bang gia tri ctia ham s6 khi x 1an lugt nhan cac gia tri —2; —1; 0; 1; 2.
b) V& d6 thi ctia ham s6. C6 nhan xét gi vé dd thi ciia ham sé do?



Tur @8 va &4 mot cach tong quat ta co:

¥ pé thi ctia ham s6 y = ax® (a # 0) 1a mot dudng cong di qua goc toa do, nhan
truc tung lam truc doi xing. Puong cong d6 dugc goi 1a mét parabol dinh O.

e Néu a > 0 thi d6 thi ndm phia trén truc hoanh, O 1a diém thap nhat cua d6 thi.
e Néu a < 0 thi do thi nam phia dudi truc hoanh, O 1a diém cao nhat ciia do thi.

Chii y: Dé v& do thi ham s6 y = ax® (a # 0), ta thuc hién cac budc sau:

— Lap bang gia tri ctia ham s6 voi mot so gia tri clia x (thuong lay 5 gia tri gdm 0 va
hai cdp gia tri doi nhau).

— Trén mit phang toa do Oxy, danh dau cac diém (x; y) trong bang gia tri (gom diém
(0; 0) va hai cap diém doi xing nhau qua truc Oy).

— V& dudng parabol di qua cac diém vira dugc danh dau.

Vi du 3. V& d6 thi cia ham sy =—% X,

Giai
Bang gi4 tri ctia ham so:
-2 -1 0 1 2
2 = 0 e 2
. 5 = i
Trén mat phang toa do Oxy, lay cac diém y4
. 1 (1
E(-2; -2), 1{-1;-5), 0@; 0), F (1;—5} 4 -32-lol I 2 3 4_
F/ _%" ]'\F’ X
E;(z’ _2) § | 2 L
- . L rw e e o
Do thi ciia ham soy = - x~1a mot duong / i \
/ ' \
parabol dinh O, di qua cac diém trén va c6 /" \\
-6
dang nhu Hinh 3. / \
Hinh 3

Nhdn xét: Vi 6 thi cta ham s6 y = ax® (a # 0) ludn di qua gdc toa d6 O va nhan
truc Oy lam truc di xtng nén khi v& dd thi ham sd, ta chi can tim mét sé diém bén phai
truc Oy roi 14y cac diém doi xtng véi chung qua truc Oy.

Thuc hanh 3. V& d6 thj cia ham sy = 2x°.



Lh

Van dung 3. Pong nang (tinh bang J) ctia mét qua budi ning 1 kg roi véi toe do v (m/s)
duoc tinh bang cong thirc K = %vg.
a) Tinh dong nang clia qua budi dat duoc khi no roi véi toc do lan luot 1a 3 m/s, 4 m/s.

b) Tinh tdc d6 roi cia qua budi tai thoi diém qua budi dat duoc dong ning 32 J.

BAITAP

. Choham séy=—x".

a) Lap bang gia trj ctia ham sd. b) V& d6 thi cua ham sb.
4 1 o

Chohamsoy = EX“.

a) V& do thi cia ham sd.

b) Trong cac diém A(—6; —8), B(6; 8), C [%,gj , diém nao thudc d6 thi cla
ham s6 trén?
Cho hai ham sb y = %xg vay = —%xz. V& d6 thi cia hai ham s6 dé cho trén cung mot
mat phfmg toa dg Oxy.
Cho ham s6 y = ax’ (a # 0).
a) Tim a, biét d6 thi cha ham s6 di qua diém M(2; 6).
b) V& d6 thi ctia ham s6 vdi a vira tim duoc.
¢) Tim cac diém thudc do thi trén co tung do y = 9.
Cho mét hinh lap phuong co do dai canh la x (cm).
a) Viét cong thirc tinh dién tich toan phan S (cm®) clia hinh 13p phuong theo x.
y ; 1 2
b) Lap bang gia tri cua ham s0 S khi x lan luot nhan cac gia tri: 5; 1 5; 23
c) Tinh d6 dai canh cua hinh 1ap phuong, biét S = 54 cm”,

. Khi gi6 théi vudng goc vao canh budom ciia mot con thuyén thi luc F (N) ctia no

ti 1& thudn véi binh phuong toc dé v (m/s) cia gid, tirc 1a F = av® (a la hing sd).
Biét rang khi toc d6 cua gio bang 3 m/s thi lyc tac dong 1én canh budm bang 180 N,
a) Tinh hang s6 a.

b) Voi a vira tim duoce, tinh lyc F khi v =15 m/s va khi v= 26 m/s.

¢) Biét rang canh budm chi ¢o thé chiu duge mot luc t6i da 1a 14580 N, héi con thuyén
c6 thé di dugc trong gid bdo véi toc do gid 90 km/h hay khong?

O

10

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

- Nhén biét dugc ham sé y = ax’ (a = 0).

- Vé dugc d6 thicia ham séy = ax’ (a = 0).

— Nhan biét dugc tinh déi xung (truc) va truc déi xiing ctia dé thi ham sé y = ax* (a = 0).
- Giai quyét dugc mét sé van dé thuc tién gan véi dé thi ctiaham sy = ax? (a = 0).



PHUGNG TRINH BAC HAI MOT AN

Sau khi dugc ném theo chiéu tir dudi lén, dé cao
h (m) cta mét qua béng theo thaoi gian t (gidy) dugc
xac dinh béi céng thic h = 2 + 9t — 5t*. Thoi gian
t ldc ném cho dén khi béng cham dat la bao lau?

%? Mot tdm tham hinh chit nhat ¢6 chiéu dai hon chiéu rong 2 m. Biét dién tich
tAm tham bing 24 m* Goi x (m) la chiéu rong tam tham (x > 0). Hay viét
phuong trinh v6i an x biéu thi méi quan hé gitra chiéu dai, chiéu rong va dién tich
clia tam tham. |

1. PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

Tu e, ta thiét 1ap dugc phuong trinh x> + 2x — 24 = 0. Ta goi do6 la phuong trinh béc hai
mot an.
Téng quat, ta co dinh nghia;

/' Phuong trinh bec hai mot dn (con goi 1a phiong trinh bdc hai) 1 phuong trinh c6 dang
ax’+bx+c=0,
trong do x la an,a, b, cla nhiing 3O cho trude goi la cac hé sovaa#0.

Vi du 1. Hay xac dinh cac hé s a, b, ¢ ciia mdi phuong trinh béc hai sau:
a)x2+2x—24=0; b)3y*— 24/5y=0; ¢)-5C+7=0,
Griai
a) Phuong trinh x* + 2x — 24 = 0 ¢6 cac hé s6a= 1:b=2;c=-24.
b) Phuong trinh 3y* — Z\Ey =0cdcachésda=3;b=-25; c=0.
¢) Phuong trinh —5*+ 7=0cod caché sba=—-5,b=0;c="7.
Thuc hanh 1. Trong cac phuong trinh sau, phuong trinh nao 1a phuong trinh bac hai
mat an? Chi rd cac hé sb a, b, ¢ cia mdi phuong trinh bac hai mot an do.
A -T=0; b)-12x> +Tx—/3 =0;
¢)x’+5x-6=0; d) x> —(m +2)x +7=0 (m la s6 da cho).

1
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Al MOT SO PHUONG TRINH BAC HAI DANG PAC BIET

a) Biing cach dua vé phuong trinh tich, hdy giai cac phuong trinh sau:
i)3x*—12x=0; i) x*-16=0.

b) Bé dua cac phuong trinh bac hai dang dac biét trén vé phwong trinh tich ta da

dung cac phép bien doi nao?

Vi du 2. Giai cac phuong trinh:

a) 2x> +3x=0; b)x*-5=0.
Giai
a)2x*+3x=0 b)x*~5=0
x(2x +3)=0 =S
x =0 hoic 2x +3=0 x =+/5 holc x =—+/5.
x =0 hodc x = _%_ Vay phuong trinh c¢6 hai nghiém Ia

x =5 va x=—4/5.
Vay phuong trinh cé hai nghiém la

x=0va x=——.
2

Chut y: Trogg mot s6 truong hop, ta cling c6 thé dwa phuong trinh bac hai vé
dang tich dé giai.
Vi du 3. Giai phuyong trinh (x —3)*—25=0.
Giai
[k ~3P-25=1
&E—~3F—F=p
(x+2)(x—8)=0
Xx+2=0hodcx-8=0
=-2 hodc x= 8.

Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém la x=-2vax=8.
Chii y; V&i phuong trinh ¢ Vi du 3, ta ¢6 thé giai nhu sau:

(x—3P-25=0

(x-3)y=25
Xx—3=5hodcx—-3=-5
x=8 hodcx =-2.

Vay phuong trinh c6 hai nghiém la x =8 vax = -2.
Thuc hanh 2. Giai cac phuong trinh:
a) 3x" - 27=0; b)x* - 10x +25=16.



3. CONG THUC NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI

B3 Cho phuong trinh bac hai x> — 4x + 3 = 0.
a) Thay m&i daw | ? | bing sé thiich hop dé vidt Tai phueng trink 4% cho think:
©—4x+4= [ ? ] hay (x-2)'= [ 2] (*)

b) Giai phuong trinh (*), tir d6 tim nghiém phuong trinh da cho.

Tong quat, dé giai phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a 2 0), ta bién ddi nhu sau:

Chuyén hang tir tu do sang vé phai, ta duoc: ax® + bx = —c.
&

4 A P P ik . b C b
Vi a# 0nén chia ca hai vé cho hé so a, ta duoc: x* + —x =——= hay x3+2—x-2—=——.

a a a a

TN el e [ Y
Cong vao hai veé cing mét bieu thirc (2—) , ta dugc:
a

2 2 2 2
x2+2.x.£+ l) . L) _E hay (X"‘L] =b ‘j'aCl
2a \2a 2a a 2a 4a”
biat A =1b*—4ac (A doc 1a “denta” va goi la biét thurc cia phuong trinh). Ta co:

s
X+ — = e—
2a 4a°

Tu day ta co cong thirc nghiém cua phuong trinh bac hai nhu sau:

W/~ Cho phuong trinh ax” + bx +¢ =0 (a # 0) va biét thirc A =b* — 4ac.
e Néu A > 0 thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phén biét:

L _brVA _ b-VA

] 2a ’ 2a
£ g ; ; " b
e Néu A = 0 thi phuong trinh ¢o6 nghiém kép x, =x, = ~= 5
a
e Néu A < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.
Vidu 4. Giai cac phuong trinh:
a)x—7x—8=0: b) x> +24/5x+5=0; c) 5x—2x +2=0.

Giai
a)Tacoa=1,b=-7, ¢c=-8.
A=b"—4dac=(-7y-4.1.(-8)=81>0.

Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét la
_ DBl o DB

2

Xy 2
2.1 2.1

13
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b)Tacoa=1,b=25,¢c=5.
A=b*-dac= (2/5)*-4.1.5=0
Vay phuong trinh c6 nghiém kep la

b _&z_\/—

= = .

R TR
c)Tacoa=5,b=-2,¢c=2.
A=b’-4dac=(2)-4.5.2=-36<0.
Vay phuong trinh v6 nghiém.

Chit y: Néu phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a # 0) ¢ a va ¢ trai dau, tuc la ac <0,
thi A=Db’—4ac > 0. Khi do, phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét.
Vi du 5. Khong giai phuong trinh, hdy nhan xét sé nghiém cta phuong trinh
x*+3572x—-3573=0.
Giai

Tacoa=1>0,c=-3573 <0, suy ra a va c trai dau.
Do d6 phuong trinh ¢6 hai nghiém phéan biét.
Chit y: Trong phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a # 0), khi b = 2b’ thi

A =1b*—4ac = (2b")’ —dac = 4(b"” - ac).
Dit A’ =b" —ac, ta dugc A =4A".
Khi d0o, ta co cong thirc nghiém thu gon nhu sau:
e Néu A’ > 0 thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét:

_ b+ A N1 —b'—/A
1 22 %
a a
e Néu A’ = 0 thi phuong trinh ¢6 nghiém kép x, =x, = —%;
e Néu A’ < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.
Vi du 6. Giai phuong trinh 7x* — 12x + 5= 0.
Giai
Tacba=7,b'=-6,c=5A=(-6-7.5=1>0.
Vay phuong trinh c6 hai nghiém phan biét la x, = -t o =%, = 61 = 2
Thuc hanh 3. Giai cac phuong trinh; J ¥
a) x> - 3x +2=0; b)3x2 — 24f3x +1=0; ) -2x2+5x +2=0,

Thuc hanh 4. Dung cong thic nghiém thu gon dé giai cac phuong trinh sau;
a) 5x*— 12x +4 =0; b) 5x> —24/5x + 1=0.

Van dung. Tra 101 cdu hoi trong @ (trang 11).



4. TIM NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN BANG MAY TiNH
CAMTAY

Ta c6 thé sir dung may tinh cim tay dé tim cac nghiém ctia phuong trinh béc hai.

Vi du 7. Tim cac nghiém ctia phuong trinh 5x* — 6x + 1 = 0 bang may tinh cam tay.

Giai
— An nit ON dé khoi dong may.
~ An nit MODE, man hinh may sé hién ra cic 4 s pOMP 22 CMPLX
dong nhu hinh bén: SI1ESTAT d4d:BRSE-H

S:EGN SiMATRIA
7:TRELE S:VECTOR

— An nat 5, man hinh s& hién ra cac dong nhu 1= anE+bRY=ch

hinh bén: 21 annstbRY+onZ=dn
SranZ+bxE+c=0
d: anz+bEZ+CcxE+0d=0

— An nit 3, ri nhéap cac hé s6 nhu sau:
HO@EOHOHG

Man hinh hién ra két qua nhu hinh bén: | Math¥

1

£ ‘ MathWa
_ An @, xét qua ni hinh bén: W=
Vay phuong trinh da cho co nghiém lax=1 va 1
1 =
..} 5
5

Chii y: D61 véi cac phuong trinh bac hai c6 nghiém kép hodc vo nghiém, sau khi
thyuc hién tvong tu nhu Vi du 7, ta nhan dugc két qua hien thi trén man hinh nhu sau:

)4’ +4x+1=0 b)2x*+3=0
o} MathW Math¥
1 55 .
-E 2 1
1 MathWi
Phuong trinh ¢6 nghiém képx = —. AE=
46 .
&

Phuong trinh vo nghiém.

15



Thuc hanh 5. Tim cac nghiém clia mdi phuong trinh sau bang may tinh cam tay.

a)3x’—8x+4=0; b) 5x>— 245x+12=0; c)2x" —8x +8=0.

5. GIAI BAITOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH BAC HAI

a;; Mot manh dat hinh chix nhat ¢ chu vi 100 m, dién tich 576 m>.

16

Goi x (m) la chiéu rong ctia manh dét (0 < x < 50).
Hay 1ap phuong trinh bieu thi moi lién hé gitta chiéu rong, chieu dai va dién tich
cua manh dat.
Dé giai bai toan bang cach 1ap phuong trinh bac hai, ta thuc hién nhu sau:
Buge 1: Lap phuong trinh:
— Chon an va dat diéu kién thich hop cho an.
— Biéu dién cac dai lugng chua biét theo an va cac dai luong da biét.
— Lap phuong trinh biéu thi méi quan hé giira cac dai luong.
Buoe 2: Giai phuong trinh noi trén.
B:mjfc 3: Kiém tra cac nghiém tim duoc & Budce 2 ¢6 thoa man diéu kién cia an hay khong,
roi tra 101 bai toan.
Vidu 8. Hari xe 6 t0 khot hanh cung mot lac n‘xrthz‘mh phd A dén thanh phé B cach nhe}u
120 km. Toc d cua xe thu nhat nhanh hon toc do xe thir hai la 10 km/h nén da dén
sdm hon xe thir hai 24 phut. Tinh toc do cua moi xe.
Giai
Goi x (km/h) 1a toc do clia xe thi hai (x > 0).
Téc do cia xe thir nhat 1a x + 10 (km/h).

Thoi gian xe thir hai di tir thanh ph6 A dén thanh phd B 1a L (gio).
X

120 ..
Q).
X+1O(gl )

Thoi gian xe thir nhit di tir thanh phd A dén thanh phd B 1a

i ) 2 .
Vi xe th nhat dén som hon xe thir hai 24 phat = = gi0 nén ta co phuong trinh:

120 120 2

X x+lO=§.

Bién doi phuong trinh trén, ta duoc:

120.5.(x+10)—-120.5.x=2.x . (x + 10) hay x>+ 10x — 3 000 = 0,
Giai phuong trinh trén, ta duoce x, = 50 (thoa man diéu kién x > 0); x,= —60 (loai).
Vay toc d6 cua xe thi hai 1a 50 km/h, toc do cua xe thir nhat 1a 50 + 10 = 60 (km/h).



on

Thuchanh 6. M6t san khau ngoai troi c6 dang hinh chit nhat, chiéu dai hon chiéu rong
2 m, do dai duong chéola 10 m. Tinh dién tich cua san khau do.

BAITAP
. Giai cac phuong trinh:
a) 5x*+ 7x =0; b) 5x> - 15=0.
- Dung céng thirc nghiém dé giai cac phuong trinh sau va kiém tra két qua bang may tinh
cam tay.
x> —x—-20=0; b)6x*—-11x-35=0;
¢) 16y° +24y +9=0; d)3x*+5x +3=0;
e)x'— 23x-6=0; 9 x:—(2+ B+ 23 =0
Giai cac phuong trinh:
a) x(x + 8) = 20; b)x(3x —4)=2x*+5;
¢) (x — 5+ 7x = 65; d) (2x +3)(2x — 3) = 5(2x + 3).

Quing duong tir thanh phd A dén thanh phd B dai 150 km. Hai 6 t6 khéi hanh cing
mot lac tir A di dén B, Biét toc do 6 to thir nhat 16n hon tde do 6 t6 thy hai 1a 10 km/h
va 0 to thi nhat dén B trudc 6 t6 thir hai 1a 30 phat. Tinh toc do cua mdi xe.

Mot khu Vu‘(m hi{nh chir nhat co6 chu vi 280 m. m
Nguoi ta dé mot 161 di xung quanh vuon rong 2 m.

Phan dat con lai dung d¢ trong rau c6 dién tich |
4256 m* (Hinh 1). Tinh chiéu dai va chiéu rong [> m
cua khu vuon do.

I I
E

Y

[
L

Hinh 1

Y
r2111

. Néu d6 thém 250 g nudc vao mdt dung dich chira 50 g mudi thi ndng d6 dung dich

s& giam 10%. Tinh nong do dung dich lic dau.

. Mbt cong ty van tai diéu mot sO xe tai dé chd 90 tan hang. Khi dén kho hang thi ¢6 2 xe

bi hong nén dé chd hét s6 hang thi mdi xe con lai phai chd thém 0,5 tin so voi du dinh
ban dau. Hoi s6 xe duoc diéu dén chd hang la bao nhiéu? Biét rang khoi lwong hang cha
¢ moi xe la nhu nhau.

"

Sau bai hoc nay, em da lam duogc nhiing gi?

- Nhan biét dugc khai niém phuong trinh bac hai mét an.

- Giai dugc phuong trinh bac hai mét an.

~Tinh dugc nghiém phuong trinh bac hai mét &n bang may tinh cam tay.
-Van dung dugc phuong trinh bac hai vao giai quyét bai toan thuc tién.
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> Khu vuén nha kinh hinh ch( nhat ctia
bac Thanh c6 ntra chu vi bang 60 m,
dién tich 884 m” Lam thé nao dé tinh
chiéu dai va chiéu réng ctia khu vuan?

1. DINH Li VIETE

a% Cho phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) c6 hai nghiém x,x,.

Tinh x, + x, va X, .X,.

Tir €, ta thiy mi lién hé giita cac nghiém va céc hé sb ciia phuong trinh. Méi lién hé
d6 da duoc phat hién boi nha toan hoc Frangois Viete (Phrang-xoa Vi-€t, nguoi Phap)
va duoc phat biéu thanh dinh li mang tén ong.

Pinh li Viéte

rl\éf Néu phuong trinh bac hai ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) ¢6 hai nghiém x,, x, thi tong

18

va tich cua hai nghiém do la:
b
S=X+X;, ===; P=X,.X, =£'

a a
Vi du 1. Khong giai phuong trinh, hay tinh tong va tich cac nghiém (néu co) cla cac
phuong trinh:
a)x*—7x+5=0; b) 5x*—2x+7=0.

Giai
a)TacoA=(-7)—4.1.5=29> 0 nén phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x,; x,.
s ; b

Theo dinh li Viéte, ta co: x, +x,=——=7; X,.X, = s
a a

b) Taco A=(-2)"—4.5.7=-136 <0 nén phuong trinh vd nghiém.
Vi du 2. Goi x,, x, la hai nghiém cua phuong trinh x> — 5x + 3 = 0. Khong giai
phuong trinh, hay tinh gia tri cac biéu thuc:

i

a) —+—; b) X, +x;.
X X



Giai
Phuong trinh x* — 5x + 3 =0¢6 A = 13 > 0 nén n6 ¢o hai nghiém phéan biét x,, x,.
Theo dinh 1i Viéte, ta co:

. L .1 mfxe B
a)Taco: —+—="—2==,
%, Xy R, 9

BTl & ) =%+ +x.

Suprax +x =ty 2w =8 -2.3=19

Nhdn xét.

e Néu phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a # 0) c6 a + b + ¢ = 0 thi phuong trinh co
c

mot nghiém la x, = 1, nghiém con lai la x, =—.
a

e Néu phuong trinh ax> + bx + ¢ =0 (a # 0) ¢cd a — b + ¢ = 0 thi phuong trinh co

" . & e c
mQt nghiém la x, = -1, nghiém con lai la x, = ——.
a

Vi dy 3. Tinh nham nghiém cua cic phwong trinh:
a) 15x*+7x-22=0, b) 18x* - 7x — 25 =0.
Giai

a) Phuong trinh 15x*+ 7x —22=0c6a+b+c=15+7+(-22)=0.

2 : i S9N A c 22
Vay phuong trinh c¢o hai nghiem la x, = 1; x, = i = s
b) Phuong trinh 18x* - 7x—25=0c6a-b+c=18—(-7) +(-25)=0.
" : s A1 ¢ 23
Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém la x,=-1; x, =——= Ty

a
Thuc hanh 1. Tinh tong va tich cac nghiém (néu co) ctia mdi phwong trinh:
a)x*—27x+7=0; b) 15x* —2x -7 =0; c)35x*—12x+2=0.
Thuc hanh 2. Cho phuong trinh x* + 4x — 21 = 0. Goi x,, X, la hai nghiém cla
phuong trinh. Khong giai phuong trinh, hay tinh gia tri cia cac biéu thic:
2. 2

2
a) —+—; b) x? +x2—x,x,.
¥ %y :

Thuc hanh 3. Tinh nham nghiém cua cic phuong trinh:
a)-315x> - 27x +342 =0, b) 2022x*+2023x + 1=0.
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2.TIM HAI SO KHI BIET TONG VA TiCH CUA CHUNG

&2 Cho hai s6 u va v co tong u + v =8 va tich uv = 15.

a) Tiru + v = 8, biéu dién u theo v roi thay vao uv = 15, ta nhan duoc phuong trinh
an v nao?

b) Néu biéu dién v theo u thi nhan dugc phuong trinh an u nao?

Tu &, mot cach tong quat ta co:

'. ¥/ Neéu hai s0 c6 #ong bing S va tich bang P thi hai s6 d6 la nghiém clia phuong trinh:

20

xX—-Sx+P=0.
Piéu kién dé c6 hai s6 dola S*— 4P = 0.

Vi du 4. Tim hai s6 (néu c6) trong mdi truong hop sau:
a) Tong cia chiing bang 23 va tich clia chiing bang 120;
b) Tong ciia chung bang 10 va tich ctia chung bang 30,
Giai
a) Hai s0 can tim la nghiém cla phuong trinh x* — 23x + 120 =0.
TacoOA=(237-4.1.120=49; A =49 =7

Xy =232+7 =15 %3 =23—2_7=8.

Vay hai s6 can tim 1a 15 va 8.

b) Ta c6 S = 10; P=30.

S*—4P=10°-4.30=-20<0.

Vay khong co hai s6 thod man diéu kién da cho.

Thuc hanh 4.

a) Tim hai s6, biét tong ctia chung bang 15 va tich ciia ching bang 44.

b) Co ton tai hai sb a va b co tong bang 7 va tich bang 13 khong?

Van dung. Tinh chiéu dai va chiéu rong ctia khu vuon trong © (trang 18).
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1.

BAITAP

. Khéng giai phuong trinh, hdy tinh tong va tich cac nghiém (néu cé) cia moi

phuong trinh:

a)3x’-9x+5=0; b) 25x* -20x + 4 =0;
) 5% —9x + 15=0; d) 5x* - 2\3x-3=0.
. Tinh nham nghiém ciia cac phuong trinh:
a) 24x*—19x—5=0; b)2,55* + 72x + 4,7 =0;
c) %xz-l-Sx-l—%:U; d) 25> -2 +B)x +B =0

Tim hai s6 u va v (néu ¢6) trong mdi truomg hop sau:
a)utv=29 uv=154; b)ut+v=-6uv=-135; cJutv=35 uv=24.

Cho phuong trinh x* — 19x — 5 = 0. Goi x,, X, 14 hai nghiém cua phuong trinh. Khong giai
phuong trinh, hiy tinh gia tri ca cac biéu thirc:
g7 3 3

a) A=x; +x3; b)B= —+—; Y@= - .
) i & ) X, X, ) xi+2 Xyt

Mot manh vuon hinh chir nhat ¢6 chu vi 116 m, dién tich 805 m2 Tinh chiéu dai va
chiéu rong cua manh vuon do.

Sau bai hoc nay, em da lam duogc nhiing gi?
Giai thich dugc dinh Ii Vidte va ing dung (vi du: tinh nham nghiém ctia phuong trinh
bac hai, tim hai s6 biét téng va tich cia chiing, ...).

BAITAP CUOI CHUONG 6
CAU HOI TRAC NGHIEM

Két luan nao sau day dung khi néi vé do thi cia ham so y = ax® (a # 0)?

A. Véi a> 0, d6 thi nam phia trén truc hoanh va O 1a diém cao nhét cua db thi.
B. Vi a <0, d6 thi ndm phia dudi truc hoanh va O 1a diém thap nhat cta do thi.
C. Véi a> 0, do thi ndm phia dudi truc hoanh va O la diém thap nhat cta db thi.

D. Véi a <0, 6 thi nam phia dudi truc hoanh va O 1a diém cao nhét ctia db thi.

.2 o : L
. Diém nao sau day thudc d6 thi cua ham s y =E %7

A. (4: 4). B. (—4; 8). C.(-4;-8). D. (4;-4).
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Cho ham s6 y = 2x* Khi y = 2 thi
A.x=1. B.x=2hodcx=-2.
C.x=1hoacx=-1. D.x=2.

D6 thi ciia ham sy = ax® (a # 0) di qua diém A(2; —2). Gia tri cia a bang

A2 B.-2. C, % ; —%.
Nghiém cta phuong trinh x> — 14x + 13 =012

Aux==1x,=13, B.x ==1;%x,=-13.

C. & =~1x==13, D.x~=1l:x~13

Phuong trinh nao dudi day khéng la phuong trinh bac hai mot an?

A —AfTx+7=D. B. 3% +5x—2~0,

C. 2x* -2365=0. D.-7x+25=0.

Goi S va P lan luot 1a tong va tich cta hai nghiém ctia phuong trinh x* + 5x — 10 =0,
Khi dogiatricuaSvaPla

A.S§S=5;P=10. B.S=-5;P=10.

C.8S=-5P=-10. D.S=5;P=-10.

Cho phuong trinh x* + 7x — 15. Goi x, x, 1a hai nghiém cua phuong trinh. Khi do6
gia tri cia biéu thire x; +x —xx, la

A.79. B. 94 C. -94. D. =79,

BAITAP TU LUAN

Sk 3 : - A S .
. Cho hai ham so: y=3x2 vay =-x". V& dd thi cua hai ham s di cho trén cung

mit phang toa do Oxy.

Cho ham s6 y = ax’ (a # 0).

a) Tim a dé do thi ham s6 di qua diém M(2; 2).
b) V& do thi (P) cia ham s6 véi a vira tim duoe.

¢) Tim céac diém thudc do thi (P) c6 tung doy = 8.

. Giai cac phuong trinh:

a)x’— 12x=0; b) 13x*+25x - 38 =0;

)3 —43x+4=0; d) x(x +3) =27 — (11 - 3x).



12.

13.

14.

16.

17.

18.

Tinh nham nghiém cua céc phuong trinh sau va kiém tra két qua bang may tinh cam tay.
a) 14x* - 13x - 27=0; b) 5,4x*+8x +2,6=0;

c)§x2+2x—§=0; d) 3x* -3 +5)x +/5 =0.
Tim hai s6 u va v trong mdi truong hop sau:
a)utv=-2;uv=-35; b)u+v=8;uv=-105.

Cho phuong trinh 2x* — 7x + 6 = 0. Goi x,, X, la hai nghiém ctia phuong trinh.

Khong giai phuong trinh, hay tinh gia tri ca biéu thirc A = (x, + 2x,)(x, + 2x,) — X, 2.

. Mot ngudi di xe dap tir A dén B cach nhau 24 km. Khi di tir B tré vé A, nhd xudi gié nén

toc do luc vé nhanh hon toc @6 luc di 1a 4 km/h, vi thé thoi gian vé it hon thoi
gian di 1a 30 phut. Tinh té¢c d6 ciia xe dap khi di tir A dén B.

Mot d6i tho mo phai khai thac 216 tan than trong mot thoi gian nhat dinh. Ba ngay
dau, mdi ngay khai thac theo dung dinh mirc. Sau d6, mdi ngay ho déu khai thac vuot
mic 8 tan. Do d6 ho da khai thac duge 232 tan va xong trude thoi han 1 ngay. Hoi theo
ké hoach, mdi ngay doi tho phai khai thac bao nhiéu tan than?

Miéng kim loai thir nhat ning 585 g, miéng kim loai thir hai nang 420 g. Thé tich clia
miéng thir nhat nho hon the tich miéng thir hai 1a 10 cm®, nhung khéi lwong riéng ciia
miéng thir nhat 16n hon khoi luong riéng ctia miéng thir hai 1a 9 g/em®. Biét cong thirc
, m ‘. :

tinh khoi lugng riéng clia mot vatla D = v’ trong do: D (g/cm’) 1a khoi luong riéng,
m (g) 1a khoi luong cua vat, V (em?) 1a thé tich cua vat, Tim khoi luong riéng ciia mdi
miéng kim loai.

Hai dung dich mudi co tong khdi luong bang 220 kg. Luong mudi trong dung dich 1

la 5 kg, luong mudi trong dung dich 11 1a 4,8 kg. Biét nong do mudi trong dung dich I
nhiéu hon ndng dd mudi trong dung dich I11a 1%. Tinh khoi luong mdi dung dich noi trén.
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Phan MOT SO YEU TO THONG KE VA XAC SUAT

Chuong  MOT SO YEU TO
THONG KE

d )
Trong chuong nay, cac em sé tiép tuc tim hiéu

phuong phap mé ta va biéu dién di liéu trén cac
bang, biéu dé cot, biéu d6 hinh quat tron, biéu dé
doan thdng. Cac em sé lam quen véi bang tan s6 va
biéu dé tan s6, bang tan s6 tuong dai va biéu dé tan s6
tuang déi. Cac em sé Ii giai va thuc hién chuyén di liéu
tUr dang biéu dién nay sang dang biéu dién khac,
déng thoi phat hién va Ii gidi dugc s6 liéu khéng
chinh xac dua vao cac mai lién hé todn hoc don gian.

S/

Sir dung cac bang, biéu do dé thé hién dit lidu giup cho viée
thuyét trinh, trao d6i, phan tich di liéu duoc dé dang hon.



Ban Chau ghi lai di€ém bai kiém tra, danh gia dinh ki mén Toén cda
mdt s6 ban hoc sinh khéi 9 nhu sau:

6 9 9 8 10
8 8 6 9 7
8 8 6 10 9
7 6 9 10 9
7 7 7 10
10 7 8 7

C6 thé thu gon bang s6 liéu trén dugc khéng?

1. TAN SO VA BANGTAN SO

'? Hay thuc hién kiém dém va hdan thank Diém s6 | Kiém dém | Sé hoc sinh
bnig bén ti's8 liswma bl e 0 L :
. 7 M 7
8 ? ?
9 > 7
10 ) ?

Cac diém s6 ma ban Chau thu thap duoc trong @ tao nén mot mau dit liéu. Trong %3
ta thdy, mau dir liéu nay co 5 gia tri 1a 6; 7, 8; 9 va 10. Cac s6 tim duoc trén cot
“S6 hoc sinh” cho biét s6 1an xuat hién (goi 1a tan s6) cua mdi gia tri trong mau s liéu.
Tong quat, ta co dinh nghia:

@ Mau dir liéu 1a tap hop cac dir liéu thu thap dugc theo ti€u chi cho trudc.

S0 lan xuat hién ciia mot gia tri trong mau dit liéu dugc goi la 7dn s6 cua gia tri do.

Khi trong mau dit liéu c6 nhiéu gia tri co tan s6 xudt hién 16n hon 1, nguoi ta thuong
biéu dién dir liéu boi bang tan so.

Q({ Bang tan 56 biéu dién tan s6 cia mdi gia tri trong miu di lidu.
Bang gdm hai dong, dong trén ghi cac gia tri khac nhau ctia mau dir liéu, dong
dudi ghi cac tan so twong ng véi moi gia tri do.

Vi du 1. Mot doi bong da thi ddu 26 tran trong mot mua giai. S6 ban thing ma doi do
ghi duoc trong ting tran dau dugc thong ké lai nhu sau:

2 3 2 3 3 1 0 3 1 0 1 1 2
2 4 0 0 2 2 0 5 - 2 0 2 0

it
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Mau dir liéu trén co bao nhiéu gia tri khac nhau? Xac dinh tan so cua moi gia tri va
lap bang tan s6 cua mau dir liéu.

Mau dir liéu co cac gia tri la: 0; 1

Tan sb cha cac giatri0; 1;2; 3; 4

Bang tan so:

S6 ban thing 0 1 9
Tén s6 7

Chii y:

— Khi dir liéu 1a cac 56 thi mau dit liu con duoc goi 1a mau s liéu.

— 86 cac dit lidu trong mau dugc goi la co mau, thu:cmg duoc ki hiéu la N. Ca mau N cling
bang tong cac tan s6 clia tung gia tri khac nhau. Chéang han, trong Vi clu 1, & mau N = 26.

— Cothé chuyén bang tan so dang “ngang” nhu trén thanh bang tan s6 dang “doc” nhu sau:

5 lanlwotla 7; 4; 8, 4; 2; 1.

(953
I
wn

ey
=
(e}
—_

S6 ban thiing Tén s6
0 7
1 4
2 8
3 4
- 2
5 1

Nhdn xét: Bang tan s gitp ching ta nhanh chong quan sat cac dac diém cia mau dir liéu
nhu s6 1an xuat hién coa mdi gia tri, gia tri xuat hién nhiéu lan nhat, gia tri xuat hién
it 1an nhat, ... . Bang tan s6 ciing rét tién loi cho viée tinh toan véi miu dir liéu.

Vi dy 2. Ngudi ta dém s6 luong ngudi ngoi trén mdi chiée xe 6 t6 5 chd di qua mot
tram thu phi trong khoang thoi gian tir 9 gio dén 10 gio sang. Két qua duoc ghi lai
0 bang sau:

5| 4| 5|23 |25 1 1 | 1 5
1 {1l (2|31 ]1]|4 1[4 |1]|2 4
213|232 |32 3 I T 2
1 (4 (8|2 |3 |1 |3|&|1]|2|838|8|1]|2]|1

a) Lap bang tan s6 cho mau so liéu trén.

b) Hay cho biét s6 ngudi ngdi trén xe pho bién nhat 1a bao nhiéu.

Gidi

a) Bang tan s6:

S6 nguoi 1 2 3 4 5
Tén s6 20 17 12 5 6

b) Theo bang tan so trén, s6 ngudi ngdi trén xe pho bién nhat 1a 1 nguoi.



Tin s

Thuc hanh 1. S6 cude goi dén mot tong dai hd tro khach hang mdi ngay trong

thang 4/2022 duogc ghi lai nhu sau:

4 |12 16|31 6| 3| 2|8 3 313
3| S | 4|43 | 4|65 I | 5|5
a) Xac dinh c¢& mau.
b) Lap bang tan s cho mau s6 liéu trén.
¢) C6 bao nhiéu gia tri ¢o tan so 16n hon 4?
2. BIEUDOTAN SO
&i Gieo mét con xuc xac can ddi va dong chit L
24 lan. Sau mdi lan gieo, v& thém L L
mot & vudng lén trén cot ghi két qua tuong
trng nhu hinh bén.
D6 cao ciia mdi ¢ot cho ta biét thong tin gi ||
vé két qua cuia 24 lan gieo? L&
1 5 5 4 5 6

chAim cham chim

A A A
cham cham cham

Ta c6 thé biéu dién tan s6 cia mdi mit trong 24 lan gieo trén bgi biéu do cot hodc

biéu d6 doan thang nhu sau:

:

64 Tan sb
T 7
6 6
5 5
4 : 4
3 3
2 2
1 I I 1
Y 2 3 4 5 6 Mt ¢

3

4

5

Mt

chidm chim chim chim chAm chdm xuét hién chdm chim chAm chim chAm chim xuét hién

Hai biéu do trén déu duoc goi la biéu d6 tan so. Téng quat, ta ¢ dinh nghia:

/" Biéu do bicu dién tan so cua cac gia tri trong mau dit liéu goi 1a bieu do tan so.

Biéu d6 tan s6 thuong co dang cot hoic dang doan thang.

Trong biéu do tan s6 dang cot, moi cot tuong (ing voi mot gia tri, chiéu cao clia

cot twong ung tan so clia gia tri.

Trong biéu do tan s6 dang doan thang, duong gap khuc di tir trai qua phai
noi cac diem c6 hoanh do la gia tri s6 liéu va tung do6 la tan s6 cua gia tri do.
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Chit y: C6 thé két hop biéu dd cot va biéu dd doan thang trén cung mot bidu do nhu sau:

Tan s6

7

6

5

4

3

2

1

0 : =

1 2 3 4 ) 6 Mat
cham cham chim chim chdm chim xuAt hién
Vidu 3. Vao dot nghi he vua roi, 6 S6 lwgng tir vung tiéng Anh méi
moi ngay ban Binh déu hoc thém ;03,4 ban Binh hoc dwgc moi ngay
mét s6 tr vung tiéng Anh méi. 14
SO lugng tir vung mai ban Binh 12| J2
hoc mai ngay duoc biéu dién & l{; 3
bieu do cot nhu hinh bén. . ;
a) S6 luong tir vung méi maban 4 = -
a R \ A ~ 2
Binh hoc moi ngay nhan nhim I
.. . I. . g)‘?( ‘ » ’;(g. 0 = -——

gia tri nao? Tim tan sO cua moi 5 6 7 8 T

gia tri do.
b) Ban Binh da hoc tir vung tiéng Anh méi trong bao nhiéu ngay?
c) C6 bao nhiéu ngay ban Binh hoc nhiéu hon 7 tir vung méi?
Griai

a) SO lugng tir vung méi ban Binh hoc dugc moi ngay nhan cac gia tri1a 5; 6; 7; 8; 9.
Tan 0 cta cic gia tri d6 1an luotla 12; 8; 5; 4; 2.
b) S6 ngay ban Binh hoc tir vung méi 1a

12+8+5+4+2=31(ngay).
c) S6 ngay ban Binh hoc nhiéu hon 7 tir vung méi 1a 4 + 2 = 6 (ngay).

Vi du 4. Mot khu vui choi danh cho tré em thong ké lai d6 tudi cua mdt s tré em
den choi trong mét ngay ¢ bang tan so nhu sau:

Tuébi 3 4 5 6 7 8
Tén s6 4 5 4 5 11 7

~ - ’ . A A - A . A A - . A A A g o 2 A A
a) Hay vé cac biéu do ¢ot va biéu d6 doan thang biéu dién s6 liéu ¢ bang tan so.
b) Theo bieu do & cau a, trong so cac tré em den khu vui choi, tré em ¢ d¢ tudi nao la
nhiéu nhat?



a) Biéu do cot:

8
6
4
2
0

Biéu do doan thang;

Tén 50 4

Giai

So lwgng tré em phan theo do tuoi

3 4 5 6 7

S6 lwrong tré em phén theo do tubi

L

N

!

8 Tuoi

3

- 5

6
b) Theo biéu do trén, trong s6 cac tré em dén khu vui choi, tré em 7 tudi 1 nhidu nhat.

-

8 Tubi

Thuchanh 2. Bac An théng ké lai sb cude goi dién thoai ma minh thure hién mdi ngay
trong thang 7 & bang tan s6 nhur sau:

S6 cude goi 5 6 7 8
Tan s6
Lo 2 5 9 11
(s0 ngay)

Hay vé biéu do cot va biéu do6 doan thang biéu dién mau s6 lidu trén.

Van dung. M6t dia phuong cho tré em tir 12 thang tudi tré 1én tiém vac xin phong
viém nio Nhat Ban. Bang sau thong ké s6 mili vic xin phong viém nio Nhat Ban
ma 50 tré em tir 12 dén 24 thang tudi tai dia phuong nay da tiém:

SO miii tiém

0

1

2

So tré

4

7

26

a) Hoan thanh bang tan so trén.

b) Tré em tir 12 dén 24 thang tudi can hoan thanh 3 miii tiém co ban cla vac xin
phong viém ndo Nhat Ban. Hoi ¢6 bao nhiéu tré em da duoc thong ké & trén can phai
hoan thanh 16 trinh tiém vac xin nay?

¢) Hay vé biéu do cot bieu dien mau so liéu trén.
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BAITAP

1. Biéu do bén thong ké thoi gian
cong tac (theo ndm) cla cac y ta ¢

mot phong kham.

a) Cac y ta cua phong kham co
thoi gian cong tac nhdn nhimg
gia tri nao? Tim tin sd cia moi
gia tri do.

b) Phong kham c6 tong s6 bao nhiéu
y ta?

¢) Co bao nhiéu y ta da cong tac ¢
phong kham it nhat 3 nam?

!\J

Viét Nam duoc cho ¢ bang sau:

SOy taa

S6 lwgng y ta theo ndm cong tic

CD'—N".»JJ“—UIO\“-JOQ\OE

6 7 86nim
cong tic

Két qua ctia 20 hoc sinh trrong A tham gia vong chung két cude thi Tim hiéu Lich sir

S6 bao danh | Piém thi | Xép hang | S0 bdo danh | Piém thi | Xép hang

01 9 Nhi 11 7 Ba

02 10 Nhit 12 8 Nhi

03 7 Ba 13 7 Ba

04 6 Ba 14 4 Khong dat giai
05 5 Khong dat giai 15 10 Nhit

06 6 Ba 16 8 Nhi

07 8 Nhi 17 8 Nhi

08 6 Ba 18 7 Ba

09 3 Khong dat giai 19 5 Khoéng dat giai
10 7 Ba 20 10 Nhat

a) Hay 1ap bang tan s6 theo diém s6 ctia hoc sinh va vé biéu d6 doan thang tuong tng.

b) Hay lap bang tan s6 theo xép hang ciia hoc sinh va vé biéu do ¢ft tuong ung.

O

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Xac dinh dugc tan s6 clia mét gia tri.

- Thiét lap dudgc bang tan s6, biéu dé tan sé (biu dién cac gia tri va tan s6 cla ching

& dang biéu dé cot hodc biéu dé doan thang).
- Giai thich duoc y nghia va vai trd cla tan sé trong thuc tién.
- Li giai va thiét lap dugc d{ liéu vao bang, biéu dé thich hop & dang: bang théng ké;

biéu dé cot; biéu dé doan thang.

- Ligidi va thuc hién dugc cach chuyén diliéu tirdang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.
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1. BAN

BANG TAN SO TUGNG DOI

VA BIEU DO TAN SO TUGNG BOI

" Tai mét trai hé thanh thiéu nién quéc t& ngudi ta tim hiéu xem méi dai bidu tham du
¢6 thé stt dung dugc bao nhiéu ngoai ngir. K&t qua dugc biéu dién nhu bang sau.

S6 ngoai ngix

1 2

3 | 4

56 dai bi€u

84 | 64

24 | 16 | 12

Hay tinh ti [& phan tram dai biéu st dung duadc

it nhat hai ngoai nga:.

2

G TAN SO TUONG POI

N4
D

.

' \

)

&1 Piéu tra vé “Loai nhac cu ban muoén choi nhat” doi véi cac ban trong 16p, ban Duong
thu dugc y kién tra 16i va ghi lai nhu dudi day:

DPan piano Trong Pan bau DPan piano ban guitar
Dan guitar Sao Dan guitar Dan guitar Dan piano
Sao Pan piano Sao Ken harmonica | Dan violin
Trong Pan guitar Pan bau Dan piano Dan piano
Pan violin DPan piano Pan violin Sao Trong
Ken harmonica | Dan violin Dan piano Dan piano Dan guitar

a) Co bao nhiéu loai nhac cu duoc cac ban néu ra?

b) Hay xac dinh ti 1€ ph:’;in trim hoc sinh chon moi loai nhac cu.

Ti 1& phan tram hoc sinh chon dan piano con duoc goi la tan sé tuong doi cia
“dan piano” trong mau so liéu trén,
' Q;f Tan s6 twong doi cua mét gid tri x trong mau dir liéu duoc tinh theo cong thic
m i = R : A
T e 100%, trong d6 m la tan s6 cua x va N l1a c¢& mau.
Bang tan s6 fuong doi biéu dién tan s6 twong déi ctia moi gia tri trong mau dit lidu.
Béang gom hai dong (hodc hai cot), dong (hoac cdt) thir nhat ghi cac gia tri khac

nhau ctia mau dir liéu, dong (hodc cot) thir hai ghi cac tan s6 tuong ddi twong iing
v6i mdi gi tri do.
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Béng sau ghi lai tan s6 tuong ddi cua tat ca cac loai nhac cu trong mau s6 liéu trén.

Nhac cu Tan sb twong doi
ban piano 30,0%
ban guitar 20,0%
Pan bau 6,7%
Pan violin 13,3%
Kén harmonica 6,7%
Sao 13,3%
Trong 10,0%

Vi dy 1. Sau bai thi mon Ngit vin, cd gido ghi lai s0 16i chinh td ma mot s6 hoc sinh
mac phai vao bang thong ké sau:

2|31 Z (2|13 |48 3]2|F|1(2(F]F|3|L|B|%|1
4 (2111413 |3|2(0|4|5(4|5|1(4]1]1(0]3]|1|4

a) Mau s6 liéu trén gom nhing gia tri khac nhau nao?

b) Hiy lap bang tan s6 va bang tan s6 twong doi ciia s6 18i chinh ta ma hoc sinh mac phai.

c) Tropg s:(? hoc sin13 duoc khao sat, ¢ gido muén chon ra 35% s6 hqc sinh méic nlliéu

161 nhat dé huéng dan cach sua. Héi o giao can chon cac hoc sinh mac bao nhiéu 16i?

Giai

a) Cac gia tri khac nhau cia mau sé lidula: 0; 1; 2; 3; 4; 5.

b) Kich thudc mau N = 40

Bang tan so:

S6 16i chinh ta 0 1 2 3 4
Tén sb 4 10 7 5 8 6

Vi tan s6 clia gia tri 0 1a 4 nén tan s6 tuong doi ciia gia tri 0 1a % . 100% = 10,0%.

4 A A - . . 5 ~ A A s » .o . 5 10
Vi tan so ciia gia tri 1 1a 10 nén tan so tuong doi cia gia tri 11a a0 100% = 25,0%.

Tuong tu, ta tinh dugc tan s6 twong doi cua cac gia tri 2; 3; 4; 5 lan luot 1a 17,5%;
12,5%; 20,0%; 15,0%.
Ta thu dugc bang tan so tuong doi nhu sau:

S 16i chinh ta 0 1 2 3 4 5
Tén s6 twong ddi| 10,0% | 250% | 17,5% | 12,5% | 20,0% | 15,0%

¢) Vi 20,0% + 15,0% = 35% nén ¢ giao can chon cac ban mac 4 16i hodc 5 16i.



Nhén xét: Bing tan s trong ddi giup chung ta nhanh chong quan sat duoc dac diém
ctia mau dit liéu nhu tan s6 tuong doi ciia mdi gia tri, gia tri xuét hién thuong xuyén nhat,

gia tri xuat hién it thuong xuyén nhat, ... . Bang tan so tuong di ciing giup chung ta
so sanh mic d6 xuat hién thuong xuyén ctia mét gia tri trong nhiéu mau so liéu khac nhau.
Chii y:

— Tong tan s6 tuong ddi clia tat ca cac gia tri luén bang 100%.
— C6 thé ghép bang tan s6 va bang tan s6 twong ddi thanh héang tin s6 — tin s6 twong doi
nhu sau:

S6 16i chinh ta 0 ] 2 3 4 5
Tén s6 4 10 2 5 8 6

Tan s6 twong d6i | 10,0% | 250% | 17,5% | 125% | 20,0% | 15,0%

Vi dyu 2. Ban Linh gieo mot con xutc xac can doi va dong chat mat so 1an va ghi lai tan so
tuong doi sO lan xuat hién cia moi mét trong bang thong ké sau:

Mat 1 cham | 2cham | 3chdm | 4 cham | 5cham | 6 cham

Tén s6 twong d6i | 15% 18% 12% 21% 16% 13%

S6 liéu trong bang tn s6 twrong ddi trén ¢ hop li khéng? Tai sao?
Giai
Taco: 15% + 18% + 12% + 21% + 16% + 13% = 95%.
Nhur vy, s6 liéu trong bang tan s6 tirong d6i 1a khong hop li vi tong tan s6 twong ddi cia
tat cd cac gia tri nho hon 100%.

Thuc hanh 1. Trong bang sb liéu sau c6 mdt so liéu khong chinh xac. Hay tim s6 liéu
do va sira lai cho ding.

Tén s6 4 9 7 5
Tén s6 twong dbi 16% 46% 28% 20%
Véan dung 1.

a) Hay 1ap bang tan s6 tuong ddi cho bai toan & & (trang 31).

b) Tai trai hé thanh thiéu nién qudc té to chuc 1 nam trude do, cd 54 trong tong so
220 dai biéu tham du c6 thé sir dung duoc tir 3 ngoai ngir tro [én. Co v kién cho rang;:
“Ti 1& dai biéu st dung dugc tir 3 ngoai ngir tré 1én ¢o ting giita hai nam do”.
Y kién d6 diung hay sai? Giai thich.
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== - 5
&2 Khéo sat ngau nhién 200 nguoi vé

BIEU PO TAN SO TUONG POI

o ke - s Tén 56 twong ddi ciia cic nhém mAu
nhom mau cta ho. Két qua thu duoc

thé hién & biéu do hinh quat tron nhu

hinh bén. e

Hay cho biét nhém mau nao pho bién |A

nhat, nhom mau nao hiém nhat. B
W AB

Dé biéu dién truc quan tan s6 tuong doi clia cac gia tri trong mau dir liéu, nguoi ta
thuong dung biéu do hinh quat tron hodc biéu do cot.

) A S e e A e R S
4{; Bi€u do biéu dién tan so tuwong doi cia cac gia tri trong mau dit liéu goi 1a biéu do

34

tin s6 twong doi.

Biéu d tan so tuong d6i thuong co dang hinh quat tron hoic dang cot.

Trong biéu d6 hinh quat tron, hinh quat tron biéu thi tan sd tuong ddi a% cd sd do
cung tuong ung la a% . 360° = 3,6a".

Trong biéu do6 cot, d6 cao ciia mdi cot tuong (mg vai tan s6 trong doi cla timg
gia tri.

Vi du 3. Ban Minh thong ké lai s6 quyén sach ma mdi ban trong 1dp di doc sau
tuan 1€ doc sach va ghi lai trong bang dudi déy:

S6 quyén sach 0 1 3 3 4
S6 hoc sinh 2 8 16 4

a) Lap bang tan s6 tong doi biéu dién so liéu trén.

b) V& biéu dd tan sb twong d6i dang hinh quat tron biéu dién sb liéu trén.
Giai

a) Tong sd hocsinh 1: 2+ 8 + 16+ 4 +2 =32,

S6 quyén sach 0 1 9 3 4
Tén s6 twong dbi 6,25% 25% 50% 12,5% | 6,25%

b) S6 do cung tron turong g voi cac hinh quat tron biéu dién tan s twong déi cua cac
gia tri nhu sau:

L
NS

S6 quyén sach 0 1 2
S6 do cung 22.5° 90° 180° 45° 225"




Ta vé& dugc biéu dd hinh quat tron nhu sau:

Tan so twong doi ciia so hgc sinh theo s6 lwgng sach da doc

Vi du 4. Dau nam 2022, mdt cong ty van tai khao sat ngau nhién mot so6 khach hang vé
mttc d6 hai long khi str dung dich vu ciia cong ty. Trong nam 2022, cong ty da tién hanh
mot s cai tién va dén cudi nam 2022, cong ty lai tién hanh khao sat.

Dir liéu vé s6 lugng phan hoi theo cac muc do cua khach hang trong hai dot khao sat
duoc thong ké lai ¢ bang sau:

Mirc dg hailong| Y, ——
L Khong hai long Hai long Rat hai long
Dot khao sat
Diu niim 2022 24 60 16
Cubi niim 2022 18 84 48

a) Hay lua chon va vé biéu do pht hop dé so sanh mire d6 hai 1ong cua khach hang trong

hai dot khao sat.

b) Co6 nguoi cho rang cac cai tién cua cong ty khong hiéu qua do ti 1& khach hang

danh gia & mirc “Hai long” giam. Theo em nhén dinh do6 ¢6 chinh xac khong? Tai sao?
Giai

a) Dé so sanh muc do hai long cua khach hang trong hai dot khao sat, ta sé sir dung

biéu do cot kép mo ta tan so twong doi cua cac muc do hai long sau hai cudc khao sat.

Trude tién, ta 1ap bang tan s6 trong doi:

Mirc d hailong | = . Lo
e Khong hai long Hai long Rat hai long
Dot khio sat
Dau nim 2022 24% 60% 16%
Cudi niim 2022 12% 56% 32%
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Tén sb twong dbi ciia s6 khach hang phén theo mirc d hai long
Tan séﬂ \
twong doi
%

70

50

40

30

20

10

0 ,
Khong hai long RAt hai long  Mirc do

hai long

Hai long

® Diu nim 2022 ® Cudi nim 2022
b) Nhan dinh trén 1a khong chinh xac vi ti 1€ khach hang danh gia & mirc “Hai long”
giam 4% nhung ti 1€ khach hang danh gia 0 mirc “Khong hai long” giam mot nua,
tir 24% xudng con 12% va ti 18 khach hang danh gia & mirc “Rat hai long” ting gap d6i,
tir 16% lén dén 32%.

Thuc hanh 2. Ban Mai phong van mét s ban hoc sinh cung truong vé mau muc
mdi ban yéu thich nhat. Két qua dugc cho & bang sau:

Mau mue Xanh den Pen Tim dam Tim hong

Tén s6 18 6 16 10

Hay v& biéu dd tan so twong doi dang hinh quat tron dé biéu dién mau so liéu diéu tra
cua ban Mai.

Van dung 2. Mot cira hang thong ké lai s6 dién thoai di dong ban dugc trong thang
4/2022 va thang 4/2023 ¢ bang sau:

Thuong hi¢u A B C D Cac thuong hiéu khac
Thang 4/2022 54 48 32 96 20
Thang 4/2023 60 56 60 120 24

a) Hay lua chon va vé biéu d6 phu hop dé thay duoc xu thé thay d6i lua chon thuong hiéu
dién thoai gitra hai dot théng ké.

b) Hay cho biét trong cac thuong hiéu dién thoai A, B, C, D, thuong hiéu nao ting trudng
cao nhat, thuong hiéu nao ting trudng thap nhat.



BAITAP

1. Bang sau thong ké s6 luot nhay chudt vao quang cao & mot trang web vao thang 12/2022.

S6 lwot nhdy chudt 0 1 ;) 3 4 5

S6 ngudi ding 25 56 12 9 5 3

a) Lap bang tan s6 tirong doi cho mau s6 lidu trén.

b) V& biéu do tan sd twong ddi dang hinh quat tron biéu dién mau s6 liéu trén.

. Biéu dd hinh quat tron dudi day biéu dién tan sb tuong ddi cta cac ngdn ngit 1ap trinh
duore sir dung khi viét 200 phan mém ctia mét cong ty cong nghé. Biét rang, mdi phan mém
duoc viét bang diing mot ngdn ngit 14p trinh.

A A Le = - A ~ A N
I'an so twong doi cua ciac ngon ngir 1ap trinh

M Python
M JavaScript

I Java

B C++

B Céc ngdn ngir khac

a) Ngobn ngit lap trinh nao dugc sir dung pho bién nhat khi viét 200 phan mém do?

b) Hay lap bang tan sb biéu dién s6 liéu cho boi biéu do trén.

. Nguoi ta thuong dat twong ng cac muc do hai long ciia khach hang véi diém so
danh gia nhu sau:

Diém 1 2 3 4 5

Mirc do Rat khong Khong Chap nhan

hailng | hiilong | hailong duoe Holeag | Behuiong

Chi s6 mire @6 hai long CSAT (Customer Satisfaction Score) 1a mot chi s6 do luong
su hai 1ong ctia khach hang vé& mét dich vu nao do. Chi s6 nay duoc tinh theo cong thirc:

S6 danh gia hai long va rat hai long

CSAT = .100%.

Téng s6 danh gia

-



a) Bang sau cung cap diém danh gia ciia nguoi ding danh cho cira hang A.

Piém 1 2 3 4 5

S6 nguoi dung s 4 2 9 25

Hay tinh chi s6 CSAT cua cira hang A.

b) Bang sau cung cap diém danh gia ciia nguoi ding danh cho cira hang B.

Piém ] 2 3 4 5

S6 nguoi dung 32 12 10 15 139

Hay lwa chon va vé biéu db phu hop dé so sanh mure do hai long ciia nguoi dung danh
cho cira hang A va cira hang B. Co thé néi cira hang B duoc yéu thich hon do ¢6 s6 luot
danh gia 4 diém tr& 1én nhiéu hon so véi cira hang A hay khong?

4. Trong bang s liéu sau c6 mot s6 lidu khong chinh xac. Hay tim s6 liéu do va sua lai
cho ding.

Tén 6 12 17 15 9
Tan s6 twong dbi 24% 34% 24% 18%

0 Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Xac dinh duoc tan s6 tuong déi clia moét gia tri.

- Thiét lap dugc bang tan sé tuong doi, biéu dé tan s6 tuong doi (biéu dién cac gia tri
va tan s6 tuong ddi ctia chiing & dang biéu dé cét hodc biéu dé hinh quat tron).

- Giai thich dugc y nghia va vai trd cla tan sé tuong déi trong thuc tién.

— Li gidi va thiét 1ap dugc d{ liéu vao bang, biéu dé thich hop & dang: bang théng ké;
biéu dé tranh; biéu dé dang cot; bidu dé hinh quat tron.,

— Ligidi va thuc hién dugc cach chuyén ditliéu tirdang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.

— Phat hién va I giai dugc s6 liéu khong chinh xac dua trén mai lién hé todn hoc don gian
gitia céc s6 lieu da dugc bidu dién trong nhiing vi du don gian.

38



BIEU DIEN SO LIEU GHEP NHOM
_ {HOM

" Sau mot khoa tap huan, hoc vién dugc xép loai A, B, C, D theo diém kiém tra ma méi ngudi
dat dugc nhu sau:

Diémkiémtra(X) | 0<X<25 2,55X<5 5<X<75 75<X<10
Xép loai D C B A
Diém kiém tra clia cac hoc vién dugc ghi lai & bang sau day:
6,5 14 3.5 6,8 9,2 7.6 7.8 9,3 56 9,5
83 8.2 6,3 21 7,2 4,7 7 74 91 9,9
8,5 7.5 6,7 1,7 9 8,7 ) 3.2 81 6,4

Hbi ¢6 bao nhiéu hoc vién duoc xép loai A?

- ]

BANG TAN SO GHEP NHOM
-]

1.

&1 Bac Mai cén cac qua dua trong cua hang
va ghi lai can ndng (don vi: kg) cua
tung qua nhu sau:

44 | 51 | A2 5l
56 | 41 | 48 | 51 | 46
56 | 40 | 47 | 41 | 56
54 | 43 | 57 | 41 | 49

Dé thudn tién cho viéc kinh doanh, bac Mai chia dua thanh 4 nhom theo ¢an ning
(ki hiéu la X):

45X <4545<X<55<X<55,55<X<6

Hay hoan thanh bang s6 liéu sau:

Cﬁ“?lfg“)g(x) aexens | asexes | sexesys | ssexes
S6 qua dwa 8 ? ? ?

Trong &; cac gia tri cia mau so liéu duoc chia thanh 4 nhom. Chang han,
nhom 4 < X <4,5 gdm cac gia tri 16n hon hodc bang 4 va nho hon 4,5 con duoc ki hiéu
1a [4; 4,5). Nhom nay co 8 gia tri, ta noi nhom co tan sd 1a 8.

Bang s6 liéu nhéan duoc trong &; got la bang 1an soé ghép nhom.
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Ki hiéu [a; b) la nhém chira cac gia tri X ctia mau so liéu thoda man a< X <b. Hiéub —a

duoc goi la do rong cua nhom [a; b), gia tri % duoc goi la gid tri dai dién cia nhom,

\é — S0 luong céc gia tri caa mau s6 liéu thude vao mot nhom duoc goi la tan so

ctia nhom do.

— Bang tan s6 ghép nhom biéu dién tan s6 cia cdc nhom s6 lidu. Bang gom
hai dong (hodc hai cot), dong (hodc cdt) thir nhat ghi cac nhom s6 liéu, dong
(hodc cot) thi hai ghi cac tan s turong img véi moi nhom do.

Vi du 1. Xét mu s6 lidu vé diém sé & @) (trang 39).
a) Hay chi ra cac gia tri thudc nhom [0; 2,5) va tan s6 clia nhém nay.
b) Lap bang tan s6 ghép nhém ctia mau s6 liéu.
Giai

a) Nhom [0; 2,5) gom hai gia tri 1a 1,4 va 1,7. Tan s6 clia nhom nay 1a 2.
b) Bang tan s6 ghép nhom ctia mau s6 lidu:

Diém kiém tra [0;2,5) [2.5; 5) [5;7.5) [7,5; 10)

Tan s0 2 3 10 15

Chii y:
— Trong vi du trén, cac nhom dit liéu déu co d6 rong 1a 2,5 diém.
— Cac nhom so liéu phai chira tat ca cac gia tri ctia mau s6 liéu.
— Céac nhom s6 liéu thuong duoc chon sao cho ¢6 d rong bang nhau, thudn tién cho
viéc tinh toan va phu hop véi muc dich cia viée thong ké.
— Trong chuong nay, ta ludn st dung cac nhom co do rong b?mg nhau.
Thuc hanh 1. Bang sau ghi lai thoi gian mét bac si kham cho mét s6 bénh nhén
(don vi: phut):

10,0 7.0 9.4 9.1 5,9 6,7 11,7 6,9 5.4
6.0 5,8 8,7 6,4 1.3 7.4 9.1 11,8 6,5
a) Hay chia s6 liéu thanh 5 nhém, voi nhom thu nhét a cac bénh nhén c6 thoi gian kham

tir 5 phat dén dudi 6,5 phut va lap bang tan s6 ghep nhom
b) Xac dinh nhom c6 tan s6 cao nhat va nhom co tan so thap nhat.

Wl

}n LO\

2. BANG TAN SO TUONG POl GHEP NHOM

&2 Bac Quang ghi lai thoi gian truy cap Internet cia minh moi ngay (don vi: gio) trong
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vong 1 thang nhu sau:

1.2 3,2 2.4 2.7 0,5 2,6 4.8 2,4 42 2,4
3.7 2.3 3,5 49 0,4 0,6 1,5 4,6 1,7 3,4
3,9 2,1 3.4 2.7 1,3 1,8 2.9 3,5 3,9 1,6
Bac Quang danh gia mirc do sir dung Internet moi ngay ctia minh theo bang tiéu chi sau:

Thoi gian ] , = _ ,
(&%) [0: 1) [1(, 2) [2; 3) [3 ‘\1) F4, 5)\
Miic dj Rat it It Binh thuong | Nhiéu Rat nhiéu

Hay xac dinh ti 1€ cac ngay trong thang bac Quang truy cap Internet & muc do
“Rat nhiéu”.



v . - = = = = T =
Tan so twong doi cia mét nhom dugc tinh theo coéng thic f = % .100% trong d6
m 14 tan sO ciia nhém va N 1a ¢d mau.

Bang ghi lai tan s6 twong d6i cua cac nhom so liéu duoc goi la bang tan s6
fuong doi ghép nhom.

Bang tan so tuong doi ghép nhom gom hai dong (hodc hai cdt), dong (hodc cot)
thir nhat ghi cac nhém so liéu, dong (hodc cot) thir hai ghi cac tan so tuong doi
twong ung voi moi nhom do.

Vi du 2. Hay lap bang tan s6 ghép nhém va bang tan so tuong doi ghép nhom cho dir liéu
vé thoi gian truy cap Internet cia bac Quang, trong d6 cac nhom dugc phan theo
muc do su dung nhu bang tiéu chi & ﬁz

Giai
Bang tan s6 ghép nhom:

Thaoi gian

(gio)

[0; 1)

[1;2)

[% 3]

[3;4)

[4;5)

Tan so

3

6

Bang tan so tuong doi ghép nhom:

Thoi gian
(gi0)

[0; 1)

[1;2)

[2;3)

[3;4)

[4;5)

Tan so twong doi

10,0%

20,0%

30,0%

26,7%

13,3%

Chii y: Tuong ty nhu bang tan so — tan so tuong doi, ta co thé ghép duoc bang tan s6
ghép nhom — tan sé twong doi ghép nhom nhu sau:

Thaoi gian
e 0; 1 1.2 2.3 3:4 4:5
(eid) [0; 1) [1;2) [2;3) [3;4) [4;5)
Tan s6 3 6 9 8 4
Tén s6 twong d6i | 10,0% 20,0% 30,0% 26,7% 13,3%

vira duoc chuyén dén nong truong & bang sau:

Thuc hanh 2. C6 Loan ghi lai chiéu cao (don vi: cm) cla céc cdy bach dan gidng

164 | 19 | 296 | 183 | 21,8 | 2006 | 222 | 271 | 233 | 195
212 | 159 | 286 | 18 | 298 | 272 | 181 | 284 | 188 | 23,5
292 | 238 | 296 | 25 | 244 | 154 | 238 | 16 | 172 | 23,5
232 | 17 | 178 | 198 | 168 | 184 | 219 | 243 | 273 | 21

Hay chia dir liéu trén thanh 5 nhom, véi nhom dau tién gom cac cdy co chiéu cao
tir 15 cm den dudi 18 ¢cm va 1ap bang tan so twong doi ghép nhom tuong ing.
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Van dung 1. Bac Minh thong ké chiéu cao cua mot s6 cdy bach dan 5 nam tudi &
mat lam truong vao bang dudi day (don vi: mét). Do so suat nén bac Minh ghi thiéu
mot so so liéu. Hay giup bac Minh hoan thanh bang thong ké.

Chiéu cao

7: 8 ? ?: 10
(m) [ 3 ) [ ] )
Tén s6 9 24 8
Tan s6 twong dbi ? 30% ?

3. BIEUDO TAN SO TUONG POI GHEP NHOM

&3 Khéo Sét ngsu nhién 150 nglI\Ui Vé thbi gian TéllSél Tan s0 tlrml;_{ dii cua so ngwoi

) % o . ~. tuong doi theo thoi gian sir dung
sit dung dién thoai di dong trung binh moi %%?1 dién thoai trung binh
ngay ctia ho (don vi: phat). Két qua duoc thé ¥ o
hién & biéu do bén. 35
Hay chi ra khoang thoi gian su dung dién thoai 20 e

> . A « A : i - A 5 v 5 249 -

di dong pho bién nhat. Xac dinh so nguoi - -
5 7 L & L A *. fa) 20
duoc hoi co thot gian st dung dién thoai thuoc . _
khOéng de? 10 {04
2[99, —|

0 3o
0 30 60 90 120 150 Thei gian
(phut)

Biéu d6 trén duoc goi 1a biéu do tdn so tuong doi ghép nhom dang cot.

( :fg )

Biéu do tan so twong doi ghép nhom dang cot gdm cac cdt ké nhau, mdi cot
tuong tng voi mot nhom. Cot bieu dien nhom [a; b) ¢6 dau mut trai 1a a, dau mut
phai la b va c6 chiéu cao tuong tng voi tan so tuong doi cua nhom.

Vi dy 3. Thuy thong ké lai dd dai quang duong (don vi: km) minh di bd mdi ngay
trong thang 6 ¢ bang sau:

Quing duong _ _
4:5 5:6 6: 7 78 8.9
(leee [4;5) [5; 6) [6;7) [7; 8) [8;9)
Tan 56 (s6 ngay) 6 12 8 3 ]

Hay vé biéu do tan s6 tuong dbi ghép nhom dang cot biéu dién mau s6 liéu trén.
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Bang tan s trong doi ghép nhom:

Giai

Quing duong : : , . .
4,5 5, 6 6,7 7,8 8,9
(km) [4; 5) [5; 6) [6;7) [7; 8) [8;9)
Tén s6 twong d6i | 20,0% 40,0% 26,7% 10,0% 3,3%

Biéu do tan so tuong doi ghép nhom dang cot bieu dién mau so liéu:
Tan so0 twong doi cuia s0 ngay
theo dd dai quing dwdng di dwwoc moi ngay

Tén s0
fuong doi

(0/0) A

45
40
35
30
25
20
15
10

5

0

40.0%

26,7%

20,0%

10,0%

3.3%

4 5 o6

d A0k Quﬁ?lg duong (km)

Chii y; Trong biéu do trén, néu ta noi trung diém cac canh phia trén ciia cac cot ké nhau

boi mot doan thing thi nhan duge mét duong gép khiic nhu hinh duéi day.

Tén s6
(%)
45
40 |-
35
30
25
20
15
10
5

0

Tan so twong doi cia sO ngay
tuong doi A theo d§ dai quing dwong di duwgc moi ngay

45 55

65 75 85 Quangduong(km)

Biéu do trén dwoc goi la biéu do tan so twong doi ghép nhém dang doan thang.

Biéu do tan s6 trong doi ghép nhom dang doan thang la dudong gap khuc di
tir trai qua phai, n6i cac diém trén mat phiang, moi diém c6 hoanh do la gia tri
dai dién cua nhom so liéu va co tung d6 tuong trng voi tan so twong doi cua

nhom 80 liéu do.
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Vi du 4. Bang sau thong ké chiéu cao (don vi: mét) cia cac cdy keo 3 nam tudi & mot

nong truong,
Chisacao | (55,87) | (87:89) | 891 | B.193) | 9399
Tan sb twong dbi 15% 25% 25% 20% 15%

Hay vé biéu do tin s6 twong ddi ghép nhom dang doan thang biéu dién sé lidu trén.
Giai

Gia tri dai dién cua cac nhom dit liéu 1an luot 12 8,6: 8.8: 9.0: 9.2: 9.4,

Biéu do tan s6 tuong doi ghép nhom dang doan thang biéu dién s6 liéu da cho:

x an s 0 ong i 1P 5 cay
Tan s6 Tan so twong doi cua so cay

fuong doif theo chiéu cao
(%)

30
25
20

13
10

5
0

8.6 8.8 9.0 9.2 94  Chiéu cao (m)

Chit y: Tuong ty nhu bieu do6 tan s6 tuong doi ghép nhom, ngudi ta ciing sir dung
biéu do tan so ghép nhom dang cdt dé biéu dién truc quan cho bang tan sé ghép nhom,
trong d6 chiéu cao cua cdt co dau mut trai 1a a va dau mut phai 1a b trén truc hoanh
twong ing véi tan so caa nhom [a; b).
Vi dy 5. Biéu d6 dudi day biéu dién két qua khao sat thanh tich chay 100 m caa mot s6
hoc sinh., T :
Tan so cua so hoc sinh theo thoi gian chay
Tén sd A
7

6
5
4
3
2

|

0 ™11 12 13 14 15 16 Then gianchay (gidy)

a) C6 bao nhiéu hoc sinh chay hét 100 m trong thoi gian it hon 12 gidy?
b) C6 tong s6 bao nhiéu hoc sinh tham gia khao sat?
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Giai
a) S6 hoc sinh chay 100 m hét it hon 12 giay la 3.
b) S6 hoc sinh tham gia khao sat la
3+6+4+2+1=16 (hoc sinh).

Thue hanh 3. Bidu dd cot bén mb ta Tén s6 twong ddi ciia s6 bong dén
tudi tho (don vi: nghin gid) ciia 100 chiéc ~ Tinsd theo tudi tho
; s el T 4 tuong CI(“)]Jlk
bong deén day toc trong mot 16 san xuat. (%)
a?g[-la{ laP bang tan s6 mo ta dir liéu ¢ 60 _—
biéu do bén. “
3

b) Mt bong den dugc cho la thude

e B . 1A 40
loai I néu c¢o tudi tho tir 1500 gid tré 1én.
Hoi ¢6 bao nhiéu bong dén thudce loai 1 3 1%
trong sO cac bong dén dugce thong ké? 20 18%
¢) Hay vé biéu do tan so tuong doi 10 5%
ghép nhom dang doan thang biéu dién 0 [ |

a A AT A 25 1.51; 5 the

dit lidu & bidu dd bén. 1 1.25 1.5 1,75 2 Tudi tho (nghin gi&)
Thuc hanh 4. Bang tan s6 ghép nhom sau biéu dién két qua khao sat can ning

(don vi: kg) cua mét 0 tré so sinh & mot khu vue,

Can&lgli'mg 2.8 S S SN 3 55,537 | 3,739

Sé tré so'sinh 3 7 5 3 2

a) Hay 1ap bang tan so tuong d6i ghép nhom cho mau s6 liéu trén.

b) Hay vé cac biéu do tan s6 tuong d6i ghép nhom dang cot va dang doan thang
biéu dién s6 liéu trén.

Van dung 2. Hai ban Ha va Hong thong ké lai chi s6 chat lugng khong khi (AQI)
noi minh & tai thoi diém 12:00 mdi ngay trong thang 9/2022 & bang sau:

Chisé | [50;100) |[100; 150) | [150; 200) | [200; 250)

200 250

& o 350
Tginoray |, 8 6 4
cua Ha
M 1 0 500
L pgr G 16 6 5 3

ciia Hong

a) Hay vé trén ciing mot hé truc hai biéu dd dang doan thang biéu dién tan sé tuong doi
cho bang chi s6 chat luong khong khi tai noi ¢ cia ban Ha va tai noi ¢ ctia ban Hong,
b) Chi s6 AQI tir 150 tr& 1én duge coi la khong lanh manh. Dya vao biéu do tan sd
tuong ddi trén, hdy so sanh ti 16 s6 ngay chét luong khong khi dugc coi 1a khong
lanh manh & mdi khu vue.
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BAITAP

1. Ban Giang ghi lai cu li nhay xa clia cac ban trong ciu lac bo thé thao & bang sau

46

(don vi: mét);

5.4 3,6 4,7 4.2 4.4 4.8 3,7 4,7
4,2 3,8 42 4.4 4,6 48 5,3 47
5.4 4,1 3,5 47 5 4,1 4.4 54
4,5 5.4 4.4 43 3,6 4.4 48 48

a) Dé thu gon bang dir liéu thi nén chon bang tan s6 khong ghép nhom hay bang tan so
ghép nhom dé biéu thi div liéu trén? Tai sao?

b) Hay chia s6 liéu thanh 4 nhém, trong d6 nhom dau tién 1a cur i tir 3,5 m dén dudi 4 m;
lap bang tan s6 va tan so twong doi ghép nhom.

Két qua do tdc do cta 25 xe 6 6 (don vi: km/h) khi di qua mot tram quan sat duoc
ghi lai o bang sau:

486 | 54,2 (53,3453 |48,2[463|574|62,6 (61,4 55 |40,9(455 543

3 ¥ 3 %

498 | 60 [589 | 53 | 53 | 62 |494 | 48,4 (47,8 | 41,2428 | 48,8

k] 2 ¥

a) Hay 1ap bang tan so tuong d6i ghép nhom cho bang s6 liéu trén, trong dé nhom
dau tién la cac xe co toe d tir 40 km/h dén dudi 45 km/h.

b) Hay xac dinh nhom co tan so tuong doi cao nhat va nhom co tan so tuong doi
thap nhat.

Thoi gian hoan thanh mét bai kiém tra truc tuyén ctia mot so6 hoe sinh dugc ghi lai
0 bang sau (don vi: phut):

Thoi gi
glan [10; 12) ? [14: 16)
(phut)
Tén s6 25 ? 5
Tén s6 twong dbi ? ? 12,5%

a) Hay xac dinh s6 hoc sinh tham gia kiém tra.
b) Hoan thanh bang trén vao vo.




4. Biéu d6 bén biéu dién ti 1& dai biéu Ti 1¢ dai biéu theo dj tudi

tham du hoi nghi theo do tudi. Biét rang ~ Tinsb
trong doik

¢ 54 dai biéu tir 25 dén dudi 35 tuoi. %)
a) Co bao nhiéu dai biéu tham du hoi nghi? 40
B N A ;. ; 33.75%
b) Lap bang tan s6 ghép nhom twong ung. 3 028 .y
i & . i A 30 10
¢) Mot nguot cho rang co trén 50% sé 58 26.25%
dai biéu tham du hoi nghi dudi 45 tudi. 2;)
Nhaén dinh d6 ding hay sai? Tai sao? "
10 11.25%
5

25 35 45 55 65 Dbtudi

n

Thoi gian di tir nha dén truong (don vi: phit) ctia céc ban hoc sinh 16p 9C dugc ghi lai
¢ bang sau:

95 | 139 56 (132103 [ 151 [ 195 | 14,1 | 11,4 | 19,7 | 15,1 | 11,1

2 3 2 3 3

16,6

*

7.2 18 [ 1l6 | 62 | 6,2 | 16,7

.

EeRINTT | 77 | TT | 55

2

182 74 | 198 | 19 | 52 [ 183 | 14,7 | 14,1 | 19,6 | 104 | 7.2 | 12,5

2 3 ¥

a) Hay chia s liéu thanh 4 nhom, véi nhom thi nhat 1a khoang tir 5 phut dén dudi 9 phit
va lap bang tan sd ghép nhém va tan s6 tuong déi ghép nhom.

b) V& biéu dd tan s6 tuong d6i ghép nhom dang cot va dang doan thang mé ta bang
tan sO twong doi ghép nhom.

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhitng gi?

— Thiét lap duoc bang tan s6 ghép nhém, bang tan sé tuong déi ghép nhém.

— Thiét lap dugc bidu dé tan sé tuong déi ghép nhém & dang biéu dé cot va dang biéu dé
doan thang.

— Li gidi va thiét lap dugc dir liéu vao bang thich hop.

— Ligii va thuc hién duoc cach chuyén ditliéu tir dang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.

— Nhén biét dugc méi lién hé giltia thong ké véi nhiing kién thic cia cdc mén hoc khéc
trong Chuong trinh I8p 9 va trong thuc tién.
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BAITAP CUOI CHUONG 7
CAU HOITRAC NGHIEM

Mét doanh nghiép san xuét xe 6 to Ti I€ loai xe 6 t6 theo luwgng xing
khao sat lugng xang tiéu thu trén Tén s6 ti€u thy trén 100 km
100 km ciia mét s6 loai xe 6 to  wone (d;; A
trén thi ’tn,rémg. Ket ElUé lihéio sat 40
100 chiéc xe duoc biéu dién trong 35 34%
hinh bén. 30 —
25 24%
20
15 15%
10
5
¥ 45 5 455 6 Lumpsius
tiéu thu (lit)
a) Tan so tuong doi cia s6 luong xe 6 to tiéu thu dudi 5 lit xing cho 100 km 1a
A. 24%. B. 39%. C.61%. D. 76%.
b) Khoang tiéu thu xang pho bién nhat la
A. T 4 dén dudi 4.5 lit. B. Tu 4,5 dén dudi S lit.
C. Tur § dén 5,5 lit. D. Tir 5,5 dén 6 lit.

c) Trong tat ca nhiing chiéc xe dugc khao sat, co bao nhiéu chiée xe tiéu thy hét tir 5 dén
dudi 5,5 lit xang khi di hét quing duong 100 km?

A 34, B. 27. C.15. D. 24

Két qua khao sat thoi gian sir dung lién tuc (don vi: gio) tir lic sac day cho dén khi hét
pin ctia mdt s6 may vi tinh cung loai dugc thong ké lai ¢ bang sau:

Thoi gian
sir dung pin [7,2; 7,4) [7,4; 7,6) [7,6; 7,8) [7.8;8)
(g10)
Tén sb 2 4 7 6

a) C& mau cua cudc khao sat 1a

A. 18, B. 19. C. 20. D22

b) S6 lugng may tinh c6 thoi gian st dung tir 7,4 dén dudi 7,8 gio la

A 1l B. 12. C: 13. D. 14

c) Ti 1€ may tinh c¢6 thoi gian st dung tur 7,6 gio tro 1én la

A. 27,7%. B. 68,42%. C.33.3%, D, 72.3%.



3. Bang dudi day ghi lai cu li ném ta (don vi: mét) cia mot van dong vién trude va sau mot
dot tap huan dac biét.

Culi

) | [20:202) [120.2;20.4)([20.4; 20,6)([20,6; 20.8)| [20.8; 21) | [21:21,2)

Tén s6
trude dot 3 5 5 2 1 0
tap huan

Tén s6
sau dot 1 2 4 5 3 1
tap huan

a) Tan s0 tuong doi cta so 1an van dong vién ném dudi 20,4 m trudce khi tap huan la

A. 18,75%. B. 25%. C.31,25%. D. 50%.
b) Tén s6 twong ddi ciia s6 1an van dong vién ném tir 20,8 m trd 18n sau khi tap huan la
A. 20%. B. 25%. C. 30%. D. 35%.

¢) Tan s6 tuong ddi clia s6 1an van dong vién ném tir 20,8 m tré 1én sau khi tap huan
tdng thém

A. 18,75%. B. 30,5%. C. 35%. D. 37,5%.
d) Tén s6 tuong ddi ctia s6 14n van dong vién ném dudi 20,2 m sau khi tip huén giam di
A 12,5%. B. 15,5%. C.35%. D. 37,5%.
BAITAPTU LUAN
4. Khao sat cac hoc sinh 1op 6 cua mot o Téin ‘;6 tuong dﬁ| ciia s6 hoc sinhm
trudng Trung hoc co s& vé thoi gian mdﬁénds’g;ik theo thoi gl‘u:“s(:}u]ﬁ:::? mang xa hoi
str dung mang xa héi trung binh trong (%) R
mét ngdy (don vi: gidy), két qua thu 30 146.7%
duoc nhu hinh bén. 2 10%
a) Co bao r]hié‘u ban tham gia cude ;(5)
khao sat, biet ring co 4 ban st dung 3
mang xa hdi tr 4.5 gid trér 1én? -
b) Mot nguoi cho rang c6 trén 50% 20
hoc sinh tham gia khao sat st dung 15
mang x4 hoi tir 3 gios tré 1én mdi ngay. 10 10
Nhan dinh ctia nguoi do co hop li khong? 5 3.3%
Tai sao? 0

0 L5 3 45 6 Thoigian(gid)
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Mot cira hang ghi lai ¢& cia cac d6i giay da ban trong mot ngay & bang sau:

42 38 39 42 39 41 43 41 41 40
37 38 37 38 40 39 38 39 44 43
42 37 40 40 e 41 41 40 42 39
43 41 37 41 40 38 40 41 40 39

a) Hay xac dinh c& mau, lap bang tin s6 va tan so tuong ddi cho mau s6 lidu trén.

b) Hay v& biéu db dang cot mé ta bang s6 liéu trén.

c) Cira hang nén nhap vé dé ban c& giay nao nhiéu nhat, c& giay nao it nhat?

S6 ban thang mot doi bong ghi dugc trong 26 tran dau chia Giai vo dich quéc gia
duoc ghi lai ¢ bang sau:

1 2 0 4 0 3 0 1 0 0 3 3 0

0 3 0 2 2 3 3 4 3 1 0 0

(%]

a) Hay 1ap bang tan so va tan so tuong doi cho bang s6 liéu trén.
b) Hay v& biéu do6 hinh quat tron mo ta tan s6 twong ddi ctia bang s6 liéu trén.

. Mot bac 1ai xe muon ghi lai tong d6 dai quing duong (don vi: km) minh 1ai xe mdi ngay

trong vong 1 thang.
a) Hoi bac 14i xe ¢ thé thu thap dir liéu bang cach nao?
b) Dudi day la s6 liéu bac 14i xe di ghi lai dugc.

239 | 1927 | B8 | 1253 o 455 ¥ 102.8) 1059 | 60,1 | 186,7 | 1295

3

31,6 | 1684 | 974 | 1447 | 129 | 197,3 | 113,7 | 10,2 | 1103 | 86,4

| 2 d

779 | 38,6 | 124,77 | 1998 | 228 [ 96,9 | 30,7 | 85,1 | 1881 [ 1225

Hay chia s6 liéu thanh 5 nhom, véi nhom thir nhat 1a tir 10 km dén dudi 50 km va
lap bang tan s6 ghép nhom va tan so twong d6i ghép nhom. Vé biéu do tan so tuong doi
ghép nhom dang cot bicu dién bang tan s6 tuong d6i ghép nhom.

Trong bang s6 liéu sau cd mot s6 liéu bi dién sai. Hay tim s6 liéu d6 va stra lai cho ding.

Tan s6 24 16 6 4
Tén s6 twong di 48% 32% 15% 8%




MOT SO YEU TO XAC SUAT

a A
Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu vé khéng gian mau
clia phép thirngau nhién, tinh xac suat clia bién c6 bang cach
kiém dém s6 trudng hop thuan loi trong mdt s8 mé hinh
Xac suét don gian.

.

J

Xac suat 1a mot cong cu quan trong trong viéc xay dung mé hinh
toan hoc cho cac dai luong bién ddi mét cach ngau nhién theo
thoi gian, vi du nhu gia co phiéu, ti gia trao doi ngoai té hay
s6 luong ca thé trong mot quan thé, ...
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KHONG GIAN MAU VA BIEN C0

Mot tui chida 4 vién bi duoc danh s& nhu hinh bén.
Lay ra ngau nhién 1 vién bi ti tui. Ban Long va ban Ha
¢y kién vé s6 cac két qua cd thé xay ra nhu sau:

Co6 2 két qua la lay duoc
vién bi mau xanh va lay
dugc vién bi mau do. C C6 nhiéu hon 2 két qua dé'y!)
~N
7

£

D
Ha

Long
Theo em, ban nao néi ding?

.KHONG GIAN MAU

1 Hop thir nhét c6 1 vién bi xanh. Hop thir hai co 1 vién bi xanh va 1 vién bi do.
Ban Xuan ldy ra 1 vién bi tir hop thir nhat. Ban Thulay ra 1 vién bi tir hop thir hai.
a) Phép thir cia ban Xuan ¢ bao nhiéu két qua co thé xay ra?

b) Phép thir cua ban Thu c6 bao nhiéu két qua c6 thé xay ra?

Trong B, ta co thé biét chic chan vién bi ban Xuén 1y ra c6 mau xanh vi trong hop
thir nhat chi ¢6 1 vién bi xanh,

Vién bi ban Thu 14y ra cé thé c¢6 mau xanh hodc mau do. Do do, ta khdng thé biét
chic chén vién bi ban Thu lay ra c6 mau gi. Tuy nhién, ta biét chi c6 2 két qua xay ra
la “Ban Thu lay duoc vién bi mau xanh” va “Ban Thu lay duoc vién bi mau do”.
Ta néi ban Thu thuc hién mét phép thir ngdu nhién.

{ 3

&/ [P Z + 2 sk ki

‘4& Cac hoat dong ma ta khong the biet truoce duoc ket qua cua no, nhung biet tat ca
cac két qua co thé xay ra duoc goi 1a phép thir ngdu nhién (con goi 1a phép thir).

Khong gian mdu, ki hiéu Q, 1a tip hop tat ca cac két qua co thé xay ra cia phép thu.

Vi du 1. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao 1a phép thir ngau nhién? Tai sao?

a) Gieo 2 khc”’)i’ g6 hinh lap phuong, mdi khéi dugc son mot mau nhu Hinh la va
quan sat mau sac cua mat xuat hién bén trén.

b) Chon bat ki 1 cay but bi tir dng but c6 4 cay but bi nhu Hinh 1b.



¢) Chon ra dong thoi 2 que gd tir hdp ¢6 2 que gd nhu Hinh 1c.

"y

Tt

a) b) <)
Hinh 1

Giai
a) Hoat dong gieo 2 khéi gd hinh 1ap phuong khong la phép thir ngiu nhién vi ta biét
trudc chi co mot két qua xay ra la xuat hién | mat mau xanh va 1 mat mau vang.
b) Hoat dong lay 1 cay but bi 1a phép thir ngdu nhién vi ta khong thé biét trude duoc
két qua clia no, nhung biét tat ca 4 két qua co thé xay ra.
¢) Hoat dong lay ra dong thoi 2 que gd khong 1a phép thir ngdu nhién vi ta biét chi
c6 mot két qua xay ra la lay duoc 1 que go mau xanh va 1 que go mau do.
Vi du 2. Xac dinh khong gian mau ctia cac phép thir ngau nhién sau:
a) Gieo 1 con xtic xfic can d6i va dong chat hai 1an.
b) Ly ra lan luot 2 qua bong tir mot hop chira 3 qua bong duge danh s6 1; 2; 3.

£ @@

Hinh 2
Giai
a) Ki hiéu (i; j) 1a két qua lan gieo tht nhat xuat hién mat c6 i cham, lan gieo thir hai
xuat hién mat c¢6 j cham. Khong gian mau cua phép tha la
Q= {(1, 1), (1, 2), (1, 3), (1, 4); (1, 5); (1, 6),
(2; 1), (2,2), (2, 3); 2 4); (2, 5); (2; 6);
3 1 (352343 )G 40 B, 9): (3, 6)
(e 1 (4 2 (4 By (A (4, 5); (B2 8
(i 1x 5525, 3 G5 4) (5 5, (56
(6; 1); (6; 2); (6; 3); (6; 4); (6; 5); (6; 6)}.
Ta cling c6 the viét gon khong gian mau la
Q={@(;j)]|1<1<6;1<j<6}.
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b) Ki hiéu (i; j) 1a két qua bong 1dy ralan thir nhat dugc danh 61, bong Iy ra lan thir hai
duoc danh s0 j. Khong gian mau cia phép thu la

Q= {(1;2); (1;3); @2; 1);(2;3),(3; 1); 3, 2}
Thuc hanh 1. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao la phép thir ngau nhién? Tai sao?
a) Chon ra lan luot hai tam thé tir hdp ¢6 2 tm thé nhu Hinh 3a.
b) Chon bét ki 1 quyén sach tir gia nhu Hinh 3b.
c) Chon 1 cdy but chi tir 6ng but nhu Hinh 3c.

a) b) C)
Hinh 3

Thuc hanh 2. Xac dinh khdng gian mau cia cic phép thir sau:

a) Gieo 2 lan mot dfing Xu ¢o0 1 mat xanh va 1 mat do.

b) Léy ra 1 qua béng tir mét hop chira 3 qua béng duge dénh sb 1; 2: 3. xem s0, tra lai
hop rai lai lay ra 1 qua bong tir hop do.

Van dung 1. Xac dinh khong gian mau ctia phép thir trong @ (trang 52).

2.BIEN CO

. + L ~ A A +a 2 A o -
&2 Xét phép thir gieo hai con xuc xac can doi va dong chat. Gia su két qua cua

54

phép thir 1a con xuc xac thir nhat xuat hién mat 1 cham, con xdc xic thi hai
xuat hién mat 6 cham. Trong cac bién ¢o sau, bién ¢6 nao xay ra, bién co nao
khong xay ra?

A: “Tong s6 chdm xudt hién 16n hon 17;
B: “Tich sé cham xuét hién 1a sé chan™

g (24 - - ‘{ -~ L b3 1’\ )'\ Y
C: “Hai mat xuat hién c6 cung s0 cham”. ik 4

Ta thay két qua ctia phép thir thudn loi cho bién c6 A va B nhung khong thuén loi cho
bién co C.

Tong quét, khi thuc hién phép thir, mot bién cb c6 thé xay ra hodc khong xay ra.
M0i két qua co thé cua phép thir [am cho bién ¢ xdy ra duoc goi 1a mot kér qua
thudn lgi cho bién ¢6 do.

Vi dy 3. Trong cac phat biéu sau, phat biéu nao sai? Tai sa0?

a) Bién ¢ khong thé khong cé két qua thuan loi.

b) Moi két qua ctia phép thir déu la két qua thuan loi cho bién ¢6 chac chan.

c) Bién ¢6 co it nhat mot két qua thuan loi 1a bién ¢ ngau nhién.



Giai
Phat bieu a) va b) 1a dung,
Phat biéu’c) la sai vi bién c6 chic chan co it nhat mot két qua thuan loi nhung khong
phai [a bién ¢6 ngau nhién.
Vi du 4. Mot hop co chua 5 ’tém thé cung loai duoc danh sé 1an luot tir 1 dén 5. Lay ra
ngau nhién cung mot luc 2 tam thé tr hop.
a) Hay liét ké cac phén tir chia khong gian mau clia phép thir.
b) Liét ké cac két qua thuan lgi cho mi bién 6 sau:
A: “Trong 2 thé lay ra c6 ding 1 thé ghi s618”;
B: “Trong 2 thé lay ra ¢d it nhét 1 thé ghi s6 chan”.
Giai

a) Ki hiéu {x; y} Ia két qua lay duoc hai thé, trong d6 mot thé danh sé x va mat thé
danh soy.
Cac phan tir ciia khéng gian mau ctia phép thir la

{12} (13514 i e s o o ) 13,5 4.5
b) Cac két qua thuan loi cho bién ¢ A 1a

11,2} {143, 42; 3] {2955:48, 415 14, 5%
Cac két qua thuén loi cho bién co B la

{L 25 {L4) {28342 45 12 5084 1 5k
Thuc hanh 3. Mot hop ¢6 4 qua bong duoc danh s6 lan lugt tir 1 dén 4. Ban Trong va
ban Thuy lan luot l1ay ra ngau nhién 1 qua bong tur hop.
a) Xéc dinh khong gian mau ctia phép thur.
b) Xac dinh cac két qua thuan loi cho mdi bién cb sau:
A “S6 ghi trén qua bong cua ban Trong 16n hon s6 ghi trén qua bong cia ban Thuy™;

B: “Tong cac sO ghi trén 2 qua bong lay ra lém hon 77,

Van dung 2. Ba khach hang M, N, P dén quay thu ngan ciing mét lic. Nhan vién
thu ngan s& lan lugt chon ngéu nhién tirmg ngudi dé thanh toan,

a) Xéc dinh khong gian mau ciia phép thur.

b) Xac dinh cac két qua thuan loi cho mdi bién c6 sau:

A: “M dugc thanh toan cudi cling”;

B: “N dugc thanh toan trudce P”;

C: “M dugc thanh toan™.
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BAITAP

Mot hdp chira 1 qua bong mau xanh, 1 qua bong mau vang va 1 qua bong mau do.
Trong cac hoat ddng sau, hoat dong nao la phép thir ngau nhién? Hay xac dinh
khong gian mau cua cac phép thir ngau nhién do.

a) Lay bat ki 1 qua bong tir hop.

b) Ly dong thoi 3 qua bong tir hop.

c) Lay lan luot 3 qua bong tir hop mét cach ngau nhién.

Ban An viét ngﬁu nhién mot sd tu nhién co 2 chir s6.

a) Xac dinh khong gian mau ciia phép thur.

b) Hay xé4c dinh cac két qua thuan loi cho mdi bién cd sau:

A: “S6 duoc viét la s6 tron chuc™;

B: “S4 duoc viét 1a s6 chinh phuong”.

Trén gia co 1 quyén sé}ch Ngir yén, 1 quyén sach Mi tﬂhuz’_it va | quyén sach Cong nghé.
Ban Ha va ban Thuy lan luot lay ra ngau nhién 1 quyén sach tur gia.

a) Xac dinh khong gian mau cia phép thir.

b) Xac dinh cac két qua thuan loi cho mdi bién ¢6 sau:

A: “Cé 1 quyén sach Ngit van trong 2 quyén sach duoc lay ra”;

B: “Ca 2 quyén sach dugc 14y ra déu 1a sach Mi thuat”;

C: “Khong co quyén sach Cong nghé nao trong 2 quyén sach duoc 1dy ra”.

Ban Viét giai mt de thi gom c6 3 bai dugc danh s0 1; 2; 3. Viét chon 1an luot cac bai de
giai theo mat thur ty ngau nhién.

a) Xac dinh khong gian mau ciia phép thir.

b) Xéc dinh cac két qua thuan lgi cho mdi bién cd sau:

A: “Viét giai bai 2 dau tién”;

B: “Viét giai bai 1 trudce bai 3”.

D
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Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

- Nhan biét dugc phép thi ngau nhién va khéng gian mau.

- Nhan biét dugc mot két qua la thuan lgi cho mét bién cé trong mét sé phép thu
don gian.



lai & bang sau:

Ban Duong xoay tam bia hinh tron nhu
hinh bén va quan sat xem khi tam bia
dung lai, mai tén chi vao hinh guat tron
ghi s6 nao. K&t qua 20 lan quay dugc ghi

2

3

1
2

7

11

Céac két qua 1; 2; 3 c6 cung kha ndng xay ra

khéng? Tai sao?

1. KET QUA PONG KHA NANG

? .
%1 Céc két qua cia mdi phép thir sau co cung kha nang xay ra khong? Tai sao?
a) Gieo mét dong xu can dbi va dong chat.

b) Lay ngau nhién 1 vién bi tir mot hop co 10 vién bi gidng nhau duge danh sb

tir 1 dén 10.

¢) Lay ngiu nhjénltﬁmﬂle tr mot hop chura 2 tﬁmthéghl 0 5 va 5 tam thé ghi

A - A e ar's
$0 2 va xem s0 cua no.

Trong phép thir 14y bi & trén, do c4c vién bi gidng nhau nén kha ning dugc lya chon

ctia cac vién bi la nhu nhau. Ta néi cac két qué clia phép thir trén la dong kha ning.

Téng quat, trong mét phép thir ngdu nhién, hai két qua duoc goi 1a dong kha ning

néu ching co kha ning xay ra nhu nhau.
Chit y:

a) Trong phép thir tung dong xu (hodc gieo xuc xac), néu co gia thiét dong xu, xic xac la
~ .‘ 4 h )‘\ J’\ hY 4 ' L3 A r :- o~ 4 \ L3 bl )’\ - A
can doi va dong chat thi cac mat ciia dong xu hay xuc xac s€ ¢o cung kha nang xuat hién.

b) Trong phép thir 14y vat (qua bong, vién bi, ...), néu co gia thiét cac vat co cung

kich thudc va khéi luong thi moi vat déu cé cung kha nang duoc lua chon.
Vi du 1. Két qua ctia mdi phép thir sau c6 dong kha nang khong? Tai sao?

a) Tung hai dong xu can d6i va dong chat.

b) Gieo con xuc xic ¢ Hinh 1b.

¢) Chon ngau nhién 1an luot 2 qua bong ban tir mot hop chira 7 qua bong ban co cung

kich thudc va khoi luong.
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a) b) <)
Hinh 1
Giai

a) Do hai dong xu can doi va dong chat nén cac mit déu c6 cung kha ning xuat hién.
Cac két qua cua phép thu la dong kha nang.

b) Do con xuc xac khong can d6i nén kha nang xuat hién cua cac mat khong nhu nhau,
Cac két qua cua phép thu khong dong kha nang.

c) Do cac qué bong ban c6 cung kich thudc va khoi luong nén cé cung kha ning duoc
chon. Cac két qua ctia phép thir 1a dong kha ning.

Thuc hanh 1. Két qua ctia mdi phép thir sau c6 dong kha nang khong? Tai sao?

a) Rut ngau nhién 1 tam thé tir 10 tim thé cung loai duge danh s6 1an luot tir 1 dén 10.
b) Chon ngau nhién 1 hoc sinh tir danh sach 16p.

c) Lay ra ng?iu qhién 1 vién bi tr mét hép chira 1 vién bi xanh, 1 vién bi d6 va
8 vién’bi tring roi quan sat mau cta no, biét rang cac vién bi ¢ cung kich thude
va khoi lugng.

Van dung 1. Két qua cuia cac phép thi sau c6 cling kha ning xay ra khong? Tai sao?
a) Gap ngiu nhién 1 nguoi & Dong Thap va héi xem ngudi d6 sinh & huyén/ thanh phd nao.
b) Rut ngau nhién 1 14 bai tir bo bai tay 52 4.

2. XAC SUAT CUABIEN cO

£
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2 Ban An gieo mdt con xuc xac can doi va dong chat. Ban Trang tung mot dong xu
can dbi va dong chat. So sanh kha ning xay ra ctia cac bién cb sau:

A: “An gieo dugc mit c6 chan cham”;
B: “An gieo dugc mit c6 2 chim™:
C: “Trang tung dugc miat sap”.

Nguoi ta co thé sir dung xac suat dé so sanh kha nang xay ra cia cac bién c¢6 ngau nhién.
Bién ¢6 nao co kha ning xay ra cao hon sé& c¢6 xac suat 16n hon.

Khi cac két qua ctia phép thir 1a dong kha nang, ta co thé tinh x4c suét cia bién ¢ bang
cach kiém dém s6 két qua thuan loi cho bién cb do.



U/ Gia strmot phép thir co khong gian mau Q gdm hitu han cac két qua dong kha nang
va A la mét bién ¢6. Xac suat cia bién co A, ki hiéu P(A), duoc xac dinh béi cong thirc

P(A) = 253 : (*)

trong do n(A) la s6 cac két qua thudn loi cho A; n(€2) 1a s cac két qua co thé xay ra.

Chii y: Dé tinh xac suat ciia bién ¢d A, ta thuc hién cac bude sau:
Bute 1: Xac dinh n(Q) 1a s6 cac két qua co thé xay ra.
Bude 2: Kiém tra tinh dong kha ning cua cac két qua.
Budre 3: Kiém dém s6 cac két qua thuan loi cho bién c6 A.
Budc 4: Tinh xac sudt ctia bién c6 A bing cong thirc (*).
Vi du 2. Hop thi nhat dung 1 qua béng trang, 1 qua bong dd. Hop thi hai dung 1 qua
béng d6, 1 qua bong vang. Lay ra ngau nhién tir mdi hop 1 qua bong,
a) Xac dinh khong gian mau va so két qua co thé xay ra cia phép thur.
b) Biét rang cac qua bong co cung kich thude va khoi lwong. Hay tinh xac suat ctia moi
bién ¢ sau:
A: “2 qua bong 14y ra ¢o cing mau”;
B: “Co diing 1 qua bong mau do trong 2 qua bong lay ra”.
Giai

a) Ki hiéu T 1a mau tring, D la mau do va V la mau vang.
Ki hiéu XY la két qua bong lay ra & hop thir nhat co6 mau X, bong ldy ra & hdp thir hai
comau Y.
Khéng gian mau ciia phép thir 1a

Q={Tb; TV; bb; bV}.
S6 két qua co thé xay ra la n(Q) = 4.

b) Vi cac qua bong co clng kich thude va khoi lwong nén 4 két qua trén co cling
kha nang xay ra.

Chi ¢6 mdt két qua thudn 1oi cho bién c6 A1a PD nén n(A) = 1.

Xhic skt cin bidnch ata PAy=2 L _g9s
n(Q) 4
Cac két qua thuan loi cho bién ¢d B 1a TD va BV nén n(B) = 2.
b o ol B) 2
Xio sut cia bién od B 1a PB) =B =2 _q,5,
n(Q) 4
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Vi du 3. Mot hop chira 5 qua bong mau do va mot s6 qua bong mau tring. Cac qua bong
c6 cung kich thude va khdi lugng. Lay ra ngéu nhién mdt qua bong tir hop, xem mau
roi tra lai hop. Biét xac sudt ctia bién ¢6 “Lay dugc qua bong mau do” 1a 0,25,
Hoi trong hdp co bao nhiéu qua bong mau trang?
Giai
Goi n 1a s6 qua bong mau trang ¢6 trong hdp.
S6 cach chon ra ngiu nhién 1 qua bong tir hop lan + 5.
Do cac qua bong co cung kich thudc va khi luong nén céc qua bong cé cung kha ning
duoc chon.
S6 két qua thudn loi cho bién ¢b “Lay duoc qua bong mau do” 4 5 nén xac suat cua
bién c6 nay la ——.
n+35
Giai phuong trinh
5
n-+

~ 0,25 hay n+5=20
ta duoc n = 15. Vay c6 15 qua bong mau trang trong hop.

Thuc hanh 2. Mot hop chira 4 tam thé cung loai duge danh s6 1; 4; 7; 9. Ban Khué
vz‘irba,n! Huong lan lugt moi nguoi lay ra 1 tam thé tir hop. Tinh xac suat cia moi
bién ¢o sau:

A: “Tich cac sb ghi trén 2 tim thé 1a s6 167

B: “Téng cac s6 ghi trén 2 tam the 1a s6 187

C: “So ghi trén tam thé ciia ban Khué nhé hon s6 ghi trén tam thé ciia ban Huong”.

Van dung 2. Ban Thang c6 n tam thé cing loai dugc danh s tir 1 dén n. Ban Thing
rut ngau nhién 1 tam thé. Biét ring xac suat cua bién cd “Lay duoc tam thé ghi s6 co mot
chir s6” 14 0,18. Héi ban Thiing c¢6 bao nhiéu tim thé?

BAITAP

. Gieo hai con xtic xac can dbi va dong chat. Xét hai bién cd sau:

A: “Xuat hién hai mit ¢6 cung s6 cham”;
B: “Tong so cham trén hai con xuc xac lon hon 8”.
Bién ¢o nao co kha nang xay ra cao hon?

Mot chiéc hdp cé chira 5 tdm thé cung loai, dugc danh sé lan luot 1a 3; 5; 6; 7; 9.
Lay ra ngau nhién dong thoi 2 tam thé tir hop.

a) Xac dinh khong gian mau va s6 két qua co thé xay ra cua phép thur,



b) Tinh xac suat ciia mdi bién ¢d sau:

A: “Tich cac s6 ghi trén 2 tam thé chia hét cho 37;

B: “Tong cac s6 ghi trén 2 tam thé 16n hon 137

. Mot chiéc hop chira 1 vién bi xanh, 1 vién bi d6 va l vién bi tring. Cac vién bi co cling
kich thudc va khoi lugng. Dung lan luot lay ra ngau nhién ting vién bi tr trong hop cho
den khi hét bi.

a) Xac dinh khong gian mau ctia phép thu.

b) Tinh xac suat ciia mdi bién ¢6 sau:

A: “Vién bi mau xanh duoc lay ra cudi cung”;

B: “Vién bi mau tring dugc 14y ra trude vién bi mau do™;

C: “Vién bi lay ra dau tién khong phai la bi mau trang”.

. Mot tai chia 3 vién bi mau xanh va mot s6 vién bi mau do ¢o cung kich thudc
va khoi luong. Ban Luan lay ra ngdu nhién 1 vién bi. Biét rang xac suat cua bién ¢6
“Lay duoc vién bi mau xanh” 1a 0,6. Hoi trong i co tong s6 bao nhiéu vién bi?

o

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Nhan biét duogc khai niém déng kha nang.

- Tinh dugc xéc suét ctia bién cd bang cach kiém dém s6 trudng hop cé thé va sé
trudng hgp thuan lgi trong mét sé mé hinh xac suat don gian.
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BAITAP CUOI CHUONG 8
CAU HOITRAC NGHIEM

1. Mot hop chira 1 qua bong mau vang, 1 qua bong mau trang va 1 qua bong mau cam.
Cac qua bong co cung kich thudc va khoi luong. Ban Anh ldy ra ngau nhién lan lugt
2 qua bong tu hop.

a) SO phan tir cia khong gian mau cia phép thir 1a

A3, B. 4. C. 5 1).%:
b) Xac suat ciia bién co “Co 1 qua bong mau vang trong 2 qué bong lay ra” la
A. 0. B. l C. l D. 3
3 2 3
c) Xac suat cua bién ¢ “Khong co qua bong nao mau xanh trong 2 qua bong lay ra” la
A 0. B. l C. E D. 1.
3 3
d) Xéc suat cia bién c6 “Qua bong lay ra dau tién la qua bong mau tring” 1a
A. 0. B. 1 C. 2 D. 1.
3 3
e) Xac suat ctia bién c6 “Qua bong lay ra lan thir hai khong phai 1a qua bong mau cam™ 1a
A. 0. B. l C. z D. L.
3 3

2. Ban Giang gieo mot con xuc xédc can doi va dong chat hai lan lién tiep.

a) S6 phan tir cuia khong gian mau cua phép thu la

A.6. B. 12. C. 30. D. 36.
b) S6 két qua thuan loi cho bién ¢b “Tong s6 cham xuat hién 1a 4” 1a
A.2. B. 3. c 4 D.5.
c) Xac sudt cua bién cd “Lan gieo thir hai xuat hién mat 5 cham” 1a
] B. L. a2 &
6 36 3 5
d) Xac suat ciia bién c6 “Co dung 1 1an xuat hién mat 6 cham” la
Ko N o 6, =,
6 18 36 3
e) Xac suét cua bién c¢b “Tich sé chAm xuét hién cta hai 1an gieo 12 56 187 1a
B B, o 0.~ p, 2,
4 3 2 4
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6.

BAITAP TU LUAN

Mot hop chira 3 tam thé cung loai, dugc dfmh sd 1an luot 12 5; 10; 15. Trong céc
hoat dong sau, hoat dong nao la phép thir ngau nhién? Hay xac dinh khong gian mau
cuia cac phép thir ngau nhien do.

a) Lay bat ki 1 tam thé tir hop.

b) Lay ddng thoi 3 tam thé tir hop.

¢) LAy lan luot 3 tim thé tir hop mot cach ngdu nhién.

Ban Trang chon ngau nhién mét s6 tu nhién c6 ba chir s6.

a) Xéc dinh khong gian mau ciia phép thur.

b),Xéc' dinh tap hop cac két qua thuan loi cho cac bién cd sau va tinh x4c suat cia moi
bién co do.

A “S6 duoc chon 1a 1ap phuong ciia mét s6 tu nhién”;

B: “S6 duoc chon nho hon 500”.

Gieo hai con xiic xdc cn d6i va dong chat. Tinh xac suat ctia mdi bién co sau:

A: “Tich s6 cham xut hién trén hai con xtic xac bang 127;

B: “Tong s6 chdm xuat hién trén hai con x(ic xac bang 8”.

Mt chiéc hop co chira S tam the cung loai, duoc danh s0 lan luot 1a 1; 4; 9; 10; 16.
Lay ra ngau nhién dong thoi 2 tam thé tir hop.

a) Xac dinh khong gian miu va s6 két qua c6 thé xay ra ciia phép thu.

b) Tinh x4c suat cia moi bién ¢o sau:

A “Tich cac s6 ghi trén 2 tim thé chia hét cho 57,

B: “Tong cac s6 ghi trén 2 tam thé 16n hon 14”.

. Mot chiéc hop chira 1 tim thé mau xanh, 1 tam thé mau vang va 1 tam thé mau hong.

Cac tam thé co cung kich thudc va khéi luong. Ban Huong lan lugt ldy ra ngdu nhién
timg tdm thé tir trong hdp cho dén khi hop hét thé.

a) Xac dinh khong gian mau ciia phép thir.

b) Tinh x4c suat ctia mdi bién ¢b sau:

A: “Tam thé mau hong duoc lay ra dau tién”;

B: “Tam thé mau xanh duoc 1ay ra trudc tam thé mau vang”;

C: “Tam thé lay ra lan cuoi cung khéng c6 mau xanh”.

63



Phan I‘liN]-l HOC VA Do LUONG
HINH HOC PHANG

TU GIAC NOI TIEP
DA GIAC DEU

rTrong chuong 9, ching ta sé tim hiéu vé dudng trén\

ngoai tiép va dudng tron ndi tiép tam giac, tu giac
noi tiép. Chuing ta cling sé tim hiéu vé cac da giac déu,
cac phép quay gitr nguyén hinh da gidc déu va

kL’rng dung clia chiing trong thuc tién.

Tu giac ndi tiép co nhiéu img dung trong thiét ke, hoi hoa.
Céc tir giac mau tréng trong hinh 1a cac tr giac ndi tiép.



DUONG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC.
!IWIIE TRON NOI TIEP TAM GIAC

& Ba cum dan cu A, B, C ndi véi nhau béi ba con duong AB, BC, CA
nhu trong hinh dudi day. Nguai ta mudn tim dia diém O dé xay
moét trudng hoc va dia diém | dé 1ap mot tram cliu ho xe, sao cho
O céch déu ba diém A, B, C va | cach déu ba con dudng. Lam thé nao
dé xac dinh hai diém O va 1?

ACEE

1.PUGNG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC

3

%1 ChobadlémA,B C khong thang hang. Goi O la
giao diém cia hai dudng trung truc ciia doan thang
AB va BC (Hinh 1).

a) So sanh d6 dai chia cac doan thang OA, OB va OC.
b) V& dudng tron di qua ba diém A, B, C.

Tur a%', ta co:

% Puong tron di qua ba dinh cia mot tam giac goi
la duong tron ngoai tiép tam gide, khi d6 tam giac
duoc goi la tam gidc noi tiép duong tron.
Puong tron ngoai tiép tam giac co tim la
giao diém ciia ba duong trung truc clia tam giac
va c6 ban kinh bang khoang cach tir giao diém

. 2 i B t t (&)
d6 dén mot dinh bat ki ciia tam gidc. \1/
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Vi du 1. Cho hai duong tron (1) va (J) cit nhau
tai M, N. Goi E va F (khac M, N) la hai diem
lan luwot trén (I) va (J). Tim dudng tron
ngoai tiép tam giac MNE va duong tron
ngoai tiép tam giac MNF,
Giai

Ta ¢o duong tron (T) di qua ba diém M, N, E,
suy ra (I) 1a dudng tron ngoai tiép tam giac MNE.

Hinh 3

Ta c6 duong tron (J) di qua ba diem M, N, F, suy ra (J) la duong tron ngoai tiép
tam giac MNF.
Vi du 2. Xac dinh tam va tinh ban kinh cta duong tron ngoai tiép tam gic déu ABC
co canh bang a.

Giai

V& duong cao AH cua tam giac ABC, goi O 1a diém nim trén

A
2 2
doan thang AH sao cho OA = - AH.
Do tam giac ABC déu nén O vira la trong tdm clia tam giac
vira la giao diém cua ba duong trung truc. o Ve
w

Xét tam giac AHB vudng tai H, ta co

A= JRB B - o2 -2 -2 i
Vay duong tron ngoai tiép tam giac déu ABC ¢6 tam O va ban kinh

R =0A :%AH:ES—?’-.

,}15 Puong tron ngoai tiép tam giac déu canh a c¢6 tam la trong tam cua tam giac va

: 3
ban kinh bang %.
Vi du 3. Xac dinh tim va tinh ban kinh ctia duong tron ngoai tiép tam giac ABC vudng
tai A voi BC=10cm.
Giai
Goi O la trung diém clia canh huyén BC. C

Ta c6 AO la dudng trung tuyén (g voi canh huyén ciia tam giac

ABCvuéngtaiA,suyraOA=OB=OC=BTC=R=50m‘ .

Vay dudng tron tim O ban kinh 5 cm ngoai tiép tam gidc ABC. ANG____-B
Hinh 5



&; DPuong tron ngoai tiép tam giac vuong co tam la trung diém cua canh huyén va
ban kinh bang nira canh huyén.

Thuc hanh 1. Xac dinh tdm va tinh ban kinh cia duong tron ngoai tiép mdi tam giac sau:
a) Tam giac déu MNP c¢o canh bang 4 cm;

b) Tam giac EFG cO EF =5 cm; EG =3 cm; FG =4 cm.

Van dung 1. C6 ba t dung 1éu & ba vi tri A, B, C A

nhu Hinh 6. Ban t6 chirc dat ba thung co6 dung tich '

bang nhau tai mot diém tap két chung. Mdi to ¢o :

sdu nguoi, duoc phat mot chiée gau giéng nhau, cac f

thanh vién trong to chia thanh ting cap cdng nhau, .:'

muic nudc tir trai ctia minh vé d6 vao thung tai diém AT B
tap két. Thing ciiatd nao day trde thi 9 dochién thing. A o .
De tro choi cong bang, can tim diém tap két cach déu Hinh 6

ba léu. Hiy xac dinh diém do.

2. DPUGNG TRON NOI TIEP TAM GIAC

eé Goi 1 14 giao diém ba duong phan gidc ctia
tam giac ABC. VEID, IE, TF lan lugt vuong goc
voi cac canh BC, AC va AB (Hinh 7),
a) Ching minh rang IE = IF = ID.
b) V& duong tron tam [ ban kinh [E. Co nhan xét
gi vé vi tri cua duong tron nay vai ba canh cua
tam giac ABC?

Tir E, ta co;

1‘{;’ Puong tron tiép xic véi ba canh cia tam giac goi la duwrong tron ngi tiep tam gidc,
khi d6 tam giac duoc goi la tam gidc ngoqi tiép duong tron.
Duong tron ndi tiép tam giac co tam la giao diém cua ba duong phan giac trong va
ban kinh bang khoang cach tir giao diém d6 dén mét canh bat ki clia tam giac.

Vi du 4. Cho goc xOy va duong tron (1) tiép xuc véi 4
hai canh Ox, Oy. V@ tiép tuyen d cua (I) sao cho d cit
Ox tai A, cédt Oy tai B va I nam trong tam giac OAB.
Tim duong tron ndi ti€p cua tam giac OAB. d
Giai
Ta c6 duong tron (I) tiép xdc voi ba canh OA, OB va
AB cua tam giac OAB nén (I) la duong tron ndi tiép .
i Hinh 8
tam giac OAB. 67
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Vi du 5. X4c dinh tim va tinh ban kinh ciia dudng tron néi tiép tam giac déu ABC
cO d6 dai canh bang a.

Giai
Goi O la giao diém cua ba duong cao AH, BE va CF cua
tam giac ABC.
Ta ¢ tam giac ABC déu nén AH, BE, CF la ba duong
trung tuyén, dong thoi la ba duong phin giac trong clia
tam giac.

Do d6, O la trong tam, dong thoi 4 tim dudng tron ndi tiép 4

H ¢
tam giac ABC vo1 ban kinh r = OH = OE = OF,

Hinh 9
Xét tam giac AHB vudng tai H, ta c6 AH =+ AB* —BH’ =1/a3 —% =#,

do do r—OH——AH—

;.Q Duong tron ndi tiép tam giac déu canh a c6 tdm la trong tim cla tam giac va

a3

ban kinh bang - |

Nhén xét: Tam giac déu co tdm dudng tron ndi tiép va tdm dudng tron ngoai tiép
trung nhau.

Thu'c hanh 2. Xac dinh tdm va tinh ban kinh I"':’E.I
duong tron ndi tiép tam gidc déu MNP co 7
d6 dai canh bang 8 cm.

Vén dung 2. Theo got y trong Hinh 10,
néu cach xac dinh hai diém I va O cia

tinh hudng trong @ (trang 65). R

EB\/C%@

Hinh 10

BAITAP

. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang 6 cm.

a) Néu cach vé dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.

b) Néu cach vé duong tron noi tiép tam giac ABC.

c) Tinh ban kinh R ctia dudng tron ngoai tiép va ban kinh r ciia dudng tron ndi tiép
tam giac ABC.



. Cho tam giac ABC (AC < BC) ndi tiép dudng tron (0) co AB la duong kinh. Tir
diém O vé duong thing song song voi AC va cat dudng tron (O) tai I (diém 1 thube
cung nho CB).

a) Chirng minh OI vudng goc voi BC.

b) V& tiép tuyen clia duong tron (O) tai B va cat duong thang OI tai M. Chirng minh MC
la tiép tuyén cia duong tron (O).

Cho tam giac ABC ngoai tiép duong tron (I). Goi D, E, F A

lan luot l1a cac tiép diém cia duong tron (I) véi cac canh
AB, BC, AC (Hinh 11).

a) Chirng minh 2AD = AB + AC — BC. 1

b) Tim céc hé thirc tuong tu nhu hé thire ¢ cau a.

B E (&

Hinh 11

Tinh dién tich tam giac déu c6 ban kinh duong tron ndi tiép
bang 1 cm.

Mot trai nudi gia stc co dang hinh tam giac déu canh 100 m
(Hinh 12). Nguoi ta mudn dat mot tru dén cao ap tai mot diém
cach déu ba dinh ctia tam giac. Néu cach xac dinh vi tri dat
dén va tinh khoang cach tir diém do dén ba dinh clia tam giac.

Sau bai hoc nay, em déa lam dugc nhiing gi?
- Nhén biét dugc dinh nghia dudng tron ngoai tiép tam giac.

— Xac dinh dugc tam va ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac, trong d6 ¢6 tam va
béan kinh dudng tron ngoai tiép tam giac vudng, tam giac déu.

-Vé dugc dudng tron ngoai tiép tam gidc bang dung cu hoc tép.

- Nhan biét dugc dinh nghia dudng tron noi tiép tam giac.

— Xac dinh dugc tam va ban kinh dudng tron néi tié€p tam giac, trong do ¢6 tdm va ban kinh
dudng tron noi tiép tam giac déu.

- Vé dugc dudng tron noi ti€p tam gidc bang dung cu hoc tap.
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Quan sat hai hinh ti giac ABCD va A’B'C’D’, hay néu nhan xét su
khéc biét vé vi tri cac dinh ctia moi hinh ddi v6i dudng tron trong
hinh do.

a)

1. PINH NGHIA TU GIAC NOITIEP

3 ST N,
1 Céc tur giac trong Hinh 1 ¢ dac diém gi giong nhau?

(

b) ._ ¢ d)

' ‘{'r "I- 3 L - = . : . :
W Mot ti giac co bon dinh nam trén mot duong tron duoc goi 1a 1 gide noi tiép
dong tron (goi tat 1a fer gide ni tiép).
Puong tron di qua bon dinh clia tir giac goi la duong tron ngogi tiép ti giac do.

Vi du 1. Tim ti giac ndi tiép trong cac hinh sau:

SUBK

Hinh 2
Giai
Tir giac trong Hinh 2a c6 bon dinh déu nam trén duong tron nén la tir giac ndi tiép.
Con cac tir giac trong cac hinh con lai khong phai 1a tir giac noi tiép.



Thuc hanh 1. V& mdt tir giac ndi tiép duong tron va mét tir giac khong noi tiép
duong tron.

Van dung 1. C6 nhén xét gi vé tr giac trong hinh hoa vin
trang tri mat lung cua chiéc ghé voi duong tron trong Hinh 3.

Hinh 3

2. TINH CHAT

E2 Cho tir giac ABCD ndi tiép duong tron (O) (Hinh 4).
a) Chi ra cac cung chan bdi moéi goc ndi tiep DAB va DCB.
b) Tinh tong so do cua cac cung vira tim dugc.

c) Néu két luin vé tong so6 do ciia hai goe DAB va DCB.
d) Co nhan xét gi vé tong s6 do clia hai goc doi dién conlai D _
cua tir giac ABCD? C
Hinh 4
Tu E, mét cach téng quat ta c6 dinh Ii vé tinh chat cac gbc cia tir giac noi tiép:
Pinh i

:Q Trong mét tir giac néi tiép, tong s6 do hai goc doi nhau bang 180°.

Vidu 2. Tim gia tri x va y cua tir giac co trong Hinh 5.
Gidi
T giac trong Hinh 5 1a tir giac ndi tiép.
Do d6 x + 104° = 180°, suy ra x = 180° — 104° = 76°;
y+63°=180°, suy ray = 180° - 63° = 117".

Hinh 5
Thuc hanh 2. Tim s6 do cac goc chua biét cia tr giac ABCD trong Hinh 6.
Van dung 2. Trong hinh v& minh hoa clia hoc sinh ¢c6 mét tir giac ABCD nbi tiép
duong tron tim O (Hinh 7). Cho biét ABC = 70°, ODC = 50°, Tim géc AOD.
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3. DUONG TRON NGOAI TIEP HINH CHU NHAT, HINH VUONG

&3 Cho hinh chir nhat ABCD va hinh vuéng MNPQ (Hinh 8).

M a N
A B
I
O
D C P
a) Q b)
Hinh 8

a) Goi O la giao diém cua hai duong chéo AC va BD. So sanh d6 dai cac doan thing
OA, OB, OC, OD. Néu nhan xét vé tam va duong kinh cia duong tron ngoai tiép
hinh chir nhat ABCD.

b) Xac dinh tdm va tinh ban kinh ctia duong tron ngoai tiép hinh vuéng MNPQ
c6 canh bang a.

Tu &, ta co:
Y/ Hinh chir nhét, hinh vuong la cac tir giac ndi tiép.
Duong tron ngoai tiép hinh chir nhat, hinh vuéng c6 tdm la giao diém cua hai
duong chéo va co6 ban kinh bing nira duong chéo.

M N

O 1

D i
v Q P
a) b)
Hinh 9

Vi du 3. Xéc dinh tim va tinh ban kinh E £ __d
duong tron ngoai tiép hinh chit nhatva E 4 H
hinh vuoéng trong Hinh 10.

Giai 3
Hinh chit nhat EFGH c6 J la giao diém
cua hai duong cheo. F G S R
: g == i - a) b)
Ap dung dinh li Pythagore vao tam giac Hinh 10
EFH vuodng tai E, ta co

FH =+/EF? + EH? =+4/3? 1+ 4% =5,

FH

: 3 G -y B TR 5
Suy ra duong tron ngoai tiep hinh chit nhat EFGH c6 tam J va ban kinh R = " = 7

72



Hinh vuéng PQRS ¢6 M la giao diém cua hai dudng chéo.
Ap dung dinh li Pythagore vao tam giac PQR vuéng tai Q, ta co

PR =/PQ> +QR? =+/4> + 4% =4/2.

Suy ra duong tron ngoai tiép hinh vudng PQRS c6 tim M va ban kinh R =

a2

Nhdn xét: Ban kinh cia duong tron ngoai tiép hinh vudng canh a bang

PR

=22.

Thue hanh 3. Xac dinh tdm va tinh ban kinh cta duong tron ngoai tiép hinh vudng va

hinh chir nhat trong Hinh 11.
A 5 B

o

a) b)
Hinh 11
Van dung 3. M6t nguoi mudn thiét ké mot bang hiéu gdm
mat hinh vudng néi tiép mot duong tron ¢6 ban kinh R=3 e¢m
(Hinh 12). Tinh dién tich hinh vudng do.

Hinh 12

BAITAP
I. Cho ABCD la tit giac ndi tiép. Hay hoan thanh cac gia tri con thiéu ctia bang sau vao va.
o Truonghep) 2 3 4
A 90° ? ? 66°
B 120° ? 75° ?
C ? 80° 89° ?
) ? 70° ? 88"
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Cho tam giac nhon ABC. Goi A', B', C’ lan luot 14 chan cua ba duong caokétr A, B, C
va H Ia trirc tdm cuia tam giac d6. Hay chi cac tir giac ndi tiép co trong hinh.

. Xac dinh tdm va tinh ban kinh duong tron ngoai tiép hinh chir nhat ABCD trong

mdi truong hop sau:

a)AB=6cm, BC=8cm,; b) AC=9 cm.

Cho hinh vuéng MNPQ ndi tiép dudng tron ban kinh R. Tinh d6 dai canh va dudng chéo
cua hinh vuong theo R.

Tu mot diém M nam ngoai duong tron (0), vé cat tuyén MBC va tiép tuyén Mt tiép xic
voi (0) tai A. Goi I 1a trung diém cua day BC. Chirng minh AMIO la mot ti giac ndi tiép.
Cho tam giac ABC vudng tai A. Lay diém M bat ki trén doan AC, duong tron
duong kinh CM cit hai duong thang BM va BC lan luot tai D va N. Chimg minh ring;
a) T giac ABCD néi tiép;

b) Cac duong thang AB, MN, CD cung di qua mot diém.

Cho hinh vuéng ABCD c6 d6 dai canh bang a. Goc vudng xAy thay d6i sao cho tia Ax
cat doan thang BC tai M va tia Ay cét doan thang CD kéo dai tai N.

a) Ching minh hai tam giac ABM va ADN bang nhau.

b) Goi O la trung diém ctia MN. Chirng minh ABMO va ANDO 14 cac tir giac ndi tiép.
¢) Chirg minh ba diém B, D, O thang hang.

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

~ Nhén biét duoc ti gidc noi tiép dudng tron va gidi thich dugc dinh I vé téng hai géc déi
cla t’ giac noi tiép bang 180°.

- Xéc dinh dugc tam va ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh chii nhat, hinh vuéng.



Trong moéi dudng gap khuc khép kin néi cac dinh cia méi hinh dudi day,
nhan xét vé:
~ d6 dai cac doan théng;

- g6c hap béi hai doan thang lién tiép.
B

1. KHAI NIEM PA GIAC BEU

Da gide ABCDE la hinh gom cac doan thang AB, BC, CD, DE va EA, trong do bét ki
hai doan thing nao c6 mot diém chung ciing khong cting nim trén mot duong thang.

a) b) c)
Hinh 1

Trong Hinh 1, ta ¢6 cac da giac ABCDE, MNPQRS, EFGHK.

Xét da giac ABCDE (Hinh 1a):

— Cac diem A, B, C, D, E goi la cac dinh.

— Cac doan thﬁng AB, BC, CD, DE, EA goi la cac canh.

- Cac gbc A#f’:é ﬁa) 6]3]5 ISEK EAB goi 1a cac goc cua da giac.

Da giac duoc goi 1a da gidc 16i néu n6 ludn nam vé mot phia ctia bat ki duong thing
nao di qua mot canh cua da giac do.

Chéng han, Hinh 1a, b 1a da giac 16i; Hinh 1c khong la da giac 16i.

-i C6 nhan xét gi vé canh va goc cia mdi da giac sau?

AL

Hinh 2

=



Tu &, tong quat ta c6 dinh nghia:

\\5 " Dagiac 18i co cac canh bing nhau va cac goc bing nhau goi 1 da gidc déu.

Chui y:

—Da gidc déu c6 s6 canh bang n dugc goi 1a n-gidc déu.

- Vdin lﬁq luot bang 3i 4,5, 6, 8, .. ta co tam gidc deu, tir gide déu (hinh vuong),
ngti giac deu, luc giac déu, bat gidac déu, ...

— T nay, khi néi dén da giac ma khong chu thich gi thém, ta hicu do la da giac 16i.

Vi dy 1. Tim va goi tén cac da giac déu co trong Hinh 3.

a) b) c) d) ¢)

Hinh 3

Giai
Ta c6 Hinh 3b 1a ngii giac déu; Hinh 3d la bat giac déu; Hinh 3e la tir giac déu;
Hinh 3g la luc giac deu.

g)

Cac Hinh 3a va Hinh 3¢ khong phai la da giac déu.
Vi du 2. Cho duong tron (O; R). Lay cac diém A, B, C, D, E, F trén dudng tron (O; R)

— — — — — o—

sao cho s6 do cac cung AB, BC, CD, DE, EF, FA bang nhau. Pa giac ABCDEF ¢6 la
da giac déu khong? Vi sao?

Giai
Cac cung E, ]?é, &), ﬁ, ﬁ:, FA chia duong tron (O; R) A
thanh sau cung ¢6 s6 do bang nhau, suy ra méi cung c6s6 do g / 5

360" _ 60°.

bang

Ta c6 AOB la goc & tdm chin cung AB, BOC la gocotam E C
chén cung BC. \

Suy ra AOB =sdAB =60°, BOC =sdBC = 60" &
Hinh 4

Xét tam gisc OAB, ta c6: OA=OB =R; AOB = 60".

Suy ra tam giac OAB déu, do 46 AB = OA =R va ABO=60°. (1)

Tuong tu, tam gidc BOC c6 OB = OC = R va BOC = 60°.

Suy ra tam gidc OBC déu, do @6 BC = OB =R va OBC=60°. (2)

Tir (1) va (2) suy ra AB = BC = R vi ABC = ABO+OBC =60° +60° =120°.



Chimg minh tirong tvr, ta c6 da giac ABCDEF c6 cac canh déu bing R va cac goc déu
béang 120°.

Véy ABCDEF 1a m6t da giac déu.

Chii y: Ngudi ta chimg minh dugc, véi mdi da giac déu c6 ding mét diém I cich déu
tht c4 c4c dinh clia da gidc. Piém I goi 12 tAm ciia da gi4c d6.

Thuc hanh 1. Cho dudng tron (O; R), trén d6 14y cac diém M, N, P, Q, R sao cho

——— o —

s6 do cac cung MN, NP, PQ, QR, RM bing nhau. Pa gidc MNPQR c6 12 da gidc
déu khong? Vi sao?
Van dung 1. Cho Iyc gidc ddu ABCDEF c6 M, N, P, Q, R, S 14n luot 13 trung diém

cua cac canh AB, BC, CD, DE, EF, FA. Pa giac MNPQRS co 14 da giac déu khong?
Vi sao?

2. PHEP QUAY

&z V& hinh vudng ABCD tdm O (Hinh 5a). C4t mot tAm bia hinh vudng (goi 12 J¢)
cing d% dai canh v&i hinh vuéng ABCD (Hinh 5b). Dit hinh vuéng & tring khit
1én hinh vu6ng ABCD sao cho dinh M ciia # triing véi diém A, 1di ding dinh ghim
c6 dinh t4m ciia H tai tdm O ctia hinh vuéng ABCD (Hinh Sc). Quay hinh vudng 4
quanh diém O ngugc chidu kim dong hd cho dén khi dinh M cia S tring lai voi

dinh A (Hinh 5d).
B A
M
0 ~ B A
C D ey
a) - )
c - D
~ ©)
H
o Hinh 5

a) Khi diém M tring véi B thi M vach nén mét cung trdn ¢6 s& do bao nhiéu?

b) Trong qué trinh trén, hinh vudng # tring khit véi hinh vuéng ABCD bao nhiéu lan
(khéng tinh vi tri ban dau trude khi quay)? Ung véi mbi lan d6, diém M vach nén
cung c6 s6 do bao nhiéu?
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Trong @, khi didm M vach nén cung a° thi céc diém khac cia J ciing vach nén
cung c6 sb do a°. Khi d6, ta ciing néi hinh # da dugc quay theo phép quay a°

tdm O ngugc chidu kim déng hd.

Phép quay thugn chiéu a° (0° < o° < 360°) tdm O gitt nguyén M a°
diém O, bién diém M khac diém O thanh diém M’ thude

dudng tron (O; OM) sao cho khi tia OM quay thugn chiéu kim

ddng hd dén tia OM’ thi diém M tao nén cung MM’ ¢4 sb do o°. s M
Dinh nghia tuong tu cho phép quay ngwoc chiéu o tam O. Hinh 6

Phép quay 0° hay 360° giit nguyén moi diém.

Chuy:

a) Ta coi mdi phép quay tim O bién O thanh chinh né.

b) Néu mot phép quay bién céc diém M trén hinh # thanh céc diém M’ thi cac diém M’
tao thinh hinh J#”. Khi d6, ta néi phép quay bién hinh S thanh hinh . Néu hinh "
tring v6i hinh S thi ta néi phép quay bién hinh # thanh chinh né.

A

Vi du 3. Cho tam gidc déu ABC nbi tiép duong tron (O).
Hay chi ra cic phép quay bién tam giac ABC thanh chinh n6.
Gidi

Ba dinh A, B, C ctia tam gidc déu ABC chia dudng tron (0)
thanh ba cung bing nhau, mdi cung c6 sé do 120°. Tir d6,
cac phép quay bién tam gisc déu ABC thanh chinh n6 13 cic
phép quay 120°, 240° hodc 360° tim O cung chidu kim Hinh 7
ddng hd hoic ngugc chiéu kim dong hd.

Thuc hanh 2. Tim phép quay bién hinh ngii gidc déu tdm I thanh chinh né (Hinh 8).

Vén dung 2. Mt vong quay may min c6 dang hinh da gidc ddu 10 canh (Hinh 9).
Tim c4c phép quay bién da gi4c ndy thanh chinh né.

Hinh 8




3. HINH PHANG DEU TRONG THUC TE

Tuong tu nhu cac da giac déu, trong tu nhién, san xuit, thiét ké, ... cling ¢o céac
hinh phang déu.
Vi du 4. Cac hinh phang dudi day 14 cac hinh phing déu.

Hinh 10

Thuc hanh 3. Em hay tim mét vai hinh phang déu trong thuc té.

BAITAP
1. Goi tén da giac déu trong mdi hinh sau va tim cac phép quay c6 thé bién mdi hinh dudi
day thanh chinh no.

a) b) c) d) ¢)

Hinh 11

2. Cho da giac déu 9 canh co tim O va AB, BC la hai A
canh cua da giac (Hinh 12).

a) Tim s6 do cac goc @ Aﬁ, ABC. C
b) Tim cac phép quay bién da giac thanh chinh no.

Hinh 12
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Duong vién ngoai cua chiéc dong ho trong Hinh 13
duoc lam theo hinh da gidc déu nao? Tim phép quay
bién da giac nay thanh chinh no.

Cho duong tron (O; R).

a) V& hinh tam giac déu, hinh vudng, hinh luc giac déu c6 cac dinh nam trén (O; R).
b) Tinh cac canh cta cac hinh vira vé theo R.

Tim céc hinh phing co tinh déu:

a) Trong tu nhién; b) Trong san xuat, thiét ké, mi thuat.

Vong trong cia mai giéng troi hinh hoasencia
nha ga Bén Thanh (Thanh phé H6 Chi Minh) (F
c6 dang da gidc déu 12 canh (Hinh 14),

Hay chi ra cac phép quay bién da giac déu do
thanh chinh no.

Hinh 14

o

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Nhén dang dugc da giac déu.

— Nhan biét dugc phép quay. M6 ta dugc cac phép quay gitl nguyén hinh da giac déu.

- Nhén biét dugc nhiing hinh phdng déu trong tu nhién, nghé thudt, kién truc, cong nghé
ché tao. Nhan biét dugc vé dep clia thé gidi tu nhién biéu hién qua tinh déu.



1.

3.

=

Ln

=2

. |

. Chotir giac ABCD néi tiép duong tron (0). Biét DAO = 50°,

. Cho tir gisc ABDC noi tiép c6 ACD = 60°. Khing dinh nao

BAITAP CUOI CHUONG 9
CAU HOITRAC NGHIEM

Cho tam giac déu ABC c¢6 duong cao AH = 9 cm. Ban kinh r ciia dudng tron néi tiep
tam giac co do dai la

A. 6cm. B.3 cm. C.4,5cm. D. i cm

Cho tam giac vudng can ABC co AB =AC =4 cm. Ban kinh R cua du’orng tron ngoai tiép
tam giac ¢o do dai la

A 242 em. B. 2 em. C. 42 cm. D. 842 cm.

Tir giac & hinh nao dudi day 1a tr giac ndi tiép trong duong tron (0)?

S LIE

Hinh 1 H inh 2 Hinh 3 Hinh 4
A, Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.

. Trong cac phat biéu sau, phat biéu nao ding?

A. Moi tir giac ludn ndi tiép duoc duong tron,
B. Trong mot tr giac ndi tiép, tong so do hai goc doi nhau bang 90°.
C. Tong 6 do hai goc doi cuia mot tir giac ndi tiép ludn bang 180°.

D. Tat ca cac hinh thang déu 1a tr giac noi tiép.

. Cho tir gidc MNPQ ndi tiép duong tron (O; R) va M = 60°. Sé do cta P la

A 30° B. 120°, C. 180°. D. 90°.

OCD =30° (Hinh 5). S6 do ctia ABC 1a
A. 80°. B. 90°
C. 100°. D. 110°

sau day ludn dung?
A. ADC = 60°. B. ADC = 120°.
C. ABD = 60", D. ABD = 120°.

81



8.

10.

11.

12.

82

Cho luc giac déu ABCDEF ndi tiép duong tron ban kinh R. D6 dai canh AB bang
A.R. B. R+/3. o RT‘E. D. %.

Cho tam giac déu ABC ¢6 O la tim duong tron ngoai tiép. Phép quay nao voi O 1a tim
bién tam giac ABC thanh chinh n6?

A. 90°. B. 100°. C. 110° D. 120°.

BAITAP TU LUAN

Cho tam gidc nhon ABC co6 duong cao AH (H € BC) va
ndi tiep duong tron tdim O cd duong kinh AM (Hinh 6).

Chirng minh OAC = BAH.

Hinh 6
Cho tam giac ABC vudng tai A (AB < AC) co AH la duong cao. Lan luot v& duong
tron (O) duong kinh BH va duong tron (O”) duong kinh HC.
a) Xét vi tri twong d6i ctia hai duong tron (O) va (O').
b) Pudng tron (O) cat AB tai E, duong tron (O) cat AC tai F. Chung minh ring tir giac
AEHF la hinh chir nhat.
¢) Chung minh ring EF la tiép tuyén ctia duong tron (O) va dong thoi la tiép tuyén
cua duong tron (O).
d) Puong trung tuyén AM cilia tam giac ABC cat EF tai N. Cho biét AB = 6 cm,
AC =8 cm. Tinh dién tich tam giac ANF.

Mai nha trong Hinh 7 dugc d& boi khung hinh da giac déu. Goi tén da gidc d6. Tim
phép quay bién da giac do thanh chinh no.




HINH HOC TRUC QUAN

Chudng  CAC HINH KHOI
TRONG THUC TIEN

Nhiing vat thé cé dang hinh tru, hinh nén, hinh cau
thuong xudt hién trong tu nhién va doi séng.
Trong chuong nay, cac em sé tim hiéu cach mé ta
va tao lap cac hinh dé, tinh dién tich xung quanh va
thé tich ciia chung, van dung cac kién thic nay
giai quyét mot sé van dé trong thuc tién.

Khu du lich Ba Na, Pa Nang

Nhirng cong trinh ¢6 dang hinh try, hinh nén, hinh cau da
g6p phan tao nén mot khong gian kién triac doc dao.




1.

Cudn giay in trong nha may,
hop stia, hop dung qua cau long
nhu hinh bén <6 dac diém gi
chung? Trong thuc té cé dé vat
nao co hinh dang tuong tu?

HINH TRU

&‘1’ Cho tam bia co dang hinh chir nhat AA'O’O (Hinh 1a). Khi quay tam bia mot vong

quanh canh OO’ ¢ dinh thi hinh tao ra giong véi do vat quen thudc nao?

a) b)
Hinh 1 i

Tu ﬁ? ta co dinh nghia:

IEQ Khi quay hinh chitr nhat AA'O'O mét vong quanh canh OO’ @

cd dinh ta dwoc mét Ainh try (Hinh 2).

- , duon
— Canh OA, O'A’ quét thanh hai hinh tron ¢ cling ban kinh chi o
goi 1a hai dday cua hinh tru; ban kinh cua day goi 1a l
ban kinh ddy cua hinh tru.
— Canh AA' quét thanh mat xung quanh cua hinh truy, moi vi ban kinh day =
tri cia AA' duoc coi 1a mot duong sinh. Hinh 2

— P dai doan OO’ goi 1a chiéu cao ctia hinh tru. Cac duong sinh
c6 d6 dai bang nhau va bang chiéu cao cua hinh try.

A
Vi du 1. Quan sat va cho biét ban kinh day, duong sinh, do dai -
duong sinh va chiéu cao cua hinh try trong Hinh 3. N
Giai
Hinh try ¢ Hinh 3 ¢6: r la ban kinh day; AA' la duong sinh; h la A
do dai duong sinh va cling la chiéu cao cua hinh tru doé. Hinh 3




Thuc hanh 1. Quan sat va cho biét duong sinh, do dai ban kinh day ¢~ )

va chiéu cao cta hinh tru trong Hinh 4. ¢t
Thuc hanh 2. Tao 14p chiéc hop dang hinh tru ¢6 chiéu cao 10 cm,

ban kinh d4y 3 cm theo huéng dan sau: 6cm
Budc 1: Cét mot tim bia hinh chit nhat c6 canh 10 cm vacanh 6rem | ____ | )

(= 1’9 cn.l) (I-]jmh 5?). o @)—D E \
Budc 2: Ghep hai canh 10 cm cua tam bia lai vai nhau sao cho

hai canh 67 cm duoc udn cong tao thanh hai duong tron nhu Hinh 5b. Hinh 4

Budc 3: Cit hai tim bia hinh tron ban kinh 3 cm ri dan vao hai dudng tron vira tao thanh
& Budc 2, ta duoc chiéc hop nhu yéu cau (Hinh 5¢).

67 cm /7~ 3am O3S A
10 cm ' '
a) b) c)
Hinh 5

2. DIEN TICH XUNG QUANH CUA HINH TRU

D) i ! -
2 Hinh khai trién ciia mét hinh tru c¢o ban kinh day r, chiéu cao h (Hinh 6a) gom
hai hinh tron va mot hinh ch@t nhéat (Hinh 6b). Dién tich cua hinh chit nhét trong
Hinh 6b duoc goi la dién tich xung quanh cita hinh tru.
Hay tinh dién tich xung quanh cua hinh tru theo r va h.

o3
( ,.)'
B =
e ~
/ :
(

/“hf“-\ ~ %
-k

i

W

N
a) b)
Hinh 6

Tu &, ta co cong thire tinh dién tich xung quanh cua hinh tru nhu sau:

Qf{ Dién tich xung quanh S, cua hinh tru ¢6 ban kinh day r va chiéu cao h la:
S =2nrh.

Chir y: Dién tich toan phan cua hinh try bang tong dién tich xung quanh va dién tich hai day.
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Vi du 2. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru ¢6 ban kinh day 2 m va chiéu cao 3 m.
Giai
Dién tich xung quanh cta hinh tru la
S, =2nth=2m.2 . 3=12xn(m%.

Van dung. Mét nha may dy dinh san xuét thing phuy dung dau nhét
dang hinh tru ¢6 duong kinh day 0,6 m va chiéu cao 0,9 m (Hinh 7).
B6 qua dién tich cac mép thung, hdy tinh dién tich thép can dé
san xuét 100 thung phuy nhu vay (két qua lam tron dén hang
phan tram).

Hinh 7

3. THE TiCH CUA HINH TRU

a?f Cho hai cai binh co6 cung dién tich day: binh A
¢6 dang hinh hop chir nhat, binh B ¢6 dang
hinh tru. Ban dau ca hai binh déu khong
chtra nudc. Nguoi ta dé_cﬁng maot luong nude
véo hai binh thi thay chiéu cao ctia muc nudc &
hai binh bang nhau (Hinh 8). Goi S 1a dién tich
day va h 1a chiéu cao ctia muc nude & mdi binh.
a) Tinh thé tich V ctia lugng nudc trong binh A
theo S va h. Tur do, du doan thé tich cuia luong
nudce trong binh B,

b) Goi r la ban kinh day caa binh B. Hay tinh thé tich luong nudc trong binh B
theo r va h.

Tu &3 ta co cong thirc tinh thé tich hinh try nhu sau:

,g Thé tich V ctia hinh tru ¢6 ban kinh day r va chiéu cao h la: -
V =S.h=nrh (S1adién tich day cta hinh tru). h

Hinh 9
Vi du 3. Tinh thé tich ca hinh tru c6 ban kinh day 10 m, chiéu cao 15 m.
Giai
Thé tich ctia hinh tru 1a: V= nr'h = 7. 10%. 15 = 15007 (m’).
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Thue hanh 3. Phan bén trong clia mot cai bé hinh tru c6 chiéu cao 2,1 m va ban kinh

A A A r - 2 - A - A
day 1,5 m. Tinh thé tich lugng nudc trong bé biet muc nudc bang 3 chiéu cao cua bé

(két qua lam tron dén hang don vi).

BAITAP

I. Trong cac hinh sau day, hinh nao la hinh tru?

a)

b) c) d)
Hinh 10

2. Tim chiéu cao, ban kinh day va tinh dién tich xung quanh, thé tich ctia mdi hinh try sau:

10 ¢cm

3. Tao lap hinh tru c6 ban kinh day 4 cm, chiéu cao 7 cm.

4. Phan bén trong mot chiec thung ¢ dang hinh tru véi ban kinh
day 0,6 m, chiéu cao 0,8 m. Nguoi ta mudn son mit bén trong
cua hinh tru (bao gém mot mat day). Hoi dién tich can son
la bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phén tram).

5. Mot bé nudce hinh tru ¢6 ban kinh day R = 1,2 m (tinh tu
tam be dén mép ngoai), bé day cua thanh bé la b = 0,05 m,
chiéu cao long bé 1a h = 1,6 m (Hinh 12). Tinh dung tich cua

7N

aaaaa

8 cm

7cm

b) c)
Hinh 11

bé nude (két qua lam tron dén hang phan tram).

O

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?
- M6 ta dugc dudng sinh, chiéu cao, ban kinh day ctia hinh try, tao 1ap ducc hinh tru.

-Tinh dugc dién tich xung quanh va thé tich cia hinh tru.
- Giai quyét dugc mét sé van dé thuc tién gan vdi viéc tinh dién tich xung quanh va

thé tich cta hinh tru.
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V6 kem &¢ qué, chao dén
trang tri, chiéc nén 13 &
hinh bén cé dic diém
gi chung?

Tim mét s6 vat thé trong
thuc té <6 hinh dang
tuong tu.

1. HINH NON
2

1 Cho tam bia c6 dang hinh tam giac OSB vuéng tai O, canh SO ¢6 dinh (Hinh 1a).
Khi quay tdm bia mot vong quanh canh SO thi hinh tao ra giéng véi d6 vat
quen thudc nao?

S

ey

~a

a) | b)
Hink 1

Tu ﬁ?, ta co dinh nghia:

l@ Khi quay tam gi}éc vuong SOB mét vong quanh canh
goc vudng SO co dinh ta duoc mot Aink non (Hinh 2).
— S goi 1a dinh cta hinh non.
— Canh OB quét thanh hinh tron got 1a day cua hinh non.
Ban kinh cua day goi 1a ban kinh dedy cia hinh non.
— Canh SB quet thanh mat xung quanh cta hinh non.
Mai vi tri clia SB 1a mét duong sinh.
— Do dai SO la chiéu cao cia hinh nén.

Chii y: D dai duong sinh / cia hinh ndn ¢6 ban kinh day rva chiéu cao h dugc tinh béi

cong thic:
=+t 40",
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Vi du 1. Quan sat hinh non (Hinh 3) va cho biét:
a) Pinh, chiéu cao va ban kinh day ctia hinh noén;
b) Trén hinh v& c6 nhiing duong sinh nao.
Giai
a) Hinh nén ¢6 A la dinh, chiéu cao 1a 6 cm, ban kinh
day 1a 4 cm.
b) Cac duong sinh co trén hinh vé la AB, AC, AD.

Thuc hanh 1. Chiéc mii & Hinh 4 ¢6 dang hinh nén.
Cho biét ban kinh d4y, chiéu cao va do dai duong sinh
cua hinh non do.

—

31 em

B

ni2em,

Hinh 4

Thuc hanh 2. Tao lap hinh nén co chiéu cao 12 cm va ban kinh day 5 cm theo
huéng dan sau:

— Cat tam bia hinh quat tron ¢6 ban kinh bang d6 dai duong sinh / =+/5° +12° = 13 (cm),
d6 dai cung cia hinh quat tron bang 101 cm ~ 31 ¢cm (Hinh Sa).

— Cét tam bia hinh tron bén kinh 5 cm,

— Ghép va dan hai mép hinh quat tron lai voi nhau sao cho cung cua no tao thanh dudng
tron, 161 dan tAm bia hinh tron & trén vao lam day, ta dugc hinh non nhu Hinh Sb.

13 cm

3l cm

Hinh 5
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2. DIEN TICH XUNG QUANH CUA HINH NON

2 Cho mét hinh nén co ban kinh r, d6 dai duong sinh / (Hinh 6a). Cat mat
xung quanh ctia hinh nén theo mot duong sinh cua né r6i trai phing ra, ta duoc
mot hinh quat tron (Hinh 6b). Tinh theo r va /;

a) B¢ dai cung BB';
b) S6 do cung BB;

¢) Dién tich cua hinh quat tron.

Hinh 6

Trong &2 dién tich cua hinh quat tron duoc goi 1a dién tich xung quanh cua hinh non
da cho.

g

Dién tich xung quanh S, cua hinh n6n ¢6 ban kinh day r, ;
dé dai duong sinh / 1a:
S, = mrl.

Hinh 7
Chit y: Dién tich toan phan ctia hinh nén bang tong dién tich xung quanh va dién tich day.,

Vi du 2. Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén ¢ ban kinh day r = 3 cm, chiéu cao
h=4cm.
Giai
D¢ dai duong sinh cua hinh nén la
I =\r? +h? =/3% +4% =5 (cm).
Dién tich xung quanh cua hinh nén la
8, ~ml=w. 3 .5 = 18 (o)

Thuc hanh 3. Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cta hinh nén cé
duong kinh cia day d= 10 m va chiéu cao h = 12 m (két qua lam tron dén hang phan tram),
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3. THE TiCH CUA HINH NON

&3 Lay mot cai gau hinh nén va mét cai binh hinh try (Hinh 8a) ¢6 ciing ban kinh day r
va chiéu cao h. Muc day nudc vao cai gau roi do qua cai binh. Sau ba lan do nudc
nhu thé thi ci binh vira day nude (Hinh 8b). Tinh theo r va h:

a) Thé tich ctia binh hinh try;
b) Thé tich clia gau hinh nén.

Tir két qua cua B2, ta co:

' The tich V cua hinh non ¢6 ban kinh day r va chiéu cao h la:

V=2Sh=—nrh
3 3

(S la dien tich day cua hinh non.)

Hinh 9

Vi du 3. Tinh thé tich hinh nén ¢6 ban kinh day 3 ¢cm, chiéu cao 5 cm.
Giai

Thé tich hinh nén 1&: V = %nrzh = é 22 .5= 151 i)

Thuc hanh 4. Tinh thé tich cua hinh nén c6 ban kinh 4cm
day 6 cm, chiéu cao 4 cm. @

Van dung. Tir mot khdi gd co dang hinh 1ap phuong P
canh 6 cm, nguoi ta khoét mot hinh non ¢6 duong kinh
mat day la 4 cm va dinh cua hinh non cham vao mat day
clia kh6i g6 (Hinh 10). Hay tinh thé tich ctia phan khéi gb
con lai (két qua lam tron dén hang don vi).

6 cm 6 cm

Hinh 10
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1.

2,

th

BAITAP

Trong cac hinh sau day, hinh nao la hinh no6n?

a) b) c) d)
Hinh 11
Hay cho biét chiéu cao, ban kinh day, do dai duong sinh va dién tich xung quanh cia
moi hinh nén sau:

o &

%
C

b) c)
Hinh 12

Tao 1ap hinh nén ¢é ban kinh day bang 4 cm, chiéu cao bang 7 cm.
Tinh thé tich ctia hinh non cho biét:

a) Ban kinh day 6 cm, chiéu cao 12 cm;

b) Puong kinh ctia mat day 12 7 m, chiéu cao 10 m;
c) Dién tich day 152 cm”, chiéu cao 6 cm:

d) Chu vi day 130 cm, chiéu cao 24 cm.

M0t céi mii chii hé co kich thuée nhu Hinh 13.
Hay tinh tong dién tich gidy lam nén chiéc md
(khong tinh phan hao hut, két qua lam tron den
hang don vi).

35cm

Hinh 13

O
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Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- M6 ta dugc dinh, dudng sinh, chiéu cao, ban kinh day ctia hinh nén, tao 1ap dugc hinh nén.

- Tinh dugc dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh nén.

- Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gén véi viéc tinh dién tich xung quanh va thé tich
cUa hinh nén.



1. H

Cac vat thé quen thudc &
hinh bén ¢6 dac diém gi
chung? Hay ké tén mot
vai vat thé cé hinh dang
tuong tu.

2

il

r';"

iNH CAU

T Cho tAm bia c6 dang nira hinh tron tim O va dudng kinh AB ¢6 dinh (Hinh la).

Quay tam bia quanh dudng kinh AB thi hinh tao ra giong vai vét thé quen thudc nao?
/ 1,

Hinh 1

Khi quay ntra hinh tron tam O, ban kinh R mét

vong quanh duong kinh AB ¢d dinh ta duoc

mot hinh cau tam O, ban kinh R (Hinh 2).

Khi d6, nira dudng tron quét thanh mot mdt cdu.

Ta cling goi O va R lan luot 1a tam va ban kinh

clia mat cau do.

Doan thang di qua tdm cua hinh cau véi hai dau mut
nam trén mat cau goi 1a duong kinh cta hinh cau
(hay mat cau).




Vi du 1. Cho biét tim va ban kinh cua hinh cau &
Hinh 3.

Giai
Hinh cau & Hinh 3 cotim 1a A, ban kinh 13 5 cm.

Thuc hanh 1. Qua dia cau bang pha 1é & Hinh 4
¢6 dang hinh cau. Quan sat va cho biét tim va
ban kinh cua hinh qua dia cau do.

A - - = \ o3 A
Phan chung cua mat phang va hinh cau

4] AT
aZ Quan sat Hinh 5 va cho biét mat cat qua cam co
dang hinh gi.

Hinh 5
Tu az tong quét ta co:
W' Khi cét hinh cAubdi mot mét phing thi phan chung

clia mat cau va mat phang (con goi 1a mat cat) la mot
hinh tron (Hinh 6).

Vi du 2. Mot khoi da hinh cau duoce cat doi dé tao cac vat
trang tri (Hinh 7). Mat cat cua ching co dang hinh gi?
Giai

Mit cét cua cac vat & Hinh 7 ¢o dang hinh tron.

Hinh 7
Thuc hanh 2. Mat trén cua binh gom (Hinh 8)
dugc xem la phan chung cia mit phang va miat cau.
Mat trén cuia binh gém c6 dang hinh gi?

Hinh 8



Van dung 1. Gap chiéc dén trang tri dang hinh cau (mat cau) theo hudng dan sau:
— Cat cac manh gidy hinh chit nhat c6 chiéu dai 20 cm, chiéu réng 1 cm (Hinh Oa).
— Duc 16 16i dung nit gan vao nhau (Hinh 9b).

A . . 1 ® ot ’ ~ e foos 2 - . 5 o B
— Co dinh hai 10 bang que tre c6 d¢ dai bing £ (khoang 0,6x) voi x la khoang cach
- T
gifra hai cai 10 (Hinh 9c).
— Téch cac manh gidy ra va trai déu, hinh duoc tao thanh c6 dang hinh cau (Hinh 9d).

2. DIEN TiCH CUA MAT CAU

&3" Nha khoa hoc ¢b dai Archimédes da kham phé ra cach tinh dién tich clia mat cdu
nhu sau: Lay mot nira hinh cau ban kinh R va mot hinh tru ¢6 ban kinh day R. Dung
soi ddy quan quanh nita mat cau nhur Hinh 10a, rdi cung doan diy dé ngudi ta quéan
quanh hinh try nhu Hinh 10b thi thdy chiéu cao cta phan hinh try duoc quan day
bang ban kinh R.

a) Tinh theo R dién tich xung quanh cia phan hinh tru duoe quan day & Hinh 10b.
b) Tl d6 du doén dién tich nira mét cau & Hinh 10a.

Hinh 10

Tur thi nghiém ¢ ﬁg tong quat ta co:

¥ Dién tich S ciia mat ciu c6 ban kinh R Ia:
S =4nR’.
Vi du 3. Tinh dién tich ciia mit cAu c¢6 ban kinh 1 m.
Giai
Dién tich ctia mit cau la:
S=4nR*=4 1. 1% = 4% (m>).

Hinh 11

95



Van dung 2. Tim dién tich bé mit cia Mat Trang, biét duong kinh ciia Mt Trang
la khoang 3474 km.

3. THE TiCH CUA HiNH CAU

2] i . . .
&4 Mot qua cau c6 ban kinh R nam khit trong chiéc binh

Vi du 4. Tinh thé tich ctia hinh cau ban kinh 6 cm.

Thuc hanh 3. M6t qua bong r6 (khi bom cang) co duong kinh
24 ¢cm (Hinh 14). Tim thé tich cua qua bong r6 do (két qua
lam tron dén hang don vi).

hinh tru do ddy nudc ¢6 chiéu caoh =2R (Hinh 12a).
Rt qua cau ra khoi binh nudc, ta thay chiéu caoctia |
muc nudc bing % chiéu cao h (Hinh 12b). Hay tinh
theo R:

a) Thé tich cua chiéc binh hinh tru;
b) Thé tich ciia nude ¢ trong binh;

¢) Thé tich cta hinh cau. 2 Hinh 12

Tu thi nghiém & &E, téng quat ta co:

Thé tich ciia hinh chll@aben Kinh R 1 V = % R,

Gidi
Thé tich ctia hinh cau 1a: Hinh 13
\' :%nRi :% .60 =288 (em?),

Hinh 14

BAITAP

1. D0 vat nao sau day co dang hinh cau?
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2. Quan sat hinh cau & Hinh 16. Hay cho biét tim, ban kinh, dién tich mat ciu va
thé tich cta hinh cau do.

Hinh 16 Hinh 17

3. Bé ca & Hinh 17 1a mot phfin ctia mot hinh cau. Héi mat nude trong bé ca co dang
hinh gi?

4. Cat mét hinh cau c6 ban kinh 5 cm bang mét mat phang di qua tim ta s& duoc hai nira
hinh cAu. Nam c4n son tit ca cac mét ctia mot nira hinh cau nay (Hinh 18). Hoi dién tich
Nam can son la bao nhiéu (két qua 1am tron dén hang don vi)?

Hinh 18 Hinh 19

5. Phan bén trong ciua mot cai li ¢ dang hinh non ¢ ban kinh day 2 cm, d6 dai
duong sinh 8 cm. Nguoi ta dung day kem trong li va thém mot nira hinh ciu kem
phia trén (Hinh 19). Tinh thé tich cua phan kem (két qua lam tron dén hang don vi).

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhirng gi?

- M6 ta duoc tam, ban kinh ctia hinh cau, tao lap dugc hinh cau, mat cdu. Nhan biét dugc
phéan chung ctia mat phéng va hinh cau.

- Tinh dugc dién tich ctia mat cau, thé tich ctia hinh cau.

- Giai quyét dugc mot sé van dé thuc tién gan vai viéc tinh dién tich clia mat ciu va
thé tich clia hinh cau.
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9.

BAITAP CUOGI CHUONG 10

CAU HOITRAC NGHIEM

Trong maot hinh try

A. @6 dai ctia duong sinh 1a chiéu cao cua hinh try.

B. doan ndi hai diém bat ki trén hai day la duong sinh.

C. chiéu cao la d6 dai doan ndi hai diém bat ki trén hai day.
D. hai day c6 do dai ban kinh khac nhau.

. Dién tich xung quanh ctia hinh tru ¢6 ban kinh day 4 cm va chiéu cao 8 cm la

A. 32w cm’. B. 487 cm”. C. 641 cm>. D. 1287 cm>.

Thé tich ctia hinh tru c6 ban kinh day 6 cm, chiéu cao 10 cm la
A. 3601 cm’. B. 6007 cm”’. C. 720w cm’. D. 12001 ¢cm’.

Hinh nén c6 chiéu cao 3 cm, ban kinh day 4 cm, thi do dai duong sinh la
A. 3 cm. B. 4 cm. Cadcm D. 5 cem.

Dién tich xung quanh ciia hinh nén ¢6 chiéu cao 12 cm, ban kinh day 5 cm la
A. 1307 cm®. B. 60r cm’. C. 651 cm®, D. 90% cm®.

Thé tich cia hinh nén ¢6 chiéu cao 9 em, ban kinh day 12 cm la
A. 4321 cm”. B. 3241 ¢cm®. C.324x cm’. D. 432 cm’.

Do dai doan thang ndi hai diém bat ki trén mit cau ban kinh 20 cm va di qua tim la
A. 40 m. B. 20 cm. C.40 cm. D. 80 cm.

Dién tich ctia mit ciu ban kinh 5 cm 1a
A. 25T cm’. B. 50m cm”. C. 100w cm®. D. 1251 cm>.

Thé tich cua hinh ciu ban kinh 1a 12 ¢m 1a
A. 120w cm’. B. 2304n m’. C. 1000w cm”. D. 2304w cm’.

BAITAPTU LUAN

10. Trong cac do vat sau, dd vat nao co dang hinh try, hinh nén, hinh cau?
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Tie bai 11 dén bai 15: Lam tron két qua dén hang down vi.

11. Nguoi ta can son mat bén trong ciia mét chao dén ¢ dang
hinh non (khong tinh day) voi ban kinh day la 20 cm,
d6 dai duong sinh 14 30 cm (Hinh 1c). Hoi dién tich cin son
la bao nhiéu?

12, Ban Nam duoc tang mot qua bong da co duong kinh 24 cm
(Hinh 2). Em hay gitip ban ay tinh xem can bao nhiéu
dién tich da dé lam qua bong, gia str rang dién tich cac mép
n6i khong dang ke.

13. Hop pho mai hinh tru c6 duong kinh day 12,2 cm,
chiéu cao 2,4 cm.

a) Biét ring 8 miéng pho mai duoc xép nam sat nhau vira
khit trong hop (Hinh 3). Hoi thé tich mot miéng pho mai la
bao nhiéu?

b) Nguoi ta goi ting miéng phd mai bang mat loai gidy
dac biét. Gid st phan gidy goi vira khit miéng pho mai.
Hay tinh dién tich phan gidy g6i mdi miéng phd mai.

14. Ta coi mot ong nghiém c6 phan trén 1a hinh tru va
phén dudi la hinh cau (Hinh 4). Hay tinh the tich nudc
can dé d6 day vao 6ng nghiém, coi bé day cua 6ng nghiém
khong dang ké.

15. Mot hop bong hinh tru chira vira khit 3 qua bong tennis co
duong kinh 6,5 cm (Hinh 5).

a) Tinh dién tich bé mat va thé tich cia mdi qua bong.

b) Tinh dién tich xung quanh va thé tich ciia hop bong,

Hinh 2

Hinh 3
2 2 cm

8cm

Hinh 4
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HOAT DONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

Hoat déng 3. VE DO THIHAM SO BAC HAl y = ax?(a#0)
BANG PHAN MEM

GeanGebro

N

MUC TIEU
— Thyc hanh sir dung phan mém GeoGebra dé vé do6 thi ciia ham s6 y = ax’ trén
mat phang toa do.
— Xem xét sy thay d6i hinh dang ctia do thi ham sé y = ax® (parabol) khi thay doi
hé s6 a trong cong thirc ham s6.
— On tap va minh hoa cac tinh chat da hoc vé ham sé y = ax’.
— Thuyc hanh sir dung phan mém dé thiét ké do hoa lién quan dén db thi ham so y = ax’.

CHUAN BI
— May tinh xach tay hodc may tinh bang co cai dat GeoGebra hoac 6 két ndi Internet.
— May chiéu hodc man hinh ti vi 16n.
— Thyc hanh trong phong may néu cac truong co diéu kién.
— Séach gido khoa Toan 9, tap hai — Chén troi sang tao.

. 1



HUGNG DAN CHUC NANG CUA GEOGEBRA
Pé v& do thi trén GeoGebra ta thue hién cac thao tac trén bon ving sau;
1. Vung chira cac thanh cong cu;
2. Viing hién thi danh sach di twong;
3. Vung lam viéc: chira d thi vé duoc va thanh truot biéu thi hé s6 a.
4. Ving nhap lénh: dé nhap cong thire cac ham s6 va biéu thirc,

Vimg chira cac

Hé& so Chinh sira Hién thi Céc tdy chon Céc clng cu Cia sb Tro gidp
thanh cbng cu

D EIEE S PANEIE

» Hién thj danh séch déi tugng > | Ving lam viéc
\

!. Ly=x* % /
® g y=-x* ‘.\ I."’lr
® h:y=0.5x* h /
® p:y=-0.5x* N
®q:y=02% \'\
oy =.02x* | 3 ‘9 Vl‘lllg 1&11] Vléc
Ving hién thi
danh sach *
doi tuong SN .
| e e T ~.2 2 4 5 &
! 1 7 +
.’;'.'
S/ \
rs A
i N\

Ving nhép 1énh { Nhap enh: y=xazl

TIEN HANH HOAT PONG
HOAT PONG 1: Vé dé thi ham s6 y = ax* (a # 0) v6i a nhdp tir ban phim

Vi du: V& 36 thi ham s6 y = 0,5x°,

1. Khoi dong phan mém da cai dit trén may tinh hodc ; /
truy cap vao trang web: https://www.geogebra.org/ dé .
str dung phién ban online. N
il 2
2. Cac budc thao tac trén GeoGebra: iE % _
Nhap céng thirc ham s6 y = ax” theo ci phap y=0.5*x/2 =

vao vung nhap lénh.

NNhép lénh: y=0.5*xA2

Ta co ngay do thi ciia ham s6 y = 0,5x* trén vung lam viéc nhu hinh trén.
Thuchanh 1. Vé dd thi cac ham s6 sau:

1
a)y=-x5 b)y=x3 c)y= gxz; d)y=-0.2x".
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HOAT DONG 2: Vé do thi ham s6 y = ax® (a # 0) véi a thay doi bing thanh truot

1. Khéi dong phan mém dd cai dat trén may tinh hodc truy cdp vao trang web:
https://www.geogebra.org/ dé sir dung phién ban online.
2. Cac buoc thao tac trén GeoGebra:

X . X : : . . a=2 .
— Tao thanh truot biéu thi tham so a bang cach nhap chudt vao thanh cong cu | ™" va

vao vi tri man hinh noi ma ta muén dat thanh truot.

a=1

— Nhap cong thirc ham sd y = ax’ tai ving nhap énh theo ¢t phap:; y=a*x"2.

— Quan sat do thi duoc vé trén vung lam viéc:

Hb so Chinh stra Hién thi C4c tiy chon Céc cong cu Ctra sb Tro gidp

DRSNS =

» Hién thi danh sach déi tvong *|» Ving lamviee =X
®a=1 i RNIR i
®fy=x? a=1

y _ @
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— Dung chudt diéu chinh thanh truot a dé co gia tri mong mudn.

— Quan sat sy thay déi hinh dang ctia do thi (parabol) theo su thay déi ciia hé sb a.
— Chup man hinh dé c6 két qua lam bao céo, thu hoach, trinh chiéu.

3. Néu cac két luan vé tinh chat ciia do thi quan sat dugc trén hinh vé.

Thuc hanh 2. Diéu chinh a dé v& duoc nhiéu d6 thi ham s6 khac nhau:
a)y = 2x%; b)y=—-4x% c)y = 5x%

. : 8
d)y=-2.5x"; e)y= %Xd; gy= —gr'-



xem them tai chiasetailieuhay.com

Hoat déng 4. CHUYEN DU LIEU TU BANG VAO BIEU PO
TREN PHAN MEM MICROSOFT WORD

MUCTIEU
— Thong qua viéc thyc hién céc du 4n thong ké cu thé, thuc hanh chuyén dit liéu tir dang
bang vao cac dang biéu do: cdt, cot kép, quat tron, doan thang

— Thue hanh v& cac dang biéu d6 bang phan mém soan thio van ban Microsoft Word.
— HB tro thuc hién cac bao céo thong ké.

CHUAN BI
— May tinh xach tay ¢6 cai dit phan mém soan thao van ban Microsoft Word.
— Sach gi4o khoa Toan 9, tap hai — Chan trdi sang tao.



HUGNG DAN CHU'C NANG TAO BIEU G CUA MICROSOFT WORD

1. Tao bang dir liéu

— Trong phan mém soan thao van ban Microsoft Word, chon thé Chén, chon nat 1énh
Bang roi chon kich thude bang theo yéu cau va nhap dit liéu.

Tép Trangdau  Chén  Thiétké  B&tri  Tham khao G thi
L] -
B0 A al D Qg 0 B
Trang Trang Ngat Bang Anh Hinh Biéu Mé hinh SmartArt Biéu
Bia~ Tréng Trang - ~ dang~ tuong 3D~ do
Trang Bang Hinh minh hoa
Chang han, ta c6 bang sau:
Thé loai Chudi 1 Chudi 2

Thé loai 1 43 24

Theé loai 2 25 4.4

Thé loai 3 35 1.8

Thé loai 4 45 28

2. Chuyeén dit lidu tir bang vao biéu do

— Trong phﬁn mém soan thao viin ban, chon thé Chén, chon nat 1énh Biéu do 16i chon

e A ~ A
loai biéu do6 theo yéu cau.

Gan day

Méu

Cot

Pudng

Hinh tron
Thanh

Ving

XY (Phan tan)

Ban do

eEEMeFEOY

=
-
-

Chuang khoan
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— Nhap dir liéu hodc dan dir liéu da tao vao bang sau.

4 A B c
1 IChugi1_ Chudi2 |
2 Thé loai 1 4.3 2.4
3 Théloai2 25 4.4
4 Thé loai 3 3.5 1.8
5 Thé loai 4 45 2.8

— Bam nut & goc trén bén phai cua bang dit liéu, ta c6 biéu do can tao nhu sau:

Tiéu dé Bi€u do

NN

w
L n = iy

S
D

-

g !
S oy U

Thé loai 1 Thé loai 2 Thé loai 3 Thé loai 4
mChudil mChudi?2

— Chinh stra tén biéu do cho phu hop véi bang dit liéu.

TIEN HANH HOAT DONG
Tién hanh hoat dong theo dir an:
Du an 1: Thong ké két qua hoc tap hoc ki I ctia cac 1op.
Du an 2; Thong ké dan s6 cac tinh trong khu vuc lan can.
Du an 3: Thong ké nhiét d6 trung binh cac thang trong nam tai dia phuong.
Trong mdi du 4n, chia I6p thanh cac nhom tir 8 dén 10 hoc sinh. Mdi nhom phéan cong
thuc hién cac hoat dong:
HOAT PONG 1: Thong ké sb liéu
Moi nhom phan cong thu thap dit liéu tir cac nguon phu hop.
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HOAT PONG 2: Lip bang s6 liéu, vé biéu dd

M3i nhém quyét dinh Iua chon loai biéu do phu hop, phan cong lap bang s6 liéu va vé

biéu do biéu dién theo huéng dan.

Vi du 1. Bang dit liéu thu thap duoc:

A .
Xep loai

X¢ép loai hoc tap hoc ki I ciia 16p 9A1

Tét

Kha

Pat

Chua dat

Tur bang dir liéu trén, ta vé dugce biéu do cot nhu sau:

18
16
14
12
10

[ T = R = =

Xép loai hoc tap hoc ki | cua lép 9A1

Tot Kha

Pat

Chua dat

B X&p loai hoc tap hoc ki | cda lop 9A1

Vi du 2. Bang dit liéu thu thap duoc:

X . Xép loai hoc tip hoe ki I | Xép loai hoc thp hoc ki I
Xep loai o s
cua lop 9A1 cua lop 9A2
Tot 8 5
Kha 12 15
Dat 16 14
Chua dat 4 6




Tir bang dir ligu trén, ta vé duoc biéu dd cot kép nhu sau:

X&p loai hoc tap hoc ki | cta |&p 9A1 va Iép 9A2
18
16

14
12
1 I
Tot Kha Pat

W XEp logi hoctip hoc kil cla lép 9A1 M XEp loai hoc tap hoc ki | cla lgp 9A2

[=]

S N B o oo

Chua dat

Vi du 3. Bang dir liéu thu thap duoc:

Théng |S6 diém kiém tra loai gioi mon Tosn trong 5 théng hoc ki I ciia 16p 9A2
9 6
10 8
11 15
12 10
1 16

Tir bang di¥ liéu trén, ta vé duoc biéu do doan thang nhu sau:

S6 diém kiém tra loai gidi moén Toan trong 5 thang hoc ki |
cua lép 9A2

D s

7

9 10 11 12 1

=@ 56 diém kiém tra loai gidi mén Toan trong 5 thang hoc ki | cla I6p 9A2
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Vi du 4. Bang dit lidu vé xép loai hoc tap hoc ki I ctia 16p 9A1:

Xép loai Xép loai hoc tip hoc ki I cita 16p 9A1
Tét 8
Kha 12
Pat 16

Chua dat 4

Ta lap duoc bang dit liéu vé ti 1¢ phan tram xép loai hoc tip hoc ki I ctia 16p 9A1:

Xép loai Ti 1¢ phén triim xép loai hoc tip hoc ki I ciia 16p 9A1
Tot 20%
Kha 30%
Dat 40%

Chua dat 10%

Tir d6, ta v& duoe biéu do hinh quat tron nhu sau:

Ti & phan tram x&p loai hoc tap hoc kil clia l&p 9A1

mT6t
mKha
»bat
= Chuwa dat

Vi dy 5. Bang dit liéu vé nhiét @6 cao nhat trung binh m&i thang trong nam tai Thanh phé
Ho Chi Minh thu thap duoc nhu sau:

Thang 112 (3|43 |6 |7 |85 |10]11]12

NiusUdgcaomiiatyl 5, | 35 | 34 |34 |34 |33 (32|32 |31 |31 |31 |31

(@ CO)

(Nguon: https:/vi.weatherspark.com)



Tir bang dir ligu trén, ta vé duoc biéu dd doan thﬁng nhu sau:

Nhiét dé cao nhat trung binh méi thang trong nam
tai Thanh phé H6 Chi Minh

e=ge=D)§ C

HOAT DPONG 3: Bio cdo trude 16p

MObi nhom 1an luot bao cao trude 16p vé cac ndi dung:

a) Cach phan cong cu thé trong nhom.

b) Cach thu thap s6 liéu thong ké ctia du an, ngudn goe cuia dit liéu.

¢) Giai thich cach chon loai biéu d6 va cach v& biéu do biéu dién sb liu.
d) Tu danh gia vé san pham.

e) Dé xuat cac cai tién.

sty | Whidt 86 cae nhit trung binh mbi thing trong nam
BAC HO DAY tai TP H& Chi Minh
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Hoat déng 5. CAT DA GIAC DEU
LAM VONG QUAY MAY MAN

MUC TIEU
— Thue hanh vé da giac déu co cac dinh nam trén mét duong tron.
— Cat gidy lam vong quay may man.
—On tap va minh hoa cac tinh chat da hoc vé da giac déu.

— On tap x4c sudt li thuyét va xac suét thuc nghiém.

CHUAN BI
— Gidy trang, compa, bt chi, thudc ke, thude do goc.
— Gidy bia hop tai ché, kéo, bang keo, hd dan, dinh ghim.
— Sach giao khoa Toan 9, tap hai — Chan troi sang tao.

TIEN HANH HOAT PONG
HOAT DONG 1: V& da gidc déu c6 cic dinh nim trén mgt dudng tron

Dé vé da giac déu trén gidy, chang han vé bat giac déu, ta thuc hién cac budc sau:

- Dﬁng compa v€é duong tron tam O ban kinh 5 cm

trén giay.

— Tinh s6 do ciia cung c6 ddy 1a canh ctia bat giac déu,
360°

ta co =45°,

— Dung thudc do géc vé 8 goc & tdm ké nhau
AOB, BOC, .., HOA, mdi géc c6 s6 do bing 45°
Cac goc nay chia duong tron thanh cac cung cé s6 do
bang 45°.

— Nbi cac dau mit ciia cac cung nay, ta c6 bat giac déu
trén gidy (nhu Hinh 1).

Hinh 1
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HOAT PONG 2: Lam vong quay may min dé 6n tip Xdc suit — Thong ké

— Cit hinh da giac déu vira v&, dan
lén mot tam bia va cat tdm bia theo
duong tron ta dugc vong quay.

— Panh sb tha tu tr 1 dén 8 vao cac
phan trén vong quay.

— Dung bia hop cii cat hai hinh chir nhat
lam than va dé cha gia quay.

— Dung dinh ghim tam vong quay vao
gia quay.

— V€ tam giac trén gia quay lam kim chi
két qua.

— San pham hoan chinh la vong quay
trong hinh,

Hinh 2

HOAT PONG 3: Sir dung vong quay dé 6n tip Xdc suit — Thong ké

—Yéu cau hoc sinh tinh xac suat li thuyét dé kim chi vao mot so trén vong quay.

— Quay vong quay nhiéu 1an. Théng ké cac két qua dé tinh xac suat thuc nghiém

tuong ng.

— So sanh két qua ctia xac suat 1i thuyét va xac suat thye nghiém.

Thue hanh. Thyc hién cac hoat dong 1, 2 va 3 ddi v6i vong quay la duong tron ngoai

tiep luc giac déu.
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BANG GIAI THICH THUAT NGU

Bang tan sé
La bang ghi lai tag sO ;cué‘it hién cta cac gia tri
khac nhau cua mau so liéu.
Bang tan s6 ghép nhém
La bang ghi lai tan s6 cua cac nhém s liéu.
Bang tan sé tuong déi
La bang ghi lai tan s6 twong doi cua cac gi tri
khac nhau cua mau so liéu.
Bang tan sé tuong ddi ghép nhém
La bang ghi lai tan s tuong ddi cua cac nhom
s0 liéu.
C& mau
La s6 cac s6 liéu thu thap duoc.
Dién tich cia mat cau
Dién tich S ctia mat cau c6 ban kinh R la:
S =4nR*,
Dién tich xung quanh ciia hinh nén
Dién tich xung quanh S, cua hinh non c6
ban kinh day r, d6 dai duong sinh /la:
S, = ml.

Dién tich xung quanh cta hinh tru
Dién tich xung quanh S cua hinh tru co6
ban kinh day r va chiéu cao h la:

S, = 2mrh.

Da gidc déu
La da giac co cac canh bang nhau va cac
goc biang nhau. Pa giac déu co s6 canh bang
n duoc goi 1a n-gide dén. Vi n 1an luot bang
3.4,5,6,8, ... taco tam gidc déu, tir gidc déu
(hinh vuong), ngii gidc déu, luc gidc deu,
bat gidc déu, ...

ANGOO®

Dudng tron ngoai tiép tam giac
La duong tron di qua ba dinh ciua tam giac.
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Pudng tron ndi tiép tam giac
La duong tron tiép xtic voi ba canh
cua tam giac.
A

B D C

Hinh cau
Hinh ciu tim O, ban kinh R 14 hinh
gdm cac diém cach diém O mot khoang
khong qua R.

ban kinh

Hinh nén
La hinh tao thanh bang cach quay mot
tam giac vudéng quanh mdt canh goc
vuong cua no
dinh

7]

T e R e S e T ]

bén kinh déy

Hinh tru
La hinh tao thanh bang cach quay mot
hinh chit nhat quanh mét canh cia no.

i duomg
chiéu sinh
cao

ban kinh day



Khéng gian méau
La tap hop tat ca cac két qua co thé xay ra
cua phép thu.

Phép quay
Phép quay thudin chiéu (hay nguoc chiéu)
o’ (0° < o £ 360° tdm O gitt nguyén
diém O, bién diém M khac diém O thanh
diém M’ thuéc duong tron (O; OM)
sao cho khi tia OM quay thuan chiéu
(hay nguoc chiéu) kim dong ho dén
tia OM’ thi diém M tao nén cung MM’
c6 s6 do .

Phép thi' ngau nhién
La mot hoat dong ma ta khong thé biét
trudc duoc két qua cua nod, nhung biét
tat ca cac két qua co thé xay ra.

Phuong trinh bac hai mét an
La phuong trinh c6 dang ax® + bx +¢ =0,
trong do x la dan; a, b, ¢ 1a nhiing s6 cho
trude goi la cac hé so vaa = 0.

Tan sé
La s6 lan xuat hién ctia mot gia tri trong
mau so liéu.

Tan s6 ctia nhém
La s6 luong cac gia tri ciia mau so liéu
thudc vao mot nhom.

Tan s6 tuong ddi
La ti sé phan tram gitta tan s6 ctia mot
gia tri va ¢d mau.
Tan sé tuong déi cia nhém
La ti sO phan tram gitra tan s6 cia nhom
va ¢d mau.
Thé tich cta hinh cau
Thé tich ctia hinh cau ban kinh R 1a
4
V=—aR’,
3
Thé tich cta hinh nén
Thé tich V cua hinh nén ¢6 ban kinh day r
va chiéu cao h la:

(S la dién tich day cua hinh non.)
Thé tich cta hinh tru
The tich V cua hinh tru ¢ ban kinh day r
va chiéu cao h la:
V=S8.h=nrh
(S la dién tich day cta hinh try).
T gidc noi tiép
La tor gidc co bén dinh nam trén mot
duong tron.
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Nha xuiit bin Gido duc Viét Nam xin tran trong cim on
cdc tde gid cé tic pham, tw ligu dwee siv dung, trich dan

trong cuon sdach nay.

Chiu trach nhiém xuét ban:
Ch tich Hoi déng thanh vién kiém Téng Giam déc NGUYEN TIEN THANH

Chiu trach nhiém ndi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap néi dung: TRAN THANH HA — DANG THI THUY = NGUYEN THI PHUOC THO
Bién tap mi thuat: PANG NGOC HA
Thiét ké sach: HOANG CAO HIEN - BUI XUAN DUONG
Trinh bay bia: DANG NGOC HA — TONG THANH THAO
Minh hoa: XUAN DUONG — NGOC KHANG — THANH THAO
Stra ban in: TRAN THANH HA = NGUYEN TH| PHUOC THO
DANG THI THUY — HOANG THI THU DUNG
Ché ban: CONG TY CO PHAN DICH VU XUAT BAN GIAO DUC GIA BINH
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