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HUGNG DAN SU DUNG SACH

Moi bai hoc thudng cé cac phén nhu sau:

Goi mé van dé, dan dat hoc sinh vao bai hoc.
Hoat dong khdi dong

&; Goi y mét s6 van dé gitip hoc sinh tim ra kién thic mai.
Hoat dong kham pha

-\ \}é/ Kién thirc trong tam
Thuc hanh G\lup hoc sinh lam nhing bai tap ¢ ban ap dung kién thuc
vira hoc.
Van dung Ung dung kién thic da biét vao mét tinh hudng, diéu kién

mai hodc dé gidi quyét van dé.

Cac kién thuc, ki nang hoc sinh dat dugc sau mai bai hoc.

Hay bdo quan, giit gin sdch gido khoa
dé danh tang cdc em hoc sinh lép sau!




LG1 NOI PAU

Cac em hoc sinh, quy thay, ¢6 gido va phu huynh thdn mén!

Sach Toan 9 thudc b6 sach gido khoa Chan troi sang tao dugc bién soan
theo Chuong trinh gido duc phé théng ndm 2018 clia BS Gido duc va Dao tao.

Cau trac sach Toan 9 dugc chia thanh hai tap.
Tap mét bao gém hai phan:

$6 va Dai sé6 gom ba chuong: Phuong trinh va hé phuong trinh; Bat ddng thuc.
Bdt phuong trinh bac nhdat mét an; Cdn thuc.

Hinh hoc va Po luéng gom hai chuong: Hé thic lugng trong tam gidc vuéng;
Dudng tron.

Cau triic méi bai hoc thudng dugc théng nhat theo céc budc: khdi ddng,
kham phd, thuc hanh, van dung va cuéi méi bai hoc c6 ndi dung dé hoc sinh
tu danh gia. Cac bai hoc sé tao nén moi trudng hoc tap tuong tac tich cuc;
déng thaoi khai thac dugc cac ting dung cdng nghé théng tin vao hoc Toan.

N&i dung sach hudng dén muc dich dam bao dé day, dé hoc, gan Toan hoc
vGi thuc tién. Cac hoat dong hoc tap dugc chon loc phii hop véi lGa tudi
va kha ndng nhan thuic cta hoc sinh, thé hién tinh than tich hop, gén bo
mon Toan véi cdc mén hoc khéc, dap Ung dugc nhu cau clia hoc sinh trén
moi mién dat nudc.

Ching t6i tin tudng rang vdi cach bién soan nay, sach gido khoa Toan 9 sé
ho trg gido vién han ché dugc nhiing khé khan trong qua trinh day hoc,
déng thai gidp cdc em hoc sinh hing tha hon khi hoc tap.

Rat mong nhan dugc su gép y clia quy thay, ¢d gido, phu huynh va cac em
hoc sinh dé sach ngay cang hoan thién hon.
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Phan SO VA DAI SO

chuong  PHUONG TRINH
VA HE PHUONG TRINH

/‘

Trong chuong nay, cdc em sé tim hiéu vé phuong trinh
quy vé phuong trinh bac nhat mét &n véi hai dang
la phuaong trinh tich va phuong trinh chia &n & mau.
Cac em cling sé tim hiéu vé phuong trinh bac nhat
hai &n, hé hai phuong trinh bac nhét hai &n va giai quyét
mot s& van dé thuc tién lién quan dén cac phuong trinh,
hé phuong trinh dé.

Viéc 1ap va giai hé hai phuong trinh bac nhat hai an co thé
can thiét dé lap ké hoach san xuat.



PHUONG TRINH QUY VE

PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

D6 cao h (mét) clia mét qua béng
g6n sau khi dugc danh t gidy dugc
cho bdi cdng thiic h = t(20 - 5t).
Cé thé tinh dugc thai gian bay cla
qua béng tu khi dugc danh dén khi
cham dat khéng?

1. PHUONG TRINH TiCH

2
1 Cho phuong trinh (x +3)(2x —5)=0. (1)
8) Chc gid tri x=—3,x :»gcé phi 13 nghiém ctia ph

ong trinh khong? Tai sao?

b) Neu s0 x, khac—3 va khac = thi x, c6 phai la nghiém cua phuong trinh khong? Tai sao?

Phuong trinh (1) duoc goi la phuong trinh tich.

Dé giai phuong trinh (1), ta giai hai phuong trinh x + 3 = 0 va 2x — 5 = 0, 16i lay
cac nghiém cua hai phuong trinh nay.

Tu ﬂ?, ta co cach giai phuong trinh tich nhu sau:

@f Mudn giai phuong trinh (a,;x + b,)}(a,x + b,) = 0, ta giai hai phuong trinh a,x + b, =0
va a,x + b, =0, rdi ldy tat ca cac nghiém cua ching.

Vi du 1. Giai cac phuong trinh:
a)3x(x+7)=0;, b) (x—5)2x—4)=0.
Giai
a)Taco: 3x(x+7)=0
3x=0hoacx+7=0
x =0 hoac x =-7.
Vay phuong trinh da cho c6 hai nghiém lax=0vax=-7.
b) Taco: (x —5)2x—-4)=0
x—5=0hodc2x-4=0
x=5hoacx=2.
Vay phuong trinh da cho c6 hai nghiém lax =5 vax=2.



Chii y: Trong nh‘iéu truong hop, dé giai mot phuong trinh, ta bién ddi dé dua
phwong trinh d6 vé dang phuong trinh tich.
Vi du 2. Giai cac phuong trinh sau bang cach dua vé phuong trinh tich:
a)x’+7x=0; b) (3x +2)’—4x’=0.
Griai

a) Taco:x*+7x=0

(% +7T)y=0

x=0hoacx+7=0

x =0hoacx=-7.
Vay phuong trinh di cho ¢6 hai nghiém lax=0vax=-7.
b) Tacod: 3x+2) —4x° =0

Bx+2+2x)3x+2-2x)=0

Gx+2)x+2)=0

5x +2=0hoacx+2=0

2
X=——hodcx=-2.
¢ 2
Vay phuong trinh di cho ¢6 hai nghiém la x = e vax=-—2.
Thuchanh 1. Giai cac phuong trinh:
a)(x—T7)5x+4)=0; b) (2x+9)[§x—5)=0.

Thuc hanh 2. Gidi cac phuong trinh:
a) 2x(x +6) +S(x+6) =0 b)x(3x+5)—6x - 10=0.

Van dung 1. Giai bai toan trong @ (trang 6).

. PHUONGTRINH CHUA AN @ MAU QUY VE PHUONG TRINH BAC NHAT

Xét hai phuong trinh
1 1
2x + —4=
x—2 x—2
a) Co thé bieén doi nhu theé nao dé chuyén phuong trinh (1) vé phuong trinh (2)?
b) x = 2 c6 la nghiém cua phuong trinh (2) khong? Tai sao?
¢) x =2 ¢o la nghiém cua phuong trinh (1) khong? Tai sao?

(1) va 2x-4=0 ().

nén ta noi

Trong &;, phuong trinh (1) chua an trong mau thirc cua phan thire 3
'x —_

(1) 1a phuong trinh chira an & mau. Phuong trinh (1) ¢ diéu kién xac dinhlax -2 #0
hay x #2.



)

e

Tong quat, ta ¢6 dinh nghia:

D6i voi phuong trinh chira an & mau, diéu kién cia an dé tat ca cac mau thic trong
phuong trinh déu khac 0 goi 1a diéu ki¢n xdac dinh cua phwong trinh.

Nhdn xét: Nhimng gia tri clia an khong thod man diéu kién xac dinh thi khong thé 1a
nghiém cua phuong trinh.
Vi dy 3. Tim diéu kién xac dinh ctia mdi phuong trinh sau:
2x —1 -2 1
2 ——=1; b) ——=
x+3 2x+35 4-x
Gici

a) Piéu kién xac dinh ctia phuong trinh 1a x + 3 # 0 hay x # 3.
b)TacéZerS;éOkhix;:E%S 4w L Uk s,
Viy diéu kién xac dinh cta phuong trinh la x # _—5 vax 4.

Thuc hanh 3. Tim diéu kién xac dinh ciia mdi phuong trinh sau:

2) 5 =—14; b) 3 X L
x+7 x-5 Ix—2 x+2
. X 1
Cho phuong trinh = +1,
x—2 x+1

a) Tim diéu kién xac dinh etia phuong trinh da cho.
b) Xét cac phép bién d6i nhu sau;

% 1
=—+1
X—2  x+1
G
x—2 x+1

x(x+1)  (x+2)(x-2)
(x-2)(x+1) (x+1)(x—-2)
x*+x=x"-4
x=-4
Hay giai thich cach thuc hién mdi phép bién doi trén.
¢) x =—4 co la nghiém cua phuong trinh da cho khong?

Tu &3 mot cach tong quat, ta ¢d cach gidi phuong trinh chira an & mau nhu sau:

Bute I: Tim diéu kién x4c dinh cta phuong trinh.

Bue 2: Quy dong mau thire hai vé clia phuong trinh, réi khir mau.

Buoe 3: Giai phuong trinh vira nhan duge.

Budc 4: Xét mdi gia tri tim dugc & Bude 3, gia tri nao thoa man diéu kién xac dinh
thi do la nghiém cua phuong trinh da cho.



Vi du 4. Giai cac phuong trinh:

x+3 =2 3 2 2% 43
a) + =2 b) + = :
X-3 X x-2 x+1 (x=-2)}x+1)
Giai
a) Diéu kién xac dinh: x # 3 vax # 0.
+ o
Ta ¢6: — 3+X 2=2
x-3 X
(x+3)x » (x—-2)x-3) 2x(x-3)
x(x—3) x(x—3) xX(x—3)

(x+3)x+(x—2)(x-3)=2x(x-3)
224+ Ix+ - Ix—2x+6=0x"—6x
4x=-0

3 . .
K= & (thoa man diéu kién xac dinh).

Vay nghiém ctia phuong trinh dd cho la x = —3_
b) Piéu kién xac dinh: x %2 va x % —1.

L2 2x+5
x-2 x+1 (x-2)x+1)
3x+1)+2x—-2) =22
3Xx+3+2x—-4=2x+5
3x =6
x = 2 (khong thoa man diéu kién xac dinh).
Vay phuong trinh da cho v nghiém.

Ta co:

Thuc hanh 4. Giéi cac phuong trinh:

+6. 3
a)x =
X4+5 2

2 3 3x—-20

LI*ie S Tl 17 O

Van dung 2. Hai thanh pho A va B cach nhau 120 km. M6t 6 t6 di chuyén tir A dén B,
roi quay trd vé A véi tong thoi gian di va vé 12 4 gior 24 phat. Tinh tde d6 luc di ctia 6 t6,
biét toe do luc vé 1on hon toe do luc di 20%.

. Giai cac phuong trinh:
a) 5x(2x-3)=0;

c) (%X —1][%){ +3] =i

. Giai cac phuong trinh:
a)3x(x—-4)+7(x-4)=0,
) xX*—x—(5x-5)=0;

. Giai cac phuong trinh:

+

a)x 5+2= 2 ,
Xx—3 x—3
+

c)x 3 x+2=2;
x—-2 x-3

BAITAP
b) 2x-5)(3x +6)=0;,

d) (2,5t —7,5)(0,2t + 5)=0.

b) Sx(x +6)—2x — 12 =0;
d) Bx-2)Y —(x+6)=0.

3x +

b).}X 5 2:3;
x+1 x

d) x+2_x—2= 16

x-2 x+2 x*-4



4. Mot nguoi di xe dap tir A dén B cach nhau 60 km. Sau 1 gio 40 phat, trén cung
quang duong do, mot xe may cung di tir A dén B va dén B sém hon xe dap 1 gio.
Tinh téc d6 cia mdi xe, biét rang toc d6 cuia xe may gap 3 lan toc do cua xe dap.

5. Mot xi nghiép du dinh chia déu 12600000 dong dé thudng cho cac cong nhan tham gia
hoi thao nhan ngay thanh 1ap xi nghiép. Khi dén ngay hoi thao chi c6 80% s6 cong nhan
tham gia, vi thé mdi nguoi tham gia hoi thao duge nhan thém 105 000 dong. Tinh 56
cong nhan dy dinh tham gia lic dau.

Sau bai hoc nay, em da lam duogc nhiing gi?
- Giai dugc phuong trinh tich cé dang (a,x + b,)(a,x + b,) = 0.
- Giai dugc phuong trinh chita an & mau quy vé phuaong trinh bac nhat.

Bai toan c6:

Mot dan em nho diing bén song

To nhé ban nhau chuyén chia héng

M6i ngudi ndm trdi thira nam trdi

Méi ngudi sdu trdi mét ngudi khéng

H&i ngudi ban tré dang dung buéc

Cé mdy em tho, may trdi héng?
Lam thé nao dé tinh dugc s6 em nhé (em tho)
va s6 trdi héng?

1. PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

b . 2 .
1 Dé chuyén doi tr do F (ki hiéu x) sang do C (ki hiéu y), ta dung cong thuc:
V= g(x —32).
a) Bién doi cong thirc trén vé dang x — 1,8y =32. (1)
b) Hoi 20 °C tvong Gng v6i bao nhiéu do F?
¢) Hoi 98,6 °F twong (g voi bao nhiéu do C?

10



Ta goi (1) 1a phuong trinh bdc nhat hai an x vay.

Khi x = 68 vay =20 thi hai vé cta (1) ¢ gia tri bang nhau, déu bang 32. Ta noi cap sd
(68; 20) 1a mot nghiém ciua phuong trinh (1).

Téng quat, ta co dinh nghia:

Phuong trinh bac nhat hai an x va y 1a hé thirc c6 dang
ax +by =c¢,
trong doa,b,cla cac sO da biét (goi la hé so) a va b khong dong thUl bang 0.
Néu gia tri clia vé tréi tai x = x, va y =y, bang vé phdi thi cip s (x,; y,) duoc goi la
mot nghiém cua phuong trinh.
Gidi phwong trinh 13 tim tat ca cac nghiém ctia phuong trinh do.

Vidu I. Trong caq phuong trinh sau, phuong trinh nao lavphuorng trinh bac nhat hai an?
Xac dinh cac hé so a, b, ¢ cia phuong trinh bac nhat hai an do.
a)3x+5y=-3; b)Ox-2y=7, c)—4x+0y=35; d) Ox + Oy =8.
Giai
a) 3x + 5y =-3 1a phuong trinh bac nhét hai an véi a=3,b=5, ¢ =-3.
b) Ox — 2y = 7 1a phuong trinh bac nhat hai an véia=0,b=-2,¢c=7.
¢) —4x + Oy = 5 1a phuong trinh bac nhat hai an véi a=-4,b=0, ¢ =5.
d) Ox + Oy = 8 khong phai 1a phuong trinh bac nhat hai an via=0vab = 0.

Vi du 2. Cho phuong trinh 3x — y = 1. Trong hai cap s6 (1; 2) va (1; — 2), céip s6 nao
1a nghiém cua phuong trinh da cho?

Giai
Cip s6 (1; 2) 1a nghiém cua phuong trinh ddchovi3 . 1 -2=1.
Cip s6 (1; —2) khong 1a nghiém ciia phuong trinh dd chovi3 . 1 - (-2)=5=# 1.
Chu y:
a) Moi nghiém (XU;?yO) ctia phurong trinh ax + by = ¢ dugc biéu dién boi diém co toa do
(X,; v,) trén mat phang toa d¢ Oxy.
b) Phuong trinh bac nhat hai an ax + by = ¢ ludn ludn co vé sO nghiém. Tat ca cac
nghiém cua phuong trinh do duoc biéu dién bo1 mét duong thang.

Vi du 3. Biéu dién tat c4 cac nghiém ciia mdi phurong trinh sau trén mit phang toa dé Oxy.

a)-3x ty=2; b)Ox +y=-2; c)2x+ 0y =3.
Giai
v A
a) Viet lai phuong trinh thanh y = 3x + 2. 5
Tir do, tat ca cic nghiém cua phuong trinh da cho > A
duoc biéu dién béi duong thang d: y = 3x +2 (Hinh 1), 3 =
-2 -y of 1 X
—11

Hinh 1 1



VA
r 2 i
b) Viet lai phuong trinh thanh y =-2. 1
Tu do, tat ca cac nghiém cua phuong trinh da cho _ A
duoc biéu dién boi dudng thang d vudng goc véi Oy -2 -1 —(l)- 1 2 x
tai diém M(0; —2) (Hinh 2). d
—2M
e
Hinh 2
YA d
c) Viét lai phuong trinh thanh x = 1,5.
Tur do, tat ca cac nghiém cua phuong trinh da cho .l
duoc biéu dién boi dudng thang d vudng goc véi Ox 17 .
tai diem N(1,5; 0) (Hinh 3). = 10l 1 ’2 3
1t
Hinh 3

Thuc hanh 1. Xac dinh cac hé so a, b, ¢ ciia moi phuong trinh bac nhat hai an sau:
a)x+5y=-4, b) \Ex.-i-y=0; c)OX—%y=6; d)2x +0y=~-15.

Thuc hanh 2. Cho phuong trinh 3x + 2y =4. (1)

a) Trong hai cap sb (1; 2) va (2; —1), cdp s6 nao la nghiém ctia phuong trinh (1)?

b) Tim y, dé cip s (4; y,) 1a nghiém ciia phuong trinh (1),

¢) Tim thém hai nghiém cta phuong trinh (1).

d) Hay biéu dién tat ca cac nghiém cua phuong trinh (1) trén mat phang toa do Oxy.

. HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

Mot 6 16 di tir A dén B, ciing ltic @6 mot xe may di tir B vé A. Goi x (km/h) 1a toc d6 ctia
610, y (km/h) la toc do cua xe may (x > 0, y > 0). Biét rang;

(1) Toc d6 chia 6 t6 hon toc d6 xe may 15 km/h;

(2) Quang duong AB dai 210 km va hai xe gap nhau sau 2 gio.
a) Tur dit kién (1), hay 1ap mot phuong trinh hai an x, y.
b) Tir dir kién (2), hdy lap thém mot phuong trinh hai 4n x, y.
¢) Ban An khang dinh rang toc d6 ciia 6 t6 va xe may lan luot 1a 60 km/h va 45 km/h.
Co thé dung hai phuong trinh lap duoc dé kiém tra khang dinh cua ban An la ding
hay sai khong?



Trong 3, ta 13p duoc hai phuong trinh bic nhit hai 4n 13 x —y = 15 va 2x + 2y = 210,
Hai phuong trinh nay tao thanh hé hai phuong trinh bac nhét hai an duoc viét 1a

X—-y=35
2x + 2y =210.
Tong quat, ta c6 dinh nghia:

Hé hai phuong trinh bac nhat hai an x, y c6 dang:

ax+by=c (1)

ax+by=c. 2)
Trong d6, a, b, ¢, a’, b, ¢’ 1a cac s6 da biét (goi 1a hé s6), a va b khong dong thoi bang 0,
a’ va b’ khong dong thoi bang 0.
Néu (x,; y,) 1a nghiém chung cta hai phuong trinh (1) va (2) thi (x,; y,) duoc goi 1a
mot nghiém cua hé ().
Gidi hé phwong trinh 1a tim tat ca cac nghiém ctia hé phuong trinh do6.

Vi du 4. Trong cac hé phuong trinh sau, hé phuong trinh nao la hé hai phuong trinh
béc nhat hai an? Xac dinh cac hé s6 ciia mdi hé hai phuong trinh bac nhat hai an do.

X F3y=3 0Ox +0y= -5 2x+0y=0
R i SR o "7
2x +y=-4; Zx+Ty=3 Ox—-3y=1.
Giai
’ o | M
a) Heé phuong trinh e ; la heé hai phuong trinh bac nhat hai an voi a = 1,
y _ —
b=3, e=3vaa =2 5%l ch+54
. . Ox +0y=-5
b) Hé phuong trinh S 3. khong phai la hé hai phuong trinh bac nhat hai an vi
y_
a= k=0,
. . |SE EOYE a T A S
¢) Hé phuong trinh S 7 [a hé hai phuong trinh bac nhat hai an véi a = 2,
x —3y=1.
b=, e=0wa=0, 2 =3 0= 1.
+ 3y =
Midis 5 ChohBplnng ik o 58 2
x—3y=-1.
Trong hai cap so (2; 1) va (—1; 3), cap so nao la nghiém ctia hé phuong trinh da cho?

Gidi

2.243.1=7
2-3,1==1.

2.(-1) +3.3=7
~1-3.3=-10(=-1).

Cap s6 (2; 1) 1a nghiém ctia hé phuong trinh vi {
Cip s6 (~1; 3) khong 1a nghiém ciia hé phuong trinh vi {
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Thuc hanh 3. Trong cac hé phuong trinh sau, hé phuong trinh nao la hé hai
phuong trinh bac nhat hai an?

x4+ 3y=0 ) Vax+0y=-5 Tx 42y =5
a e
4x -3y =—4; Ox + iy=3; Ox+0y=9.
_ 5
+5y =10
Thu'c hanh 4. Cho hé phuong trinh S
2x—-y=-13.

Trong hai cap s6 (0; 2) va (—5; 3), cap s0 nao la nghiém ctia hé phuong trinh da cho?

Van dung. D6i voi bai toan trong @ (trang 10), néu goi x la s6 em nho, y la
sO qua hong thi ta nhan dugc hé hai phuong trinh bac nhat hai an nao?

BAITAP
Trong cac phuong trinh sau, phuong trinh nao la phuong trinh bac nhat hai an? Xac dinh
cac hé so a, b, ¢ ciia mdi phuong trinh bac nhat hai an do.

a)2x+5y=-7, b)Ox-0y=5; c) 0x—%y=3; d) 0,2x + 0y =-1,5.

Trong cac cap s6 (1; 1), (<2: 5), (0; 2), cap s6 nao 1a nghiém ciia mdi phuong trinh sau?
a)4x+3y=T7, b)3x —4y=-1.
Hay biéu dién tt ca cac nghiém ctia mdi phuong trinh sau trén mit phing toa do Oxy.
a)2x+y=3; b)Ox—y=3; ¢)3x +0y=2; d)-2x+y=0.
Cho hé phuong trinh {4)( 6N

%+ 3Vi=t
Cap s6 nao dudi day 1a nghiém cha hé phuong trinh da cho?
a) (2; 2), b) (1; 2); c) -1; -2).

Cho hai duong thang y =—%x +2vay=-2x-1.

a) V& hai duong thiang do trén ciing mat phang toa do Oxy.
b) Xac dinh toa do giao diém A cua hai duong thang trén.
x+2y=4

khong? Tai sao?
2x+y=-1

c) Toa d6 cuia diém A c6 la nghiém cia hé phuong trinh {

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhitng gi?
—Nhén biét dugc khai niém phuong trinh bac nhat hai &n, hé hai phuong trinh bac nhat hai an.
- Nhin biét dugc khai niém nghiém ctia hé hai phuong trinh bac nhat hai an.



1.

" Tai mét cla hang, chi An mua
1,2 kg thit lon va 0,7 kg thit bo hét
362 000 dong; chi Ba mua 0,8 kg
thit lon va 0,5 kg thit bo cung loai
hét 250 000 dong. Lam thé nao
dé tinh dugc gia tién 1 kg méi loai
thit lon va thit bo?

GIAI HE PHUONG TRINH BANG PHUONG PHAP THE

x-2y=1 (1)

2x+3y=-1. (2)

Thuec hién gidi hé phuong trinh nay theo hudng dan sau:

— Tur phuong trinh (1), hdy biéu dién x theo y.

— Thé x dugc biéu dién & trén vao phuong trinh (2), dé nhan duoc mot phuong trinh an y.
— Giéi phuong trinh an y do, roi suy ra nghiém cua hé.

Cho hé phuong trinh: {

Cach giai nhu trén goi la gidi hé phuong trinh bang phuwong phap thé.
Tong quat, dé giai hé hai phuong trinh bac nhat hai an bang phuong phap thé, ta thuc
hién cac budc nhu sau:

Bude 1: Tir mot phuong trinh ciia hé, ta biéu dién an nay theo an kia, rdi thé vao
phuong trinh con lai ciia hé dé nhan duogc mot phuong trinh mot an.
BuGe 2: Giai phuong trinh mét an d6 rdi suy ra nghiém cia hé.

3x+y=3 (1)
-2x-3y=5. (2)
Giai
T phuong trinh (1), tacoy =3 — 3x. (3)
Thay y = 3 — 3x vao phuong trinh (2), ta dugc: —2x — 3(3 — 3x) = 5.
Giai phuong trinh nay, ta dugc x = 2.
Thay x = 2 vao phuong trinh (3), ta dugc y =-3.
Vay hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nhat 1a (2; -3).

Vi du 1. Giai hé phuong trinh {
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Chii y:

Ta c6 thé trinh bay viéc gidi hé phuong trinh trén nhu sau:
Ix+y=3
{—ZX —3y =5

ve=3—=3x
{—2x—3(i‘—3x): 5
Y =3-3%
{7}(214

xX=3
y=-8
¢ =2
Vay hé phuong trinh ¢ nghiém duy nhat la (2; —3) hay {X

Vi du 2. Giai cac he phuong trinh:

2% +y=] —2yv=4
2 x+y b) X —2y
4x +2y=2; .

28 +y=1
& {4x+ 2y =2
[y:1—2x
l4x +2(1-2x)=2

y= s
0x=0

Phuong trinh Ox = 0 nghiém diang voi moi x € R,

A M wirfh X e R
Vay hé phuong trinh co vo so nghiém. Cac nghiém cua hé dugc viét nhu sau: { -
y=1-2x.

22y +4)—4y =1
x=2y+4
{Oy =g
Phuong trinh Oy = —7 v6 nghiém.
Vay hé phuong trinh v nghiém.
Thuc hanh 1. Giai cac hé phuong trinh:
{X+2y:—2 . {2x—y=—5 C{3x+y:2
S5x =4y =11, —2x+y=11; 6x+2y =4



2. GIAI HE PHUONG TRINH BANG PHUONG PHAP CONG PAI SO

&

Cho hai hé phuong trinh:

3x=6 2x-—y =1

{ Y (1D

X+y=35; X+y=>5.
a) Giai hé phuong trinh (I) va hé phuong trinh (II) bang phuong phap thé. C6 nhan xét
gi vé nghiém cua hai hé nay?
b) Béng c4ch cong tirng vé hai phuong trinh ctia hé (II), ta nhan duoc mdt phuong trinh méi.
Thay phuong trinh thir nhat cta hé (II) bang phuong trinh méi d6. Co nhan xét gi
vé két qua nhan duoc?

) ‘ { 5x—2y=3
Cho h¢ phuong trinh
—X+y=3
Dé giai hé phuong trinh trén, ta lam nhu sau:
— Nhén hai vé phuong trinh thi hai ctia hé vai 2, ta duoc
Jx— 2y =3
{—2}( +2y =6.

Cong tirng vé hai phuong trinh ctia hé nay, ta duroc phuong trinh 3x = 9. Suy ra x = 3.

— Thay x = 3 vao phuong trinh —x + y =3, ta duoc -3 +y =3, do do y =6.

— Nghiém cua hé phuong trinh la {X = -
y=>0.

Cach giai nhur trén goi la giai hé phirong trinh bang phiong phdp cong dai so.
Toéng quat, dé giai hé phuong trinh bang phuong phap cong dai s6, ta thue hién cac
budc nhu sau:

Bude 1: Nhan hai vé cua moi phuong trinh véi mét s6 thich hop (néu can) sao cho cac
hé s ctia mot an nao do trong hai phuong trinh ctia hé bang nhau hodc d6i nhau.

Budc 2: Cong hay trir ting vé hai phuong trinh cia hé dé dugc mot phuong trinh
mot an va giai phuong trinh do.

Budre 3: Thé gia tri cua an tim dugce & Budc 2 vao mét trong hai phuong trinh ciia hé
da cho dé tim gia tri cua an con lai. Két luan nghiém clia h¢.

Vi du 3. Giai cac h¢ phuong trinh:

2% —3y=-35 b 3x+2y =17
a
x+3y=11 2x+3y =3.
Giai

a) Cong timg vé hai phuong trinh cua hé, ta duogce 3x = 6. Suy rax = 2.
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Thay x = 2 vao phuong trinh thir hai cua hé, ta duoc 2+ 3y =11. Do do y = 3.
Vay hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nhat 1a (2; 3).
b) Nhan hai vé cta phuong trinh thir nhat vdi 2, nhan hai vé ca phuong trinh tha hai
voi -3, ta duoc
6x +4y =14
—6x -9y =-9.
Cong tirng vé hai phuong trinh ctia hé, ta duoc —5y =5. Suyray =—1.
Thay y =—1 vao phuong trinh 3x + 2y =7, tadugc 3x +2 . (- 1)=7. Dodo x =3.
Vay hé phuong trinh c6 nghiém duy nhét 14 (3; 1),
Thuc hanh 2. Giai cac hé phuong trinh:
2x -5y =-14 4x + Sy =15
a) b
2X+3y=2; 6x —4y =11.

Van dung 1. Xac dinh a, b dé d6 thi ham s6 y = ax + b di qua hai diém A(2; -2)
vaB(-1; 3).

. TIM NGHIEM CUA HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

BANG MAY TINH CAM TAY

Pé tim nghiém ctia hé hai phurong trinh bac nhat hai an bang may tinh cim tay thich hop,
ta thuc hién nhu sau:

— An nat ON dé khoi dong may.

— An nit MODE, man hinh may s& hién ra cac dong nhu hinh sau:

4
1:COMP  Z:CMPLA

S:ETAT 4:BASE-N
Si1EGH SIMATRIA
FiTABLE S:YECTOR

— An niit 5, man hinh sé hién ra cac dong;

1: anE+bnY=Chn
21 anstbnY+ornZ=dn
St anz+br+c=0
di axs+bhxE+oH+d=0

— Annat 1, rdi nhap cac hé sb.
2x+5y=-4

Vi du 4. Tim nghiém clia hé phuong trinh sau bing may tinh cam tay { o i
-3x+y=-11

Giai
— An nit ON dé khoi dong may.



— An nit MODE, 4n nat 5, an nut 1, 1di nhap céac hé s6 nhu sau:
EVISVIEPION] - JCDLEY)
- 1EPIOIEDION - ISP,

Man hinh hién ra két qua nhu hinh sau:

6] Math¥
};::
3
An @ két qua nhu hinh sau:
Math A
'T'=
=g

Viy hé phuong trinh c¢6 nghiém duy nhit 1a (3; -2).

Chii y: Khi hé phuong trinh v6 nghiém hodc vo s6 nghiém, may s& bao cac dong chir
tuong (ng.

Thuc hanh 3. Tim nghiém cia cac hé phuong trinh sau bang may tinh cam tay:

2x—-y=4 b —3x+5y=—12
Ix+Sy=-19; 2x+y=35.

GIAI BAITOAN BANG CACH LAP HE PHUONG TRINH

Hai 16p 9A va 9B co tong s6 82 hoc sinh. Trong dip tét trong cdy nam 2022,
mdi hoc sinh 16p 9A trong duoc 3 ciy, moi hoc sinh 16p 9B trong duoc 4 cdy nén
ca hai l6p trong duoc tong s6 288 ciy.

Goi x, y 1an luot 13 s6 hoc sinh 16p 9A va 16p 9B (x € N, y € NY).

a) Tir dit liéu da cho, 1ap hai phuong trinh bac nhat hai an biéu thi sé hoc sinh cia
hai 16p va s6 cay trong duoc.

b) Giai hé hai phuong trinh bac nhét hai an va cho biét mdi 16p c6 bao nhiéu hoc sinh.

Trong &;, ta tim dugc s6 hoc sinh cua mdi 16p bang cach 1ap va giai hé hai phuong trinh
bac nhat hai an.
Téng quat, dé giai bai toan bang cach 1ap hé hai phuong trinh bac nhat hai an, ta thyc hién
nhu sau:
Buoc 1: Lap hé phuong trinh.
— Chon hai an biéu thi hai dai luong chua biét va dat diéu kién thich hop cho cac an.
— Biéu dién cac dai luong lién quan theo cac an va cac dai luong da biét.
—Lap hé hai phuyong trinh bac nhat hai an biéu thi méi quan hé giira cac dai luong.
Buoce 2: Giai hé phuong trinh nhan duoc.
Bude 3: Kiém tra nghiém tim duoc ¢ Bude 2 ¢6 thoa man diéu kién cia an hay khong,
roi tra 10i bai toan.
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Vi du 5. Hai ngin cia mot ké sach co tong cong 400 cudn sach. Néu chuyén
80 cudn sach tir ngan thir nhat sang ngan thir hai thi s6 sach & ngan thir hai gap 3 lan
s6 sach & ngan thu nhat. Tinh s6 sach & mdi ngan luc dau.
Giai

Goi x, y 1an luot 1a s6 sach & ngan thi nhat, ngan thir hai luc dau (x € N,y € N°).
Tong s6 sach ¢ hai ngan 14 400 cudn, nén ta ¢6 phuong trinh

x +y=400. (1)
Sau khi chuyén thi s6 sach & ngin thir hai gap 3 lan s6 sach & ngan thir nhat, nén ta c6
phuong trinh

y + 80 =3(x — 80). (2)
T (1) va (2), ta c6 hé phuong trinh
x+y =400
{y + 80 =3(x — 80).

0
Gidi hé phuong trinh ta duoc { : 1y (tho man).

Vay luc dau ngin thir nhat ¢ 180 cudn sach, ngan thir hai ¢o 220 cudn sach.
Vi du 6. Can bang phuong trinh hoa hoc sau bang phuong phap dai so.
P+0,— PO,
Giai
Goi x, y 1an luot 1a hé s6 cia P va O, thod man can bang phuong trinh hoé hoc
xP +y0, — P,O;
Can bang s nguyén tir P, s6 nguyén tir O & hai vé, ta dugc hé

Xx=2
Zy=3.
Giai h€ phuong trinh nay, ta dugcx =2,y = %

Pua cac hé s6 tim dugc vao phuong trinh hod hoc, ta co

2P+ %02 - P,0O;
Do cac hé s6 clia phuong trinh hoa hoc phai la s6 nguyén nén nhan hai vé cua
phuong trinh hoa hoc trén vai 2, ta duoc

4P + 50, — 2P,0;
Thuc hanh 4. Mot manh vuon hinh chir nhét ¢o chu vi 64 m. Néu tang chiéu dai
thém 2 m va tang chiéu rong thém 3 m thi dién tich ting thém 88 m Tinh chiéu dai,
chiéu rong ciia manh vuon do.
Thuc hanh 5. Can bang phuong trinh hoa hoc sau bang phuong phap dai so.

NO +0, - NO,

Van dung 2. Giai bai toan trong @ (trang 15).
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6.

BAITAP

. Giai cac hé phuong trinh:

Ixty=3 K—=y=3 4x +5y=-2 3% +y=3
ORI by{ o) d )R

2x—-y="17; Ix -4y =2, 2x—y =8, 3y =35,
. Giai cac hé phuong trinh:

gL x—yJE:O
a)i4 1 b)

—Rb—p=1 2x+y\/§:3;

3 3

5x£+y:2ﬁ 2(x+y)t3(x-y)=4
¢) d)

x\/g_y\/izz; (x+y)+ AUx~y)=35.

Xac dinh a, b d& db thi ham s6 y = ax + b di qua hai diém A va B trong mdi
truong hop sau:

a) A(1; 2) va B(3; 8); b) A(2; 1) va B(4; -2).

Trong thang thir nhat, hai t6 san xuat dugc 800 chi tiét may. So vai thang thir nhat,
trong thang thir hai, t& mot san xudt vuot 15%, t0 hai san xuat vuot 20% nén trong
thang nay, ca hai t6 da san xuat duoc 945 chi tiét may. Hoi trong thang thir nhat mdi t6
san xudt duoc bao nhiéu chi tiét may?

Hai t6 san xut cung may mot loai 4o khoac xuat khau. Néu to thir nhat may trong
7 ngay va to thir hai may trong 5 ngay thi ¢4 hai to may duoc 1540 chiée ao. Biét ring
moi ngay t6 thir hai may dwoc nhiéu hon to thir nhat 20 chiéc 40. Hoi trong mét ngay
mdi t& may duoc bao nhiéu chiéc 40? (Nang suat may 4o cua mdi to trong cac ngay la
nhu nhau.)

Trén mot canh dong, ngudi ta cdy 60 ha lua gidng mai va 40 ha lta giong cii, thu hoach
duoc tit ca 660 tan thoc. Hoi nang suat lua gidng mai trén 1 ha bang bao nhiéu?
Biét rang 3 ha trong lua giéng méi thu hoach duoc it hon 4 ha trong lua gidng cii 1a 3 tan.
Can bang cac phuong trinh hoa hoc sau bang phuong phap dai so.

a)Ag+ Cl, — AgCl b) CO, +C — CO

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

~ Giai dugc hé hai phuong trinh bac nhat hai an.

- Tim dugc nghiém cla hé hai phuang trinh bac nhat hai an bang may tinh cam tay.

- Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gén vdéi hé hai phuong trinh bac nhat hai an.
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BAITAP CUOI CHUONG 1
CAU HOI TRAC NGHIEM

. Tat ca cac nghiém ciia phuong trinh (x + 3)(2x —6) =01a

A x=-3, B, x=3, C.x=3vax=-3, D x=2,
\ +
B lién e dinh ciis phuong trih =>4 2=— 1 1§
x—4 x—3
A x#4 B.x#3, C.x#4vax#3. D.x=4vax=3,
Nghiém ctia phuong trinh B e s la
x—4 (x+3)(x—4)

ALX=2, B.x=-3. C.x=4. D.x=-2.
Phuong trinh nao sau day khéng phai 1a phuong trinh bac nhat hai an?
A Bx—iy =8, B.4/5x + 0y =0. C.0x—4y=+6. D.0x+0y=12.
Duong thang bieu dién tat ca cac nghiém cia phuong trinh 3x —y =2
A. vudng goc véi truc tung. B. vudng goc vai truc hoanh.
C. di qua gbc toa do. D. di qua diém A(1; 1).
Cap s6 (-2; —3) 1a nghiém ciia hé phuong trinh nao sau day?

Xx—2y=3 2ey=—1 1 o 4x -2y =0
Ay | — o D, *

2x+y=4. x—3y=8. x-3y=7 x—3y=3.

BAITAPTU LUAN
Giai cac hé phuong trinh:

5 {3x+2y:? z {4x+y:2 , {5){—43;:3 . 3X—22y:1(l)
x—ty=~13% 8x+3y=5; 2x +y =4, X_EYZBE
Giai cac phuong trinh:
) (5x +2)(2x - 7) =0, b) [ix+s][—3x—i]=o;
2 3703
Oy -5y+2(y-5)=0; d)ox’—1=03x-1)2x +7).

Giai cac phuong trinh:
5 3 3Ix+4 4 3 5

a) 25 = ] b) - =_;
2 =1 Er2)x=—1) 2%x—3 x(2x-3) x

& 2 3 3 :3>:—5; d) x—]_x+1= 28 ‘
Xx-3 x+3 x -9 x+1 x-1 x"-1



10.

11.

12.

13.

14,

16.

Tim hai s6 nguyén duong biét tong ciia chung bang 1006, néu 1ay s6 16n chia cho s bé
duoc thuong 1a 2 va s6 du 1a 124.

O giai bong da Ngoai hang Anh muia giai 2003 — 2004, doi Arsenal da thi dau 38 tran
ma khong thua trén nao va gianh chirc v6 dich véi 90 diém. Biét ring v6i moi tran dau,
d6i thang duoc 3 diém, doi thua khong co diém va néu hai d6i hoa nhau thi méi doi dugc
1 diém. Muia giai d6 doi Arsenal dd gianh dugc bao nhiéu tran thing?

Nl}én ki Uniém ngay Quéc khanh 2/9, mé{t nha sach giam gia mdi cay but bi 1a 20:% va
moi quyéen vo la 10% so véfi gia niém yet. Ban Thanh vao nha sach mua 20 quyén vo
va 10 cdy but bi. rKhi tinh~ti én, b’an Thanh dl.ra 175000 déng vé‘ duqcf tra l@i 3000 dong.
lenh gia niém y€t cua moi quyén vo V"E‘l moi cay but bi, biét rang tong so tien phai tra
néu khong duoc giam gia 1a 195000 dong.
Giai bai toan ¢o sau:
Quyt, cam muoi bay qua tuoi
Dem chia cho mét tram nguoi cing vui
Chia ba moi qua quyit roi
Con cam moi qua chia muoi vira xinh
Trcim ngweoi, tram miéng ngot lanh
Quyt, cam moi logi tinh rémh la bao?

Trong mét xi nghiép hai to cong nhan A va B 1ap rap cung mot loai bo linh kién
dién tr. Néu to A lap rap trong 5 ngay, to B lap rap trong 4 ngay thi xong 1900 bo
linh kién. Blet rang mdi ngay t6 A lap rap dugc nhiéu hon t6 B 20 bo linh kién. Hoi trong
mdt ngay mai to rap dirge bao nhiéu bé linh kién dién ti? (Nang suat lap rap clia moi to
trong cac ngay la nhu nhau.)

. Can bang cac phuong trinh hoa hoc sau bang phuong phap dai so.

a) Fe + Cl, — FeCl, b) SO, + 0, # SO, c) Al + 0, — AL,

Nha may luyén thép hién c6 sin loai thép chira 10% carbon va loai thép chira 20% carbon.
Gia sir trong qua trinh luyén thép cac nguyén liéu khong bi hao hut. Tinh khoi luong
thép mdi loai can dung dé luyén duoc 1000 tan thép chia 16% carbon tur hai loai
thép trén.

23



chuong  BAT DANG THUC.
BAT PHUGNG TRINH
BAC NHAT MOT AN

Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu vé thi tu trén
tap s8 thuc, bat ddng thic va cac tinh chat clia chung.
Chung ta cling sé tim hiéu vé bat phuong trinh bac nhat
mot an, cach gidi bat phuong trinh bac nhat mét an va
ung dung dé gidi quyét mot sé van dé thuc tién.

. 2

~

Véi bién bao giao thong nhu hinh v&, cac loai xe phai di
v6i téc d6 nhu thé nao dé khong vi pham luét giao thong?
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BAT DANG THUC

“Theo quy dinh clla mét hang bay,
khéi luong hanh li xach tay ctia khach hang
ph6 théng khoéng duoc vuot qua 12 kg.
Goi m la khéi lugng hanh li xach tay cta
mét khach hang phd théng. Hé thic
nao biéu dién khéi lugng hanh Ii dung
quy dinh cta hang bay?

1. KHAI NIEM BAT PANG THU'C

=0 , .
&1 Cho hai s6 thuc x va y duoc biéu dién trén tryc s6 (Hinh 1),

Hay cho biét s6 nao Ién hon.
i’ x

L 1 4 i 1 2( L L It L 1 ' L I -
0
Hinh 1

Trén tap hop s6 thue, khi so sanh hai s6 a va b, xay ra mot trong ba truong hop sau:

e S6 alon hon b, ki hiéua>b.

e S6anhd hon b, ki hidua <b.

e S6 abangb, ki hiéu a=b.

Ta ndi tdp hop s6 thue Ié tdp hop dwoe sdp thir ty:

Khi biéu dién s6 thyc trén truc s (vé theo duong nam ngang nhw Hinh 2), diém biéu dién
s6 nho hon ndm bén trai diém bieu dién s6 16n hon. Do do, truc s duoc coi 1a hinh anh
cua tap hop so thuc, cho phép ching ta nhin thay duoc thir tu cua cac s6 thuc.

T
L

_1:0::::::_3’5:::(:}:\5::75:::::9
Hinh 2

Néu x >y hoic x =y, ta viét x >y (ta noi x lon hon hodic biang'y hay x khong nho hon y).

Néu x <y hoiicx =y, ta viét x <y (ta ndi x nho hon hodc bang y hay x khong lon hon'y).

Chang han: Dé dién ta

- Bi'nh phuong cua s6 a 1udn 16n hon hodc bang 0, ta viét: a*> 0.

- S(’? ¢ khong am, ta vieét: c=> 0.

— S0 m khong duong, ta viet: m < 0.

Ta co dinh nghia sau day:

ng Hé thirc dang a>b (hay a <b, a>b, a <b ) dwoc goi la bdr diing thirc va a dugc goi
1a vé frdi, b duoc goi 1a vé phdai cia bit dang thic.
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Vi du 1. Hay chi ra mot bat dang thuc dién ta s6 a lon hon 3. Vé trai, vé phai cia
bat dang thirc do 1a gi?

Giai
Dé dién ta s6 a 16n hon 3, ta co bat dang thirc a > 3. Khi d6 a la vé trai, 3 la vé phai
cua bat dang thire.
Thuc hanh 1. Hiy chi ra cac bat ding thie dién ta mdi khing dinh sau:
a) x nho hon 5; b) a khong 16n hon b; ¢) m khong nhé hon n.

2. TINH CHAT cUA BAT PANG THUC

Tinh chit bac caun

a;ﬁ Choa, b, ¢ 1aba s0 thoa man a>b va b > c. Trong hai s6 a va ¢, s0 nao lén hon? Vi sao?

[
o

Hinh 3

Tir 2, 1a o
W/ Chobasda,b,c.Néua>bvab>cthia>c(tinh chatbic cu).

Chii y: Tinh chat bac cau van ding vai cac bat dang thire co dau <, >, <.
Vi du 2. So sanh hai sd x vay, biét x >34 vay <3.4.
Gidi
Do x > 3,4 va 3,4 > y nén theo tinh chat bac cau tasuyrax >y,
Thuc hanh 2. So sanh hai sd m van, bidtm <mvan>rn.

Tinh chat lién hé giira thir tw va phép cong

&3 Thay mdi 7 sau bang dau thich hop (>, <):
a) 4>1 b) —-10<-5

4+15[7]1+15 ~10+ (=15)[ 7 ]-5 + (-15)

Hai bat dang thirc a > b vam > n duoc goi 1a hai bat dang thic cimg chiéu.

Hai bat ddng thirc a > b vam < n duoc goi 1a hai bat dang thirc nguoe chiéu.

Tu ﬁ;, ta thay: Khi cong cling mot s6 vao ci hai vé cia mot bat dang thire thi duoc
mot bat ding thic méi cimg chiéu voi bat déng thire da cho.

Mbt cach tong quat, ta co:

;ﬁ Chobasda,bvac.Néua>bthiatc>b+c.

Chut y: Tinh chat nay van ding véi cac bat dang thirc co dau <, >, <.
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Vi du 3. Ching t6 2023 + (-2%) > 2022 + (-2%).
Giai
Ta c6 2023 > 2022. Cong hai vé ciia bat dang thire voi —2%, ta duoc:
2023 + (-2%)>2022 + (-2%).

Vi du 4. Cho hai s6 a va b thoaman a<b. Chungtéa+3 <b+ 5.

Giai
Cong 3 vao hai vé cua bat dang thirc a < b, ta duoc:
a+3<b+3. (1)
Cong b vao hai vé cuia bat dang thic 3 < S, ta dugc:
3+b<5+bhayb+3<b+5. )

Tu (1) va (2) suy raa+ 3 <b + 5 (tinh chat bac cau).
Thuc hanh 3. So sanh hai s6 -3 + 23 va -2 +23%,
Thuc hanh 4. Cho hai s6 m va n thoa mdnm >n. Chimgtd m+ 5>n+4.

Vandung 1. Goi ala s6 tudi ctia ban Na, b 14 s6 tubi cia ban Toan, biét réng ban Toan
l6n tudi hon ban Na. Hay dung bat dang thirc de biéu dién mdi quan hé vé tudi cua
hai ban d6 & hién tai va sau ba ndm ntra.

Tinh chat lién hé gitra thir tw va phép nhin

&4 Thay mdi ? sau bang dau thich hop (>, <):

a) 353 b) ] )
3.17] 7 [O87T -10).5[2]2) .5
C) 5>3 d) =10<-2

5. B -10). D212 . D

Tu ﬁ., ta thay:

Khi nhén hai yé cua mot b;it dang thuc voi cling mot s6 duong thi duge mot bat dang thir
mai cung chiéu voi bat dang thirc da cho.

Khi nhan hai vé ciia mot bat dang thire v6i cing mt s6 dm thi duoc mét bat dang thuc
moi ngueoc chiéu voi bat dang thire da cho.

Mot cach tong quat, ta co:

J{g Chobasba,b,cvaa>b.
~Néuc>0thia.c>b.c;

~Néuc<Othia.c<b.c.

Chii y: Tinh chat nay van ding véi cac bat dang thirc ¢6 dau <, >, <
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Vi du 5. Khong thuc hién phép tinh, hay so sanh: 1962.12 va 1963 .12.
Gidi
Ta c6 1962 < 1963. Nhin hai vé ctia bat dang thirc véi 12, ta duoc:
1962.12<1963.12.
Vi du 6. Khong thuc hién phép tinh, hdy so sanh: 47.(-19) va 50.(-19).
Giai
Ta ¢ 47 < 50. Nhan hai vé ciia bat dang thic véi —19, ta duoc:
47 . (-19)>50. (-19).
Vi du 7. Cho hai sb a, b thoa man a’ > b*> 0. Chung t6 5a° > 4b°.
Giai

Nhan hai vé ctia bat dang thirc a° > b’ véi 5, ta duoc;

5a2> 5b%, (1)
Vi b® > 0 nén khi nhan hai vé cia bat dang thirc 5 >4 véi b’ ta dugc:
5b° > 4b”. (2)

Tir (1) va (2) suy ra 5a° > 4b’ (tinh chat bac cau).
Thuc hanh 5. Hay so sanh: (<163) . (-75)" va (-162) . (-75)".

: o — 3 5
Thuc hanh 6. Cho hai s6 m, n thod man 0 < m” <n". Chimg to 5 m’ < 2n’.

Van dung 2. Cho biét —10m < —10n, hdy so sanh m va n.

BAITAP

. Dung cac dau >, <, >, < de dién ta:

a) Téc d6 v dang quy dinh vai bién bao giao thong ¢ Hinh 4a.

b) Trong tai P ciia toan bo xe khi di qua cau dung quy dinh véi bién bao giao thong
O Hinh 4b.

Hinh 4



2. Hay chi ra c4c bat dang thirc dién ta mdi khang dinh sau:
a) m 16n hon 8; b) n nhé hon 21;

¢) x nhé hon hodc bang 4; d) y 1én hon hoac bang 0.

3. Hay cho biét cac bat dang thirc dugc tao thanh khi:
a) Cong hai vé ctia bat dang thire m > 5 véi —4;
b) Cong hai vé ctia bit déng thire x* <y + 1 v6i 9;
¢) Nhan hai vé cta bat déng thie x > 1 véi 3, r6i tiép tuc cdng vdi 2;

d) Cong vao hai vé clia bat dfmg thic m <—1 véi —1, rdi tiép tuc cong voi —7.

4. So sanh hai s6 x va y trong mdi trudng hop sau:
Ax+5>y+5; b)-1lx <-1ly;
€) Ix=5< 3y—5; d)y—rix+1>Fy+1L

5. Cho hai s6 a, b thoda man a <b. Ching t6:
a)b—a>0; b)a—-2<b-1;
c)2a+b<3b; d)—-2a-3>-2b-3.

Tim 16i sai trong lap luin sau: :
Ban Trang nho tudi hon ban Mai, ban Mai nhe can hon ban Tin. Goi a va b 1an luot
1a sO tudi cia ban Trang va ban Mai; b va ¢ 1a s0 can ning cua ban Mai va ban Tin. :
Vi a <b va b <c nén theo tinh chat bac cau ta suy ra a < ¢. Vdy ban Trang nho tuoi :
hon ban Tin.

.
------------------------------------------------------------------------------------------------------------

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhitng gi?
— Nhén biét duoc thi tu trén tap hop céc sé thuc.

—Nhan biét dugc bat ddng thiic va mé ta dugc mét s6 tinh chat co ban clia bat dang thic
(tinh chat bac cau; tinh chét lién hé gilia thu tu va phép céng, phép nhén).
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BAT PHUGNG TRINH BAC NHAT MOT AN

7 Pé hudng (ng phong trao e~
“Tréng cay gay riing’; I6p 9A |

c6 ké hoach tréng it nhat
100 cay xanh. Lép 9A da *
tréng dugc 54 cay. Pé dat
dugc ké hoach dé ra, I6p 9A
can tréng thém it nhat bao
nhiéu cay xanh ntra?

1. BAT PH UONG TRINH BAC NHAT MOT AN,
NGHIEM CUA BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Bit phwong trinh bic nhit mét in

£
Ong Tri du dinh chay b6 tong cong it nhét 6 500 m vao budi sang va budi chiéu
trong ngay Bum shng €m_g Tn da chay ﬁu:gc 49@0 m. Go1 x la 50 met ong Tri

nhu du dinh.

Dé 6ng Tri chay duoc nhu du dinh, x phai thoa man hé thac
4000 + x > 6500, (1)
Hé thire (1) dugc goi la bat phuong trinh voi dn la x.
Trong bat phuong trinh nay, 4000 + x duoc goi 1a vé rrdi, 6500 duoc goi 1a vé phi.
Ta c6 dinh nghia sau day:

%/ Batphuomgmnhdangax+b>0(hoacax+b<0 ax +b >0, ax+b<0)
v6i a, b 1a hai s6 da cho va a = 0, duoc goi 1a bat phuong trinh béc nhdt mét an
(an la x).



Vi du 1. Trong cac bat phuong trinh sau, bat phuong trinh nao la bat phuong trinh
bac nhat mot an?

x +2023 3Q; 0x-5<0; Sx-7<0; % +1£0,
Giai
Bat phuong trinh x + 2023 > 0 1a bat phuong trinh bac nhat mot an véia=1vab=2023.
Bat phuong trinh 5x — 7 < 0 1a bat phuong trinh bac nhat mét an véia=5vab=-7.
Hai bat phuong trinh 0x — 5 < 0 va x> + 1 < 0 khong phai 1a bat phuong trinh bac nhét
mot an.
Thuc hanh 1. Bit phuong trinh nao sau day 1a bat phuong trinh bac nhat mot an?

0x <0; 3x <0; x +1>0; —x+1<0.

Nghiém ciia bat phuong trinh bac nhit mgt an

aj— Cho bat phuong trinh x + 3 > 0. (1)
Trong hai gia tri x =0 va x = — 5, gia tri nao thoa méan bat phurong trinh?

Khi thay x = 2 vao bét phuong trinh (1), ta dugc 2 + 3 > 0 la khang dinh dung.

Ta néi x = 2 1a mot nghiém cia bat phuong trinh.

Khi thay x = — 10 vao bat phuong trinh (1), ta duogc —10 + 3 > 0 1a khang dinh sai.
Ta néi x = — 10 khong phai la nghiém cua bat phuong trinh.

"';L';f Véi bat phuong trinh bac nhat cé an la x, s6 x, dugc goi 1a mot nghiém
cua bat phuong trinh néu ta thay x = x, thi nhan dugc mét khang dinh diang.
Giai bat phwong trinh 1a tim tat ca cac nghiém cta no.

Vi du 2. Trong hai gia tri x = 1 va x = 2, gia tri nao la nghiém ctia bat phuong trinh
3Ix-4<0?

Giai
Thay x = 1 vao bat phuong trinh, ta duge 3.1 — 4 < 0 la khang dinh dang. Vay x=11a
mot nghiém cua bat phuong trinh da cho.
Thay x = 2 vao bét phuong trinh, ta dugc 3.2 — 4 < 0 la khang dinh sai. Vay x =2
khong 1a nghiém clia bat phuong trinh da cho.

Thuc hanh 2. Tim mét s6 la nghiém va mot s6 khong phai 1a nghiém cua
bat phuong trinh 4x + 5 > 0.
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2. GIAI BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

L

q N & 3
3 Hay cho biét bat dang thirc nhan dugc khi thuc hién cac phép bién déi sau:

a) Cong hai vé cua bat dang thie x + 1> 0 véi —1;

3 A A e T £oA ]'
b) Nhan hai vé cia bat ding thirc 2x > 1 véi 5;

. . 3
¢) Nhan hai ve cua bat dang thic % <1 vai i

Tong quat, ap dung cac tinh chit ctia bat ding thuc ta co cach giai bat phuong trinh
bac nhat mot an nhu sau:

) v - Xét bit phuong trinh ax +b > 0 (a # 0).
— Cong hai vé cua bat phuong trinh véi —b, ta dugc bét phuong trinh:
ax > —b.

— Nhan hai vé cua bat phuong trinh nhan duoc voi l:
a

+ Néu a > 0 thi nhan duoc nghiém cua bat phuong trinh da cho la: x > —E.
a

+ Néu a < 0 thi nhan duoc nghiém cua bat phuong trinh da cho la: x < —2.
a

Véi cac bat phuong trinh dang ax + b < 0, ax + b > 0, ax + b < 0, ta thuc hién
cac budc giai tuong tu.
Vi du 3. Giai cac bat phuong trinh:
a)2x+1>0; b)0,5x -6 <0; c)—2x+3<0.
Griai

a)Taco:2x+1>0

2x > —1 «——— ¢ong hai vé véi —1

1 1 ; I

2x). — >(-1). E*— ihdn hai vé voi E
|

X> ——.
2

Vi nghiém cila bt phuong trinh 13 x> -%.
b) Ta c6: 0,5x -6 <0
0,5x < 6«—— cong hai vé voi 6
(0,5%).2 <6.2«—— phdn hai vé voi 2
X=12

Vay nghiém ctia bat phuong trinh 1a x < 12.



¢)Taco 2x+3<0

—2X < -3 «—cong hai vé vdi —3
(—2x) . - >(-3). ) <« nhdn hai vé voi e
2 2 2

X = 2
2
~ " " A % - 3
Vay nghiém ctia bat phuong trinh la x 25 ,

Cfi:i y: Bang cach st dung gég tinh chat caa bat dél}g thL’rc; ta co thé giai mot sb
bat phuong trinh dua dugc ve bat phuong trinh bac nhat mét an.
Vi du 4. Giai bat phuong trinh 2x — 5 <4x + 3,
Giai
Tacd: 2x—5<4x+3
—-5-3<4x-2x
—8 <2x
—4 <x,
Vay nghiém cta bat phuong trinh la x > —4.
Vi du 5. Trong mét ki thi gém ba mon Toan, Ngit vin va Tiéng Anh, diém s6 mon Toan
va Ngit vn tinh theo hé 50 2, diém so mén Tiéng Anh tinh theo hé s6 1. Dé tring tuyen,
diém so trung binh cua ba moén it nhat phai t{éng 8. Ban Na d‘eiv dat 9, L diérp mfﬁn Toan
va 6,9 ’diém mon Ngit van. Hay lap va giéi7 bat phuong trinh dé tim diem so Tieng Anh
toi thieu ma ban Na phai dat dé trung tuyeén.
Giai
Goi x la diém sd mon Tiéng Anh cta ban Na.
Theo dé bai, dé ban Na trung tuyén, ta phai co
2.91+2.6,9+x

5
2.914+2.69+x240

182+13,8+x>40
X=8,

Véy dé tring tuyén, ban Na phai dat it nhét 8 diém mén Tiéng Anh.

>8

Thuc hanh 3. Giai cac bat phuong trinh:
a)5x—-3<0; b)—6x—22>0.
Thuc hanh 4. Giai bat phuong trinh 5 + 7x > 4x — 7.

Van dung. Gii bai toan trong @ (trang 30) bing cach 13p bit phuong trinh bac nhét
moét an.
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n

BAITAP

. Bat phuong trinh nao sau day la bat phuong trinh bac nhat mot an?

a)2x—-5>0, b)3y+1=>0;
c)Ox -3 <0; d) x* > 0.
Tim x sao cho:

a) Gia tri cua biéu thue 2x + 1 1a s0 duong;

b) Gia tri ctia biéu thirc 3x — 5 1a 56 am.

Giai cac bat phwong trinh:

a)6 <x-—3; b) %x>5;
c)-8x+1>5; d) 7<2% + 1.
Giai cac bat phuong trinh:

aAX-7<2-x; bix+2<2+3x%;
c)4+x>5-3x; d)x+7>x-3.

Giai cac bét phuong trinh:
a)§(2x+3)<7—4x; b)%(x—3)§3—2x.

Mot ki thi Tiéng Anh gém bén ki nang: nghe, noi, doc va viét. Két qua cua bai thi 1a
diém so6 trung binh clia bon ki ning nay. Ban Ha d3 dat dugc diém so cua ba ki ning
nghe, doc, viét 14n luot 12 6,5: 6,5 5.5. Hoi ban Ha cin dat bao nhiéu diém trong
ki ning noi dé két qua dat duoc cla bai thi it nhat 13 6,257

0 \ (. han Tr4] eana 14aa

o]
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Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

— Nhan biét duoc khai niém bat phuong trinh bac nhat mét an, nghiém ctia bat phuong trinh
bac nhat mét an.

- Giai dugc bat phuong trinh bac nhat mét an.

BAITAP CUOI CHUONG 2
CAU HOITRAC NGHIEM

. Bat dang thirc n < 3 ¢6 thé duoc phat biéu Ia

A.nl1én hon 3, B. n nho hon 3.

C. n khong nho hon 3. D. n khong 16n hon 3.
Cho cac so thuc x, y, z biét x < y. Khang dinh nao sau day sai?
A X+zrLy+z, B. xz <yznéu z am.
C. xz < yz néu z duong, D.x-z<y-z



3. Hé thirc nao sau ddy la bat dang thirc?
B.x'-5x+6=0.
4. Bat phuong trinh 3x — 5 > 4x + 2 ¢ nghiém la

L.x<l

A 1-x=0.

A x>-T7. B. x<-7.

hn

A . x<5. B.x=).

Bat phuong trinh 2x — 1 < x + 4 ¢6 nghiém la
E.xS-4

C.¥ 20

B.x=y

D.x<-7.

D. x <5,

BAITAP TU LUAN

6. Cho a>b, chirng minh:
a)a—2>b-2; b)-S5a<-5b;

7. Giai cac bat phuong trinh:
a)3-02x<13;

2x—2
3< :
c) S

8. Tim x sao cho:

€124+ 3 B2 +3:

d) 10 —4a < 10— 4b.

a) Gia tri ciia biéu thie 2x + 1 khong nho hon gia tri ciia biéu thic 3x — 5;

b) Gia tri ciia biéu thirc 2x + 1 khong Ion hon gia tri cia biéu thirc 3x — 5.

9. Trong cudc thi “P6 vui dé hoc”, mdi thi sinh phai tré 1oi 12 cdu hdi ciia ban to chire.
Mbi cau hoi gom bon phurong an, trong do chi ¢6 mét phuong an ding. Véi mdi
ciu héi, néu tra 161 dung thi dugc cong 5 diem, tra 1oi sai bi trir 2 diém. Khi bat dau
cudc thi, mdi thi sinh ¢6 sdn 20 diém. Thi sinh nao dat tir 50 diém tré 1én s& duoc vao
vong thi tiép theo. Hoi thi sinh phai tra Ioi dung it nhat bao nhiéu cau thi dugc vao

vong thi tiép theo?

10. Tim 16i sai trong cac 1o gidi sau:

a) Giai bat phuong trinh —3x > 9.
Taco: —3x>9

X =0AB

X212,

Vay nghiém cta bat phuong trinh 1a

x>12.

\

s

, T
b) Giai bat phuong trinh 3 x £5.
Ta co: —— £ 5
_ 3
Blaf Tl 2
3 2 2
15
R ——
) 2
Vay nghiém cua bat phuong trinh la
xS—E.
. F
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Chuong  GAN THUC

-

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu vé phép
khai can bac hai (phép khai phuong) va phép khai
can bac ba cing véi nhiing tinh chat co ban clia chang.
Céc phép toan nay thudng xuyén duoc st dung trong
toan hoc, trong cac mén hoc khac va trong tng dung

thuc té.
S »

Cang Cat Lai, Thanh pho Ho Chi Minh
Dé thiét ké, san xuét nhirng phuong tién nhu can truc tai
cac bén cang, cac ki su phai thuc hién nhiéu phép tinh
trong do co6 phép tinh khai can.
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1.

1 Cho truc s6 duoc vé trén ludi 6 vudng don vi nhu Hinh 1.

]
]

" Hai bén thuyén A va B nam st
hai con dudng vuéng goéc véi
nhau va cach chd giao nhau lan
luot la 2 km va 3 km (hinh bén).
Mét cané chay thang tir A dén B.
Quang dudng ca n6 di dugc dai
bao nhiéu kilémét?

2 km

CAN BAC HAI

a) Tinh d0 dai canh huyén OB clia tam giac vuong OAB. 1 Il_l

b) V& duong tron tim O ban kinh OB, duong tronnaycat | /.
truc sb tai hai didm Pva Q. e | [/
Goi x 1a 56 thuc duoc biéu dién boi diém P, y 12 s thue
duoc biéu dién boi didm Q.

Thay mdi | ? | bang s6 thich hop dé co cac dang thirc:

*=[2]y-[2]

|

|
av
s

Tur €, ta co dinh nghia:
Cho s6 thuc a khong am. S6 thuc x thod man x> = a dugc goi 1a mét cdn bdc hai cua a.

Ta co két qua sau day:

— MGdi s6 duong a ¢6 ding hai can bac hai 1a hai s6 d6i nhau: s6 duong la Ja (can béc hai
$6 hoc ciia a), s6 Am 1a —/a.

—S6 0 chi co dung mot can bac hai la chinh no, ta viét \/6 =4,

Chui y:

a) S6 am khéng ¢6 can bac hai.

b) Phép toan tim can bac hai 50 hoc cta s khéng am goi la phép khai cin béc hai hay
phép khai phuong (goi tat 1a khai phuong).

¢) O 16p 7 ta da biét, néua>b >0 thi Ja >+b. Turdo suy ra

- a<—\/5<0<\/t:<\/5.
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. = Gm. Diga ~ A X A
Vidu 1. Tim cac can bac hai cia moi so sau:

9
a) 64; b) —. c)0,25.
16
Giai
a) Ta co 8” = 64, nén 64 c6 hai cin bac hai 1a 8 va -8.
i 9 3 3
b) Ta co (Ej = i nén — co hai can bac haila — va ——.
4 16 16 4 4

¢) Ta c6 (0,5)" = 0,25, nén 0,25 co hai c&n bac hai 14 0,5 va —0,5.
Vi du 2. Str dung diu cin bac hai (v ) dé viét céc can bac hai ciia mdi s6 sau:
a)s; b) 1,6; c)—4.
Giai
a) Cac cin bac hai ctia 512 /5 va —/5.
b) Céc ciin bac hai cia 1,6 1a /1,6 va —/1.6.
c¢) Do —4 1a s6 4m nén n6 khdng co cin béc hai.

Chai y: Tur dinh nghia cin bac hai ctia mét s6 thyc a khong am, ta co

2

(\E) =(—\/E)z =avé,\/a_2=a,
Vi du 3. Tinh:
a) \/ﬁ; b) — l; c) —J1,21.

a)\/8_1: 9 =9 b) - i:_ (_l_jA:_,_l_;
¢) —/1,21 =—,/(1,1 e W )

Vi dy 4. Tinh gia tri cina biéu thirc A =16+ (v8) +(~y/0,16) .
Giai
A=+16+(\8) +(-0,16) =47 +8+0,16=4+8+0,16=12,16,
Thuc hanh 1. Tim cac cin bac hai ciia mdi s6 sau:
4

a) 36; b) —: c) 1,44; d)o0.
)3 T ) )
Thuc hanh 2. Su dung déu can bac hai dé viét cac can bac hai cia mdi sb:

a) 11; B 25, c) —0,09.

Thuc hanh 3. Tinh:

a) /1600 b) /0,81; c) J%_



Thuc hanh 4. Tinh gia tr cia cac biéu thuc:

9W:  w(0):  o(E) +(ET)

J2em
- >
A s
Van dung 1. Biét rang hinh A va s
hinh vuéng B trong Hinh 2 ¢ dién tich 3cm
bang nhau. Tinh d6 dai canh x cua
hinh vuéng B. v LA B
- > B S E—
3cm Xcm
Hinh 2

TINH CAN BAC HAI BANG MAY TiNH CAM TAY

Ta co thé tinh duogc gia tri (dung hodc gan dung) can béc hai ctia mét s6 thuc khong am
bang may tinh cam tay.

Vi dy 5. St dung méy tinh cam tay, tim (két qud 1am tron dén chir s6 thap phén thir ba):

a) V15, b) Cac cin béc hai clia 9,45.
Giai
a) Dé tinh J15, an lién tiép cac nit:
B Math A
L
00
3.872983346

ta duoc két qua nhu hinh bén (véi mot s6 loai may tinh cam tay, can an thém nut €
dé chuyén tur hién thi dudi dang co chira dau cén sang hién thi dudi dang so thap phan).

Tir d6, +/15 ~ 3,873 (két qua 1am tron dén chit s6 thap phan thir ba).
b) Dé tinh /9,45, 4n lién tiép céc nut:

L] Math &

03.45

P999ee | 3. 07408523

ta duoc két qua nhu hinh bén,

Tu do, ta cf(’) hai cép béc hai cua 9,45 la M ~ 3,074 va —J9,45 ~ 3,074 (két qua
lam tron dén chit so thap phan thir ba).

Thuchanh 5. Sir dung may tinh cam tay, tinh gan dung cac s6 sau (ket qua lam tron den
chir s0 thap phan thir ba):

a) \/ﬁ; b) /7,64, c) Jg

Thuc hanh 6. Str dyng may tinh cam tay dé:
a) Tim cac can bac hai ciia 10,08 (két qua lam tron dén chit s6 thap phan thir fur).
451

(két qua lam tron dén chit s6 thap phan thir nam).
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b) Tinh gia tri ctia biéu thirc



3. CAN THUC BAC HAI

&i Mot chiéc thang dai 5 m tua vao birc twong nhu Hinh 3.

40

a) Néu chan thang cach chan tuong x (m) thi dinh thang
& d6 cao bao nhiéu so v6i chan tuong? 9 Sm
b) Tinh do cao trén khi x nhan gia tri lan luotla 1;2; 3; 4.

Hinh 3

Vi A 1a mét biéu thirc dai s6, ta goi VA 1a can thite béc hai cia A, con A duge goi la
biéu thire lay cdn hodc biéu thire dwoi ddau can.

Chii y:
a) Ta cling n6i VA 1a mot bidu thire. Biéu thire v/A x4c dinh (hay c6 nghia) khi A nhan
gia tri khong am.
b) Khi A nhén gia tri khéng am nao do, khai phuong gia tri nay ta nhan dugc gia tri
twong (g ctia biéu thirc JA.
Vi du 6. Cho biéu thirc A= /5 -2x.
a) V6i gia tri nao ciia x thi biéu thirc A xac dinh?
b) Tinh gié tri ctia biéu thac A khi x =2 va khi x = 3.
Giai 5
a) Biéu thirc A xac dinh khi 5 — 2x >0 hay 2x <5 hay x < 5
b) Ta thiy x=—2 thod man diéu kién xac dinh vakhix=—2tac6 A=+/5-2.(-2) =49 =3.
Ta thdy x =3 > % nén A khong xac dinh tai x = 3.

Vi du 7. Cho biéu thirc P = +/b* —4ac. Tinh gia tri ctia P khi:
a)a=3,b=10,c=3; b)a=2,b=6,c=5.
Gidi
a) Voia=3,b=10,c=3,tacob’ —4ac=10"-4.3 .3=100—36=64.
Khi d6, P =/64 = /8% =8,
b)Véia=2,b=6c=5tacob’—4ac=6"-4.2.5=36-40=-4.Vi-4<0nén
biéu thirc P khong xac dinhtaia=2,b=6,c=5.
Thuc hanh 7. Véi gia tri nao clia x thi biéu thue A = +/3x +6 xac dinh? Tinh gi4 tri
ctia A khi x = 5 (két qua lam tron dén chir s6 thap phan thir hai).
Thue hanh 8. Cho biéu thirc P =+/a® —b*. Tinh gi4 tri ctia P khi:
a)a=5,b=0; b)a=5,b=-5; c)a=2,b=-+4

Van dung 2. Mot tram phat song duoc dat ¢ vi tri B cach duong tau mot khoang
AB =300 m. Piu tau dang & vi tri C, cach vi tri A mot khoang AC = x (m) (Hinh 4).



a) Viét biéu thuc (theo x) biéu thi khoang cach tir
tram phat song dén dau tau.

b) Tinh khoang cach trén khi x = 400, x = 1000
(két qua lam tron dén hang don vi ctia mét).

BAITAP
. Tim céc cin bac hai ciia mdi s sau: i
a) 16; b) 2 500; c) a; d) 0,09.

. Tinh:

a) /100; b) V225; c) \/2,25; d) 8

225
. Biét rang 25° = 625, tim cac can béc hai cia cac s6 625 va 0,0625.

. Sir dung may tinh cam tay, tinh (két qua lam tron dén chit s6 thap phan thy tu);
a) 54; b) /24.68; ) V5 6 +47.

. Tinh gié tri ciia cac biéu thuc:

2 (V5.25) +(-I3)" b) (i02)* Vo8’

. Tim x, biét:

a)x =121; b)4x* =9; 0) x> =10,

. Tinh gia trj ctia cac biéu thirc sau khix =16,y =9.

a)\/;+\/;; b) Jx +y; c) —;-\/E d) éxﬁ

. Cho biéu thirc P =/x” —xy +1. Tinh gia tri ciia P khi:
a) x=3,y=-2; b)x=1y=4

. Trén can truc & Hinh 5, hai try a va b ding
cach nhau 20 m, hai xa ngang ¢ va d lan luot co
d6 cao 20 m va 45 m so v6i mat dat. Xa chéo x co
d6 dai bao nhiéu mét (két qua lam tron dén hang
don vi)?

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

- Nhan biét dugc khai niém can bac hai cla mét sé thuc khéng am.

~Tinh dugc gid tri (dtng hodc gan diing) can bac hai cia mét s6 hitu ti bang may tinh cam tay.
- Nhan biét dugc khéi niém can thic bac hai ctia mét biéu thuc dai s6.
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Mot bé ca hinh lap phuong ¢o stic chua
1000 dm’. Muén tang suic chita clia bé lén
10 lan (gir nguyén hinh dang lap phuong)
thi phai tang chiéu dai moéi canh Ién

e
sl P

bao nhiéu lan?

1. CAN BAC BA CUA MOT s6

e _
1 C6 hai khéi bé tong hinh 1ap phuong A va B ¢6

thé tich lan lugt 1a 8 dm’ va 15 dm’ (Hinh 1).

a) Tinh d6 dai canh cua khéi bé tong A.

b) Goi x (dm) 1a d6 dai canh ciia khéi bé tong B.

Thay [ ? |bing sb thich hop dé c6 déing thrc:
=[]

Hinh 1

4 — Cho so thyc a. SO thue x thoa man x* = a dwoc goi 1a cdn bdc ba ciia a.
— M3i s6 thuc a déu c6 ding mot cin bac ba, ki hiéu la a.

Trong ki hiéu a, s 3 duoc 90i 1a chi 56 cdn. Phép toan tim cin bac ba ciia mot sb
goi la phép khai can bdc ba.
Vi du 1. Tim can béc ba ctia moi 0 sau:
a) 1; b) 27, c)-8.
Giai

a)Taco =1 suyra 1 =1
b) Ta ¢6 3° =27, suy ra 327 = 3;
c) Tacod (-2)’ =-8,suyra -8 =—2.

.o 3 g ~ - A r 3 ’ 313
Chai y: Tu dinh nghia can bac ba, ta co (\/; ) =4a —=a.

4



Vidu 2. Tinh:
a) Y27 b) 2 %; ¢) 1000 +(3/8,9)
Giai

a) 27 = {/(—3)3 =-3;
) %’E P ’
¢) 41000 + ) v10° +89=10+8,9=18,9.

Thuc hanh 1. Tim cin bac ba clia mi s6 sau: 1
a)—1; b) 64; ¢)—0,064; d) E

Thuc hanh 2. Tinh gi4 tri cia céc biéu thirc:

a) A=38000+30,125;  b) B=312° ~311)’; o) c=(42) +@F3),

. TINH CAN BAC BA BANG MAY TINH CAM TAY
T?l co thé tinh duoc gid tri (ding hodic gan dung) can bac ba ciia mot s6 bang may tinh
cam tay.
Vi du 3. Str dung may tinh cam tay, tim (két qua lam tron dén chir so thap phén thir ba):
a) Y15, b) J-12,37.

Giai
2) Dé tinh /15, 4n lién tiép cac nut:

Math &

15

COU®E 2.466212074

ta duoc két qua nhu hinh bén.
Tur do, /15 ~ 2,466 (két qua 1am tron dén chit s6 thap phan thir ba).
b) Dé tinh {/~12,37, 4n lién tiép cac nit:

| 3 ® Math A
5.3
QOOYPOUO®DS -2, 312720943

ta duoc két qua nhu hinh bén.
Tir do, 3/~12,37 ~-2,313 (két qua 1am tron dén chir s6 thap phan thir ba).
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Thuc hanh 3. Sir dung may tinh cAm tay, tim cin bac ba cia cac so sau (két qua lam tron
dén chit s6 thap phan thir ba): 1
a) 25; b)—100; c) 8,5; d) re

Van dung. Tra 101 cau héi trong @ (trang 42).

. CANTHUC BACBA

Ong An ¢6 mét bé kinh hinh lap phuong nhu

Hinh 2.

Ong An mudn lam thém mot bé kinh méi hinh

lap phuong c6 thé tich gdp n lan thé tich cia

bé kinh cii (bo qua bé day cua kinh). 1> -~

a) Goi a (dm) la do dai canh cua bé kinh mai. =

Thay mdi [ ? | bang biéu thirc thich hop dé nhan

duoc cac dﬁng thuce:
2 =[7]haya=[7] =

b) Tinh gia tri cha a khi n = 8 va khi n = 4

(két qua lam tron dén chix so thap phan thir hai).

5 dm

Hinh 2

Véi A 1a mot biéu thue dai s, ta goi YA 1a cdn thire bic ba cia A.

Vi du 4. Cho biéu thic P =3/3x —2. Tinh gia tri cia P khi x = 3 va khi x =2 (két qua
lam tron dén chir s6 thap phan thir ba).

Gidi
Véix=3taco P=33.3-2=37~1913.
Véix=-2taco P=33. (2)-2=Y-8=-=2

Thuc hanh 4. Cho biéu thirc Q =33x>. Tinh gi4 tri cia Q khi x = 2 va khi x = -3
(két qua lam tron dén chir s6 thap phan thu hai).



h

s |

BAITAP

. Tim can bac ba cia moi so sau:

a) —64; b) 27000; €)—0,125; d) 3%.
Tinh:

1 i 3
a) 3/0.001; b) {-=7 ) 171, d) (¥=216) .

Hoan thanh bang sau vao vo.

a 1 8 27 64 ? ? - ? ? 7

2/5 ? ? ? ? 5 6 7 8 9 10

Sir dung may tinh cam tay, tinh (két qua lam tron dén chit s6 thap phan thir ba):

3 3
2) 479; b) 4-6,32; 0) Y19+320

2
Tinh gia tri ctia cac biéu thic:

- 3
a) A =38 +(-7); b) B = /1000000 —3/0,027.
Tim x, biét: 64
a)x' =-27, b) x* o o) ¥x =8; d) ¥x =-0,9
. Tinh gia tri ctia biéu thirc P =</64n khin=1,n=-1,n =é‘

. Mot khdi gd hinh 14p phuong c6 thé tich 1000 e¢m’. Chia khéi gd nay thanh

8 khdi gd hinh 13p phuong nhé ¢6 thé tich bang nhau. Tinh d6 dai canh ciia mdi khéi gd
hinh 1ap phuong nho.

Sau bai hoc nay, em da lam duogc nhitng gi?

- Nhan biét dugc khai niém can bac ba ciia mét s6 thuc.

- Tinh dugc gid tri (dUng hodc gan ddng) can bac ba ctia moét s hitu ti bang may tinh cam tay.
- Nhan biét dugc khai niém can thiic bac ba ctia mét biéu thuc dai s6.
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TINH CHAT CUA PHEP KHAI PHUONG

“ Mot hinh chif nhat va
mét hinh vuéng duoc e
vé trén lugi 6 vuébng
nhu hinh bén. = |
Dién tich hai hinh nay — \ _~ —t—t
c6 bang nhau khong?
Gidi thich bang nhiéu
cach khac nhau.

1. CANTHUC BAC HAI CUA MOT BINH PHUONG

%? Hoan thanh bang sau vao vo.

a -3 3 11 -11 100 | —100 0
Va’ 3 ? ? ? ? ? ?

Tir d6, nhan xét gi vé can bac hai s6 hoc cia binh phuong cia mot 56

Tong quat két qua cua ﬁf, ta co tinh chat;
-J\ i/ o o 5 5
Q‘ Véi moi 6 thue a, ta co Va® =al.
Tong quat hon, ta c6 tinh chét sau ddy:

W Vi bidu thirc A blt ki, ta 06 VA? =|Al, nghia 13
vA® = A khi A > 0 (ttrc 1a khi A nhén gia tri khong 4m);
VA® =—A khi A <0 (trc 1a khi A nhin gia tri 4m).

Vi du 1. Tinh:
a) V16°: b) (—\/5) +\}(—9)2‘
Giai

a) V16* =16/ =16, b) (—\/§)z+,\/(—9)2 =9+4|-9=9+9=18.



Vi du 2. Rt gon cac biéu thire sau:

a) \/(l—ﬁ)z; b) \!(a—\/g)z voia>3; c) \/a_‘s vol a <0.
Giai

D yll-E) =ll-oBl=afB-T W 1B =)

b) \](a—sfg)z :|a—\/§|=a—\f§ (vi a—\/§>0 voi a > 3);

c)\/a_ﬁ=\j(a3_2=|z=13|=—a3 (via’<0véia<O0).

Thuc hanh 1. Tinh:

2) J(-0,4)*; b) — [—i]h; o) -243% +(6) .

9
Thuc hanh 2. Rut gon céc biéu thirc sau:

) J(2-v5)"; by 8 438y valaa.

. CAN THU'C BAC HAI CUA MOT TiCH

a) Thuc hién cac phép tinh cho trén bang trong 5
Hinh 1. (1) V4. 9= @) V4 o=
b) Tir d6, c6 nhan xét gi vé can bac hai ctia tich
hai s6 khong am?

| e
;‘ 3) 16,25 = 4) V16 25 =

Hinh 1
Tong quat két qua cia &;, 2 co tinh chit:

Véi hai so thucavab khong am, ta co

Ji5=i. k.

Tong quat hon, ta c6 tinh chat sau day:

Vi hai biéu thirc A va B nhan gia tri khéng 4m, ta c6

JA . B=+A B

Vidu 3. Tinh:

a) 425 1,21, b) /360 . 90.
Gidi
a) J25.1,21=+/25 . 1,21 =5.1,1=5,5;
b) {360 .90 = /36 .9 . 100 = /36 . /9 . 4/100 =6 .3 .10=180.

47



o

48

Vidu 4. Tinh:

a) v20 ./5; b) ¥2.8 .47 ./10.

Giai
a) v/20 . /5 =20 . 5 = /100 = 10;
b) V2.8 .7 V10=42.8 7 10=\28 7=\[4.7.7=42" .7 =+14° =14

Nhgin xét: Nhu hai vi du trén, tuy tig truong hop ma ta bién doi Jab =+a . Vb hodc

Va b =+/ab (a>0vab > 0) dé viéc tinh toan tr& nén dé dang hon.
Vi du 5. Rt gon céc biu thirc sau:
a) V3a . \27a véia=>0; b)y/8a . Sab . 10b".

Gidi
a) @ 3 \/2?‘3 =J3a .27a =W:J§‘\/a_2:9|a|=93 (via=0).
b) \/8a . 5ab . 10b’ =8 510 a’b* =+/400 . Va* . /(b?)" =

Thay mdi | ? |bang s6 thich hop:

a)s/%=‘:\/§=\/§;_ b)\{3 (~4) —\/- B=[N5;
o32=\[2].v2=|[2} & 25 =~J[2] V5 -~

Tu &;, tong quat ta co:

Vi s6 thuc a bat ki va b khéng am, ta co

Vab = al/b.

Bién d6i nay duoc goi la dua thira s6 ra ngodi dau cdn.
Nguoc lai, ta ¢o bién doi duea thira so vao trong ddu ccn:
e Néua>0thi a\/l;zﬁ;
o Néua<0thi avb =—/a’b.

Nhéin xét: Téng quat hon, v6i hai bidu thirc A, Bma B > 0, ta c6 VA’B =|A|VB,
Vi du 6. Rit gon cac biéu thic sau:

a) J75; b) 18 . v24; ¢) V15a .\3a voia>0.

siai
a)ﬁ:m:m:f»ﬁ; e
b) VI8 . V24 =—3° .2 .42 .6=-3J2 . 2J6=-62 .6
= 6312 =627 . 3=-6. 23 =-124f3;
c)\/ﬁ.\/fi_:m:m:h\/g (via>0).

Vi du 7. Pua thira s0 vao trong dau cén béc hai.

a) 4\5; b) —3\/3; c) a\/g véia>0.




Giai
a) 43 = J4> .3 =+/48; by -8B =~y 3 . 6 =54
c)a\lzz az.zzx/g(viaﬂ)).
a a

Thuc hanh 3. Tinh:

a) /0,16 . 64; b) JS,] b c) 4f12.250 .1,2;

d) V28 . 7; e) /4,9 . 430 . 12.
Thuc hanh 4. Rat gon cac biéu thic sau:
a) \/500; b)v5a .v20a véiaz0;  c)+f18(2—a) véia>2.

a) V2 b) —103/7;

Van dung 1. Tinh dién tich cua hinh chir nhat va hinh vuéng cho trong @ (trang 46).

Thuc hanh 5. Dua thira s6 vao trong dau cin béc hai.
c) 234— voia>0
a

Biét mdi 6 vudng nho ¢6 @6 dai canh 1a 1. Dién tich cua hai hinh d6 ¢6 bang nhau khong?

CAN THU'C BAC HAI CUA MOT THUONG

a) Thuc hién cac phép tinh co trén bang trong
Hinh 2.

b) Tir d6, c6 nhan xét gi vé can bac hai cua
thuong hai s6 duong?

Téng quat két qua ciia &i, ta co tinh chat:

Vi s0 thuc a khong am va so thuc b duong, ta co

JE _Va

b b

Téng quat hon, ta co:

Vi biéu thirc A nhan gia tri khong 4m va biéu thirc B nhén gia tri duong, ta co
A_JA
B JB

Vidu 8. Tinh:

49 27
0 2 o Z

Giai

49 49 7. N3
VVes Ves & )\F\Fr‘ 49
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Vidu 9. Tinh:

a) —; b) V24 :/3: C) «fJ— 1 4/1—.
)JE' ) ) T AT
Giai

V80 [0
a) ——= —:\/324;
)JE 5
b)mzﬁz,/%zﬁz,/_zz.zzzﬁ;

JT F \/T ‘F 15 [1
C) JJ— == — == — == — =—

15 3 15 ¥3 13 3 25 J_
Nhgn xét: Nhu hai vi du trén, tuy ting truong hop ma ta bién doi \/% :TE hoac
%:Jg (a=0vab > 0) dé viéc tinh toan tré nén dé dang hon.

Vi du 10. Rt gon cac biéu thuc sau:
245 ]4512 3ab* .
a) ——: b) J—: c voia>0.
) 7o )25 ) V7
Giai
22

) 2J_ \/_ \/7 7

42> 4a® J4 \/a_3 2al
b) } = = el

25 425

R 2

g O TN
V27a

27a 9 Jo 3
Thuc hanh 6. Tinh:

5 9 o 5[5
)\g 0 1 & 156 /6 d)\/;\/;.

Thuc hanh 7. Rat gon céc biéu thirc sau:

2 221_ 2
y N0 b)‘/;? el bin @Y EH s

ST J50

Van dung 2. Biét ring hinh tam giac

va hinh chit nhat ¢ Hinh 3 co dién tich
= : N . V27 cn xXcm
bang nhau. Tinh chiéu rong x cua hinh
chir nhat. “ > —
V32cm 2ol

Hinh 3



BAITAP
1. Tinh:

2

a) 4/(-10);  b) [—ET; ¢) (—/2)* -+/25; d)[—\/au-\/‘l_@-

7
2. Rat gon cac biéu thirc sau:

) V3-10)'; b) 2va® +4a voia<0; ) Va® +4/(3-a)’ véi0<a<3.
3. Tinh;
a) \16.0,25; b).2*. (-7); ¢) /0,9 . J1000; d) V2 .5 . /40,
4. Rt gon cac biéu thic sau:
a)\/ﬁ; b)x/Sl?vdria<0; c)ﬁ.m—h voia = 0.
5. Tinh:
O R X ) = =
31 o 16 36
6. Rat gon cac biéu thire sau:
a)Jg'Jg; b)%vdia>0; c)\/ﬁv{ﬁas(},bzf).
Jio Jea 27
7. Cho hinh chit nhét c6 chiéu rong a (cm), chiéu dai b (cm) va dién tich S (cm’?).
a) Tim S, biét a =/8, b=+/32.
b) Tim b, biét S =32, a = 24/3. 24 et
8. Tu mot tam thép hinh vudng, nguoi tho cat ra hai manh hinh vuong
c6 dién tich 1an luot 1a 24 cm’ va 40 cm® nhu Hinh 4. Tinh dién tich | 40 e’
phan con lai ctia tam thép.

d) (—52):13.

Hinh 4

o6vai |
: Tim clﬁ sai trong phép chung minh “voi con :

nang bang voi me” sau day:

M’ -2Mm + m*=m* - 2mM + M?
M -m)’ =(m -M)’
JM—m) =/(m-M)’
M-m=m-M
2M =2m

nnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnnn

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhitng gi?
St dung céc tinh chat ctia phép khai phuong (khai phuong cia mét binh phuong, mét tich
hay mét thuong) dé thuc hién bién dai, tinh gia tri, rdt gon bidu thuc.
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4 / CHUR CAN THUC BAC HAI

Mot khu dat hinh tam giac vuong
tiép gidp véi hai thia ruéng hinh
vuong co dién tich nhu hinh bén.

Khu dat hinh tam gidc vuéng ¢6 chuvi
bang chu vi tha ruéng bé khéng?

Kiém tra bang cach nao?
TRUC CANTHUC & MAU
, i .
Bon 6 cira hinh vudng dién tich = m’ ghép thanh cira s6 nhu 1 1
Hinh 1. E E
a) Hai ban An va Mai tinh d0 dai canh a (m) ctia méi 6 cira. : 1
Ll

N -

An Mai
Két qua clia mdi ban ¢6 dung khong? Giai thich.

b) Biét ring /2 ~1,4142. Khong ding méy tinh cam tay, hai ban tim gia tri gan dung
ctia d6 dai mdi 0 cira.

Theo em, ban nao s& tim ra dap s6 nhanh hon?
Péi voi nhirng bidu thire chira can thirc & mau, ta thuong bién dbi dé khir can thie
o mau do. Phép bién doi nhu vay goi 1a truc can thirc o mdu.
2 i R g a il 2.
Chang han, v¢éi biéu thire £b (a=0,b>0), ta bien doi:

va_aab_ Vab
N R




v o v 4 s ¥ . A ’
Vidu 1. Truc can thac 6 mau cac biéu thire sau:

V2. = 43
a)ﬁ, b)m, C)_f'
Gidi
)ﬁ J2 .5 Jﬁ_
Y B A s
by 23 Jo  3Jo e
2J6 2J6.46 2.6

C)_4J§= W3 N2 a6 e
V2 2.2 2

Chii y: Véi so thue a khong am va so thuc b duong, ta thl,rorng bién doi

_Na_ab _ab, o fa [ab_Jab_ab

Vb oAb b \b bz Jor b

dé khir mau ctia biéu thirc dudi diu can.

Téng quat hon, voi hai biéu thirc A va B thoa mén AB > 0, B # 0, ta co:
A _|AB +AB +AB

B VB Jp* |[B|

Vi du 2. Khit mau clia biéu thic 1ay can:

a) \/E; b) "2—3 vai ab > 0.
5 3b

Giai
I J_ \/_ b) ﬁ.a 3b J6ab Jéab
\Is 5 J2 5 3b “\3b.3b \/(313) " 3|b|’
Vi du 3. Truc can thuc & miu cac biéu thire sau:
a) 2 b) __2
3-1 V5443
Giai

4 a3y a3+)_alB+) L g
B BB B

2 ) a5 o) 5

VEB BB (B (B 53

Chii y: Trong cdu a cua vi du trén, dé truc cin thic & mau, ta nhan ca tr va mau voi
biéu thire +/3 +1. Ta goi biéu thirc +/3 —1 va biéu thirc /3 +1 1a hai biéu thirc lién hop
véi mhan. Tuong tu, & cau b, ta nhan ca t& va mau voi biéu thirc lién hop cia v/5 ++/3

45 —4f3.
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a) V6i hai biéu thiuc A, B ma B > 0, ta co 8 _

JB B
b) Vi cac biéu thirc A, B, C ma A >0 va A # B? taco
c cWa-B) ¢ c(A+B)
JA+B A-B® " JA-B A-B®
c)Vc’ricécbiéuthircA,B,CméAZO,BZOVéA::B,tacc’)
c cWJa-¥B) ¢ c({A+B)
JA+VyB A-B “JA-yB A-B

Vi du 4. Truc cin thire & mau cac biéu thire sau:
1

a) .o voix>0vax#9, b)ﬁ
Giai
4} L Jx +3 =J;+3‘
x-3 (x-3)(Wx+3) x-9°
& (2

PN i E o ] Y i ) R

Thuc hanh 1. Truc cin thitc & mAu cac biéu thirc sau:

Mbt cach tong quat:
2q A \/§

b)

voix >0,y >0, y+#4x.

V7 )l W2 z
R L S E - b

Thuc hanh 2. Khir mau ciia bieu thirc lay can:

a)\/E; b) a,‘}i voia>0; ¢) 4x iV(')Pix>0,y>0.
6 Sa 4xy

Ji2

Van dung 1. Biét rang hinh thang va hinh
chir nhat & Hinh 2 c6 dién tich bang nhau. h J2
Tinh chiéu cao h ciia hinh thang.

2 Hinh 2 o2
RUT GON BIEU THU'C CHUA CANTHUC BAC HAI
Hinh vuéng ABCD duoc chia thanh hai hinh vuéng va A 2cm N D
hai hinh chir nhat nhu Hinh 3. 7 em
a) Tinh d dai duong chéo cia hai hinh vuéng AMIN va CEIF. M ] F
b) Tinh dé dai duong chéo cua hinh vuéng ABCD theo 3 3 em
hai cach khac nhau,
B E. 3cm
Hinh 3



Ta rtat gon biéu thirc P = V8 ++/18 nhu sau:
P = 24/2 + 32 «——dua thita s6 ra ngodi ddu cin

=(2+ 3)\/5 <«——tinh chdt phdn phoi ciia phép nhdn doi voi phép cong

=542.

Dé rut gon biéu thirc chira can thic bac hai, ta thuong can van dung thich hop
cac tinh chat (giao hoan, két hop, phan phoi) cua cac phép tinh, quy tac vé thi tu
thuc hién phép tinh va cac phép bién ddi da biét.

Vi du 5. ROt gon cac biéu thirc sau:

a) V24 — 4+/6; b) V12 +/27 —/48; ¢) (VB ++/3)/6.
Gidi

2) V24 — 46 =22 . 6 — 446 = 24/6 — 46 = (2— 416 = 26
b) V12 4427 -J48 = |22 343> 3[4 .3
=23 43343 =(2+3-43 =43;
o) (VB+3)V6 =B 6 +43.J6 =8 6+ 3 6
=J4 34430 2=4B3 4342,

Vi du 6. Rit gon cac bicu thic sau:

a 4 l 2 s ]. a\/_ ,.
Og + |—— — e O1 >0, >0
a)‘\} a ,‘# aJa sJa voia : ) ] J_ o1a

Giai
a 4 1 =5 ., 4a
N L N e
=3\/E+%—2\/5+%J5=2J5;
trava _1+(Ja) _(1+va)(1- Vata) | oo

b —

T T il

Thuc hanh 3. Rat gon cic bi éu thue sau:

2) ¥20 5 b)@_m+%; &) (2-J10)(vZ-5).
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Thuc hanh 4. Rat gon cac biéu thirc sau:

2 3 X 2 1 e az_s e
a) —V9x +4x1’——x“’— véi x > 0; b v6iaz—/5.
)3 4 X )a+\/§

Van dung 2. Tra [0i cdu héi trong €& (trang 52).
BAI TE\P

. Truc can thire & mau cac biéu thire sau:

25 by 1O o 2Na
N2 35 Vi2a

Khtr mau cua biéu thire 1ay cin:

’4 fS

a) 4[> b) |—;

) 7 ) 24
I2 . ’ag ..

c) ~ voia=>0; d) 2ab,[— vo1a<0,b>0.
3a 2b

Truc cin thire & mau cac biéu thirc sau:

2) ——— b) el
J15 -4 5+0.5" Ja£ab

Rut gon cac biéu thirc sau:

) 243-427:  b) V4520 ++/5; c)\/64a—\/l_8—a\/§+@vc’ria>0.
a

Tinh:

) [\@ +J§j£; b) \/rs:\/aﬂ/g.@ o (1-243)

a)

voia>0,b>0,a#b.

. A
Chung minh rang: '
a) aJE_bJ;: : =a-bvsia>0,b>0;

Vab  fa++lb
b) 1+a+\/§ l_a—Ja_ =l-avoia=0vaa=l.
Ja+1 Ja-1

Tam giac ABC duoc vé trén ludi 6 vudng nhu Hinh 4. i .
Tinh dién tich va chu vi ctia tam gic ABC. 2m | L[
Mot vuon hoa gom ba thira hinh vuéng X, Y, Z lan luot 8 v’
cO dién tich nhu Hinh 5. Tinh chu vi cua vuon hoa do. Hinh 5

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?
Thuc hién cac bién déi truc can thiic & mau, khr mau ctia biéu thic ldy can, rat gon biéu thic
chia déu can.



BAITAP CUOI CHUONG 3

CAU HOI TRAC NGHIEM
1. Biéu thirc nao sau ddy co gia tri khac véi cac biéu thire con lai?

A (5) B. V5. c. Js7. 15—~{JE) .
2. Cobao nhidu s6 tu nhién x dé V16— x 12 s6 nguyén?

A2 B.3. .4, D. 5.
3. Gié tri cua biéu thitc v/16 +3/~64 bing

A 0. B. 2. C.8. D. 4.

4. Dang thirc nao sau diy khéng dung?

A. 16 +/144 =16. B. /0,64 .o =24
C. J(-18) :46? =3. D. {J(3)* —7% =10,

5. Biét riing (2,6)* = 6,76, gia tri ciia biéu thirc 4/0,0676 bing
A. 0,0026. B. 0,026. C.0,26. D.2,6.

6. Rut gon bidu thire +/9a —v16a +~v/64a véi a> 0, ta c6 két qua
A. 154/a. B. 15a. C. TWa. D. 7a.

7. Cho a =23 ++/2, b =32 -2+3. Rut gon biéu thirc v3a—/2b, ta c6 két qua
A. 3/6. B. —/6. C. 643. D. 12—+/6.

oo e AN LRSS ] B ) !
8. Truc can thirc & mau bicu thuc J—J_ vot a > 0, ta co ket qua
a

o (BNE B o

il o

A

Ja 3a ' a '
9. Két qui clia phép tinh J27:46 . 218 1a
A 12, B. 18. C.72. D. 144.

- « A r s 1 - A -
10. Rut gon biéu thic = voia>0, a# 5t ta co két qua

1 1
s/g+\/5_2\/5—\/5
V2 5 2 o V2

1-2a 2a—1 2a—1 1-a




BAITAP TU LUAN
11. Tim x, biét: "
a)x’ = 10; b) vVx =8; ¢) X’ =-0,027: d) Ix 5

12. Biétring 1 <a <5, rit gon biéu thirc A = J(a =1y +\/(a ~ 57,

13. Truc can thie & mau cac biéu thic sau:
" 4-246 b) 3—f5 o2
Jag o 3445 a—+a

voia>0,a#1.

12b

14. Biét rang a >0, b > 0 va ab = 16. Tinh gia tri cua biéu thtc A =a,[—+b Fa.
a

15 Tinp Y3232 _¥3-42
B2 B2

16. Mbt truc sd dugc vé trén ludi 6 vudng
nhu Hinh 1.
a) Puong tron tim O ban kinh OA cit
truc sO tai hai diém M va N. Hai diem M
va N biéu dien hai so thuc nao?

b) Puong tron tim B ban kinh BC cat
truc 6 tai hai diém P va Q. Hai diém P va Hinh I
Q biéu dién hai s6 thuc nao?

17. Cho hinh hdp chit nhat co6 chiéu dai
J12 cm, chiéu rong J3 cm, chiéu cao 6 cm
JJ6 cm nhu Hinh 2. ; ---------------

a) Tinh thé tich ctia hinh hop chir nhat d6.  JBem VB em

b) Tinh dién tich xung quanh clia hinh Hinh 2
hop chir nhét do.

18. Rit gon cac biu thirc sau:

3 a = -2 ]—a\/g
a) | a,|—+3,/—++12a’ t@vé‘ia>0; b + voia=>0,a#1.
)(\/_ \E J Tl TG
11 ] Va1
a+va Va+l) a+2va+1

a) Rut gon biéu thirc P. b) Tinh gia tri ctia P khi a=0,25.

voia>0vaa=l.

19. Cho biéu thirc P = [
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Phéan HINH HOC VA DO LUONG
HINH HOG PHANG

Chuong  HE THUC LUONG TRONG
TAM GIAC VUONG

-
Trong chuong nay, cdc em sé tim hiéu vé cdc ti so

luong gidc clia gé¢c nhon la sin (sine), césin (cosine),
tang (tangent), cotang (cotangent). Cac em sé hoc cach
st dung ti s6 lugng giadc dé thiét [ap mot s6 hé thic
gitia canh va géc trong tam giac vuong, déng thoi
van dung céc hé thic trén vao gidi tam giac vudng
cling nhu giai quyét mét sé bai todn thuc té.

X >

Ti s6 luwong giac ctia goc nhon gilip ta ¢o thé tinh dugc
khoang cach giita hai diém cach xa nhau.
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Ti S0 LUGNG GIAC CUA GOC NHON

Tai mét thai diém, khi nhiing
tia nang chiéu, cay va béng =
tao thanh cac tam gidc
vuéng nhu hinh bén. Véi
C=C, so sanh céc ti s6
AB . A'B

v )
AC  AC

1. DINH NGHIATi SO LUONG GIAC CUA GOC NHON

e __ 7 gm—

1 Cho goc nhon mOn =o. Lay hai diém A va A’ trén On,
ké hai dudng thing qua A va A’ vudng goc voi On va
cat Om lan luot tai B va B
a) C6 nhén xét gi vé hai tam giac OAB va OA’B’?
b) So sanh cac cap ti s6:
AB . AB AB [ AB' 0A . OA’ ) _

va d VA — — va ——

OA OA'”" OB OB OB’ Hinh 1

Cho tam giac ABC vudng tai A ¢ goc nhon B bang o.

Ta goi AC la cgnh doi cha goc a, AB 1a canh ké cla C
g0c L.

Tu ﬁ? ta thay trong cdc tam giac vudng cing mot

gdc nhon o thi cac ti s6 giita canh doi va canh huyén;

canh ke va canh huyén; canh dbi va canh ké; canh ké B A
va canh d6i ctia goc nhon o d6 1a khong ddi. Cac ti s6 Hinh 2

trén goi 1a #i 56 hrong gidc cia goc nhon o do.

tam ) S

: %f Cho g6c nhon o Xét tam giac ABC vuong tai A ¢c6 ABC =, ta co:
—Ti s6 giita canh d6i va canh huyén duoc goi la sin clia goc o, ki hiéu sino.
—Ti sb gifta canh ké va canh huyé‘n duoc got la cosin cua goc a, ki hiéu cosa.
—Ti s0 giita canh d6i va canh ké dugc goi 1a fang cia goc o, ki hiéu tana.
—Ti s6 gitra canh ké va canh doi duoc goi la cotang cua goc o, ki hiéu cotar.
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Cu thé ddi v6i tam giae vudng ABC trong Hinh 3, ta c6:

A b c A
SiNQL=——=—;, COSOL=——==—;
a BC a
C b AB ¢
tang=—=—; sgteg=——r=—; c b
c AC b
Chii y: Véi gée nhon o, ta co: A
«0<sina<1;0<cosat<1. B a C
1 Hinh 3
o COtOL =—
tano
Vi du 1. Tinh cac ti s6 luong giac ciia goc o trong tam giac ABC (Hinh 4).
Griai
Xét tam gisc ABC, A = 90°, B=a.
Ta co:
sino.:&:izo,ﬁ; cosa:£=£:0,8;
BC 15 BC 15
tana:A—C:i:O,TS; cota:E:E:i . 12 A
AB 12 2L 9 3 Hinh 4

Thuc hanh 1. Tinh cac ti s6 luong giac ctia goc nhon A trong mdi tam giac vudng ABC
¢6 B =90 & Hinh 5 (két qua lam tron dén hang phan trim).

A
5 B
3 5
1&;
C
1 A
B 4 C \/ﬁ
a) b)
C
C B
J6
2
3
A B
Jio
A
) d)
Hinh 5

Van dung 1. Sir dung ti s6 luong giac dé giai thich tinh hudng trong :f- (trang 60).
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Ti s6 lwrgng gidc ctia ciac goe nhon dic biét (goc 30°, 45°, 60°)

29
&2 a) Cho tam giac ABC vudéng can C

tai A ¢6 canh goéc vuong bang a A
(Hinh 6a). Tinh do dai canh huyén BC -

theo a, roi tinh cac ti sO luong giac 4 a a
cua goc 45°. h

b) Cho tam giac déu MNP c6 canh -

bang a (Hinh 6b). Tinh d6 dai dudng e H_I -
cao MH theo a, roi tinh cac ti s6 5 3
luong giac ctia goc 30° va goc 60°. %) Hinh 6 b)

T két qua clia Ez ta co bang ti s6 lugng giac ciia cac goc 30°, 45°, 60° nhur sau:

Bang ti s6 lwong gidc ciia cac goc nhon diic biét

Goc o 30° 45° 60°
1
2 2 2
cos0l RE) V2 LS
2 2 2
tano % 1 \E
cotot \E 1 g

sin 30°.¢cos 60°

Vi du 2. Tinh gia tri ctia biéu thic P =

tan 45°
Giai
11
2 (4] (8] T
Ta co P = sin30".cos60" _ 22 :l.
tan 45° 1 -+
Thuc hanh 2. Tinh gia tri cua cac biéu thuc sau:
a) A :%+ V3 tan30°;
OF: L NP

V3

Van dung 2. Tim chiéu cao cta thap canh
trong Hinh 7 (két qua lam tron dén hang
phé“m tram).

Hinh 7
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2. Ti SO LUONG GIAC CUA HAI GOC PHU NHAU

&&=

e

a) Tinh cac ti s6 lugng giac cua goc o va cia goc
90" — o trong Hinh 8 theo a, b, c.

b) So sanh sin B va cosC, cos B vasinC, tan B va
cotC, tan C va cotB.

Hinh 8

Hai goc duge goi 1a phu nhau néu ching c¢6 tong bang 90°. Nhu viy, goc phu cia
goc nhon o 1a gée (90° — o).
Tu &3 ta co cac dang thic giita ti s6 luong giac clia hai goc phu nhau nhy sau:

Néu hai géc phu nhau thi sin géc nay bang cdsin goc kia, tang goc nay bang cotang
goc kia.

sin(90" — o) = cos cos(90" — o) = sinat;

tan (90° — o) = cota; cot(90° — o) = tanat.

Chii y: Tur nay khi viét cac ti s6 luong giac cia mot goe nhon trong tam giac, ta ¢ thé
viét sin A thay cho sinA.

Vidu 3. So sanh:

a) sin25° va cos 65°; b) cos25° va sin 65°;
¢) tan25° va cot 65 d) cot25° va tan 65°.

Giai
Ta co:
a) sin25” = cos (90" — 25°) = cos 657, b) cos25° =sin(90° — 25%) = sin65°;
¢) tan25° = cot(90° — 25”) = cot65”; d) cot25° =tan(90° — 25°) =tan 65".
Thuc hanh 3.

a) So sanh: sin 72° va cos 18°; cos 72” va sin 18"; tan 72° va cot 18"
b) Cho biét sin 18°~ 0,31; tan 18° ~ 0,32. Tinh cos 72° va cot 72°.

B

Van dung 3. Tia nang chiéu qua diém B ciia néc
toa nha tao véi mat dat mot goc X va tao voi canh
AB cua toa nha mét goc y (Hinh 9). Cho biét
cosx ~ 0,78 va cotx ~ 1,25. Tinh siny va tany
(két qua lam tron dén hang phan tram).
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3. TINHTi SO LUONG GIAC CUA GOC NHON BANG MAY TiNH CAM TAY

64

Nguoi ta thuong dung cac don vi sd do goc la d6 (ki hiéu: °), phat (ki hiéu: "),
gidy (ki hiéu: "). Taco 1° =60, 1'=60".

Ta co thé sir dung nhiéu loai may tinh cim tay dé tinh c4c ti s luong giac cua goc nhon
va tinh s0 do ctia goc nhon khi biet mét ti so lwong giac cla no.

Sau khi mo may, an lién tiép cac nut; @ PG d6, & phia trén cua man hinh
xudt hién chit D.
Tinh cic ti s6 lwgng gidc cia cac géc nhon
Dé tinh ti s6 lugng gidc cua mot goc o, ta dung cac nut: DOOD
Vi du 4. Str dung méy tinh cam tay, tinh (két qua lam tron dén hang phan nghin):
a) sin 157 b) cos 64°24'.

o , ? Giai
a) Dé tinh sin 15°, ta an lién tiep cac nut sau day: T
V6 -2
—

va duoc két qua sin 15° = v&i hién thi trén

man hinh nhu hinh bén.

An thém céc nat . @ va lam tron két qua dén hang phan nghin, ta sé& duoc
sin15° ~ 0,259,

b) Dé tinh cos 64°24', ta 4n lién tiép cac nit sau day:

- 1OIO] - 1] - 1 coS(64°24°)

va ta duoc két qua nhu hinh bén. | 0.4320857488

Lam tron két qua dén hang phan nghin, ta dugc cos 64°24' ~ 0,432
Luu y:
—Pé tinh tan o ta cling lam nhu trén, chi thay nut . bang nut D

—Pé tinh cot o, ta tinh cot oL = hoac tan (90 — o).

tan o

Béng tom tit cach tinh ti s6 lrong gidc ciia géc nhon

Dé tinh Thr fir cac nut

sinoe. | [sin| [ |[) |[ =]

oS 0L leos| [a | [) [ =]

tana, ltan| [a|[) | [=]

cotat [ 1][+][tan] [a|[)|[=]




Xsc dinh s6 do ciia géc nhon khi biét mdt ti s6 lgng gidc cia goc do
Vi du 5. Str dung may tinh cam tay, tim o biét sin o = 0,72 (két qua lam tron dén hang
phan tram hodc dén phut).

Giai

i P 5 4 o] Math A
bé tim o khi biet sin o = 0,72, ta an lién tiep cac nut sau day: sin 10, 72)

SHIT

QO VU HDW2e= 46. 05443044

va dugc két qua nhu hinh bén. .
Lam tron két qua dén hang phan tram, ta duoc o ~ 46,05°. s1n00.72)

Khi ta 4n thém nat @ thi duoc két qua nhu hinh bén. 46°3'16. 13"
Lam tron ket qua dén phat, ta dugc o ~ 46°3'.

Vay o~ 46,05 hodc o ~ 463"
Luew y:

Math A

— Pé tim o khi biét cos o, tan o ta ciing lam tuong tw nhu trén, chi thay nit € bing
cac nit @& hay @&.

— Dé tim o khi biét cot o, ta tinh tan o = va dung tan o dé tim o,

cota

Thuc hanh 4.
a) Str dung may tinh cam tay, tinh ti s6 lugng gidc cta cac géc sau (két qua lam tron dén
hang phan nghin):

5 52

; 15°20% 52°18".
b) Tim cac goéc nhon x, y, z, t trong mdi trudng hop sau (két qua lam tron dén hang
phan tram hoac den phut):

sinx =0,723; cosy = 0,828, tanz =377, cott=1,54.

Van dung 4.

a) V& mot tam giac vudng co6 mot goc bang 40°. Do do dai cac canh roi dung cac s6 do
de tinh cac ti sO luong giac cua goc 40°. Kiém tra lai cac két qua vira tinh bang may tinh
cam tay.

b) V& mot tam giac vudng co ba canh bang 3 cm, 4 cm, 5 cm. Tinh cac ti s6 luong giac
ctia mdi goc nhon. Dung thude do goc dé do cac goc nhon. Kiém tra lai cac két qua bang
may tinh cam tay.
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BAITAP
Trong cdc bai tdp dwéi day, néu khong néi gi them thi lom tron két qua dén hémg
phan trém hodic den phit.

. Cho tam giac ABC vuodng tai A. Tinh cac ti s6 luong gidc cuia goc B trong mdi truong

hop sau:
a)BC=5cm; AB=3 cm; b) BC=13 cm; AC=12 cm;
¢) BC= 542 cm; AB =5 cm; d)AB = a/3; AC=a.
Tinh gia tri ciia cac biéu thirc sau:
a)A=sm30.co§30 ; b) B = tar:30 =,
cot45 c0s 45" cos 60
Hay viét cac ti s lugng giac sau thanh ti s6 luong giac clia cac goc nho hon 45°
a) sin60"; b) cos 757 c) tan80".
St dung may tinh cam tay, tinh ti s6 luong giac cia cac goc sau:
a) 26°; b) 72° c)81°27"
Str dung may tinh cam tay, tim goc nhon o trong mdi truomg hop sau day:
3

a) cosa = 0,6, b) tano = —.

) ) T LI

Tia ning chiéu qua néc ctia mot toa nha hop véi mat dat LI
mét goc o. Cho biét toa nha cao 21 m va béng clia no [J D[‘ D
trén mat dat dai 15 m (Hinh 10). Tinh goc o (két qua lam LN
tron dén do).

Hinh 10
B
Mot cai thang dai 12 m dugc dit dua vao mdt birc tuong /
sao cho chan thang cach twong 7 m (Hinh 11). Tinh goc o o
tao boi thang va tuong. 12m

FEE—
8 7m g

Hinh 11

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Nhan biét dugc cac gid tri sin, cbsin, tang, cdtang clia goéc nhon.

- Giai thich dugc ti s6 lugng giac clia cac géc nhon déc biét va cia hai goéc phu nhau.

- Tinh dugc gié tri (dung hodc gan dung) ti s6 luong gidc clia géc nhon bang may tinh
cam tay.



HE THUC GIUA CANH VA GOC

Lam thé nao dé tinh chiéu cao BC
khi biét khoang cédch ABva goc A
trong hinh bén?

1. HETHUC GIUA CANH VA GOC CUA TAM GIAC VUONG

%‘? Cho tam giac ABC vudng tai A (Hinh 1).
a) Hay tinh sin B theo b va a, cos B theo ¢ va a. Stir dung cac
két qua tinh duoc dé giai thich tai sao ta lai co cac ding thirc:
b=a.sinB;c=a.cosB.
b) Hay tinh tan B theo b va ¢, cot B theo ¢ va b. Sir dung cac
két qua tinh duoc ¢ trén de giai thich tai sao ta lai c6 cac dang
thirc: b=c.tan B; c=b.cotB.

Tu 6?, mot cach tong quat ta co dinh li sau:
DPinh li

' *¥( Trong mét tam giac vudng:

—M3i canh géc vudng bang canh huyén nhan véi sin goc dbi hodc nhan véi cosin goc ké.
— M&di canh goc vudng b‘ﬁng_ canh goc vudng con lai nhan voi tang goc ddi hodc nhan
véi cotang goc ké.

Cu the doi vai tam giac vuong ABC trong Hinh 1, ta cé:

b=a.sinB=a.cosC; c¢=a.sinC=a.cosB;

b=c.tanB=c.cotC; c=b.tanC=b.cotB.
Vi du 1. Cho tam giac vudng co canh huyén bang 30 em va mot goc nhon bang 22°
(Hinh 2). Tinh x, y (két qua lam tron dén hang phan tram).

Giai

Tam giac vudng dd cho c6 canh huyén bang 30 cm.
Canh goc vudng x ¢6 goc ké bang 22° nén ta co:

x =30.c0s22° ~ 27,82 (cm).

Canh goc vudng y ¢6 goc doi bang 22° nén ta co:

30 cm
y=30.sin22"~ 11,24 (cm), Hinh 2
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Vi du 2. Cho tam giac ABC vuong tai A ¢6 canh goc vuong AC = 10 cm. Tinh AB
trong moi truong hop sau (két qua lam tron dén hang phan tram):
a) C = 34° b) B=25".
_ Gidi

a) Xét tam giac ABC vuodng tai A, C=34°, ta co:

AB=AC .tanC =10 . tan34" ~ 6,75 (cm).
b) Xét tam giac ABC vudng tai A, B= 25 ta co:

AB=AC .cotB=10.cot25" ~ 21,45 (cm).

Thuc hanh 1. Cho tam giac ABC vuodng tai A ¢6 do dai canh huyén bflng 20 cm.
Tinh d0 dai cac canh goc vudng trong mai truong hop sau (két qua lam tron dén hang
phan tram):

a)B=36": b)C=41".
Thuc hanh 2. Tinh d6 dai canh goc vudng x ciia mdi tam giac vudng trong Hinh 3
(két qua lam tron dén hang phan tram).

A D

a) b)
Hinh 3

Van dung 1. Mt cin cau dang ning mot khéi gd trén song. Biét tay cau AB ¢o
chiéu dai la 16 m va nghiéng mét goc 42° so voi phuong nam ngang (Hinh 4).
Tinh chiéu dai BC cta doan day cap (két qua lam tron dén hang phan muoi).

2B




2. GIAITAM GIACVUONG

&2" Cho tam gidc ABC (Hinh 5). Em hay cho biét trong cic A
truong hop nao sau ddy, ta c6 thé tinh duoc tat ca cac
canh va cac goc ciia tam giac. Giai thich cach tinh. " 8
B a C
Hinh 5
Truong hop a b c B C
1 10 - ? ? 7
2 2 ? ? 20° 70°
3 16 ? ? 35 ?

Giai mot tam giac vudng 1a tinh cac canh va cac goc chua biét ciia tam giac do.
Tu E,; ta thay co the giai duoc mot tam giac vuong néu biet hai canh, hoac mét canh va
mot goc nhon cua nod.

Vi du 3. Giai cac tam giac vudng & Hinh 6. Lam tron két qua do dai dén hang don vi va
s0 do goc dén do.

D
B
11 9
6
32°
A C E F
a) b) c)
Hinh 6
Giai

a) Xét tam giac ABC vudng tai A, ta co:
sinC:EZE suy ra C ~33°, B ~90°-33°=57".
BC 11

Theo dinh li Pythagore, ta co:
AC=+BC?—AB? =112 —6* =/121-36 = 9.
b) Xét tam giac DEF vudng tai D, ta co:
F =90°-32°=58°
DE=DF.cotE=9.cot32° ~ 14;

DFF 9 N
sinE sin32°

17.

sinE = E nén EF =
EF
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c) Xét tam giac PQR vudng tai P, ta co:
Q =90°— 58° = 32"
PQ=QR .sinR=13.sin58"~ 11;
PR=QR .cosR=13. cos58 =~ 7.

Vi du 4. Hai con thuyén P va Q cach nhau 300 m va thflI}g hang véi chian B cua thap
hai dang trén bo bién (Hinh 7). Tir P va Q, nguoi ta nhin thay thap hai ding dudi cac goc
BPA = 14°va @ =42°. Dat h = AB la chiéu cao clia thap hai dang.

a) Tinh BQ va BP theo h.

b) Tinh chiéu cao cua thap hai dang (két qua lam tron dén hang phan muoi).

Hinh 7
Giai AB 0 "
a) Xét tam giac BQA vuong tai B, ta co tan(Q = ——nén BQ = = !
) BB B Q=08 Q= ez  Tandz
AB h

AB
Xét tam giac BPA vudng tai B, ta co tanP =——nén BP = — ,
PB tan14° tan14°

b) Ta co BP—- BQ = 300. Suy ra:

h - h =300
tan14° tan42°
h= 200 ~103,4(m).

! 1

tan14° tan 42’
Vay chiéu cao ctia thap hai dang 1a khoang 103.4 m.

Chai y: Trong do dac, khi nguoi quan sat ¢6 hudng
nhin ngang theo tia Ox (Hinh 8) thi:
—Goc xOA goi la goc nghiéng 1én hay goc nang;

— Gée xOB goi 1a goc nghiéng xudng hay goc ha.

Van dung 2. Trong Hinh 9, cho OH = 4 m,
AOH = 42°, HOB = 28°. Tinh chiéu cao AB ctia cay.




BAITAP

Trong cdc bai tdp dwdi day, néu khong noi gi them thi lam tron két qua dén hang

han mueoi hodic dén phit.
p LIt Fil oacC enp ' " -
1. Tinh cac canh cia hinh chit nhat ABCD. 68’ 16 cm
Biét AC = 16 cm va BAC = 68° (Hinh 10).
B
Hinh 10

2. Cho tam gisc ABC ¢6 BC = 20 cm, ABC =22°, ACB =30°,
a) Tinh khoang cach tir diém B dén duong thang AC.
b) Tinh cac canh va cac goc con lai cua tam giac ABC.
¢) Tinh khoang cach tir diém A dén duong thang BC.

3. Mot nguoi didy mot vat lén hét mot
con doc nghiéng mét goc 35° (Hinh 11).
Tinh d6 cao cua vat so voi mat dat biét
d6 dai con doc 1a4 m.

B ! Hinh 11
4. Luc 6 gio sang, ban An di xe dap tu nha
(diém A) dén truong (diém B). Khi di c
tir A dén B, An phai di doan 1én déc AC M
va doan xudng doc CB (Hinh 12). Biét Fy H B
AB=762m, A =6, B=4" Hinh 12

a) Tinh chiéu cao h cta con dbc.
b) Hoi ban An dén truong lic may gio? Biét rang toc do khi 1én doc 1a 4 km/h va toc do
khi xubng doc 1a 19 km/h.

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

— Giai thich dugc mot s6 hé thic vé canh va géc trong tam gidc vudng (canh géc vudng
bang canh huyén nhén vdi sin géc d6i hodc nhan véi cosin goc ké; canh géc vudng bang
canh géc vudng cdn lai nhan véi tang géc déi hodc nhan véi cotang goc ké).

- Giai quyét dugc mét s6 van dé thuc tién gén vdi ti s6 lugng gidc clia gé¢c nhon (tinh dé dai
doan thang, d6 I6n g6c; dp dung gidi tam gidc vudng).
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BAITAP CUOI CHUONG 4
CAU HOITRAC NGHIEM

Cho tam giac ABC vuodng tai A co AC =10 cm; C =607, Do dai hai canh con lai la
5v3 2033 10J_ 143
- cm. - cr

A. AB——C 1 Bloe= B. AB=——cm; BC=

of 2043 .
3

C.AB:lO\Ecm;BC=200m_ D. AB—1 i BE =

Cho tam giac ABC vuong tai‘A co BC =8 cm, AC = 6 cm. Ti s6 luong giac tan C
(két qua lam tron dén hang phan tram) la

A. 0,87 B. 0,86. C. 0,88. D. 0,89.

Gia tri cta biéu thirc B = tan 20° . tan 30° . tan 40° . tan 50° . tan 60° . tan 70° [a

A2 B. 1.

MGt ngudi quan sat tai ngon hai dang
& vi tri cao 149 m so voi mét nudc
bién thi thdy mot du thuyén & xa voi
goc nghiéng xudng la 27° (Hinh 1),
Hoi thuyén cach xa chan hai dang
bao nhiéu mét (két qua lam tron dén

hang don vi)? Hinh 1
A. 292 m. B. 288 m. C.312m, D. 151 m.
Cho Hinh 2. P dai canh BC Ia B
A. 4 cm. B. 8+/3 cm.
3
c 83 o DTGen -
30°
- Hinh 2 e

Cho tam giac MNP ¢6 N =70°, P =38°, duong cao MI= 11,5 cm. D dai cita canh NP
cua tam giac MNP (két qua lam tron dén hang phan muoi) bang
A. 209 cm. B. 18,9 cm. C. 40,6 cm, D. 16,9 cm.

Mot cai thang dai 3 m dat sat bo tuong, biét goc tao boi thang va bo tuong la 40°,
Héi chéan thang dat & vi tri cach trong bao nhiéu mét (két qua l1am tron dén hang
phan mudi)?

A 1,9m. B.23m. C.1,8m. D.2,5m.

Mot chiéc may bay bay lén vai téc do 450 km/h. Puong bay 1én tao véi phuong
nam ngang mot goc 30°. Hoi sau 3 phut ké tir lic cat canh, may bay cach mat dat
bao nhiéu kilomét theo phuong thang dung?

A. 10,5 km. B. 12,75 km. C. 12 km. D. 11,25 km.



10.

11.

12.
13.

14,

16.

. Hai diém P va Q cach nhau 203 m va thing hang

BAITAPTU LUAN
Trong cdc bai ré‘p’dmi’i ddy, néu khong néi gi thém thi lam tron két qua den hang
phdn muoi hodc den phit.
Tim s6 do goc o biét ring:
a)sina=0,25; b)cosaa=0,75; c)tana =1, d) coto = 2.
Cho tam giac ABC vuong tai A co AB = 18 cm, AC = 24 cm. Tinh cac ti s6 luong giac

ctia goc B, tir d6 suy ra cac ti so luong giac cua goc C.

Cho tam giac ABC vudng tai A. Chung minh rang % il

sinC

Cho goc nhon o biét sin o = 0,8. Tinh cos o, tan a va cot .

Tinh gia tri cia biéu thurc:

a) A=4 —sin’45° + 2 cos’60° — 3 cot’45°;

b) B =tan45". cos30° . cot30°,

c)C=sin15"+sin75" - cos 15" — cos 75" + sin30".

Cho tam giac OPQ vuong tai O co P =39va PQ =10 cm. Hay giéi tam giac vudng OPQ.

vo1 chan cia mot toa thap (Hinh 3). Tu dinh cua
toa thap do, mot nguoi nhin thay hai diém P, Q
v6i hai goe nghiéng xudng lan luot 1a 38° va 44°,
Tinh chiéu cao cia toa thap (két qua lam tron
dén hang don vi ciia mét).

Hinh 3

Hai chiéc tau thuy B va C cung xuét phat tur
mot vi tri A, di thang theo hai hudng tao thanh
mat goc 60° (Hinh 4). Tau B chay voi toc do
20 hai li/gio, tau C chay véi toc do 15 hai li/gio.
Haoi sau 1,5 gio hai tau B va C cach nhau bao nhiéu
hai li (két qua lam tron dén hang phan tram)?




Chuong  DUONG TRON

Pudng tron rat quen thudc trong doi séng va cb
Ung dung thuc té phong phu. Trong chuong nay,
chuiing ta sé tim hiéu vé dudng tron va cac khai niém
lién quan nhu: cung tron, day cung, tiép tuyén, géc &
tam, goéc noi tiép, hinh quat tron, hinh vanh khuyén
cling nhu mét s6 bai todn Uing dung cla dudng tron
trong thuc tién.

Tréng dong — biéu twong van hoa cia dan toc Viét Nam
dugc trang tri voi nhiéu duong tron.
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DUGNG TRON

" Hay chi ra cac bd phan c6 dang dudng tron cta chiéc xe dap trong
hinh dudi day. Em hay tim thém mét sé hinh anh vé dudng tron
trong thuc té.

1. KHAI NIEM DPUONG TRON

&1; Mé& mot chiéc compa sao cho hai dau compa
cach nhau mot khoang R cho trude. Ti dau nhon
ctia compa 1én mot diém O co dinh trén to gidy,
xoay compa dé diu but M cua compa vach
trén giay mot duong cong. Néu nhan xét vé
cac khoang cach tir mot diem M tuy y trén .
duong cong vira v& dén diém O. - Hinh 1

Q’( Puong tron tim O ban kinh R (R > 0) la hinh gém tt ca cac diém cach diém O
mot khoang bang R, ki hiéu (O; R).

Chii y: Khi khéng can chii y dén ban kinh, duong tron (O; R) con duoc ki hiéu 1a (O).

Vi du 1. Hay goi tén, xac dinh tam va
ban kinh cia cac duong tron cé trong Hinh 2.
Giai
Hinh 2a la duong tron (I; R) co tam I va
ban kinh R.
Hinh 2b la duong tron (O; 3) c6 tam O va
ban kinh bang 3. 2 . b)
Hinh 2
Chii y: Cho duong tron (O; R) va diém M. Khi do:
— Néu OM = R thi diém M nam trén duong tron hay M thudc duong tron (Hinh 3a);
— Néu OM < R thi diém M nam trong duong tron (Hinh 3b);
— Néu OM > R thi diém M nam ngoai duong tron (Hinh 3c).
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M . @
a) b) ¢)

Hinh 3
2.TINH DOI XUNG CUA DPUONG TRON

&2 a) Cho duong tron (O; R).
i) Lay diém A nam trén duong tron. V& duong thing AO
cat duong tron tai diém A’ khac A. Giai thich tai sao O la
trung diém cua doan thang AA’.
i) Lay diém B khac A thude duong tron (O; R). Tim diém B’
sao cho O la trung diém clia doan thing BB’ Diém B’ ¢6
thudc duong tron (O; R) khong? Giai thich.

d
M M
b) Cho dudng tron (O; R), d 1a duong thang di qua tam O.
Lay diém M nam trén duong tron. V& diém M’ sao cho d 0
1a duong trung truc clia doan thang MM’ (khi M thude d thi
lay M’ tring véi M). Diém M’ ¢6 thude duong tron (O; R)
khong? Giai thich.
b)
Hinh 4
Néu diém O la trung diém cia doan d
thang AB thi ta n6i hai diém A va B ddi
xung nhau qua O (Hinh 5a). 4 " . . ] i
Néu duong thang d la duong trung trire = S E _ o 8
cua doan thang AB thi ta néi hai diém
Ava B d6i xtig nhau qua d (Hinh 5b). 3 5

Hinh 5
Cho diém A thudc duong tron (O). Tir € ta thiy diém déi ximg véi A qua O ciing
thudce (0); diem déi xtirng vai A qua duong thiang d di qua O ciing thude (O). Khi do
ta not O la tam doi xung cua (O), d 1a truc doi xtirng cua (O).
Ta co:
;g Duong tron 1a hinh ¢6 tam doi x(ng; tam doi xim g la tam cua duong tron.
Puong tron 1a hinh ¢6 truc doi xing. Moi duong thang di qua tam cua duong tron

déu la truc doi xirng cua no.
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Vidu 2. Cho duong tron (1).
a) Tim tAm doi xing cia (1). b) V& hai truc déi xtmg ctia (I).

Gici
a) Tam I 1a tm d6i xing cta (1).
b) V& ha@ duong thang a va b di qua tim 1. Ta co a va b déu
la truc doi xung cua (I).

Hinh 6

Thuc hanh 1. Xac dinh tim d6i x(mg va
truc doi xung cua banh xe trong Hinh 7.
Giai thich cach lam.

Van dung 1. Néu cach chia mot cai banh
co dang hinh tron tam O (Hinh 8) thanh gt
hai phan bang nhau. ik 7 Hink §

3. DUONG KINH VA DAY CUNG CUA PUGNG TRON

aB Trén duong tron (O; R), lay bon diém A, B, M, N N
sao cho AB di qua O va MN khong di qua O (Hinh 9). NG
a) Tinh d6 dai doan thing AB theo R.

A B
b) So sanh do dai clia MN va OM + ON. Tur dé, Wi
so sanh d¢ dai ciia MN va AB.

Hinh 9

Cho hai diém M, N cung thuéc mét dudong tron. Poan thang MN goi 1a ddy cung
hodc ddy. Pwong kinh la mét ddy di qua tam.

Qg* Trong cac ddy cua mot duong tron, duong kinh 1a ddy co do dai 1on nhat.

Vi du 3. Trong Hinh 10, so sanh do dai cua cac doan thfmg
OC, PQ véi AB.

Trong duong tron (O), AB la duong kinh, OC la ban kinh,
AB
PQ la day cung khong di qua O. Suy ra OC = 5 va
PQ <AB. Hinh 10

Q
P
Gidi & ~ 5
\>Z



A
Thuc hanh 2. Cho duong tron (I) co cac day cung AB, CD, EFE. D
Cho biét AB va CD di qua tim I, EF khong di qua I -
(Hinh 11). Hay so sanh d6 dai AB, CD, EF. c

Hinh 11

Van dung 2. Ban Mai céng ba doan chi AB, CD, EF co6 d6 dai
lan luot 12 16 cm, 14 cm va 20 cm trén mot khung théu
hinh tron ban kinh 10 ¢cm (Hinh 12). Trong ba day trén,
day nao di qua tdm cua duong tron? Giai thich.

Hinh 12

4.VITRITUONG DOI CUA HAI PUONG TRON

e

4 Tim s6 diem chung ciia hai duong tron (O) va (O') trong mdi truong hop sau:

©O) (9)] (0) ((9)) 0)
O - ‘ % @j@)
a) b) d) €)
Hinh 13

T @, ta thay hai duong tron phan biét (O) va (0O') co thé khong co diém chung,
1 diém chung hodc 2 diém chung.
Tur d6, ta co6 dinh nghia sau:

e Hai duong tron khong co diem chung g01 la hai duong tron khong giao nhau.
Hai duong tron khong giao nhau ¢o thé & ngodi nhau hoic dwong tron nay dung
dwong tron kia.

o Hai dudng tron chi co6 mot diém chung goi 14 hai dwong tron tiép xiic nhau.
Diém chung do gol 1a tiep diem.

Hai duong tron tiép xuc co the #ép xiic ngodi hoic tiép xiic trong.

e Hai duong tron co ding hai diém chung goi 1a hai duong tron cd mhau. Hai diém
chung goi 12 hai giao diém. Doan thing ndi hai diém chung dugc goi la ddy chung.

o=

/8



Vi dy 4. Xét vi tri tuong d6i cia hai duong tron (1) va (I') trong mdi trwong hop sau:

@ 1) %) (19
@) Q
) O Sef O
)
a) b) ©) d)
Hinh 14
Gidai

a) (I) va (I') c6 ding mot diém chung, suy ra (I) va (I') tiép xtic v6i nhau.

b) (I) va (I') khong co diém chung, suy ra (I) va (I') khong giao nhau. Pong thoi, ta thay
(D va (I') & ngoai nhau.

¢) (I) va (I') co dung hai diém chung, suy ra (I) va (I') cit nhau,

d) (I) va (I') khong c6 diém chung, suy ra (I) va (I') khong giao nhau. Pong thoi, ta thay
(') dung (1).

a5 Cho hai duong tron phan biét (O; R) va (O'; R') voi R =R’
Hay so sanh OO’ v6i R + R’ va R — R’ trong mdi truong hop sau:
Truong hop 1: (0; R) va (O'; R’) khéng co diém chung (Hinh 15).

a) b)

Hinh 15
Truong hop 2: (O; R) va (O; R) chi c6 mot diém chung (Hinh 16).

. ‘ .A
a) b)

Hinh 16
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Trwong hop 3: (0; R) va (O’; R’) ¢c6 dung hai diém chung (Hinh 17).
A
B
Hinh 17

Cho hai duong tron phan biét (O; R) va (O'; R') véi R > R'. Tir @2, ta 6 cac két qua sau:
—Néu 00' >R + R thi hai duong tron (O; R) va (O'; R’) & ngoai nhau (Hinh 15a).
—Néu 00' <R — R’ thi duong tron (O; R) dung duong tron (O'; R') (Hinh 15b).

—Néu 00’ =R + R’ thi hai duong tron (O; R) va (O'; R') tiép xtic ngoai (Hinh 16a).
_Néu 00’ =R — R’ thi hai dudng tron (O; R) va (O'; R') tiép xtic trong (Hinh 16b).
~NéuR—R'<00' <R +R’thi hai duong tron (O; R) va (O'; R') cét nhau (Hinh 17).

Vi du 5. Xac dinh vi tri twong doi cua hai duong tron (O; R) va (O'; R’) trong mdi
truong hop sau:

a)00'=12;R=5;,R'=3; b) O0'=8, R=5;R’'=3;
c)00'=7,R=5;R"=3; d)OO0'=0;R=5;R"=4.
Giai

a)Taco 12> 5+3 nén OO' > R +R’, suy ra hai duong tron (O; R) va (O’; R") & ngoai nhau.
b) Taco 8=5+3nén OO’ =R +R’, suy ra hai duong tron (O; R) va (O'; R’) tiép xtic ngoai.
¢)Tac65-3<7<5+3nénR-R'<00'<R + R/, suy ra hai dudng tron (O; R) va
(O"; R') cat nhau.

d) Taco 0<5—-4nén OO0’ <R —R’, suy ra duong tron (O; R) dung dudng tron (O'; R").
Chii y: Néu 00’ = 0 thi O tring véi O'. Hai duong tron c¢6 tAm tring nhau goi la
hai dwong tron dong tam.

Thuc hanh 3. Xac dinh vi tri tuong d6i gitra hai duong tron (I; R) va (J; R') trong moi
truong hop sau:

ayll=5R=3;R' =2; b)II=4,R=11;R' =T,
c)II=6;R=9;R'=4; dIO=10;R=4;R'=1.



Van dung 3. M6 ta vi tri tuong doi gitta mdi cap duong tron trong hinh chup bo
cong chiéng Tay Nguyén trong Hinh 18.

b) c)
Hinh 18

Van dung 4. Dung compa do ban kinh va v€ lai cac hinh trong Hinh 19.

a) b)
Hinh 19
Nhdn xét: Bang tom tét vi tri twong ddi cuia hai dudng tron phan biét (O; R) va (O'; R')
voi R>R":

55 diém

Vi tri twong doi Phung

HE thire lién hé Hinh

Hai dudng tron céat nhau 2 R-R'<00'<R+R'
B

anh

A

A

!

Hfll deUng tr‘c?n | 00'=R + R’
tiép xuc ngoai

I.{fﬂ decng tron | 00'=R —R’ A
tiep xuc trong -

& ngoai nhau

Duong tron (O; R) dung ' '
<R —
duong tron (O; R") ¢ OU'<B-R
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hn
s

. Cho hai duong tron (A; 6 cm) va (B; 4 cm) cat nhau

BAITAP

. Cho duong tron (0), ban kinh 5 cm va bon diem A, B, C, D thoa man OA = 3 cm,

OB =4 cm, OC =7 cm, OD =5 cm. Hay cho biét mdi diém A, B, C, D nam trong,
nam trén hay nam ngoai duong tron (O).

Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AD = 18 cm va CD = 12 cm. Ching minh rang bon diem
A, B, C, D cung thuoc mot duong tron. Tinh ban kinh cua duong tron do.

Cho tam gidc ABC c6 hai durong cao BB va CC'. Goi O la trung diém ciia BC.
a) Chirng minh duong tron tam O ban kinh OB’ di qua B, C, C’;

b) So sanh d6 dai hai doan thang BC va B'C’.

Cho tir gidc ABCD c6 B=D=90".

a) Ching minh bén diém A, B, C, D cung nam trén mot dudng tron.

b) So sanh d¢ dai cua AC va BD.

Cho hai du:émg tron (O; 2 cm) va (A; 2 cm) cit nhau

tai C, D, diém A nam trén dudng tron tam O (Hinh 20).

a) Vé duong tron (C; 2 cm).

b) Pudng tron (C; 2 ecm) co di qua hai diém O va A

khong? Vi sao? D

Hinh 20

tai C va D, AB = 8 cm. Goi K, I lan luot la giao diém
cua hai duong tron da cho voi doan thang AB (Hinh 21).
a) Tinh do dai cua cac doan thﬁng CA, CB, DA va DB.
b) Biém I ¢6 phai la trung diém cua doan thang AB khong?
¢) Tinh d6 dai cua doan thang IK.

Hinh 21

Xac dinh vi tri tuong d6i cia (O; R) va (O'; R') trong mdi trudng hop sau:
a)00'=18;R=10;R' =6; b)00'=2;R=9;R'=3;
c)00'=13;R=8;R'=5; d)00'=17,R=15;R'=4.

O
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Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Nhén biét dugc tam, ban kinh, dudng kinh, day clia dudng tron.

- Nhén biét dugc tam déi xiing, truc déi xiing cla dudng tron.

- So sanh dugc d6 dai cia dudng kinh va day.

- M6 ta duoc ba vi tri tuong doéi ctia hai dudng tron (hai duong tron khéng giao nhau,
hai dudng tron cat nhau, hai dudng tron tiép xdc nhau).



TIEP TUYEN CUR DUGNG TRON

Hay mé ta cac vi tri ctia Mat Trdi so vai dudng chan trdi & cac thoi diém
Mat Trdi [an khac nhau trong hinh duéi day.

Pudng
chan troi

1.VI TRITUONG D61 CUA DUSNG THANG VA DUONG TRON
Dinh nghia

) . B - N
%1 Néu nhén xét vé s6 diém chung clia duong thang a va duong tron (O) trong
mdi hinh sau:

a)

Tu ﬁ; ta co dinh nghia:

'-Lﬁff Néu duong thing a va dudng tron (O):
— Khéng c6 diém chung thi ta noi a va () khong giao nha.
— C6 duy nhat mét diém chung C thi ta néi a fiép xic véi (O) tai C, khi d6 a la
tiép tuyén cia duong tron (O) tai C va C la tiép diém.
— Co hai diém chung A, B thi ta néi a caz (0), a la car tuyén ctia duong tron (O)
va A, B 1a hai giao diém.
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Nhdn xét: Cho duong tron (O; R). Goi d 14 khoang cach tir diém O dén duong thang a
(Hinh 2). Ta c6 két qua sau:

« Puong thing a va duong tron (O; R) khong giao nhau khi d > R.
» Puong théing a tiép xtic v6i duong tron (O; R) khi d =R.
« Puong thing a cat duong tron (O; R) khi d <R.

O
. 0)
R|d d
a a a
d>R d=R d<R
a) b) c)
Hinh 2

Vi dy 1. Cho dudng thang b va mét diém I cach b mot khoang d = 6 cm. Xac dinh vi tri
twong doi cua b vai cac duong tron sau:
a) Puong tron (I; 3 cm); b)) Buong tron (I; 6 cm); c¢) Duong tron (I, 8 cm).

Giai
a) Tacod=6 cm,R=3 cm. Vid >R nén b va duong tron (I; 3 cm) khong giao nhau.
b)Tac6d=6 cm, R=6cm. Vi d=R nén b tiép xtic véi duong tron (I; 6 cm).
¢) Tacod=6cm, R=8 cm. Vid <R nén b cit duong tron (I; 8 cm) tai hai diém.
Vi du 2. Cho duong thang a va mot diém O cach a mot khoang 8 cm. V& duong tron
tam O, ban kinh 10 cm.
a) Giai thich vi sao a va (O) cat nhau.
b) Goi M va N la cac giao diém ctia duong thing a va duong tron (O; 10 cm).
Tinh d0¢ dai cia day MN.

Giai
a) V€ OH vudng goc voi a tai H.

Ta co OH=8 cm, R =10 cm, suy ra OH <R, suy ra
a cit (O; 10 cm) tai hai diém.

b) Do M, N thudc (O) nén ta ¢c6 OM = ON =R, suy ra 2

tam giac OMN can tai O, co OH la duong cao dong thoi %

la duong trung tuyen. % a
Do d¢, H la trung diém cua didy MN. s

Ap dung dinh li Pythagore trong tam giac OMH vudng tai H,
ta co6 MH =4/OM? — OH? =,/10° - 8* = 6 (cm),
suyraMN=2MH =2 .6=12 (cm).




Thuc hanh 1. Cho duong tron (J; 5 ¢cm) va duong thang ¢. Goi K la chin duong
vudng goc vé tir J xuong c, d 1a do dai cia doan thang JK. Xac dinh vi tri twong doi
cuia duong thing ¢ va duong tron (J; 5 cm) trong moi trudng hop sau:

a)d=4cm; b)d=5cm; c)d=06cm.

Van dung 1. Mot dién vién xiéc di xe dap mot banh trén
soi ddy cap cang duoc co dinh ¢ hai dau day. Biét duong
kinh banh xe la 72 cm, tinh khoang cach tir truc banh xe
dén day cap.

Hinh 4

2.D HIEU NHAN BIETTIEP TUYEN CUA DPUONG TRON
&2 Cho diém A niam trén duong tron (O; R), duong thang d
di qua A va vudng goc v6i OA. Goi M 1a mot diém trén d

(M khac A).

(0]

a) (a1 thich tai saotaco OA=R va OM > R, =

b) Giai thich tai sao d va (O) khong thé c6 diém chung nao d

khac ngoai A. A M
Hinh 5

Tu ﬁz ta c6 dau hiéu nhan biét tiép tuyén ctia duong tron:

3/ Mot duong thing la tiép tuyén cua duong tron khi né di qua mot diém cua dudng

tron va vudng goc voi ban kinh di qua diém do.

Vidu 3. Cho duong tron (O; 2 cm) va diém M nam trén (O). .
Néu cach dung tiép tuyén d véi (O) tai M. B
Giai o (M
Ta vé duong thang d vudng goc v6i ban kinh OM tai diem M
(Hinh 6), khi d6 d 1a tiép tuyén véi (O) tai M.
Hinh 6

Chii y: Ta c6 cac tinh chét cia tiép tuyén nhu sau:
— Tiep tuyen cua dudng tron vudng goc voi ban kinh tai tiep diem.

— Khoang cach tir tdm cua duong tron dén tiép tuyén ludn biang ban kinh cua

duong tron do.
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Vi du 4. M6t thuy thu dang ¢ trén cdt budm clia mot con tau, cach mat nude bién
10 m. Biét ban kinh Trai Pat la khoang 6 400 km. Tinh tam nhin xa toi1 da cua
thuy thu do (két qua 1am tron dén hang phan nghin).

Giai
Trén Hinh 7, ta c6 diém B biéu dién vi tri con tau, diém A biéu dién vi tri cta thuy thi,
diém C biéu dién diém xa nhit ma thuy thu nhin thay. Khi d6 d6 dai doan thing AC
€oi la tam nhin xa toi da tir A.

bath=AB, R=0B = OC. Ta tinh AC theoR va h.

Do AC la tiép tuyén véi (O; R) tai C nén suy ra AC L OC.
Ap dung dinh 1i Pythagore trong tam giac ACO vudng tai C,
ta co:

AC’=A0’-0C’=(R+h)y’~R*=2Rh +h".

Hinh 7

Suy ra AC = V2Rh+h? =4/2.6400.0,01+0,01° ~ 11,314 (km).
Vay tam nhin xa t6i da cua thuy thu do 1a khoang 11,314 km.
Chut y: Néu h rat nho so véi R thi 2Rh + h* ~2Rh.

Khi 46 AC ~ v2Rh ~,/6400 . 2h = 80v/2h.

Day la cong thirc tinh nhanh tdm nhin xa t6i da (mg véi d6 cao h. Chang han, véi
tinh huong trong Vi du 4 ta co tam nhin xa toi da cua thuy thu la:

80+/2h =804/2 . 0,01 ~11,314 (km).
Thuc hanh 2. Cho tam giac ABC c6 duong cao AH (Hinh 8). Tim tiép tuyén ciia
duong tron (A; AH) tai H.

Van dung 2. Mét dién vién xiéc di xe dap trén mot soi day cap cang (Hinh 9). Ta coi
soi day 1a tiép tuyén ctia mdi banh xe, x4c dinh cac tiép diem.

Hinh 8



3.TINH CHAT CUA HAITIEP TUYEN CAT NHAU

&3 Cho duong tron (O) va hai tiép tuyén cua duong tron (O)

Ly
g

B
tai B va C cat nhau tai diém A (Hinh 10).
a) Chimg minh hai tam gidc ABO va ACO bing nhau. =
b) Tim cac doan thang bang nhau va cac goc bang nhau
trong Hinh 10. ¢
Hinh 10

Pinh li

Y/ Néu hai tiép tuyén cia mot duong tron cat nhau tai mot diém thi:

— Piém d6 cach déu hai tiép diém.

— Tia ké tir diém do di qua tim la tia phan giac clia goc tao boi hai tiép tuyén.
—Tia ,ké tu tam di qua diém do la tia phan gidc ciia goc tao boi hai ban kinh di qua
cac tiép diém.

Vi du 5. Cho diém A nam ngoai duong tron (O; R). V& dudng tron duong kinh AO

cat duong tron (O; R) tai hai diém B va C.
a) Chimg minh AB va AC 1a cac tiép tuyén ctia duong tron (O; R).
b) Chirng minh AB =AC.

¢) Xéc dinh tia phan giac cia BAC va BOC.

Giai
a) Goi M la trung diém cia AO. Ta co M la
tam cua duong tron duong kinh AO, suy ra
AO :

MB = MC = 2 Do do, tam giac ABO

vuong tai B va tam giac ACO vudng tai C.

Vi AB vudng goc vadi ban kinh OB tai B va
AC vudng goc véi ban kinh OC tai C nén AB
va AC 1a hai tiép tuyén voi duong tron (O) tai
BvaC.

b) Giap diém A lelfl hai tiép tuyén AB, AC Hinh 11
cach deu hai tiep diem B va C nén AB =AC,

¢) Hai tiép tuyén tai B va C ctia duong tron (O) cit nhau tai A, suy ra tia AO la

phéan gidc ciia BAC va tia OA 1a phan gide cia BOC.

Thuchanh 3. Cho diém M nam ngoai duong tron (T; 6 cm) va ME, MF 1a hai tiép tuyén
ctia duodng tron nay tai E va F. Cho biét EMF = 60°.

a) Tinh s6 do EMI va EIF.

b) Tinh d6 dai ML
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Thuc hanh 4. Tim gia tri cua x trong Hinh 12.

b)

Hinh 12 Hinh 13

Van dung 3. Banh da clia mot dong co duoc thiét ké co dang la mot duong tron tam O,
ban kinh 15 ecm duogc kéo béi mot diy curoa. Truc ctia mé to truyén luc duoc biéu dién
boi diém M (Hinh 13). Cho biét khoang cach OM 1a 35 cm.

a) Tinh do dai cua hai doan day curoa MA va MB (két qua lam tron dén hang phan muoi),

b) Tinh s6 do AMB tao béi hai tiép tuyén AM, BM va s6 do AOB (két qua lam tron
dén phut).
BAITAP

1. Trong Hinh 14, MB, MC lan luot la tiép tuyén cua dudong tron (O) tai B, C;
COB = 130°. Tinh s6 do CMB.

3x+8 C
Hinh 14 Hinh 15

2. Quan sat Hinh 15. Biét AB, AC lan luot 1 tiép tuyén cua duong tron (O) tai B, C.
Tinh gia tri cua x.



3. Trong Hinh 16, AB =9, BC = 12, AC = 15 va BC la dudng kinh cia duong tron (O).

Chimng minh AB 12 tiép tuyén ctia duong tron (O).

B 3cm P (@
Hinh 16 Hinh 17

o

. Cho tam giac ABC c¢6 duodng tron (O) nam trong va tiép xuc voi ba canh cia tam giéc.

Biét AM = 6 cm, BP =3 cm, CE = 8 cm (Hinh 17). Tinh chu vi tam giac ABC.

Cho duong tron (O; R) c¢6 duong kinh AB. V& day AC sao cho AC = R. Goi I la
trung diém ctia day AC. Puong thang OI cat tiép tuyén Ax tai M. Chimg minh rang;

a) ACB c6 s do bing 90°, tir d6 suy ra do dai ctia BC theo R;

b) OM la tia phan gidc ciia COA;

¢) MC la tiép tuyén ctia duong tron (O; R).

Cho duong tron (O; 5 cm), diém M nam ngoai (O) sao cho hai tiép tuyén MA va MB
(A, B 12 hai tiép diém) vuong goc véi nhau tai M.

a) Tinh d¢ dai cua MA va MB.

b) Qua giao diém I ciia doan thang MO va duong tron (O), v& mét tiép tuyén cat
OA, OB lan luot tai C, D. Tinh d6 dai cia CD.

Cho duong tron (0), diem M nam ngoai (O) sao cho MA va MB la hai tiép tuyén
(A, B la hai tiép diém) thoa man AMB = 60°. Biét chu vi tam gidc MAB 1 18 cm,
tinh do dai day AB.

Trong Hinh 18, AB la tiép tuyén cta duong tron (O)
tai B.

a) Tinh ban kinh r ciia duong tron (O).

b) Tinh chiéu dai canh OA ciia tam giac ABO.

Hinh 18

’

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Mé ta dugc ba vi tri tuong déi clia dudng thang va dudng tron (dudng thang va
dudng tron cit nhau, dudng thing va dudng tron tiép xtc nhau, dudng thang va
dudng tron khéng giao nhau).

- Giai thich dugc dau hiéu nhan biét tiép tuyén cla dudng tron va tinh chat cla
hai tiép tuyén cat nhau.
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Goc 6 TAm, GOC NOI TIEP

’ Hinh ng6i sao nam canh trong Hinh a dugc vé lai nhu Hinh b.
Phéan t6 mau xanh trén dudng tron ti diém A dén diém B duoc goi
13 gi? Lam thé nao dé biéu dién s6 do clia n6?

1.GOC O TAM

= D - :
1 Cho hai diém A, B trén duong tron (O R).

Néu nhan xét vé dinh va canh ctia AOB.

Hinh 1

Trong &l‘,", AOB duoc goi la goc ¢ tam cua duong tron (O).
Mot cach tong quat, ta co:
Pinh nghia

Y Goe o tam 1 goc ¢6 dinh tring v6i tim dudmg tron.
Vi du 1. Cho tam giac MNP c6 ba dinh nam trén M

duong tron (1) (Hinh 2). Xac dinh cac goc ¢ tam cua
duong tron.

Giai

Trong Hinh 2, duong tron (I) o cac goc & tam la N \/ P
MIN, NIP, PIM.

Thuc hanh 1. Tinh s6 do goc & tim EOA va AOB
trong Hinh 3. Biét AC va BE la hai duong kinh cua
duong tron (O).




Van dung 1. Tinh s do goc & tim duoc tao thanh khi kim gio quay:
a) Tur 7 gio dén 9 gio, b) Tir 9 gio dén 12 gio.

2. CUNG, SO PO CUNG

=

Cung

c. o
2 V@ vao v duong tron (O) va hai diém A, B nam trén (O). A
Dung but chi khac mau t6 hai phan cia duong tron dugc
phan chia béi hai diém A va B.
B

Hinh 4

Ta goi hai phén vira to mau trong E, la hai cung. Mot cach tong quat, ta co:

. : A =
Moi phan dudng tron gidi han boi hai diem A, B trén B
duong tron goi la mot cung AB, ki hiéu la AB.
m

Hinh 5
Chii y:
a) Trong Hinh 5, ta noi goc & tim AOB chén cung AnB hay cung AnB bj chin bai goc
¢tam AOB.

Khi 0°< AOB < 180°, dé phan biét hai cung co chung cac muit

laAvaB, ta goi AnB (cung nam trong goc AOB) 14 cung nho

va AmB la cung lon. y

Khi AB 1a duong kinh thi goi cung AB 1a cung nira duong tron.

b) Khi néi “goc 6 tam AOB chén cung AB” thi ta hiéu la goc E
& tam chén cung nho AB.

¢) Néu EF la duong kinh thi mdi cung EF la mot nira Hinh 6
duong tron (Hinh 6). Goc bet EOF chan nira duong tron.

S6 do cung

3 Cho OA va OB la hai ban kinh vudng goc véi nhau cia ¢
dudng tron (0), C la diém trén cung nho AB (Hinh 7).
Ta coi s6 do clia mot cung nho la sé do cia goc &
tam chan cung do. o A
a) Xac dinh s6 do cua cung AB.
b) So sanh s6 do cua hai cung Xé va TB

Hinh 7
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Mdt cach tong quat, ta co dinh nghia:

1\5 S6 do cua cung nhé bang s6 do cua goc & tim chan cung do. S6 do cta cung 16n
bang hiéu gitra 360° va so0 do cia cung nhoé ¢6 chung hai dau mut voi cung 1on.

S6 do cua cung nira dudmg tron bang 180°,

S6 do cua cung AB duoc ki hiéu la sd @

Vi du 2. Tinh s6 do cac cung AnB vi AmB trong
Hinh 8.

Gidi
Trong Hinh 8, ta c6 AnB bi chin bai goc & tim
AOB ¢6 sb do bang 60°, suy ra sd AnB = 60°va
sd AmB = 360° — 60° = 300" gt

Chai y:
a) Cung nho ¢ s6 do nhé hon 180°, cung lém 6 s6 do 16n hon 180°. Cung nira dudng tron
c6 50 do 180°.

b) Khi hai mut ctia cung tring nhau, ta co cung khong voi s6 do 0° va cung ca duong tron
co 50 do 360°,

c) Mot cung c6 s6 do n” thuong duoc goi tat 1a cung n’.

d) Trong mét duong tron, hai cung dugc goi 1a bang nhau néu ching cé sé do bang nhau.
Thuc hanh 2. Cho duong tron (O) co C
hai duong kinh AB va CD vudng géc
véi nhau (Hinh 9). Xac dinh so do cia

- o L B ] A
cac cung AB, AC va AD. [§)
Van dung 2. Xac dinh s6 do cung AB
trong hinh ngdi sao nim canh (Hinh 10). D
Hinh 9 Hinh 10

4 Trén duong tron (O), v€ hai cung nhé K\B, BC sao cho
AOB =18°, BOC =32°va tia OB & giira hai tia OA, OC
(Hinh 11). Tinh s6 do clia cac cung A/—ﬁ, g&‘., AC.

Hinh 11



Trén dudng tron (0), cho B 1a mét diém nam trén cung AC. Ta noi diém B chia cung AC
thanh hai cung AB, BC. Tir &; mot cach tong quat, ta co:

sdAC = sdAB +sdBC.
Thuc hanh 3. Trén cung AB ¢6 s6 do 90° ciia duong tron (0), 1y diém M sao cho
cung AM ¢6 s6 do 15°. Tinh s6 do ciia cung MB. S
Van dung 3. Ban Hing lam mét cai diéu voi than diéu
12 hinh tir giac SAOB sao cho OS la duong phan giac clua A B
AOB va ASB =106°. Thanh tre mau xanh 14 duoc uén
cong thanh cung AB cua duong tron tam O va SA, SB la
hai tiép tuyén caa (O) (Hinh 12). Tinh s do ctia AB.

0
Hinh 12

3.GOC NOITIEP

Nhan biét goc noi tiep

£

5 Quan sat Hinh 13. Hay cho biét trong céc goc FB, K(_)‘ﬁ,

AMB, AQB, goc nao ¢6 dinh nim trén dudng tron (O).

Hinh 13

Dinh nghia

gg; Goc ngi tiép 1a goc co dinh nam trén duong tron va hai canh chua hai day cung
cua duong tron d6. Cung nam bén trong goc duoc goi la cung bi chan.

Vi du 3. Tim goc ndi tiép chan cung AB cua duong tron (O) A
trong Hinh 14.

Giai
Trong Hinh 14, ACB la gbc ndi tiép chin AB cia A
dudng tron (O). © B
Thuc hanh 4. Cho tam giac déu MNP ¢6 ba dinh nam trén Hinh 14
duong tron (I). Hay chi ra cac goc noi tiép cua dudng tron (1)
va tinh so do cua cac goc ndi tiép do.
Van dung 4. Cho hai diém E va F nadm trén duong tron (O). C6 bao nhiéu goc ndi tiép
chén cung EF?
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So do goc ngi tiep

a6 Quan sat Hinh 15. Ta ¢o goc ndi tiép AMB chén

94

:_QEIE

cung AB trén dudng tron (O). Cho biét AOB = 60°.
a) Tinh s6 do AB.

b) Dung thuée do goc dé tim s6 do AMB.

¢) C6 nhan xét gi vé hai s6 do ctia AMB va AB?

Tir @2, mot cach tdng quat, ta c6 dinh 1i sau:

Pinh li

Goi AMB 1a goc noi tiép chan AB trén duong tron (O). Dinh 1i trén c6 gia thiét va

két luan nhu sau:

M

A
UB

Hinh 15

Trong mét dudng tron, s6 do cia goe ndi tiép bang nira s6 do ciia cung bi chan.

GT |G()c ndi tiép AMB chin AB trén duong tron (O)

KL M=%Sd@

Chumg minh: Ta xét ba truong hop:

a) Truong hop 1: TAm O nim trén mot canh cia Aﬁ

chang han canh MA (Hinh 16a).

Ta co tam giac OMB can tai O, suy ra AMB = OBM.

Ta c6 AOB=180°~MOB = AMB + OBM = 2AMB,
 AOB _sdAB

suy ra AMB = =
2 2

Vay trong Truong hop 1, ta co AMB = %sd AB.

b) Ziwong hop 2: Tam O nam bén trong goc AMB
(Hinh 16b)

V& dudmg kinh MC. Ta c6 AMB = AMC + BMC.

Ap dung két qua ctia Truomg hop 1 cho hai géc nédi tiép

AMC va BMC. ta ¢ xﬁcf“‘c;ﬁé:“‘fc,

o sd;{é+sd]§_e N sd@

suy ra AMB = AMC + BMC = 2 5

USSR, S
Vay trong Truong hop 2, ta co6 AMB =§Sd AB.

b



e

¢) Trwong hop 3: Tam O niam ngoai goc AMB
(Hinh 16¢).

V& duong kinh MC. Ta ¢6 AMB = CMB-CMA,

Ap dung két qua ctia Truong hop 1 cho hai goc néi tiép
e e ——  sdCB —— sdCA
CMB va CMA, ta o6 CMB =3B, Ghia =8 g ,

sty 1 A< OB iR =2 Ch Sd;’*B,

——— 1 —
Viy trong Truong hop 3, ta c6 AMB = ESd AB.

I3 e — ]_ —
Két ludn: Ta ludn cé AMB = Esd AB.

Vi du 4. Tinh s6 do cta AMB va ANB trong Hinh 17.
Giai

Trong Hinh 17, ta co AOB =90" va I3 gbc & tim chén

AB nén sd AB = AOB = 90°.

AMB va ANB 14 hai goc ndi tiép chan AB, suy ra

g

AMB=ANB=%SG@=% L 90° = 45°,

Chui y: Trong mot duong tron:
e Cac goc ndi tiép bing nhau chan cac cung bang nhau.

Hinh 16

Hinh 17

e Cac goc ndi tiép cung chan mot cung hodc chan cac cung bang nhau thi bang nhau.

e Goc ndi tiep nho hon hodc bang 90° ¢ s6 do biang nira s6 do cia goc & tim clng

chan mét cung.
e GoOc ndi ti€p chan nua dudng tron la goc vudng.

a)

Hinh 18

a5
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Vi du 5. Cho AB va CD la hai duong kinh vuong goc cua C

duong tron (O) Goi M, N la hai diém lan luot trén hai N
cung nho AC_, BC va chia mdi cung do thanh hai cung
bang nhau (Hinh 19). Tim s6 do cac goc sau: A B> B
a) ACB, AJB‘C
b) ADM, NCB. =
Hinh 19
Giai

a) Ta co ACB la goc ni tiép chan nira duong tron, suy ra ACB =90".
Ta c6 ADC va AOC lan luot 1a goe ndi tiép va goc & tam cung chén cung AC,
suy ra ADC =£=9—0ﬁ=45°_
2 2
b) Do hai duong kinh AB va CD vudng gbc voi nhau tai tam O cua (O) nen
AOC = COB = BOD = DOA =90°, suy ra sd AC =sdCB = sdBD = sdDA =90".
Vi M, N lan luot chia AC, CB thanh hai cung co s0 do bang nhau nén

sdAC ~ -~ ¢iCB

sdAT/I =sdﬁ= =45 sdCN =sd NB 272450'

Taco ADM la goc ndi tiép chan cung AM, suy ra

ADM = Sd’:M = 4; ~22.5°

Ta c6 NCB la goc néi tiép chan cung NB, suy ra

NCE SR BB % —99 50

Thuc hanh 5. Cho ba diém A, B, C nam trén duong tron (O) sao cho AOB =250*,
BOC = 30°, diém B thudc cung nho AC. Goi M, N lan luot 1a hai diém trén hai cung nho

Xé, AC va chia mdi cung d6 thanh hai cung bang nhau. Tim s do cac goc sau:

a) BCA, BAC: b) MBA, BAN.
Van dung 5. Mot huan luyén vién cho cau thi tap sut bong b4

vao cau mén MN (Hinh 20). Néu bong dugc dat & diem X

thi MXN goi la goc sat tur vi tri X. Hay so sanh cac gocsut X

e




BAITAP

1. Cho duong tron (O; 5 ¢cm) va diém M sao cho OM = 10 cm. Qua M vé hai tiép tuyén vdi
duong tron tai A va B. Tinh so do goc ¢ tam duoc tao boi hai tia OA va OB.

2. Cho tam gic déu ABC. V& nira duong tron dudng kinh BC céit canh AB va AC lan luot
tai D va E. Hay so sanh cac cung BD, DE, EC.

3. Day cung AB chia duong tron (O) thanh hai cung. Cung 16n c6 s6 do bang ba lan
cung nho.
a) Tinh s6 do mdi cung. -
b) Chimg minh khoang cach OH tir tim O dén day cung AB c6 do dai bing T

4. Kim gio va kim phut cia dong ho tao thanh mot goc & tdm ¢6 s6 do 1a bao nhiéu
vao nhiing thoi diém sau?
a) 2 gio; b) 8 gio; c) 21 gio.

5. Cho hai duong tron dong tim (O; R) va [0; RT\EJ Mot tiép tuyén ctia duong tron

nho cit duong tron 16n tai hai diém A va B. Tinh s6 do cung AB.
6. Xac dinh s6 do cac cung AB, BC, CA trong moi hinh vé sau.

Hinh 21
7. Cho duong tron (0) ¢ hai duong kinh AB, CD vuéng goc véi nhau. Lay mét diem M

trén cung nho AC r6i vé tiép tuyén véi duong tron (O) tai M. Tiép tuyén nay cat
duong thing CD tai S. Chimg minh ring MSD = 2MBA.

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Nhan biét dugc gdc 6 tam, goc noi tiép.

- Giai thich dugc méi lién hé gilta s6 do clia cung véi sé do gdc & tdm, s6 do géc ndi tiép.

~ Giai thich dugc moéi lién hé gilra s6 do géc ndi tiép va s6 do gbéc & tam cung chén

mot cung.

Qi



HINH QUAT TRON

= S6 lugng cay an trai clia trang trai Dat Lanh dugc
cho trong bang sau:

Ti Ié phan tram céc loai cdy dn tréaj

Sﬁlddngcéyén tré:i trong trang trai Dat Lanh
cia trang trai Dt Lanh
Cam 16 mCam
. W Xoal
Xoal 1 2 B Man
Man 8

56 liéu trén dugc biéu dién trong biéu d6 hinh quat tron bén.
Hinh cac phan dugc chia tirhinh tron trong biéu dé bén goi la gi? Lam thé nao
dé vé dugc chung?

1.90 DAl CUNG TRON

&‘? Mot hang rao bao quanh mot san co hinh tron co
.bf'll.l kinh 10 m (I-ﬁnh 1) duoc ghép bai 360 phan
bang nhau. Hay tinh:

a) D0 dai cua toan bd hang rao.
b) P dai cia mdi phan hang rao.
¢) D6 dai cua n phan hang rao.

Hinh 1

Nguoi ta chimg minh duoc ti s6 gitta chu vi va duong kinh cia mét duong tron ludn
bang mot so khong doi goi 1a 7 (ta thuong lay  ~ 3,14 hodc lay m theo may tinh).
Do dai cua cung ti 1€ thudn voi s6 do cua chung.
Ta ¢6 cong thire tinh chu vi C cia duong tron la: C = nd = 2nR, trong do d 1a duong kinh
va R la ban kinh.
Tu &.‘ va cong thue chu vi duong tron, tong quat ta co:

Uiy

CZ{ Trén duong tron ban kinh R, do dai / cua mot cung co

s6 do n® duoc tinh theo ¢ong thuc: A n’

_ TRn
180 B

Hinh 2



Vi du 1. Tinh d6 dai cung 30° clia mét duong tron c¢6 ban kinh 10 cm. (Lay n theo
may tinh va lam tron két qua dén hang phan tram.)

Giai
nRn w1030 5=
Cung 30°, ban kinh R = 10 ydodaila: /= = =—=5,24 :
ung 3 an ki cm co do dai la 180 180 3 (cm)
Chii y: Tt nay vé sau, néu khong néi gi thém thi ta lay m theo may tinh va lam tron

két qua dén hang phan tram.

Thuc hanh 1. Tinh d6 dai cung 72° cia mot dudng tron co
ban kinh 25 cm.

Van dung 1. Tinh d6 dai cua doan hang rao tir A dén B cla
san co trong Hinh 3, cho biét AOB = 80°.

. . inh
2. HINH QUAT TRON it

&2 a) Ta co the tinh dién tich clia miéng banh pizza trong Hinh 4a theo goc & tim va
ban kinh ctia 6 banh hay khong?
b) Chia mét hinh tron ban kinh R thanh 360 phan bing nhau.
i) Tinh dién tich ciia méi phan do.
ii) Tinh dién tich phan hinh tron ghép béi n phan bang nhau néi trén (Hinh 4b).

a) b)
Hinh 4

Ta c6 cong thirc tinh dién tich S ciia hinh tron 1a: S = R, trong d6 R 1a ban kinh.
T &, va cong thire dién tich hinh tron, ta co dinh nghia va tinh chat sau:

/' Hinh quat tron1a mot phan hinh tron gi6i han béi mot
cung tron va hai ban kinh di qua hai mut cua cung do.
Dién tich hinh quat tron ban kinh R, tmg voi cung n’
duoc tinh theo cong thuc:

nR’n

S= .
360

9



Chit y:

a) Hinh quat tron gi6i han bdi hai ban kinh OA, OB va
cung tron AmB (Hinh 6) dugc goi la hinh quat tron OAmB
hoéc hinh quat tron OAB.

b) Nguoi ta chirng minh dugc dién tich hinh quat tron ti 1€
thuan véi s do clia cung (mg véi no.

Hinh 6

Vi du 2. Tinh dién tich hinh quat tron ban kinh R = 10 cm, (g véi cung 60° (két qua
lam tron dén hang phan tram ciia cm®).

Giai
Hinh quat tron ban kinh R = 10 ¢cm, ung vdi cung 60° ¢6 dién tich la:
_ R’n w107 .60
T 360 360

S ~ 52,36 (cm?).

Vi du 3. Phan hinh tron dugc gidi han bdi mot cung va
day cang cung do goi la hinh vién phdn. Tinh dién tich
hinh vién phin AmB, biét goc & tam AOB = 60° va
ban kinh duong tron 1a 5,1 ¢m (Hinh 7) (két qua 1am tron
dén hang phan trim ctia cm’).

Giai
\ Hinh 7
Ta c6 OAB la tam giac déu canh R, suy ra

CRAW3B 51PAB

Ssics 2 o 11,26 (cm®).

Dién tich hinh quat tron OAmB la:
_— mR’.60 _m.51°.60
L B 360
Suy ra dién tich hinh vién phan AmB la:
S ss = Soams — Soss & 13,62 — 11,26 = 2,36 (cm’).

13,62 (cm®).

Thuc hanh 2. Tinh dién tich hinh quat tron ban kinh
R =20 ¢m, ang voi cung 72°.

Van dung 2. Tinh dién tich ciia miéng banh pizza co
dang hinh quat tron trong Hinh 8. Biét OA = 15 c¢m va
AOB = 55°

Hinh 8
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3. HINH VANH KHUYEN

e-} a) V& duong tron (C) tim O ban kinh r= 5 em va duong
tron (C') tim O ban kinh R = 8 cm.
b) Tinh dién tich S ciia (C) va dién tich S’ cua (C").
c) Hiy cho biét hiéu so (8" — S) biéu dién dién tich cua
phan nao trén Hinh 9.

gf Cho hai duong tron dong tim (O; R) va (O; r) véi R>r.
Hinh vanh khuyén 1a phan mat phang gidi han boi hai
duong tron (O; r) va (O; R).
Dién tich hinh vanh khuyén gi¢i han boi hai dudng tron
(O; r) va (O; R) duogc tinh béi cong thirc:
S =nR*-1r). Hinh 10

Vi du 4. Tin!l dién tich hinh ,vz‘mh khuy‘én gidi han béi hai duong tron (O; 5 cm) va
(O; 8 cm) (két qua lam tron dén hang phan tram).
Giai
Dién tich hinh vanh khuyén gigi han boéi hai duong tron (O; 5 cm) va (O; 8 cm) 1a
S =nR’-r’) = (8" - 5°) =391 ~ 122,52 (cm’).

Thuchanh 3. Tinh dién tich hinh vanh khuyén gi¢i1 han boi hai duong tron (O; 10 cm) va
(O; 20 cm) (két qua lam tron dén hang phan trim).

Van dung 3. Cho hinh vanh khuyén gioi han bdi hai
duong tron (O; r) va (O; R) véi R > r. Trén duong tron
(O; R) lay hai diém B, C sao cho BC vira la day cung
cua (0; R), vira la tiép tuyén cua duong tron (O; r) tai A
(Hinh 11).

a) Tinh do dai doan thang BC theor va R.

b) Cho BC = a\/g. Tinh dién tich hinh vanh khuyén
gi61 han boi hai duong tron (O; r) va (O; R) theo a. Hinh 11
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BAITAP
Trong cdc bai tdp dudoi day, lam tron ket qua dén hang phan trém.

. Tinh d¢ dai cac cung 30%; 90%; 120° ctia duong tron (O; 6 cm).

Tinh dién tich cac hinh quat tron (mg véi cung co so do lan luot 1a 30°% 90°; 120° cua
hinh tron (O; 12 cm).

Tinh dién tich cac hinh quat tron (ng véi cung co do dai 1an luot 1a 8 cm, 15 cm cia
hinh tron (O; 5 cm).

Tinh dién tich hinh vanh khuyén giéi han boi hai duong tron (O; 9 cm) va (O; 12 cm).

N

Tinh dién tich hinh vién phan gi¢i han bdi day cung co
do dai 1a 55 em va cung c6 so do 1a 95° (Hinh 12).

Hinh 12

Mot may kéo nong nghiép co duong kinh banh xe sau
la 124 cm va duong kinh banh xe trudc la 80 cm. Hoi
khi banh xe sau lan dugc 20 vong thi banh xe trudc lan
duogc bao nhiéu vong?

Hinh 13

Thanh ph6 Da Lat ndm vao khoang 11°58’ vi d6 Bic.
M3di vong kinh tuyén ctia Trai Dat dai khoang 40000 km.
Hay tinh d6 dai cung kinh tuyén tir Da Lat dén xich dao.

(Nguon: https://vi.wikipedia.org/wiki/Da—Lat.) A

-y

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

- Tinh dugc dé dai cung tron.

- Nhén biét dugc hinh quat tron va hinh vanh khuyén.

- Tinh dugc dién tich hinh quat trdn, dién tich hinh vanh khuyén.

— Gidi quyét dugc mét sé van dé thuc tién gén véi dudng tron (vi du: mot sé bai toén
lién quan dén chuyén dong tron trong Vat Ii; tinh dugc dién tich mét s6 hinh phang
¢6 thé dua vé nhing hinh phang gén véi hinh tron, chang han hinh vién phan, ...),



BAITAP CUOI CHUONG 5
CAU HOITRAC NGHIEM
. Cho hai dudng tron (O; 5 cm), (O; 4 cm) véi 00’ =9 cm. Két luan nao sau day dung vé
vi tri tuong doi cua hai duong tron?
A. Hai duong tron cat nhau. B. Hai duong tron ¢ ngoai nhau.
C. Hai duong tron tiép xtic ngoai. D. Hai dudng tron tiép xiic trong.
! Cho duong tron (O; 6 cm) yé duong thang a véi khoang cach tir“O dén a 12 4 cm.
Ket luan nao sau day dung ve vi tri gitra duong tron (O) va duong thang a?
A. (0) va a cat nhau tai hai diém. B. (0) va a tiép xiic.
C. (0) va a khong co diém chung, D. (O) va a co duy nhiét diém chung.
. Goc ¢ tam la goc
A. ¢6 dinh ndm trén duong tron.
B. c6 dinh nim trén ban kinh ctia duong tron.
C. co hai canh la hai duong kinh cua duong tron.
D. ¢6 dinh trung véi tdm duong tron.

. Hinh nao duéi diy bieu dién goc ndi tiép?

R B
A N
A A
s K7
(&
a) b) c) d)
Hinh 1
A. Hinh la. B. Hinh 1b. C. Hinh lc. D. Hinh 1d.
. Gée ndi tiép chan nira duong tron ¢6 s6 do la
A. 180" B. 120¥. C. 90", D. 60°.
. Cho hai tiép tuyén ctia dudng tron (O) tai Ava B B
cht nhau tai M (Hinh 2). Biét AMB = 50°. S6 do
cung nho AB la
A. 140" B. 230", o M
C. 130°. D. 150°.
A
Hinh 2
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7. Trong Hinh 3, ACB la goc
A. vuodng. B. tu.
C. nhon. D. bet.

Hinh 3

8. Trong mot duong tron, khang dinh nao sau day la sai?
A. Cac gbc ndi tiep chan nira dudng tron la goc vudng.
B. Hai goc ndi tiép bang nhau chan hai cung bang nhau.
C. Hai goc ndi tiép cung chin mot cung thi bang nhau.
D. Hai goc ndi tiép bang nhau thi cung chin mét cung,

9. Hinh quat tron ban kinh R, g vdi cung 90° ¢6 dién tich bing
A.7R’, B. ﬁ- & ﬁ‘ D. ﬁA
2 4 8
10. Hinh vanh khuyén gigi han boi hai duong tron (O; 2 em) va (O; 4 cm) ¢6 dién tich bang
A 12 cm’. B. 24 cm’, C. 4n cm’. D. 12w cm’,

BAITAP TU LUAN

el C
11. Quan sat Hinh 4. Biét DOA = 120°, OA 1L OC, OB L OD. D
a) Doc tén cac goc ¢ tam co trong hinh. B
b) Tinh s6 do ctia mdi goc & tim tim duge & cau a. 5
¢) Tim céc cip cung bang nhau va c¢6 sé do nho hon 180°. 0
d) So sanh hai cung nho AB va CD.
Hinh 4

12. Cho tam giac AB{C c6 ba dinh nam tr?n duong tron (O) va AH‘IE‘I duong cao.
Puong thang AO cat duong tron (O) tai diém tha hai D. Ching minh rang:
a) AC vudng goc voi DC;
b) ABC = ADC;
c)AB .AC=AH . AD.
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13. Hay hoan thanh bang s6 liéu sau vao v& (lay T ~ 3,14 va lam tron két qua dén hang
phan muoi).

Ban kinh R 20 cm ? 12cm | 32,6 cm ?
$6 do n° ctia cung tron 160° 144° ? 42° 15°
Do dai / ciia cung tron ? 16,8¢cm | 60cm ? 96 cm

14, Trén duong thang xy, lay lan luot ba diém A, B, C sao cho AB > BC. V& duong tron (O)
duong kinh AB va duong tron (O') duong kinh BC.
a) Chung minh ring hai duong tron (O) va (') tiép xuc ngoai tai B.
b) Goi H la trung diém ctia AC. V& day DE cia (O) vuong goc véi AC tai H.
Chung minh t&r giac ADCE la hinh thoi.
¢) DC cét dudng tron (O’) tai F. Chirg minh ring ba diém F, B, E thang hang,
d) Chirng minh ring HF la tiép tuyén cta duong tron (O).

15. Hai dang Ké Ga toa lac tai xa Tan Thanh, huyén Ham Thudn Nam, tinh Binh Thuén.
Biét ngon hai ding cao 65 m so voi mat nudc bién. Véi khoang cach bao nhiéu
kilomét thi nguoi quan sat trén tau bat dau trong thiy ngon cua hai ding nay?
Cho biét mat ngudi quan sat & d6 cao 5 m so v6i mat nudc bién va ban kinh Trai Dat
gan bang 6400 km.

a)

Hinh 5
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HOAT DONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

Hoat déng 1. LAM GIAC KE PO GOC NANG DON GIAN

MUCTIEU
— Van dung tich hop cac kién thirc lién mon. gilra
Toan l}oc, Cong nghé va Khoa hoc ty nhién dé lam
giac ke do goc nang don gian.
— Van dung cac kién thire da hoc vé i s6 luong gié(;
cua goc nhon va giai tam giac vudng dé sfr dung giac ké
vao viéc tinh cac chiéu cao trong thuc té.
CHUAN B|
Moi nhém hoc sinh chuan bi:
— Giay bia, ong hut loai 16n (¢6 duong kinh 12 mm),
thuéc' do gbc bang nhyua, compa, cudn chi, mét vai
dinh 6¢, bang keo trong.
— But chi, bd dung cu hoc tap hinh hoc.
— Sach giao khoa Toan 9, tip mot — Chan tro1 sang tao.
TIEN HANH HOAT BDONG
HOAT PONG 1: Lam giac ké do géc ning

Chia 16p thanh c4c nhém, mdi nhom tir 8 dén 10 hoc sinh.
Nhom trudng phan cong cac ban:

qua 16 vira duc va
budc hai dau soi chi
vao mot vat nang
tao thanh mot day
doi.

dan mot cai ong hut
doc theo canh thang
cua thudce do goc dé
lam 6ng ngam.

r“'

Buoc 1 Budc 2 Budc 3 Budc 4
—Pucmdt1dtai tim | — X6 mot soi chi |- Dung bang keo |- Gan bo do goc
O cua mot cai thuoc
do goc (co thé ho
ltra nong dau nhon
cua compa roi dui
xuyén qua thudc).

vao thudc bang keo
dan.




Luweu y: Soi chi va vat nang nay dong vai tro
kim dong ho, gitp ta tinh duoc goc nang,
nén phai dam bao khi nghiéng thudc dé
ngam, diy doi phai lubn chi phuong thang
dung va khong bi ma sat voi mat thude.
Goc nang tao boi phuong 6ng ngam va
phurong nam ngang la goc giira day doi va
tia di qua vach 90° ctia thudce do goc.

HOAT DONG 2: Sir dung gidc ké vira lam dé tinh chiéu cao trong thye té
Dé tinh chiéu cao clia mot cai cdy hoic
cOt cO trong san truong, nhom truong
phan cong cac ban thuc hién cac viéc:

— Po khoéng cach AN tir gbc cay dén vi tii
nguol quan sat.

— Do d6 cao MN tir mét nguoi quan sat
den mat dat.

— Dung dung cu vira lam dé do goc nang
o= HMB tir M khi nhin thiy ngon ciy
nhu hinh bén.
— Tinh chiéu cao AB ctia cdy theo cong thirc:

AB =MN + AN . tan a.

HOAT PONG 3: Té chirc bio cio

M&i nhém lan luot bao céo trude 16p vé
cac ndi dung:

a) Cach phan cong cu thé trong nhom.

b) Pac diém Sﬁl} pham ctia nhom, nhiing
sang tao, thay doi so voi hudng dan.

¢) Két qua sf{ dung san ph?im de do dac va
tinh toan chiéu cao thuc te.

d) Tu danh gia vé san pham.

e) Pé xuit cic cii tién.
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Hoat déng 2. VE PUONG TRON BANG PHAN MEM

GeaGebra

MUCTI EU
— Thyc hanh sir dung phan mém GeoGebra dé vé cac duong tron.
— Xem xét su thay d6i ciia dién tich hinh tron khi thay doi ban kinh.
— On tap va minh hoa cac tinh chat da hoc vé duong tron.

— Thue hanh sir dung phan mém dé thiét ké do hoa lién quan dén duong tron.

CHUAN BI
— May tinh x4ch tay hodc may tinh bang c6 cai dit GeoGebra hodc co két ndi Internet.
— May chiéu hodc man hinh ti vi 1on.
— Thyc hanh trong phong may néu cac truong co diéu kién.

— Sach giao khoa Toan 9, tap mot — Chan troi sang tao.

HUGNG DAN CHUC NANG CUA GEOGEBRA

Dé v& duong tron trén GeoGebra ta thuc hién cac thao tac trén hai viing sau:
1. Vung chura cac thanh cong cu;

2. Vung vé hinh: chira cac duong tron vé duoc.

108



Hb so Chinh stra Hién thi Céc tly chon Cac cong cu Cira sb Tro gitp

Vung chia cic R .. |/ A, ).l ‘®| s m‘ « ez : .%:

thanh cong cu
“I[ac~

Vimg v& hinh {

TIEN HANH HOAT DONG

HOAT PONG 1: Vé dudng tron theo cic cach khic nhau

Dé vé duong tron trén GeoGebra, ta ¢o cac cach sau:
Ciach 1: V& duong tron khi biét tim va mot diém trén duong tron.

1. Khoi dong phan mém da cai dat trén may tinh hodc truy cip vao trang web:
https://www.geogebra.org/ dé sir dung phién ban online.

2. Cac budc thao tac trén GeoGebra:

4]
— Chon thé vé diém trén thanh céng cu.
— Nhap chudt vao hai diém tuy y trén vung vé& hinh.

Hb so Chinh sira Hién thi Cac tiy chon Cac cOng cu Clra sé Tro git'Jp

lM |I>\Hl® PN [E2

.2 .v v ALY | of
e EnnarEouls fanet flunsBosesleesal et fag e mEmis Uiy e -t 2 b : 1

elu
&0
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Hb sor Chinh sira Hién thj Cde thy chon Cac cdng cu Cira sb Tro giip
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— Phan mém sé& tu dong dit tén diém, tuy nhién ta co thé ddi tén diém bang cach nhip
chudt phai vao diém, chon ddi tén va gb tén mai vao hop thoai.

"© oéiten %

Tén mai clia Diém |

" al

‘OK  Huy

— Chon thé v& dudng tron trén thanh cong cu. Tiép tuc chon “Puong tron khi biét
tdm va 1 diém trén dudng tron”.

v e

| (<) Budng tron ki biét tdm va ban kinh
|:i;"“t‘.umpa
1{) ve awong ron qua 3 aiém oo sin

[ Hinh bén nguyét qua 2 diém
|2} Cung trén ki biét tam va 2 @iém trén cung trén
:f:'j Cung Iron qua 3 diém |

| £y Hinh quat khi bidt tam va qua 2 &ém wen binh quat |
Q Hinh quat di qua 3 diém ! IERI))

— Nhap chuot vao diém I va diem M. Phan mém sé& tu dong vé duong tron tam I
ban kinh IM.

Ciach 2: V& duong tron khi biét tim va s6 do cua ban kinh,

1. Khéi dong phan mém dd cai dat trén may tinh hodc truy cip vao trang web:
https://www.geogebra.org/ dé str dung phién ban online.

2. Cac budc thao tac trén GeoGebra:
— V& trudce tam O va tao thanh truot biéu thi tham s r.
B ' '

i | f | | i
] =g |

fe— iy, mmmu
| | |

—

— Chon thé v& duong tron trén thanh cong cu. Tiép tuc chon “Puong tron khi biét
tam va ban kinh”.

H& so Chinh sika Hién thi Céc tity chon Céc o8ng oy Cira 58 Tro gidp

DIEPER S o) [P ARNETE L
R e -.ijmgmnmbiétwnvﬂaémmdwnghtn: A

| (2 compa
) V& dwong trom qua 3 dm cb sén
| (™ Hinh ban nguyét qua 2 aiém
| 4"} Cung trén khi bidt tam va 2 dibm trén cung trén
: "} Cung trn qua 3 didm

LY Hinh quat khi biét tam v qua 2 didm trén hinh quat
| ‘D Hinh quat di qua 3 diém



— Nhép chudt vao diém O va nhap ban kinh bang r vao hdp thoai hién ra.

C_?_;m;ng tron it e \r; ban k;nh = . x I
| Bnkinh |
P o
i _OK | Hy |

— Phan mém tu dong v& duong tron (O; 1),

— Dung chudt thay doi r dé thay doi ban kinh.
Tuong tu nhu cach 1 va 2, ta ¢6 thé vé duong tron theo cac cach sau:

Ciach 3: V& duong tron khi biét tim va mot doan thing c6 d6 dai bang ban kinh
(ché do Compa).

Thao tac trén phan mém GeoGebra dugc thuc hién nhu sau:

— V& trudc tam J va mot doan thang PQ. (S | ||

— Chon thé vé duong tron ©) trén thanh
cong cu. Tiép tuc chon “Compa”.

— Nhap chudt vao tdm J, sau d6 nhap chudt |
vao doan thang PQ.

— Ta ¢6 duong tron tam J ban kinh r = PQ.

Ciach 4: V& duong tron di qua ba diém.
Thao tac trén phan mém GeoGebra duoc thuc hién nhu sau:
— V& trude ba diém A, B, C khong thang hang,

— Chon the vé duong tron O trén thanh
cong cu. Tiép tuc chon “V& duong tron qua
3 diém co sin”.

— Nhép chudt lan luot vao ba diém A, B, C.

— Ta c6 duong tron di qua ba diém A, B, C
nhu hinh bén.

Filh



Thuc hanh 1.
a) V& duong tron tam O ban kinh r = 5 theo Cach 2.
b) V& tam giac MNP roi vé duong tron ngoai tiép theo Cach 4.

HOAT DONG 2: Tinh dién tich hinh tron

Tinh dién tich cua hinh tron tam O ban kinh r.

1. Khéi dong phan mém dd cai dat trén may tinh hodc truy cdp vao trang web:
https://www.geogebra.org/ dé sir dung phién ban online.

2. Cac budc thao tac trén GeoGebra:
— V& duong tron tam O ban kinh r theo Cach 2.

— Chon chirc néng do dién tich Iil trén thanh cong cu.
— Nhap chuét vao duong tron tim O ban kinh r.

—Ta ¢6 dién tich hinh tron vira v& (theo cm®) nhu hinh dudi day.

H& so Chinh sira Hién thi Céc tuy chon Céc cong cu Cira sb Tro giup

IR~ NEEE
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|
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B |
~ Diéntich clac=19.63

— Dung chudt kéo con chay dé thay doi ban kinh r. Quan sat dién tich hinh tron thay doi
khi thay doi ban kinh r.
Thuc hanh 2.

a) V€ duong tron tdm J ban kinh r = 4 theo Cach 2 va tinh dién tich hinh tron vira
vé duoc.

b) V& diém O, doan thang AB va dudng tron tim O ban kinh bang AB theo Cach 3.
Tinh dién tich hinh tron vira vé duoc.
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BANG GIAI THICH THUAT NGU

Bat ding thic
La hé thirc danga>b (hay a<b,a>b,
a<bh).

Bat phuong trinh bac nhat mét an
La bat phuong trinh dang ax + b > 0
(hodcax+b<0,ax+b>0,ax +b <0),
v6i a, b 1a hai $0 da cho va a # 0.

Cat tuyén cua dudng tron
La duong thang co hai diém chung
véi duong tron, hai diém chung goi la
giao diém.

Can bacba
Can bac ba cua so thuc a la so thuc x
thoa man x’ = a, ki hiéu {/;.

Can bac hai
Cian bac hai cua so thuc khong am a la
5O thuc x thod min x* = a.

Can thiacbacba
La biéu thuc dang YA, trong d6 A 1a
mot bieu thirc dai s6.

Can thucbac hai
La biéu thirc dang VA, trong d6 A la
mét biéu thic dai sb. Biéu thire A duoc
goi 1a bicu thirc Idy cdin hoac biéu thirc
duei déiu cdn.

Cung
La phan duong tron giéi han boi
hai diém trén duong tron.

Day ctia dudng tron
La doan thang ndi hai diém nam trén
duong tron.

Pudng kinh ciia duéng tron
La day di qua tdm cua dudng tron.

Pudng tron
La hinh gdm cac diém ndm trong mit
phéang va cach déu mot diem cho trude.
Giai tam gidc vudng
La tinh cac canh va cac goc cua
tam giac do.
Gocndi tiép
La goc co dinh nam trén duong tron va
hai canh chira hai diy cung cia duong
tron do.
Goc G tam
La goc co dinh trung v61 tam duong tron.
Hai duéng tron cit nhau
La hai duong tron c6 hai diém chung.

Hai dudng tron khong giao nhau
La hai duong tron khong c6 diém chung,

Hai dudng tron tiép xicnhau
La hai duong tron co ding mot
diém chung.

Hé hai phuong trinh bac nhat hai an
La hé gdm hai phuwong trinh bac nhat
hai an duoc viét dudi dang:

ax+by=c¢
{a'x +by=c.
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Hinh quat tron
La phan hinh tron gidi han bdi mot
cung tron va hai ban kinh di qua hai
mut cua cung do.

Hinh vanh khuyén
La phan mit phang gidi han boi hai
duong tron cd tdm trung nhau va
ban kinh khac nhau.

@

Nghiém cta bat phuong trinh

bac nhat mét an
La cac gia tri cha an lam cho bat
phuong trinh trd thanh khang dinh dung.

Nghiém cta hé hai phuong trinh

bac nhét hai an
La cac nghiém chung cua hai
phuong trinh trong hé phuong trinh
bac nhét hai an do.
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Phép khai phuong
La phép toan tim cac can bdc hai
s6 hoc ciia mét s6 khong am, con duoc
g0 tat 1a khai phuong.

Phuong trinh bac nhét hai 4n
Phuong trinh bac nhat hai an x va y la
phuong trinh c6 dang
ax +by=c,
trong d6 a, b, ¢ 1a cac so da biét, avab
khong dong thoi bang 0.

Ti s6 luong giac cia mot géc nhon
% ¢ L ~ -~ 0
La cac ti sO sin, cosin, tang, cotang cua
goc nhon do.

Tiép tuyén cia dudng tron
La duong thiang c6 duy nhat mét
diém chung véi duong tron. Diém chung
do goi la tiép diém.

Truc can thic & mau
La phép bién doi bicu thirc sao cho
khéng con can thire & mau (con goi 1a
khir cén thire ¢ md).



BANG TRA CUU TU NGU

TU ngidi Trang
Bat dang thuc 25
Bat ptrUdng trinh bac nhat 30
maot an
Cat tuyén clia dudng tron 83
Can bac ba 42
Can bac hai 37
Can thuc bac ba 44
Can thuc bac hai 40
Cung 91
Cung bi chan 94
Day cta dudng tron 77
Budng kinh cta dudng tron 77
Puong tron tam O ban kinhR | 75
Giai hé phuong trinh bang 17
phuong phép cong dai s6
Giai hé phuong tr:lnh bang 15
phuadng phéap thé
Giai tam giac vuéng 69
Géc ndi tiép 93
Goc & tam 20

T ngif Trang

Hé hai phuong trinh bac nhat

e 13
hai an
Hé thuc gilra canh va goc cta 67
tam giac vuong
Hinh quat tron 99
Hinh vanh khuyén 101
Nghiém ctia bat phuong trinh -
bac nhat mét an
Phép khai phuong 37
Phuong trinh bacnhathaidan | 11
Tam d@6i xting cla dudng tron | 76
Ti s6 lugng gidc clia gécnhon | 60
Tiép tuyén cla dudng tron 83
Tinh chdt bic cau 26
Tinh chat lién hé gila tha tu a5
va phép cong
Tinh chat lién hé gilra tha tu 27
va phép nhan
Truc can thic ¢ mau 52
Truc d6i xuing clia dudong tron | 76
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Nha xuit ban Gido duc Vigt Nam xin trin trong cdm on
cic tde gid c6 tde pham, tw liéu dwoc sie dung, trich din
trong cudn sdach nay.

Chiu trach nhiém xuét ban:
Cha tich Hi dong thanh vién kiém Téng Giam déc NGUYEN TIEN THANH

Chiu trach nhiém néi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap néi dung: TRAN THANH HA —NGUYEN THI PHUOC THQO-BDANG THI THUY
Bién tap mi thuat: PANG NGOC HA

Thiét ké sach: HOANG CAO HIEN — BUI XUAN DUONG

Trinh bay bia: DANG NGOC HA — TONG THANH THAO

Minh hoa: THANH THAO — NGOC KHANG — CAO HIEN — XUAN DUONG
Stra ban in: TRAN THANH HA — NGUYEN TH| PHUOC THO —

DANG THI THUY — HOANG TH| THU DUNG
Ché ban: CONG TY CO PHAN DICH VU XUAT BAN GIAO DUC GIA BINH

Ban quyén © (2024) thuéc Nha xuét ban Giao duc Viét Nam.

Xuét ban phadm da dang ki quyén tac gid. Tat ca cac phan clia ndi dung cudn sach nay déu
khong dwoc sao chép, Iwu trir, chuyén thé dudi bat ki hinh thirc nao khi chwra ¢é sw cho phép
bang van ban clia Nha xuét ban Gido duc Viét Nam.
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