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Sdch gido vién Todn 12 |a tai liéu gitp gido vién hiéu ré cic van dé vé ndi dung, muc dé yéu
cau, phuong phéap gidng day SGK Todn 12 thudc bd sdch “Két néi tri thiic véi cudc séng”.
Clng c6 thé hiéu Sdch gido vién Todn 12 a tai liéu huéng dan st dung SGK Todn 12 trong
cbng tac day hoc.

Véi mong muén tao diéu kién cho gido vién chti déng, séng tao trong gidng day, Sdch gido vién
Todn 12 chtiyéu lam r6 cac van dé sau:

1. Chuong trinh mén Toan cap Trung hoc phé théng, bao gém ca van dé phuong phép
day hoc dugc cu thé hod trong TOAN 12 nhu thé nao.

2. Y tudng cla tac gid 4n sau cau tric sach, cau trdc bai hoc va tling ndi dung cu thé
ma GV can hiéu ré dé truyén tai cho HS.

3. Mét s6 gai y trong viéc t6 chiic cho HS hoc tap trén I6p, nhu té chiic thuc hién cac
néi dung duoc thiét ké trong sach.

4. Cung cap dap an cho cac hoat dong, cau héi, bai luyén tap trén I6p, bai van dung va
bai tap trong SGK.

5. Goi y t6 chuc thuc hién cac hoat déng trdi nghiém ngoai gid 1én I6p.

Vi tinh than dd, Sdch gido vién Todn 12 gom hai phan:

e Phdn mét. Huéng dan chung
Phan nay trinh bay cac van dé nhu: Chuong trinh (muc tiéu va nhing diém can luu y);
Gidi thiéu chung vé SGK Todn 12 (quan diém bién soan, cau tric ndi dung, cau tric cac
bai hoc, phuong phap tiép can); Phuong phap day hoc, danh gia két qua gido duc.

e Phan hai. Huéng dan cu thé

Phan nay sé di vao tiing chuong, bai véi ndi dung, thai lugng va muc tiéu can dat; mot
s6 gai y vé cach t6 chic gidng day hay thuc hién cac phan quan trong cia méi bai hog;
Dap s6/hudng dan/Igi gidi cho cac cau hoi, bai luyén tap tai I6p, bai van dung va bai
tap trong SGK.

Hi vong, Sdch gido vién Todn 12 sé |a tai liéu hiru ich cho GV khi giang day TOAN 12.

CACTACGIA



MUCLUC

L&i noéi dau

Trang

PHAN MOT. HUGNG DAN CHUNG

PHAN HAL. HUGNG DAN CU THE
CHUGNG 1. NG DUNG DAO HAM DE KHAO SAT VA

VE DO THI HAM SO 24
Bai 1. Tinh don diéu va cuc tri cla ham s6..........ccoocecce 27
Bai 2. Gid tri I6n nhat va gid tri nhd nhdt clia ham so............... 41
Bai 3. Budng tiém can cia @0 thi hAM $0...........cooco 51

Bai 4. Khao st su bién thién va vé d6 thi cla ham s6.............. 57
Bai 5. Ung dung dao ham dé gidi quyét mt s6 van dé lién quan
dén thyc tién 70
BAITAP CUGI CHUONG | .. 77

CHUGNG I1. VECTO VA HE TRUC TOA DO TRONG KHONG GIAN... 81

Bai 6. Vecta trong khéng gian 82
Bai 7. Hé truc toa do trong khong gian ... 102
Bai 8. Bi€u thtic toa dd clia cac phép toan vecto............... 111
BAI TAP CUGI CHUONG I 118
CHUONG I11. CAC SO DAC TRUNG DO MUC DO PHAN TAN

COAMAU SO LIEU GHEP NHOM ............cce 121
Bai 9. Khoang bién thién va khodng td phan vi .................. 122
Bai 10. Phuong sai va @0 1ech chuan ... 126
BAITAP CUOI CHUONGINI ... 130
CHUONG IV. NGUYEN HAM VA TICH PHAN..............ccooccc 132
Bai 11. Nguyén ham 134
Bai 12 THEh PRAN .ot 146
Bai 13. Ung dung hinh hoc cia tich phan ..., 156
BAI TAP CUGI CHUONG IV 163

4

Bai 14. Phuong trinh mat phang ..o 167
Bai 15. Phuong trinh dudng thang trong khong gian........... 179

Bai 16. Cong thc tinh géc trong khong gian ... 189
Bai 17. Phuong trinh mat cau 194
BAI TAP CUGI CHUONG V 198
CHUGNG VI. XAC SUAT CODIEU KIEN..............cococ 204
Bai 18, XAC SUAL €O QTEU KIBN ... 204
Bai 19. (ong thiic xdc sudt toan phan va cong thiic Bayes....212
BAI TAP CUGI CHUONG VI ... 221
HOAT DONG THUC HANH TRAINGHIEM......................... 224

Khéo sat va vé d6 thi ham so vdi phan mém GeoGebra........224
Vé vecto tong clia ba vecto trong khong gian

bang phan mém GEOGEDIA ...........vvvmcvrssessssssesenin 226
Da dai gang tay (gang tay ctia ban dai bao nhiéu?)............... 227
Tinh nguyén ham va tich phan v6i phan mém GeoGebra.

Tinh gén dtng tich phan bang phuong phdp hinh thang....230
Vé d6 hoa 3D véi phan mém GeoGebra 233
BAI TAP ON TAP CUGI NAM 234




HUONG DAN CHUNG

¥ mMucTIEU MON HOC

ﬂ Muc tiéu chung ctia mén Toan

Chuong trinh mon Todn gitp HS dat cdc muc tiéu cht yéu sau:

1.

Hinh thanh va phét trién ning lyc todn hoc bao gdm cdc thanh t6 c6t 16i sau: ning luc
tu duy va lap ludn todn hoc; ndng lic mé hinh hod todn hoc; nang luc gidi quyét van dé
todn hoc; nang luc giao tiép todn hoc; ndng lic st dung cong cu, phuong tién hoc todn.
Go6p phan hinh thanh va phat trién ¢ HS cdc phdm chat chti yéu va nidng lic chung theo
cac muc do pht hgp véi mén hoc, cdp hoc dugc quy dinh tai Chuong trinh t6ng thé.
Co kién thic, ki ning toan hoc phé thong, co ban, thiét yéu; phat trién kha ning giai
quyét vin dé co tinh tich hgp lién moén gitta mon Todn va cdc mon hoc khdc nhu Vat i,
Ho4 hoc, Sinh hoc, Pia li, Tin hoc, Cong nghé, Lich sii, Nghé thuét,...; tao co hoi dé€ HS
dugc trai nghiém, dp dung todn hoc vao thuc tién.

C6 hiéu biét tuong doéi téng quat vé sy hitu ich ctia todn hoc déi véi tling nganh nghé
lién quan d€ lam co s¢ dinh huéng nghé nghiép, cling nhu ¢6 du nang lyuc téi thiéu dé
tu tim hi€u nhiing van dé lién quan dén todn hoc trong sudt cudc doi.

ﬂ Muc tiéu cia mén Toan cap Trung hoc phé théong

Moén Toan cdp THPT nhdm gitp HS dat cdc muc tiéu cht yéu sau:

l.

G6p phan hinh thanh va phat trién ning lic todn hoc véi yéu cau can dat: néu va tra 1oi
dugc cau hoi khi ldp luan, gidi quyét vin dé; st dung dugc cac phuong phdp lap ludn,
quy nap va suy dién d€ hiéu dugc nhiing cach thic khic nhau trong viéc gidi quyét van
dé; thiét 1ap dugc mo hinh todn hoc dé mé ta tinh hudng, tif d6 dua ra cach giai quyét
van dé todn hoc dat ra trong md hinh dugc thiét 1ap; thyc hién va trinh bay dugc giai
phdp gidi quyét vin dé va dénh gia dugc gidi phdp da thyc hién, phan anh dugc gid tri
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ctia gidi phdp, khai quat hod dugc cho van dé tuong tu; stt dung dugc cong cu, phuong

tién hoc todn trong hoc tap, kham phé va gidi quyét van dé toan hoc.

2. C6 nhiing kién thtic va ki ndng todn hoc co ban, thiét yéu vé:

- Dai 6 va Giai tich: Tinh todn va st dung céng cu tinh todn; st dung ngoén ngi va
ki hi¢u dai s6; bién déi biéu thiic dai s6 va siéu viét (Iluong gidc, mi, 16garit), phuong
trinh, hé phuong trinh, bat phuong trinh; nhdn biét cdc ham s6 so cdp co ban
(luy thiia, lugng gidc, mi, l6garit); khao st ham s6 va vé d6 thi ham s6 bing cong cu
dao ham; stt dung ngon ngti ham s6, d6 thi ham s6 dé mo ta va phan tich mét s6 qud
trinh va hién tugng trong thé gidi thuc; st dung tich phan d€ tinh todn dién tich
hinh phéng va thé tich vit thé trong khong gian.

- Hinh hoc va Do lidng: Cung cdp nhiing kién thic va ki ning (& mdc do suy luan
16gic) v€ cdc quan hé hinh hoc va mot s6 hinh phdng, hinh khdéi quen thudc; phuong
phdp dai s6 (vecto, toa d9) trong hinh hoc; phét trién tri tudng tuong khong gian;
giai quyét mot s6 van dé thyc tién don gian gan v6i Hinh hoc va Do ludng.

— Thoéng ké va Xac sudt: Hoan thién kha ndng thu thap, phan loai, biéu dién, phan tich
va xti lf dit liéu thong ké; st dung cdc cong cu phan tich di liéu théng ké thong qua
céc s0 ddc trung do xu thé trung tdim va do miic dé phan tdn cho mau s6 liéu khong
ghép nhém va ghép nhom; st dung cdc quy luat thong ké trong thyc tién; nhan biét
cac mo6 hinh ngau nhién, cdc khai niém co ban ctia xdc sudt va y nghia ctia xac sudt
trong thuyc tién.

3. Gop phén giap HS c6 nhiing hiéu biét tuong déi tdng quét vé cdc nganh nghé gin véi
mon Todn va gid tri ctia n6; lam co s¢ cho dinh huéng nghé nghiép sau THPT; cé du
nang luc t6i thi€u dé ty tim hiéu nhiing van dé lién quan dén toan hoc trong cudc sdng.

L Muc tiéu mén Toan 16p 12

Cu thé hod muc tiéu mén hoc, Todn 12 nham giap HS dat dugc cac kién thiic va ki ndng sau:

1. Ung dung dgo ham dé khdo sat va vé do thi ciia ham s6

- Nhan biét dugc tinh dong bién, nghich bién ctia mgt ham s6 trén mot khoang dua
vao ddu ctia dao ham cidp mét ctia né.

— Thé hién dugc tinh dong bién, nghich bién ctia ham s6 trong bang bién thién.

— Nhén biét dugc tinh don diéu, diém cyc tri, gid tri cuc tri cia ham s6 thong qua
bang bién thién hodc thong qua hinh anh hinh hoc ctia d6 thi ham s6.
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Nhan biét dugc gia tri l6n nhat, gid tri nho nhat cia ham s6 trén mot tap xac dinh
cho trude.

Xéc dinh dugc gid tri 16n nhét, gid tri nhdé nhédt ctia ham s6 bang dao ham trong
nhiing tridng hgp don gidn.

Nhén biét dugc hinh dnh hinh hoc ctia dudng tiém cdn ngang, duong tiém cén
ding, dudng tiém can xién ctia d6 thi ham sé.

Mo ta dugc so do tong quat dé€ khao sat ham s6 (tim tdp xdc dinh, xét chiéu bién
thién, tim cyc tri, tim tiém can, 1ap bang bién thién, vé d6 thi).

Khdo sat dugc tap xdc dinh, chiéu bién thién, cuc tri, tiém cén, bang bién thién va vé
do thi ctia cac ham s6:

1x+b
—ax* +bx* +cx+d(a=0); y=2 c#0,ad—bc#0);
g ( ) “ cx+d( )
2 -
y=m (a#0,m#0 va da thic tti khong chia hét cho da thic mau).
mx +n

Nhan biét dugc tinh d6i xting (truc déi xting, tam déi xiing) ctia do thi cdc ham s6 trén.

Van dung dugc dao ham va khéo sat ham s6 dé€ gidi quyét mot s6 van dé lién quan
dén thuc tién.

2. Nguyén ham. Tich phan

Nhan biét dugc khdi niém nguyén ham ctia m¢t ham s6.
Giai thich dugc tinh chat co ban clia nguyén ham.

Xdc dinh dugc nguyén ham cia mdt s6 ham s6 so cdp nhu:
u 1 ;
y=x"(a#-1); y=—; y =sinx; y =cosx;
x

1 1 e
y=—— y=—=-y=a5y=e".
COoSs X Sin X

Tinh dugc nguyén ham trong nhiing truéng hgp don gian.
Nhan biét dugc dinh nghia va cdc tinh chdt ctia tich phan.
Tinh dugc tich phéan trong nhiing trudéng hgp don gian.

St dung dugce tich phin dé tinh dién tich cia mét s6 hinh phing, thé tich ctia mot s6
hinh khai.

Van dung dugc tich phéan d€ gidi mat s6 bai todn c¢é lién quan dén thuyc tién.



3. Phuigng phdp tog dj trong khiéng gian

Nhan biét dugc vecta va cac phép todn vecto trong khong gian (t6ng va hiéu ctia hai
vecto, tich clia mdt s6 v6i mot vecto, tich vo hudng clia hai vecto).

Nhan biét dugc toa dd ciia mot vecto doi véi hé truc toa do.

Xac dinh dugc do dai cia mot vecto khi biét toa do hai ddu mut ctia né va biéu thic
toa d¢ ctia cdc phép todn vecto.

X4c dinh dugc biéu thiic toa do ctia cdc phép toan vecto.

Van dung dugc toa do ctia vecto d€ giai mot s6 bai todn cé lién quan dén thuyc tién.
Nhén biét dugc phuong trinh t6ng qudt ctia mat phing.

Thiét 1ap dugc phuong trinh téng quat ctia mit phing trong hé truc toa do Oxyz
theo mdt trong ba cich co ban: qua moét diém va biét vecto phdp tuyén; qua mot
diém va biét cip vecto chi phuong (suy ra vecto phap tuyén nho vao viéc tim vecto
vuodng géc vai cdp vecto chi phuong); qua ba diém khong thing hang.

Thiét 1ap dugc diéu kién dé€ hai mét phdng song song, vuong goc véi nhau.

Tinh dugc khoang cach tli mét diém dén mot mat phdng bang phuong phép toa dé.
Van dung dugc kién thiic vé phuong trinh mit phing d€ gidi mot s6 bai todn lién
quan dén thuyc tién.

Nhan biét dugc phuong trinh chinh tic, phuong trinh tham s6, vecto chi phuong
cuia dudng thing trong khong gian.

Thiét 1ap dugc phuong trinh ctia dudng thing trong hé truc toa do theo mét trong
hai cach co ban: qua mdt diém va biét mot vecto chi phuong, qua hai diém.

Xéc dinh dugc diéu kién d€ hai duong thing chéo nhau, cit nhau, song song hoic
vuong goc véi nhau.

Thiét 1ap dugc cong thiic tinh goc gitia hai duong thing, gitia dudng thing va mit
phang, gitia hai mat phang.

Van dung dugc kién thic v€ phuong trinh dudng thing trong khong gian dé giai
mat sO bai toan lién quan dén thyc tién.

Nhén biét dugc phuong trinh médt cau.

Xdc dinh dugc tam, ban kinh ctia mdt cau khi biét phuong trinh ctia né.

Thiét 1ap dugc phuong trinh ctia madt cau khi biét tim va ban kinh.

Vian dung dugc kién thic vé phuong trinh mat cau dé€ giai mét s6 bai todn lién quan
dén thuyc tién.



4. Phan tich va xit li dii liéu
- Tinh dugc cic s6 dic trung do mic dé phan tdn cho mau s6 liéu ghép nhom:
khodng bién thién, khodng tii phan vi, phuong sai, d¢ léch chudn.

- Giai thich dugc y nghia va vai tro ctia cdc s6 ddc trung ndi trén ctia mau s6 liéu trong
thuc tién.

— Chi ra dugc nhiing két ludn nhd y nghia ctia cdc s6 dic trung néi trén ctia mau s6
liéu trong truong hgp don gian.
- Nhan biét dugc méi lién hé gita thong ké v6i nhiing kién thic ctia cdc moén hoc
khéc trong Chuong trinh 16p 12 va trong thuc tién.
5. Khdi niém vé xdc sudt ¢ diéu kién
-~ Nhén biét dugc khéi niém vé xéc suat cé diéu kién.
- Giai thich dugc y nghia ctia xdc sudt c6 di€u ki¢én trong nhiing tinh huéng thuc tién
quen thudc.
6. Cdc quy tdc tinh xdc sudt
- MO ta dugc cong thiic xdc sudt toan phén, cong thiic Bayes thong qua bang di liéu
théng ké 2 x 2 va so do hinh cay.

— St dung dugc cong thiic Bayes dé tinh xdc sudt c6 diéu kién va van dung vao mot s6
bai todn thuc tién.

- St dung dugc so d6 hinh cay dé tinh xdc sudt c6 diéu kién trong mot sé bai todn
thuc tién lién quan t6i thong ké.
I} GIGI THIEU SACH GIAO KHOA TOAN 12

I Quan diém bién soan sach giao khoa Toan 12
1. SGK Todn 12 dugc bién sogn nham ddp ing cdc yéu cdu chung doi véi SGK mdi:

— Tuan tha dinh huéng déi méi gido duc phé théng voi trong tam la chuyén nén gido
duc tii cha trong truyén thu kién thiic sang gitp HS hinh thanh, phét trién toan dién
phdm chét va nang luc.

— Bam sat cdc tiéu chuén SGK mdi theo Thong tu s6 33/2017 ctia B Gido duc va Dao tao
ban hanh ngay 22 thdng 12 ndm 2017.

2. Tu tudng chi dao trong SGK dugc thé hién ro tur cdu tric cia sdch dén cdch tiép cgn cdc
noi dung gido duc:
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D6i méi SGK theo mo hinh phat trién phdm chdt va ndng lyc cia HS nhung khong
xem nhe vai tro cta kién thic. Kién thic va ki nang la hai nhan t6 quan trong dé€
phat trién phdm chat va nang luc cta HS; dong thoi ching c¢é quan hé mat thiét véi
nhau: ¢6 kién thiic thi méi hinh thanh va phat trién dugc ki nang; nguoc lai, c6 rén
luyén va nang cao ki nang thi kién thiic méi dugc cung ¢6 va phat trién sau sic.

Kién thic toan khong chi phat trién tii chinh Todn hoc ma quan trong hon, con bat
ngudn tif cudc séng va phuc vu cho cudc soéng.

Noi dung va phuong phap gido duc phai phtt hgp véi dic diém tam li va trdi nghiém
ctia HS lép 12.

Céc nang lyc chung va nang lyc todn hoc ¢6 quan hé lién két, gan bd, hd trg lan
nhau, cling nhau phat trién. Do d6, bén canh cdc ndng luc von da dugc coi trong
nhu nang lyc tu duy va 1ap luan todn hoc, nidng lyc mo hinh hod todn hoc, néng luc
giai quyét van dé todn hoc, khong thé xem nhe céc nang lyc nhu: ndng lyc giao tiép
toan hoc (doc, nghe, viét, dién dat cidc ndi dung todn hoc), nang lic tu hoc, ning luc
st dung cong cu, phuong tién hoc todn.

Noi dung Todn 12 phai bdo ddm tinh tich hogp ndi moén va lién mon, tinh phan hod
trong gido duc va hé trg tét cho GV trong viéc d6i méi phuong phdp day hoc.

Il c&u trac néi dung

SGK Todn 12 dugc chia lam hai tap, tuong ting véi hai hoc ki, méi tdp gom cdc chuong
dan xen ba mach kién thic Giadi tich, Hinh hoc va Po luong, Thong ké va Xdc sudt. V6i
cdu tric nay, trong mdi giai doan hoc tap, HS dugc tap trung vao moét chit dé, tao thuin

loi trong viéc tiép thu, rén luyén, khic sau kién thic va ki nang; mit khéc, sau moéi giai

doan, HS dugc chuyén sang mot chtit dé mdi, v6i cdm hiing hoc tap méi.

TAP MOT TAP HAI

Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sét
va vé do thi ctia ham s6

Chuong IV. Nguyén ham va tich phan

Chuong II. Vecto va hé truc toa do trong | Chuong V. Phuong phdp toa dé trong
khong gian khong gian

Chuong III. Céc s6 dic trung do mtc do
phén tdn ctia mau $6 liéu ghép nhoém

Chuong VI. Xdc sudt c6 diéu kién

Hoat dong thyc hanh trdi nghiém

Hoat dong thuc hanh trdi nghiém

Bai tap On tap cudi ndm




L cau truc bai hoc

1.

Thiét ké bai hoc dugc xdc dinh la yéu t0 quan trong nhdt trong viéc ho trg GV doi méi
phuong phap gidng day va giiip HS phdt trién ndang luc va pham chat.

Bén canh cdc phdm chat trach nhiém, cham chi, trung thuc dugc thé hién xuyén suét
qud trinh hoc tap va bdo cdo két qua hoc tap, cdc phdm chdt khdc nhu yéu nudc,
nhan éi,... cing dugc chu y trong viéc lya chon mo hinh, chét liéu, cach thé hién
noi dung.

Bén canh céc ndng lyc tu duy va lap luan todn hoc, giao ti€p toan hoc, st dung cong cu
va phuong tién hoc todn, cac ning luc gidi quyét van dé todn hoc, mé hinh hoa todn
hoc dugc chu y thoa ddng. Day la mét trong nhing diém khéc biét 16n so véi SGK
trudc day.

Cdu tric clia cdc bai hoc trong SGK Todn 12 tao diéu kién cho GV van dung sing
tao cdc phuong phap va hinh thic t6 chic day hoc, 14y hoat dong ctia HS lam trung
tam; tao co hoi va khuyén khich HS tich cuc, cht dong, sing tao trong hoc tap.

Céc bai hoc dugc xay dung theo huéng cho HS di tli cdc vin dé clia cudc sdng dén
cac khéi niém, dinh li todn hoc, sau dé, tii nhting hiéu biét todn hoc quay lai gidi
quyét cac vin dé cta cudc séng, thé hién ro thong diép “Két ndi tri thic véi
cudc séng” ctia bd sach.

2. Mobi bai hoc trong SGK Todn 12 gom c6 bon thanh phdn co ban la M6 ddu, Hinh

thanh kién thiic méi, Luyén tap, Van dung. Tuy vady, trong khi phdn mdé ddu danh

chung cho toan bai hoc, cdc phdn con lgi di theo cdc muc trong bai hoc.

Phan diu méi bai hoc la Tén bai hoc va Phan dinh hudng, gom hai 6 13 6 Thuat ngt
va 0 Kién thtc, ki nang. Phan dinh hudéng nay giap HS xac dinh m¢t cich nhanh
chong nhiing khdi niém co ban, nhiing kién thic, ki ning co ban can dat dugc sau
moi bai hoc.

MG ddu bai hoc dua ra tinh hudng lam ndy sinh nhu ciu hoc tap, né cé thé 1a mot
bai toan thyc té dai dién, hay la m¢t doan dan nhip d€ mé ra mot chan tréi tri thic.

Sau m@& dau, bai hoc dugc chia thanh cdc muc, méi muc gébm mdt hodc mot vai don
vi kién thic. Trong mdi muc, vong lip “Hoat dong hinh thanh kién thic, Khung
kién thtic, Vi du, Luyén tdp” dugc chay theo tiing don vi kién thic. Hoat dong vin
dung (vao cdc vian dé mang tinh thuc t€) dugc dua ra khi HS da dat dugc mét lugng
kién thdc, ki nang can thiét, va thudng dugc dua ra 6 cudi muc.

|



— Hogqt dng hinh thanh kién thiic gip HS quan sat va trdi nghiém, tinh toan va lap luan
dé cé y niém so b vé khai niém, co s6 trai nghiém va co s6 li luan cho két luén, tii d6
di dén khung kién thiic. Cdc tic gid da thiét ké cdc hoat dong hinh thanh kién thic
v6i cdc cach thic khac nhau, d€ HS dén véi tri thiic mét cdch cht dong nhat, tu
nhién nhét, viing chac nhit. Cac hoat dong duigc chia thanh tiing budc dé viia stic
v6i HS trong khoang thoi gian cho phép.

— Khung kién thic (xudt hién cht yéu sau cac hoat dong, va doi khi sau vi du) trinh
bay cac kién thiic mang tinh i thuyét ctia bai hoc; HS sau dé dugc sti dung (tru khi
c6 yéu cau roé ching minh trong phan bai tip).

— HS ¢6 thé hoc & cac Vi du vé phuong phap va cich trinh bay, tit dé, thic hanh cac
Luyén tap d€ cting c6 kién thiic va ki ning,.

- Trong cdc vong ldp ndi trén, trong SGK Todn 12, con c¢b thé xudt hién cdc Cau hoi
(thudng & ngay sau khung kién thiic), Chii y, Nhan xét, Trdi nghiém (nho, nhanh, gon),
Khdm phd (nho), Thdo lugn (nhanh). Céc thanh phan nay khong thudc vao ciu trac
cling, chiing chi xudt hién khi cén thiét. Cau trac “dong” nay giap cdc bai hoc tro
nén da dang hon va khong ciing nhac. Khong chi lam cho bai hoc thém sinh dong,
gitip HS c¢6 thém co hoi cting c6 kién thiic, ki nang; cdc cdu phan dong nay con gop
phén gitp HS sdng tao trong hoc tdp, phdt trién vé nhan thic khoa hoc, kha ndng
lap ludn, dién gidi, thuyét phuc, ki nang lam viéc theo nhém,...

— Céc Vin dung (mang tinh thuc t€) dugc dua ra d€ HS giai quyét (bao gdm ca tinh
huéng dugc néu ra ¢ dau bai hoc) sau khi da dugc trau doéi kién thic va ki ndng.
Hoat dong nay gitip HS phét trién nang lyc mo hinh hod todn hoc va ning lyc giai
quyét vian dé todn hoc: xdc dinh m6 hinh todn hoc trong bai todn thyc té; gidi quyét
bai todn todn hoc; thé hién, ddnh gid ngugc trd lai tii két qua toan hoc sang két qua
thuc té.

- Cuo6i mo6i bai hoc la phan Bai tdp (dugc chon loc dé€ c6 s6 lugng viia phai) dé HS
ti€p tuc cting ¢, rén luyén kién thiic va ki ndng & nha.

- Muc “Em c6 biét?” cung cap ngdn gon cho HS nhiing ciu chuyén, thong tin b6 ich va
thu vi lién quan t6i noi dung hoc.

3. SGK Todn 12 dugc thiét ké theo hudng GV la ngudi chi dao, t0 chiic, gidm sdt, kiém tra,
goi y, gidng gidi, chot kién thiic, ki nang; HS tich cyc tham gia vao cdc hogt dong dé hinh
thanh, ciung co va phdt trién kién thiic, ki nang, hoc dén dau viing t6i do.

Tuy ting hoat dong, tuy vao hoan canh thuc t€ 16p hoc, GV cha dong, linh hoat trong

hoat dong day va hoc trén 16p. Ching han, GV chu dong lya chon hinh thiic (thuc hién

theo nhém hay cd nhéan, goi 1én bang hay trd 16i truc ti€p, kiém tra chéo hay bdo cédo



két qua truc tiép véi GV), chu dong chon thoi diém, mic d6 tuong tac véi HS (khi nao
dua ra cac goi y, ho trg, mtic d ho trg t6i dau,...).

Vé co ban, chiic ndng clia cic cdu phéin chinh trong mai bai hoc la nhu sau:

ki ndng, phat
trién ndng luc

Chic nang Ciu phéan Dac diém
o Tinh hudng mo Dutzt ra tl‘nh hﬂu(:‘m‘g lam nay sinl: nh.u c’é:i\u hoc tap
Khéi dong Ay i thuong la mot bai todn thuc té€ dai dién hay doi
au bai hoc
¢ khi la mét doan dan nhap.
Hoyt dbng Hink Gjﬁp HS kha’m? phd kién ‘thftc thjfmg\qua ’céc hoa’F
. g dong dugc chia thanh tiing budc viia stic, dé di
thanh kién thtic < ) )
dén khung kién thiic.
Hinh thanh
kién thiic, Khung kién thiic T‘rilnh béy‘ céac kién t{u’i.c mang{ tinfl li thuyét ctia
i ni bai hoc ma HS sau d6 dugc phép st dung.
indng
HS c6 thé hoc & cic vi dy vé phuong phap va
Vidu cach trinh bay dé hinh thanh va rén luyén ki
nang tuong ung.
Cung ¢6 Reén luyén ki niang co ban gan véi don vi kién
kién thic, Luyén tap thic dang hoc; tinh huéng tuong tu vi du trudée
rén luyén do6, dé HS tu luyén tap trén 16p.
ki ndng
Thyc hanh (G6c | Rén luyén ki nidng st dung cdc cong cu, phuong
cong nghé, Trdi | tién hoc todn.
nghiém,...)

o Van dung mang tinh thuc t€ dugc dua ra d€ HS
Phat trién kién g 5 £ LAk B i 4
I—— giai quyét sau khi da trau doi kién thic va ki

BRESS Vén dung nang. Gidp HS phat trién ndng lyc toan hoc, ndi

riéng la nang liic mo6 hinh hod todn hoc va ning
lyc gidi quyét van dé toan hoc.

Cung co6, phat
trién ki nang,
nang luc

Bai tap cudi bai

DBugc chon loc d€ ¢6 s6 lugng viia phdi, bao dam
tinh phan hod; chi trong cdc bai tap lién quan dén
(ing dung ctia todn hoc trong thuc t€ va trong cdc
mon hoc lién quan nhu Vat li, Hod hoc, Sinh hoc.




m Phan bé théi lugng trong sach gido khoa Toan 12

CT GDPT mén Todn nam 2018 (sau day goi tit la Chuong trinh) quy dinh théi lugng Todn
12 gbm 105 tiét, phan b6: 44% cho mach Gidi tich, 35% cho mach Hinh hoc va
Do ludng, 14% cho mach Thong ké va Xdc sudt, 7% cho Hoat dong thuc hanh va trdi

nghiém. Ngoai ra, Chuong trinh c6 thém 35 tiét cho cac chuyén dé hoc tép tu chon.

Tuy thyc té nha truong linh hoat trong viéc phan bé thai lugng cho tling bai hoc dé dat
hiéu qua gido duc. SGK Todn 12, dua ra goi y sau day vé phan bé thoi lugng cho cac bai

hoc d€ nha trusng va GV tham khdo.

nhom

Tén chuong Tén bai So tiét
TAP MOT
Bai 1. Tinh don diéu va cuc tri cta ham s6 6
Bai 2. Gia tri 16n nhdt va gid tri nho nhét ctia 3
ham s6
Chuong I. Ung dung dao | Bai 3. Duong tiém cén ctia do thi ham sé 4
ham dé khéo sit va vé d6 | Bai 4. Khao sat sy bién thién va vé d6 thi ctia 5
thi ham s6 ham s6
Bai 5. Ung dung dao ham dé gidi quyét mét 4
s6 van dé lién quan dén thuyc tién
Bai tap cudi chuong I 2
On tap va kiém tra gifia ki I 3
Bai 6. Vecto trong khong gian 6
Chuong II. Vecto va hé¢ | Bai 7. H¢ truc toa d§ trong khong gian 3
truc toa do trong khong | Bai 8. Biéu thic toa do ctia cic phép todn 3
gian vecto
Bai tap cudi chuong II 2
Chuong III. Cdc s6 dic | Bai9. Khodng bién thién va khodng t phan vi 1
trung do mtic do phén | Byj 0. Phuong sai va do léch chuén 2
tan cla mau s6 liéu ghép
Bai tap cudi chuong II1 1




Khdo sit va vé d6 thi ham s6 v6i phan mém 2
GeoGebra
Hoat dong thiic hanh trdi | V& vecto téng ctia ba vecto trong khong 1
nghiém gian bang phan mém GeoGebra
D¢ dai gang tay (gang tay ctia ban dai bao 2
nhiéu?)
On tap va kiém tra cudi ki I 4
TAP HAI
Bai 11. Nguyén ham 5
Chuong IV. Nguyén ham | Bai 12. Tich phén 4
va tich phan Bai 13. Ung dung hinh hoc ctia tich phan 4
Bai tap cudi chuong IV 2
On tap va kiém tra gitia ki II 3
Bai 14. Phuong trinh mit phing 6
Bai 15. Phuong trinh dudng thing trong 5
Chuong V. Phuong phap | khong gian
toa do trong khong gian | Bai 16. Cong thic tinh goc trong khong gian 2
Bai 17. Phuong trinh mat cau 3
Bai tap cudi chuong V 2
Bai 18. Xdc sudt co diéu kién 4
Chuong VI. Xdc sudt c6 | Bai 19. Cong thiic xdc sudt toan phan va 4
diéu kién cong thiic Bayes
Bai tap cudi chuong VI 1
Tinh nguyén ham va tich phan véi phan 1
Hoat dong thuc hanh | mém GeoGebra. Tinh gdn ding tich phan
trai nghiém bidng phuong phap hinh thang
Vé do6 hoa 3D v6i phan mém GeoGebra 1
On tap va kiém tra cudi nim 4




ﬂ Nhirng diém can chu y vé ndi dung Chuong trinh va SGK Toan 12

CT GDPT mon Todn ndm 2018 gébm ba mach kién thdc: Gidi tich, Hinh hoc va Do luéng,
Thong ké va Xdc suit.

DPéng chu y la cic tic gid Chuong trinh da néu rdé quan diém xay dung Chuong trinh la:
“CT GDPT moén Toan chi quy dinh nhing nguyén tic, dinh huéng chung v€ yéu cau can
dat vé phdm chat va nang luc ctia HS, ndi dung gido duc, phuong phdp gido duc va viéc
danh gia két qud gido duc, khéng quy dinh qua chi tiét, d€ tao diéu kién cho cic tac gia
SGK va GV phat huy tinh chti dong, sdng tao trong thuc hién Chuong trinh”.

V6i quan diém nhu véy, khi thyc hién “mot Chuong trinh — nhiéu b SGK”, thi kho tranh
khéi sy thiéu thong nhat vé mit chi tiét gitia cac bo SGK khac nhau. Do d6 khi st dung bo
sdch nay, cac GV can nghién ctiu ki ndi dung cta tling chuong, tting bai hoc sé dugc trinh
bay trong SGV Toédn 12.

So v6i Chuong trinh truée day, noi dung CT GDPT mon Todn I6p 12 ndm 2018 va SGK

Todn 12 ¢6 mot s6 diém dang chi y nhu sau:

1. Mach Gidi tich

Vé mit ndi dung, phan Giai tich 6 SGK Todn 12 méi c6 nhiéu khdc biét so véi trudce day.

Cu thé, n6 van goém nhiing néi dung truyén théng & 16p 12 nhu Ung dung dao ham dé

khdo sdt sy bién thién va vé do thi cua ham so, Nguyén ham va Tich phan. Noi dung Ham

$0 mii va ham s6 logarit da dugc dua xuéng 16p 11 va noi dung S6 phiic khong ¢6 CT GDPT

mon Todn ndm 2018, do d6 khong cé trong SGK Todn 12 mdi.

~ Noi dung Ung dung dao ham dé khdo sat sy bién thién va vé do thi cia ham s6: Theo

tinh than chung ctia Chuong trinh 1a tinh gian (gidm tinh han 1am), thiét thyc (ting
tinh thuyc tién) nén cach trinh bay cé nhiéu khac biét. Cu thé, khoéng trinh bay quy
tdc st dung dao ham cép hai dé€ tim cuic tri ctia ham s6, khong trinh bay bai todn vé
sy tuong giao clia d6 thi va cdc bai todn vé ti€p tuyén ctia do thi; mic do cta cdc bai
tdp thudn tuy todn dugc gidm nhe; néi riéng, hau nhu khoéng c6 cdc bai tdp chiia
tham s6 (14 dang todn rat phé bién tridc day). Ngugc lai, nhiing ing dung thuc tién
ctia dao ham va khao sat ham s6 lai dugc nhian manh. Cu thé, SGK Todn 12 mdéi
danh hdn mét bai hoc (Bai 5) dé€ trinh bay mét cach hé théng noi dung nay.



— Noi dung Nguyén ham va Tich phdn: Do quan diém chung ctia Chuong trinh la
“tinh gidn, thiét thyc” nén viéc trinh bay dugc tién hanh theo tinh than gidm nhe
nhiing yéu t6 han lam va nhdn manh dén tng dung. Cu thé, do quy dinh clia
Chuong trinh, SGK Todn 12 khong trinh bay cac phuong phdp tinh nguyén ham va
tich phan (phuong phdp déi bién s6, phuong phap ldy nguyén ham/tich phan tling
phéan), ma chi yéu cau HS tinh dugc cdc nguyén ham va tich phan don gidn bang
cdch st dung bang nguyén ham co ban va cdc tinh chdt ctia nguyén ham, tich phan.
N6i riéng, mdc do chia cdc bai tdp thudn tuy todn dugc gidm nhe rat nhiéu so véi
tridc day. Nguoc lai, nhiing bai tap ting dung thuc tién lién quan dén nguyén ham,
tich phan lai dugc cha trong. N6i riéng, SGK Todn 12 rdt cha trong dén viéc (ing
dung tich phan dé€ xay dung lai cdc cong thiic tinh thé tich da biét trong hinh hoc
khong gian (ma HS trudc day thudng phai thita nhén, vi viéc xdy ding cdc cong thiic
nay bang phuong phédp hinh hoc la qua phiic tap d6i véi HS dai tra). Diéu nay thé
hién ro tinh tich hgp (& déay la tich hop néi mon, gitia cdc phan moén ctia Todn hoc
v6i nhau) theo yéu ciu ctia Chuong trinh.

2. Mach Hinh hoc va Do luong

Trong CT GDPT mon Todn nam 2018, noi dung Hinh hoc khdng gian dugc trinh bay
tron ven & I6p 11, khéc véi trude day 1a duge trinh bay mot phan ¢ 16p 11 va mot phan & 16p 12.
Do tinh thin chung ctia Chuong trinh 13 “tinh gidn, thiét thyc” nén nhiing ndi dung
han ldm, thuln tuy todn dugc gidm nhe va nhidn manh dén nhing ing dung thyc tién.
Cu thé:

— Cac ndi dung khoéi da dién tong quat va mdt tron xoay (nhu mdt cau, mit try, mdt non),
dugc trinh bay trong SGK Hinh hoc I6p 12 trudc day (viét theo CT GDPT moén
Todn ndm 2016), khong dugc dé cap dén trong CT GDPT moén Todn ndam 2018.
Do d6 cdc ndi dung nay khong c6 trong cdc SGK Todn THPT méi, viét theo
CT GDPT moén Todn ndm 2018,

- Noi dung Hinh hoc 16p 12 1a trinh bay vecto trong khong gian va phuong phdp toa do
trong khong gian. Phan vecto trong khong gian trinh bay mot cach ngin gon, nhung
kha day da va hé thong cdc khadi niém, cdc phép todn v€ vecto trong khong gian
va bi€u thiic toa do ctia ching. Phin phuong phdp toa do trong khong gian danh
cho viéc trinh bay phuong phdp toa d6 dé nghién cliu mat phing, dudng thing

12‘]



va mdt cau. Tuy nhién, so v6i cdc SGK trudc day, cach trinh bay gidm nhe tinh han
lam: Khong dé cap dén phuong trinh tham s6 ctia mit phing, phuong trinh tng
quat ctia dudng thing, cong thic tinh khodng cich tii mot diém dén moét dudng
thdng, cong thic tinh khodng cdch gitia hai dudng thing chéo nhau; Khong xét vi tri
tuong ddi gitta mdt phdng va mdt cdu.

Mot diém khdc biét nita trong SGK Todn 12 méi 1a ting cudng cho HS quan sat, trai
nghiém trudc khi di dén mot s6 két luan hinh hoc. Gidm bét cac chiing minh thuan
tuy toan hoc. Giam b6t miic do cua cic bai tap thuén tuy todn, bé sung nhing bai
tap van dung thuic tién.

GV cén luu y nhiing dic diém trén khi giang day dé khong bi vigt qua ndi dung va yéu

cdu can dat quy dinh trong Chuong trinh.

3. Mach Thong ké va Xdc sudt

Trong CT GDPT mon Toan ndm 2018 va SGK Todn THPT méi, cic ndi dung Thong ké
va Xdc sudt 6 16p 12 c6 thé coi la nhiing n6i dung ti€p néi clia cdc ndi dung tuong Gng &
Toé4n 10 va Todn 11. Cu thé:

~ V& Théng ké: O 16p 10 da trinh bay cac s6 dic trang do xu thé trung tam va do mtc

d6 phén tan ctia miu s6 liéu khong ghép nhém. O 16p 11 trinh bay cc s6 dic trung
do xu thé trung tdm ctia mau s6 liéu ghép nhém; con céc s6 dic trung do mdc do
phén tdn cha loai mau s6 liéu nay dugc trinh bay & 16p 12. Nhu vy cé thé coi Thong ké
16p 11 va 16p 12 la sy phat trién ti€p ndi dung ctia Thong ké 16p 10. Nhiing noi dung
Thong ké 6 16p 11 va 16p 12 nay 1a nhiing ndi dung hoan toan méi so véi CT GDPT
mon Todn ndam 2006.

Vé Xdc sudt: O 16p 10 da trinh bay dinh nghia xdc suft ¢8 dién va cach tinh xdc sudt
¢8 dién bing phuong phép so d6 hinh ciy va phuong phap dém ctia dai s6 t6 hop. O
16p 11 trinh bay cdc cong thic tinh xdc sudt, bao gom cong thic cong xdc sudt va
cOng thiic nhan xac sut. O 16p 12 trinh bay x4c sudt c6 diéu kién, cong thiic xdc sudt
toan phén, cong thiic Bayes. Day la nhing ndi dung hoan toan méi so véi CT GDPT
mon Todn ndm 2006 va nhin chung la tuong do6i kho doi véi HS.

4. Noi dung Hoat dong thic hanh va Trdi nghiém

Day 1a noi dung hoan toan méi so véi CT GDPT ndm 2006 va SGK Todn 12 trude day.
Phan nay c6 thoi lugng 7 tiét, chiém 7% thoi lugng ctia Chuong trinh mén Todn I6p 12.



Muc dich ctia cac hoat dong thyc hanh va trdi nghiém moén Todn nay la tao co hoi dé HS
dugc trai nghiém, van dung todan hoc vao thyc tién; tao lap sy két néi gita cac y tudng
todn hoc, gitia todn hoc véi thuc tién, gitia todn hoc véi cdc mon hoc va hoat dong gido
duc khic, dic biét la dé thuc hién gido duc STEM. Qua do, gop phén hinh thanh va phat
trién & HS ndng luc todn hoc, cac phdm chit chu yéu va ndng lyc chung theo cdc mdc do
phtt hgp theo quy dinh ctia Chuong trinh téng thé.

Dé thuan 1¢i cho viéc gidng day va hoc tap, SGK Todn 12 da thiét ké san mot s6 cht dé
thyc hanh trai nghiém goi y 6 cudi mdi tap sach. Tuy diéu kién va hoan canh, GV lya
chon céc hoat dong phti hgp trong chudi cac hoat dong dugc néu ra trong SGK. C6 mdt
s0 luu y khi t6 chiic cdc hoat dong thyc hanh va trdi nghiém mon Todn:

- Cdac cht dé thiét ké trong SGK chi 1a goi ¥, GV ¢6 thé lya chon cht dé khac phu hgp
hon véi dic diém 16p hoc va cling khong nhat thiét thuc hién tat ca cac hoat dong
dua ra trong SGK.

— C6 thé t6 chic cdc hoat dong thyc hanh va trdi nghiém vao tiét hoc binh thudng trén
16p, trong budi hoat dong ngoai khod hodc cic budi sinh hoat chuyén dé ctia t6
chuyén mén.

- Khuyén khich phat trién céc cht dé thuc hanh va trdi nghiém goi y trong SGK thanh
cic chit dé gido duc STEM phu hop.

I3} PHUONG PHAP DAY HOC VA PANH GIA KET QUA GIAO DUC

Il Phuong phap day hoc

1. Phuong phdp day hoc trong Chiiong trinh mén Todn ddp ting cdc yéu cdu co ban sau:

a) Phit hgp véi tién trinh nhan thidc cta HS (di ti cy thé dén triiu tugng, tii dé dén kho);
khong chi coi trong tinh logic ctia khoa hoc toan hoc ma cén cha y cach tiép can dya
trén von kinh nghiém va sy trdi nghiém cta HS.

b) Qudn triét tinh than “ldy nguoi hoc 1am trung tdm”, phat huy tinh tich cyc, ty gidc,
cht y nhu cau, nidng lyc nhan thic, cich thic hoc tdp khdc nhau cta tiing cd nhan HS;
té chtic qua trinh day hoc theo huéng kién tao, trong d6 HS dugc tham gia tim toi,
phat hién, suy luan gidi quyét vin dé.

¢) Linh hoat trong viéc van dung cdc phuong phdp, ki thuat day hoc tich cuc; két hop
nhuén nhuyén, sing tao véi viéc van dung cac phuong phap, ki thudt day hoc truyén théng;



két hop cac hoat dong day hoc trong 16p hoc véi hoat dong thuc hanh va trdi nghiém,

van dyung kién thic todn hoc vao thuc tién. Cdu tric bai hoc bado dam ti 1€ can doi, hai

hoa gitia kién thiic c6t 164, kién thiic van dung va cac thanh phan khac.

d) Sti dung da va hiéu qua cac phuong tién, thiét bi day hoc t6i thi€u theo quy dinh déi véi
mon Todn; ¢6 thé st dung cac dé diing day hoc ty lam pht hgp véi ndi dung hoc va cac
doi tugng HS; tang cudng sti dung cong nghé théng tin va cdc phuong tién, thiét bi day
hoc hién dai mét cach phtt hgp va hiéu qua.

2. Dinh hudng phuong phap hinh thanh va phdt trién cdc pham chdt chii yéu va nang lic chung

a) Phuong phap hinh thanh, phdt trién cdc phdm chdt chii yéu
Thong qua viéc t6 chiic cac hoat dong hoc tap, moén Todn gép phan cung cdc mon hoc
va hoat dong gido duc khac gitip HS rén luyén tinh trung thuc, tinh yéu lao dong, tinh
than trach nhiém, y thiic hoan thanh nhiém vy hoc tap; boi dudng sy ty tin, hiing tha
hoc tdp, théi quen doc sach va y thiic tim toi, kham phd khoa hoc.

b) Phuong phdp hinh thanh, phdt trién cdc nang luc chung
- Mon Todn gop phéan hinh thanh va phét trién ndng lyc ty chu va ty hoc thong qua

viéc rén luyén cho ngudi hoc biét cach lia chon muc tiéu, lap dugc ké hoach hoc tap,
hinh thanh cich ty hoc, rit kinh nghiém va diéu chinh d€ c6 thé van dung vao cac
tinh huéng khéc trong quad trinh hoc cdc khdi niém, kién thic va ki nang todn hoc
cting nhu khi thic hanh, luyén tap hodc tu luc gidi todn, gidi quyét cic vin dé cé y
nghia toan hoc.

—~ Mon Todn gép phan hinh thanh va phat trién ning lyc giao tiép va hgp tac thong
qua viéc nghe hiéu, doc hiéu, ghi chép, dién ta dugc cic thong tin todn hoc can thiét
trong vin ban todn hoc; thong qua sti dung hi¢u qud ngén ngii todn hoc két hgp véi
ngon ngt thong thudng dé trao d6i, trinh bay dugc cic néi dung, y tudng, giai phap
todn hoc trong su tuong tic véi nguoi khdc, dong théi thé hién su ty tin, ton trong
nguidi doi thoai khi mo ta, gidi thich cdc néi dung, y tudng todn hoc.

—~ Moén Toan gép phan hinh thanh va phét trién nang lyc gidi quyét vin dé va sang tao
thong qua viéc gitip HS nhén biét dugc tinh huéng ¢6 van dé; chia sé sy am hiéu vin
dé véi ngudi khéc; biét dé xudt, lua chon dugc cach thic, quy trinh giai quyét van dé
va biét trinh bay gidi phdp cho van dé; biét danh gid gidi phdp da thuc hién va khéi quat
hod cho van dé tuong tuy.



3. Phuong phdp day hoc mon Todn gép phdn hinh thanh va phdt trién ndang lyc tinh todn,
nang lyc ngon ngii va cdc nang luc ddc thi khdc. Cy thé:

a) Mon Todn v6i vu thé néi trdi, 6 nhiéu co hoi dé€ phat trién nang lyc tinh todn thé hién
6 cho viia cung cip kién thiic toan hoc, rén luyén ki nang tinh todn, uéc lugng, viia
gitip hinh thanh va phat trién cdc thanh t6é clia nang lyc todn hoc (ndng lyc tu duy va
lap ludn, ning luc mo6 hinh hod, ning luc gidi quyét vin dé; ndng luc giao tiép va ning
luic sti dung cong cy, phuong tién hoc todn).

b) Mo6n Todn gop phan phét trién nang lyc ngon ngi thong qua rén luyén ki nang doc
hiéu, dién giai, phan tich, ddnh gid tinh hudng cé y nghia todn hoc, thong qua viéc st
dung hiéu qua ngdén ngt todn hoc két hgp véi ngén ngd thong thudng dé trinh bay,
dién té cdc ndi dung, y tudng, giai phap todn hoc.

¢) Mon Todn gop phan phét trién ndng lyc tin hoc théng qua viéc st dyng cic phuong
tién, cong cu cong nghé thong tin va truyén thong nhu cong cu ho trg trong hoc tap va
tu hoc; tao dung moi trudng hoc tap trai nghiém.

d) Mon Todn gép phan phat trién nang lyc thidm mi thong qua viéc giap HS lam quen voi
lich sti todn hoc, véi tiéu sti ctia cac nha todn hoc va théng qua viéc nhan biét vé dep

ctia Todn hoc trong thé giGi tu nhién.

Il Danh gia két qua giao duc

Muc tiéu dénh gid két qua gido duc mon Todn 1a cung cdp thong tin chinh xdc, kip thdi, cé
gid tri vé sy phat trién ndng lyc va sy tién bd ctia HS trén co s& yéu cau can dat 6 moi 16p
hoc, cdp hoc; diéu chinh cdc hoat dong day hoc, bado dam su tién bo ctia tiing HS va nang
cao chat lugng gido duc moén Todn ndi riéng va chdt lugng gido duc noéi chung,.

Vién dung két hgp nhiéu hinh thic ddnh gid (ddnh gid qua trinh, ddnh gid dinh ki), nhiéu
phuong phdp ddnh gid (quan sdt, ghi lai qua trinh thuc hién, van dép, tric nghiém khdach
quan, ty luén, kiém tra viét, bai tdp thyc hanh, cic dy dn/sin phdm hoc tip, thyc hién
nhiém vu thyc tién,...) vao nhiing thoi diém thich hop.

Ddnh gid qué trinh (hay danh gid thuong xuyén) do GV phu trdch mén hoc t6 chiic, két
hgp véi danh gid ctia GV cdc mon hoc khéc, ctia ban than HS dugc danh gia va ctia cac HS
khéc trong t6, trong 16p hodc dédnh gid ctia cha me HS. Ddnh gid qud trinh di lién véi tién
trinh hoat dong hoc tap ctia HS, tranh tinh trang tach roi gitta qua trinh day hoc va qua
trinh ddnh gid, bdo ddm muc tiéu danh gid vi sy tién bo trong hoc tap ctia HS.

0|



DPanh gid dinh ki (hay ddnh gid téng két) c6 muc dich chinh 13 ddnh gid viéc thuc hién céc
muc tiéu hoc tap. Két qua danh gid dinh ki va danh gid tdng két dugc st dung dé chiing
nhan cdp do hoc tép, cong nhan thanh tich ctia HS. Danh gia dinh ki do co s6 gido duc t6
chic hodc thong qua céc ki kiém tra, danh gid qudc gia. Panh gid dinh ki con dugc su
dung dé phuc vu quan li cdc hoat dong day hoc, bdo dam chét lugng & co sé gido duc va
phuc vu phat trién chuong trinh mén Todn.

Pdnh gid ning lic HS thong qua cdc bang chiing biéu hién két qua dat dugc trong qud
trinh thyc hién cdc hanh dong ctia HS. Tién trinh ddnh gid gom cdc budc co ban nhu: xdc
dinh muc dich dénh gi4; xdc dinh bang chiing can thiét; lua chon céc phuong phap, céng
cy dénh gid thich hop; thu thap bing chiing; gidi thich bing chiing va dua ra nhén xét.
Chu trong viéc lya chon phuong phép, cong cu ddnh gid cdc thanh t6 ctia ndng lyc todn hoc.
Cu thé:

- Dénh gid ning luc tu duy va lap ludn todn hoc: c6 thé stt dung mot s6 phiong phap,
cong cy ddnh gid nhu cdc ciu héi (ndi, viét), bai tap,... ma doi hoi HS phai trinh bay,
so sanh, phén tich, téng hop, hé théng hod kién thiic; phai vén dung kién thiic todn
hoc dé giai thich, lap luan.

- Ddnh gid ndng luc m6 hinh hod todn hoc: lya chon nhiing tinh huéng trong thuc
tién lam xudt hién bai toan todn hoc. Tt d6, doi héi HS phai xdc dinh duge moé hinh
todn hoc (gom cong thiic, phuong trinh, bang biéu, d6 thi,...) cho tinh huéng xuét hién
trong bai todn thuc tién; gidi quyét dugc nhiing van dé todn hoc trong m6 hinh dugc
thiét 14p; thé hién va danh gia dugc 16i gidi trong ngti canh thuc tién va cai tién dugc
mo6 hinh néu céch gidi quyét khong pht hop.

- Pdnh gid nang lyc giai quyét van dé toan hoc: ¢o thé st dung cdc phuong phap nhu
yéu cau ngudi hoc nhan dang tinh huéng, phat hién va trinh bay vin dé can giai
quyét; mo ta, gidi thich cac thong tin ban ddu, muc tiéu, mong muédn cta tinh huéng
vin dé dang xem xét; thu thap, Iua chon, sip xép thong tin va két ndi véi kién thic
da co; sti dung cac cau hoi (c6 thé yéu cau trd 16i néi hodc viét) doi hoi ngusi hoc
van dung kién thic vao gidi quyét van dé, ddc biét cac van dé thyc tién; st dung
phuong phdp quan sit (nhu bang kiém theo cdc tiéu chi da xdc dinh), quan sdt
nguoi hoc trong qua trinh giai quyét vin dé; danh gid qua cdc san phdm thuyc
hanh ctia ngudi hoc (ching han sdn phdm cua céc dy 4n hoc tdp); quan tam hep li
dén cdc nhiém vu ddnh gida mang tinh tich hop.



- Ddnh gid ndng luc giao ti€p todn hoc: ¢é thé st dung cdc phuong phap nhu yéu cau
nguoi hoc nghe hiéu, doc hiéu, ghi chép (tém tit), phén tich, lya chon, trich xuit
dugc cdc thong tin todn hoc co ban, trong tam trong vin ban néi hodc viét; sti dung
dugc ngon ngi todn hoc két hop véi ngéon ngi thong thuong trong viéce trinh bay,
dién dat, néu cau hoi, thdo ludn, tranh ludn cic ndi dung, y tudng, gidi phdp todn
hoc trong sy tuong tdc véi nguoi khac.

- Danh gid nang luc sti dung cong cu, phuong tién hoc todn: cé thé st dung céc
phuong phdp nhu yéu cau ngusi hoc nhédn biét dugce tén goi, tdc dung, quy céch st
dung, cach thiic bao quan, vu diém, han ché ctia cac cong cy, phuong tién hoc todn;
trinh bay dugc cich st dung (hop li) cong cu, phuong tién hoc todn dé€ thyc hién
nhiém vu hoc tap hodc dé dién ta nhiing 1ap luén, chiing minh todn hoc.

Khi GV 1én ké hoach bai hoc, can thiét lap cic tiéu chi va cdch thiic dinh gid d€ bio ddm &
cudi mai bai hoc, HS dat dugc cac yéu cau co ban dya trén cdc tiéu chi da néu, trude khi
thic hién céc hoat dong hoc tap tiép theo.



HUONG DAN CU THE

Chuong |. UNG DUNG BAO HAM BE KHAO SAT VA VE D0 THI HAM SO

¥ TONG QUAN

Bl Vi tri, vai tro cia chuong

— Muc dich ctia chuong nay la trinh bay cac (ing dung ctia dao ham trong viéc khao sét
sy bién thién va vé do thi ctia ham s6. Cu thé, trinh bay cdc ing dung ctia dao ham
trong viéc xét chiéu bién thién, tim cuc tri va tim gid tri I6n nhdt, gid tri nho nhat
(néu co) cna cdc ham s6 don gidn. Bén canh do6, chuong nay ciing gi6i thi¢u: khai
niém va cach tim tiém can ngang, tiém can ding va tiém can xién (néu cd) ctia do thi
ham s6; so do tong quat dé€ khao sit sy bién thién va vé do thi ctia ham s6; ap dung
so d6 téng quat vao khdo sit sy bién thién va vé d6 thi ctia nhiing ham s6 don gian,
bao gdm ham s6 da thiic bac ba va m¢t s6 ham s6 phan thic don gian (ham s6 bac nhat/
bac nhat va ham s6 bac hai/bac nhat).

— Bén canh d6, chuong nay ciing danh riéng mét bai hoc (Bai 5) trinh bay mét cach hé
théng viéc ting dung dao ham va khao sat ham s6 dé€ gidi quyét mot s6 bai todn trong
thuc tién nhu: tim téc d¢ thay déi tic thoi ctia mot dai lugng (chinh la y nghia thuc
té ctia dao ham tai mét di€ém) va st dung phuong phdp dao ham dé giai quyét mot s6
bai todn t6i vu hod don gian (t6i da hod dién tich, khéi lugng, loi nhudn,...; téi thi€u
hod khoang cdch, thdi gian, chi phi,...).

F c4u tao chuang
— Toéng thoi higng: 24 tiét
— Noi dung:
Bai 1. Tinh don diéu va cuc tri ctta ham so 6 tiét
Bai 2. Gié tri 16n nhédt va gid tri nho nhat cia ham s6 3 tiét
Bai 3. Pudng tiém cdn ctia d6 thi ham s6 4 tiét
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Bai 4. Khéo sat sy bién thién va vé do thi cia ham s6 5 tiét
Bai 5. Ung dung dao ham dé gidi quyét mot s6 vin dé lién quan dén thuc tién 4 tiét
Bai tap cudi chuong I 2 tiét

El Mot sé luu y

— Theo tinh than chung ctia Chuong trinh GDPT moén Todn nam 2018 la “tinh gian,
thiét thuc”, mot s6 ndi dung li thuyét mang tinh han lam, nhing bai tdp ndi dung
thudn tuy todn vé ting dung ctia dao ham dugc gidm nhe. Néi riéng, theo quy dinh
ctia Chuong trinh mén Todn ndm 2018, SGK Todn 12 méi khong dé cap dén cic ndi
dung sau:

+ Quy tac st dung dao ham cép hai dé tim cyc tri ctia ham s6;

+ Céch khao sit sy bién thién va vé d6 thi cia ham s6 bac bon trliing phuong;

+ Vin dé tuong giao ctia cac do thi ham s6;

+ Cdc bai todn v€ ti€p tuyén ctia d6 thi ham s6.

Bén canh viéc gidm tinh han lam va giam mdc do cha cdc bai tap thuin tuy todn,
mot diém méi trong SGK Toan 12 méi nay la nhiing (ing dung thuc té ctia dao ham
dugc nhdn manh. Diéu nay thé€ hi¢n rdt r6 trong nhiing bai todn ¢ Tinh huéng mé
dau, Van dung va nhiing bai tdp ¢6 ndi dung thyc tién dugc trinh bay trong SGK.
N6i riéng, SGK Toédn 12 danh riéng mét bai hoc (Bai 5) trinh bay mét cach hé thong
vé ting dyung ctia dao ham dé giai quyét mot s6 van dé lién quan dén thyc tién. Day
6 thé coi 1a mét diém mai ndi bat so véi cdc SGK Toéan 12 trude day.

— Dé don gian va tranh sy nang né (khong that can thiét) cho HS, trong dinh nghia céc
dudng tiém cin ctia d6 thi ham s6 y = f(x) trinh bay trong SGK To4n 12, chiing t6i
khong dua ra diéu kién tuong minh tuong tng vé tip xdc dinh ctia ham s6
y=f (x) ma céc di€u kién nay dugc ngam chia trong diéu kién vé sy tén tai cdc
gi6i han tuong ting trong dinh nghia dudng tiém can. Hon niia, vi trong Chuong
trinh va SGK chi xét viéc tim tiém can (diing, ngang, xién) ctia d6 thi nhiing ham s6
don gidn va quen thudc, nén trong SGK Todn 12 ciing khong trinh bay viéc tim tap
xdc dinh clia ham s6 nhu la mét budc bat budc dé tim cdc dudng tiém cin (néu co)
ctia d6 thi ham so.

— Trong Bai 4 § SGK Todn 12, so d6 khdo sit su bién thién va vé do6 thi ctia ham s6 (va
cdc vi du minh hoa trong sdch) dugc trinh bay theo yéu cdu trong Chuong trinh



moén Todn ndm 2018 (xem trang 106 ctia Chuong trinh): tim tap xdc dinh, xét chiéu
bién thién, tim cyc tri, tim tiém cdn, lap bang bién thién, vé do thi. Cu thé, & day
bang bién thién dugc xem nhu la bang téng hgp ghi két qua clia cdc budc da lam
trudc dé nhu xét ddu dao ham dé xét chiéu bién thién (tim cdc khoang dong bién,
khoang nghich bién), tim cyc tri (néu c6) ctia ham s6, tim cdc giéi han ddc biét cua
ham s6,... Cach trinh bay nay giéng nhu trong SGK Toan 12 cii, by Co ban.

Tuy nhién trong thyc hanh, dé thudn lgi hon cho HS, GV ¢6 th€ huéng dén HS trudc
dé chi cin tim dao ham va tim cac diém dao ham y'bing 0 hodc khong ton tai, tim
cdc gidi han ddc biét ctia ham s6 va két ludn vé tiém cdn ctia d6 thi ham s6 (néu co);
sau do6 lap bang bién thién va dya vao bang bién thién thi md&i néu cac két luan tuong
ling vé chiéu bién thién va cyc tri ctia ham s6.

Theo yéu cau quy dinh trong Chuong trinh, HS can nhan biét dugc tinh do6i xing
(tim d6i xting, truc d6i xting) ctia d6 thi cdc ham s6: y =ax’ +bx’ +cx+d(a#0);

=B (c#0,ad—be£0) va y="=TPXHC ()0 m=0 va da thic tit khong
cx+d HeET

chia hét cho da thiic mau). Tuy nhién, yéu cdu & day chi diing 6 miic nhén biét: nhin

vao d6 thi ham s6 va rit ra nhan xét vé tim déi xting, truc déi xting (néu cd) ctia dé
thi, khéng yéu cdu chdng minh.

Thuic chat, vé mit toan hoc, viéc chiing minh chit ché cac nhin xét nay 1a kha phic
tap (ddc biét la vé cdc truc déi xting ctia d6 thi hai ham phan thic & trén). Sé can dén
cdc phép bién déi hé truc toa do (phép tinh tién, phép quay) véi luu y rang do thi ctia
cdc ham phan thiic & trén chinh la cdc dudng hyperbol trong Hinh hoc (va sé c6
phuong trinh chinh tic trong hé truc ma hai truc toa do chinh la hai duodng phén
gidc clia cac goc tao boi cac dudng tiém cin ctia do thi).

Theo yéu céu ctia Chuong trinh méi, HS nén dugc tham gia tich cuc vao cdc hoat
dong trong bai hoc, tli cac hoat dong hinh thanh kién thiic méi dén ciac hoat dong
luyén tip, van dung. SGK da ¢ gang thiét ké cdc hoat dong tuong Gng. GV chi nén
goi ¥, huéng dan cho HS (néu cén) trong cic hoat dong nay, han ché viéc lam thay
(hoan toan) cho HS.

V¢ hinh thitc day hoc:

+ Néu c6 diéu kién thi GV nén chudn bi san slide phan dé bai ctia cdc hoat dong.
Dén hoat dong nao thi trinh chiéu yéu ciu clia hoat dong d6 1én cho HS theo doi va



thuc hién. Viéc nay viia tiét kiém thoi gian viét bang, viia sinh dong hon va lam HS
tap trung hon vao yéu cdu ctia GV.

+ V6i méi hoat dong, c6 thé cho HS lam viéc cd nhan hodc hoat dong nhém (tuy
tinh chét cta hoat déng). Sau d6, yéu cdu HS trinh bay cau tra 16i (bing miéng, gio
bang trd 161, viét bang). GV nhan xét va tong két, dic biét luu y phuong phdp gidi va
cdc sai lam thuong mac.

+ Vi cdc vi du don gidn trong bai hoc, GV ¢6 thé d€ HS tu lam va chi goi y khi can.
Tuy nhién, v6i cac vi du phic tap hon, thi ¢6 thé xi li tuy theo trinh d6 chung ctia
HS trong I6p. Néu & I6p HS khd, GV chi can phén tich dé bai, goi y dé€ HS c6 thé tu
lam sau d6 sé nhan xét va tdng két phuong phdp gidi. Con 6 I6p véi trinh do chung
ctia HS khong tét, GV ¢6 thé chita mau va phan tich ki cdch giai (theo lugc do 4
budc ctia Polya). Sau d6 yéu cau HS lam céc bai tap tuong tu trong phdn Luyén téap,
Van dung, GV quan sit va trg gitip HS khi can.

— Trong mdi bai hoc, cdc goi y day hoc va dy kién thoi gian tuong dGng cho tiing cdu
phén ctia bai hoc chi la mét phuong dn dé xudt. GV c6 thé dua trén kinh nghiém
gidng day clta minh va trinh d6 chung cta HS trong 16p dé c6 thé c6 phuong dn hop
li hon, mién la ddm bido muc tiéu ctia bai hoc va HS dugc tham gia tich cuc vao céc
hoat dong.

IEX G161 THIEU CHI TIET CAC BAI HOC

Bai 1. TINH DON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO (6 tiét)

I. MUCTIEU
1.Vé kién thuic, ki nang
— Nhan biét dugc tinh dong bién, nghich bién ctia m¢t ham s6 trén mét khoang dua
vao ddu dao ham cdp mot cia nd.
~ Thé hién dugc tinh d6ng bién, nghich bién ctia ham s6 trong bang bién thién.

- Nhan biét dugc tinh don diéu ctia ham s6 thong qua bang bién thién hodc thong qua
hinh dnh hinh hoc ctia d6 thi ham sé.

- Nhén biét dugc diém cyc tri, gid tri cuc tri ctia ham s6 thong qua bang bién thién
hodc thong qua hinh dnh hinh hoc ctia d6 thi ham sé.



2.Vé nang luc, pham chat

- Reén luyén ndng lic tu duy va 1ap ludn todn hoc, nang luc mo hinh hod todn hoc va
ndng luc gidi quyét van dé todn hoc théng qua viéc m6 hinh hod nhiing van dé thuc
tién lién quan dén tinh don diéu va cyc tri ctia ham s6.

- Bo6i dudng hiing tha hoc tap, y thiic lam viéc nhém, y thic tim t6i, khdm phd va sing
tao cho HS.
Il. NHUNG DIEM CAN LUU Y

- Vé mat ndi dung, bai hoc nay gi6i thiéu cach xét tinh don diéu va cyc tri cia ham s6
dua vao ddu ctia dao ham cédp mot, dya vao bang bién thién hodc théng qua hinh
anh hinh hoc ctia d6 thi ham s6.

— Chuan bi:

+ GV chudn bi mot s6 tinh hudng trong thuc t€ cn van dung xét tinh don diéu va
tim ctic tri ctia ham s6 dé gidi quyét.

+ HS chuén bi mdy tinh cAm tay.

lll. GO1Y DAY BAI HOC
1. Thoi lugng
Goi y phéan phéi thoi gian day hoc: 6 tiét. Cu thé nhu sau:
+ Tiét 1, 2: Muc 1. Tinh don diéu ctia ham s6;
+ Tiét 3, 4: Muc 2. Cuic tri ctia ham s0;
+ Tiét 5, 6: Chiia bai tdp cudi bai hoc.
2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

Tiét 1

HOAT

PONG MUC PiCH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN

Néuvindé | Giap HS c6 hdng thi va | GV chi cdn néu bai todn thuc t€ dé kich
goi dong co v6i noi dung | thich nhu cau hoc tap ctia HS.
bai hoc.




1. TINH DON DIEU CUA HAM SO

a) Khai niém tinh don diéu ciia ham s6

HD1. Nhin
biét tinh
dong bién,
nghich bién
ctia ham s6

Cho HS nhan biét tinh
dong bién, nghich bién clia

ham s0.

HS thyc hién lan lugt cac yéu ciu trong
HBI,

GV ghi bang hodc trinh chiéu néi dung
trong khung kién thdc.

GV luu y HS noi dung phan Chu y.

Vidul

Rén luyén ki ndng xéc dinh
cdc khodng dong bién,
khodng nghich bién cha
ham s6.

HS lam viéc du6i sy huéng dan ctia GV. GV
theo doi va tdng két lai kién thdc.

Luyén tap 1

Cung c6 ki ndng xdc dinh
khoang dong bién, khoang
nghich bién ctia ham s6.

HS tu lam tai 16p. GV goi HS 1én bang. GV
nhin xét bai lam va téng két lai phuong
phdp gidi.

HD. Ham s6 dong bién trén cdc khoang
(-050) va (240), nghich bién trén
khoang (0;2).

HD2. Nhin
biét méi
quan hé¢
gitia tinh
don diéu va
ddu cta
dao ham

Cho HS nhan biét duoc
moi lién hé gitia tinh don
diéu va ddu cta dao ham
cap mot.

HS thyc hién lan lugt cac yéu ciu trong
HD?2.

GV ghi bang hoac trinh chiéu n¢i dung
trong khung kién thic.

GV luu y HS n6i dung phan Cha y.

Vidu2

Rén luyén ki nang xdc dinh
cdc khoang dong bién,
khodng nghich bién cua
ham s6 thong qua ddu cta
dao ham cidp mot.

HS lam viéc du6i sy huéng dan ctia GV. GV
theo doi va tong két lai.

Luyén tap 2

Cung c6 ki ndng xdc dinh
cdc khodng dong bién,
khoang nghich bién cta

HS ty lam tai I6p. GV goi HS 1én bang. GV
nhdn xét bai lam va tong két lai phuong

phép giai.
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ham s6 théng qua ddu ctia

dao ham cap mot.

HD.Tacé: y' =-2x+2.

Nhén xét: y'>0 v6i moi xe (—oo;l);
y' <0 v6imoi x € (1;+oo).

Do d6, ham s6 nghich bién trén khoang
(1;+%), déng bién trén khoang (—oo;1).

tinh don diéu cua
ham sé.

Tdong két Danh cho dy phong, téng | GV st dung tuy tinh hinh thyc t€ cta l6p
két lai noi dung ctia tiét hoc, | hoc.
dan do cong viéc vé nha.
Tiét2
HOAT MUC PicH -
' ' ' GO1Y THUC HIEN
PONG YEU CAU . et
b) St dung bang bién thién xét tinh don diéu ctia ham so
HP3.Xét | Cho HS lam quen | HS thyc hién lan lugt cdc yéu cau ctia HP3. GV
tinh don v6i cac budc xét | gitp do HS khi can.
diguctia | tinh don diéu ca| Gy ghi bang hoic trinh chiéu cie budc xét tinh
h?m 0 ham s6. don diéu ctia ham sd.
bang bang
bién thién
Vidu 3, Rén luyén ki ning | HSlam viéc dudi sy huéng dan cia GV.
Vidu4 xét tinh don diéu
clia ham s6.
Luyén tdp 3 | Ciing c6 ki ning xét | HS tu lam tai I6p.

HD. a) T4qp xac dinh ctia ham s6 1a R.
Tacéd: y'=x"+6x+5=0<> x=—1 hodc x=-5.

Lap bang bién thién cia ham s6:

x | —o =B =1 +00
! o - 0 +

31 T
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Tt bang bién thién, ta cé:

Ham s6 dong bién trén cdc khodng (—oo;—5) va
(—=1;+00).

Ham s6 nghich bién trén khoang (-5;-1).

b) Tép x4c dinh ctia ham s6 la R\ {2}.

Ta co:

(-2x+5)(x-2)—(-2*+52-7) _x*+4x-3

(3(—2)2 (x—z)2

¥'=0<>x=1 hofic x=3.

¥=

Lap bang bién thién ctia ham s6:

X —0 1 2 3 +c0
b - 0 + + 0 -
)4

NN

Tt bang bién thién, ta c6: Ham s6 déng bién trén cic
khoédng (1; 2) va (2; 3). Ham s6 nghich bién trén céc
khodng (—oo; 1) va (3;+0).

Van dung 1

Van dung toéng hop
kién thidc, ki ning
trong bai vao gidi
quyét bai todn trong
tinh huéng mé dau.

HS tu lam tai 16p.

HD. a) Ta c6

v(t)=s'(t) =3t> —18t+15; v(t) =0 = t =1

hodc t=5.

b) Ta ¢é v(t) >0 khi t € (0; 1) W (5;400), v(f) <0 khi
te(l;5).

Viy chit diém chuyén dong sang phdi trong
khodng thoi gian tii 0 gidy dén 1 gidy hodc trong
khodng thoi gian 16n hon 5 gidy; chat diém chuyén
dong sang trdi trong khodng thoi gian tii 1 gidy dén
5 giay.

Téng két

Danh  cho du
phong, t6ng két lai
ndi dung cha tiét
hoc, dan do céng
viéc vé nha.

GV st dung tuy tinh hinh thuc té ctia 16p hoc.

3|



Tiét3

HOAT
PONG

MUC PiCH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

2. CUCTRI CUA HAM SO

a) Khai niém cuc tri ciia ham s6

HDb4. Nhin
biét khai
niém cuc dai,
cuyc tiéu cha

ham s6

Cho HS nhén biét khdi niém

cuc dai, cuc tiéu cta ham so.

HS thyc hién 1an lugt cic yéu cau trong
HD4.

GV ghi bang hodc trinh chiéu néi dung
trong khung kién thuc.

GV giai thich cdc khdi niém: diém cuc
dai (diém cyc ti€u) ctia ham s6, gid tri
cuic dai (gid tri cyc tiéu) ctia ham s6,
diém cuc dai (diém cuc tiéu) clia do6 thi

ham s6, cuc tri cia ham s6 trong Cha y.

Vidu5

Rén luyén ki ndng xéc dinh

cuc tri ctia ham sd ti do thi.

HS lam viéc duéi sy hudng dan ctia GV.
GV theo doi, téng két lai kién thic va

néu nhin xét.

Luyén tap 4

Clng c6 ki ning xdc dinh

cuc tri ctia ham s6 ti d6 thi.

HS tf Jam tai 16p. GV goi HS lén bang. GV
nhén xét bai lam va téng két kién thiic.

HD. Tii d6 thi ham s6, ta c6:

Ham s6 dat cuc ti€u tai x=1 va
Yor =y =1

Ham s6 dat cyc dai tai x=-1 va

Yen :y(_1)=5.

Tong két

Danh cho du phong, tong
két lai noi dung cta tiét hoc,

dan do codng viéc v€ nha.

GV st dung tuy tinh hinh thyc té ctia 16p

hoc.

I




Tiét4

HOAT
PONG

MUC PiCH, YEU CAU

GOI1Y THUC HIEN

b) Cach tim cuc tri ciia ham so

HP5. Nhin
biét cach tim
cuc tri cna

Cho HS lam quen v6i
cac budc xét cyc tri
chia ham so.

HS thuc hién 1an ligt cic yéu cdu ctia HD5. GV
gitp do HS khi can.
GV ghi bang hodc trinh chiéu n¢i dung trong

ham s6 khung kién thic.
D Gitp HS cing c¢6 | HD. f(x) khong d6i ddu khi x qua x,, ta c6 bang
khai niém di€ém cuc | bién thién:
tri ciia ham so. % la X, b
f(x) + -
g
x |a z b
ftx) - i
f(x) \
Dua vao bang bién thién, ta thidy néu f(x) khong
d6i dau khi x qua x, thi x, khong phai la diém
cyc tri ctia ham s6 f{x).
GV luu y cdc bude tim cuic tri ctia ham s6 trong
phan Chuy.
Vidu 6, Reén luyén ki ning tim | HS lam viéc duéi sy hudng dan ctia GV.
Vidu7, cuc tri ctia ham s6.
Vidu8
Luyén tap 5 | Cling c6 ki ning tim | HS tu lam tai l6p.

cuic tri ciia ham so.

HD. a) T4p xdc dinh ctia ham s6 la R.

: B 1
Tacéd: y' =4x —6x=0<:>x=0,x=7 hodc

s

L




Lap bang bién thién ctia ham s6:

x = ﬁ 0 @ +00
2 2
y ~ 0 + 0 - 0 +

Tt bang bién thién, ta co:

o “6 A

Ham s6 dat cuc ti€u tai x = _T va
\/g =5
Yo =N T T

Ham s6 dat cuc daitaix =0va y_, =y(0)=1.

Ham s6 dat cuc tiéu tai x = 76
VA Yo = y(ﬁJ ==,
2 B
b) Tap xdc dinh ctia ham s6 [a R\{-2}. Ta cé:
(—2x+2)(x+2)— (- +2x-1)
(x+2)

2
=Lx2+5=o < x =1 hoidc x=-5.
(x+2)

Lap bang bién thién ctia ham s6:

X | —o -5 -2 1 +o0

¥yl = 08 = + 0 -

"’ “\1/“’ A

—0 —00

Tt bang bién thién, ta co:

Ham s6 dat cyc tiéu tai x = -5 va
Yer = y(—5) =12.

Ham so dat cucdaitaix=1va y., = y(1)=0.




Vandyng2 | Van dung téng hop | HD. Ta co H'(t)=24,5-9,8t; h'(t)=0<=t=2,5

kién thic, ki ndng | (giay).
trong bai vao gidi | po y/(f)>0 khi 0<t<2,5, H(£)<0 khi t >2,5
quyét tinh hudng

nén h(t) dat gid tri 16n nhdt tai t=2,5 va
thuc té.

max h(t) =h(2,5)= 32,625 (m).
Ciing c6 thé nhan xét h(t) la ham s6 bac hai theo

tva co hé s6 chia t’ 1a a=-4,9<0 nén h(t) dat

gif tri10m Bt £ = -23 _2,5.
a

Tong két Danh cho du phong, | GV sti dung tuy tinh hinh thuc té ctia 16p hoc.

tong két lai noi dung
ctia tiét hoc, dan do
cong viéc vé nha.

Tiét 5, 6. Chiia bai tap

GV lya chon mot s6 bai tdp & cudi bai hoc tuy theo dung y su pham va cho HS chiia.

. Phan loai bai tap

Nhén biét tinh don diéu ctia ham s6 théng qua hinh anh hinh hoc ctia d6 thi ham sé:
Bai tap 1.1.

Xét tinh don diéu ctia ham s6: Bai tap 1.2, 1.3, 1.4.
Van dung cach xét tinh don diéu clia ham s6 d€ giai quyét bai toan thyc tién: Bai tap 1.5.

Nhan biét khodng dong bién, khodng nghich bién va diém cuc tri ctia ham s6 thong
qua hinh anh hinh hoc ctia d6 thi ham s6 dao ham: Bai tap 1.6.

Tim cuc tri cia ham s6: Bai tp 1.7.

Vi du vé mét ham s6 dat cyc tri tai diém (thudc tap xdc dinh) ma tai d6 dao ham
khong ton tai: Bai tap 1.8.

Vén dung cdch tim cuc tri ctia ham s6 d€ giai quyét bai todn thuyc tién: Bai tap 1.9.

Tuy tinh hinh thuc té ctia 16p hoc, GV ¢6 thé lya chon thém cdc bai tap phi hop
trong SBT va cdc tai liéu tham khao khac.



IV.DAP 6/ HUGNG DAN/ LOI GIAI
1.1. a) Tt d6 thi ham s6 suy ra:
Ham s6 dong bién trén cac khodng (—oc;0) va (1;+<).
Ham s6 nghich bién trén khoang (0; 1).
b) Tit d6 thi ham s6 suy ra:
Ham s6 dong bién trén cac khodng (—-2;0) va (2;+0).
Ham s6 nghich bién trén cdc khodng (—o0;—2) va (0;2).
1.2.a) Tacé: y'=x"—4x+3.
Nhan xét: y' >0 v6i moi x e (—o0; 1)U (3;+00); ¥ <0 véi moi x e (1;3).
Do d6, ham s6 dong bién trén cac khodng (—o0; 1) va (3;+0); nghich bién trén
khoang (1;3).
b) Tacé: y'=—-3x" +4x—5.
Nhan xét: y' <0 voi moi x € R . Do d6, ham s6 nghich bién trén R.
1.3. a) T4p xéc dinh clia ham s6 1a R\{-2}.
2(x+2)—(2x-1) 5

Tacd: ¥ = = >0, Vx e R\{-2}.
g (x+2) (x+2)

Lap bang bién thién ctia ham s6:

X | —oo -2 +0o0
y' + +
2 —a0

Tt bang bién thién, ta c6: Ham s6 dong bién trén cac khodng (—o0;—2) va (—2;+00).

b) Tap xédc dinh ctia ham s6 1a R\{3}.

(2x+1)(x—3)—(x2 +x+4) _ xP—6x—7

(x-3) (-3

Taco: y'= =0« x=-1 hodc x=7.

Jis



Lap bang bién thién ctia ham s6:

x | —w -1 3 7 +00

y' + 0 = S 0 +

J ~1 +00 /+oo
—00 —00 ].5

Tt bang bién thién, ta co:

Ham s6 dong bién trén cdc khodng (—o0;—1) va (7;+0).

Ham s6 nghich bién trén cac khoang (-1;3) va (3;7).

1.4. a) Tap xdc dinh ctia ham s6 1a [-2;2].

Taco: y' =

—2%

—X
Wi o=z

1 ¥ =0cx=0.

Lap bang bién thién ctia ham s6:

x | -2 0 2
Y || + 0 = Il
¥y

0

Tu bdng bién thién, ta co:

Ham s6 dong bién trén khoang (-2;0).

Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2).

b) Tap xdc dinh ctia ham s6la R.

Taco: y'=

(x2 +l)—x-2x _ —x*+1

=0 <% =—1 hode x=1.

(x2 kS 1)2 (x2 +1)2



Lap bang bién thién ctia ham s6:

X | —o0 -1 1 400
¥ = 0 + 0 =
Y1 o 1
\ / 2\
1 0
2

Tt bang bién thién, ta cé:
Ham s6 déng bién trén khoang (-1;1).
Ham s6 nghich bién trén cdc khodng (—oc;—1) va (I;+0).

1.5. a) Dan s6 ctia thi trdn vao cdc nam 2000 va 2015 lan luot 1a N(0) = 2 (nghin nguoi) va
N(15) = 19,25 (nghin ngudi).

!;
b) Tacé N'(t)= b 50, t20 va im N(t) = lim 25t +10
(t+5)“ t—+a toin f4 5

=25, Vivay, s6 dan

ctia thi trdn do6 ludn ting nhung sé khong vugt qua 25 nghin nguoi.
1.6. a) Ham s6 flx) dong bién trén cac khodng (2;4) va (6;+) vi khi dé f'(x) > 0.

b) Ham s6 dat cyc tiéu tai cdc diém x =2 va x =6 vi tai d6 f(x) d6i ddu tli am sang
duong.

Ham s6 dat cuc dai tai diém x =4 vi tai d6 f'(x) d6i ddu tii duong sang am.
1.7. a) Tap xac dinh ctia ham s6 1a R.
Tacéd: y'=6x"—18x+12; ¥ =0<> x =1 hodc x=2.

Lap bang bién thién ctia ham s6:

x | —o 1 2 +00

v + 0 = 0 i

’ : \ B
—00 ~1



Tt bang bién thién, ta co:

Ham s6 datcucdaitaix=1va y., = y(1) =0.
Ham s6 dat cuc tifutaix=2va y., = y(2) =-1.
b) Tap xdc dinh ctia ham s6 la R.

Tacé: y' =4x’ —8x=0<>x =0 hofic x=++/2.
Lap badng bién thién ctia ham s6:

X | —o —\E 0 \/E +00

y' - 0 + 0 - 0 +

NN

Tu bang bién thién, ta cé:

Ham s6 dat cicdaitaix=0va y_, = y(0)=2.
Ham s6 dat cuc ti€u tai x = i\E VA Yo = y(ixﬁ ) =-2.

¢) Tap xéc dinh ctia ham s6 la R\{1}.

2x—2Wx—1)—(x*—2x+3 2,
Tacé:y’=(x )(x ) (x 4 ):xa zxq1=0<:>x:1—~/5hoéc

(x-1) (x-1)
x=1++2.
Lap bang bién thién ctia ham s6:
X | - 1-2 1 1+2 +00

y' + 0 = = 0 +

N TN

Tt bang bién thién, ta co:

Ham s6 dat cic daitaix = 1-+/2 va y,, =y(1—\/5)=—2\/5.

Ham s6 dat cuc ti€utaix = 1++/2 va y, = y(l+\5) 3.



d) Tap xdc dinh ctia ham s6 1a [0;2].

o 4—-4x 2-2x
Taco: y' = - =0 x=1
Wax—2x  Vax—24
Lap bang bién thién ctia ham s6:
x |0 1 2

y' + 0
y 0/\/5\0

Tt bang bién thién, ta c6: Ham sé datcuc daitaix =1 vd y, = y(1) = V2.

1.8.a) Tacod: lim—fw: ]jmﬂzl;h'm fx)— f(0) = ]jrn_x_0 =-1.

x=0* 0 =0t x —() X0 x—0 =0 x—0
Tt d6 suy ra khong ton tai giGi han lmg&b@ tiic la ham s6 f(x) =|x| khong
=3 x p—

¢6 dao ham tai diém x =0.
b) Ré rang, tii dinh nghia (hodc tit d6 thi) ta suy ra ham s6 f(x) = |x| dat cuc tiéu tai
diém x =0.
25000e |
1.9.Tacoé: f'(t)=———=>0,Vtva lim f(t)=5000.
(1+5€-1 ) t—>4e0
Do d6, doanh s6 lu6n ting nhung sé khong vugt qua 5 000.
25000¢ *(25¢ ™ ~1)

(1+5e" )4

Tacé: ()= ;=0 e™ =%<:>t=1n5a=l,6.

Do f"(t)>0 véimoi t €[0;In5) va f"(t) <0 véimoi t >1In5,nén f'(t) dat gid tri
5000

2

=1250.

16n nhdt tai ¢ =In5 va max f'(t) = f'(In5) =

Viy sau khi phdt hanh sdn phdm khodng 1,6 ndm thi t6c do ban hang l6n nhit.



Bai 2. GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO (3 tiét)

I. MUCTIEU
1.Vé kién thuc, ki ndng
- Nhan biét dugc gia tri l6n nhat, gia tri nhé nhdt cta ham s6 trén mot tdp xac dinh
cho truée.
- Xéc dinh dugc gia tri 16n nhdt, gid tri nhé nhét ctia ham s6 bing dao ham trong
nhing trudng hop don gian.
2.Vé pham chat, nang luc
- Reén luyén ndng luc tu duy va lap ludn todn hoc, ndng Iyc mé hinh hod todn hoc va
ning luc gidi quyét vian dé toan hoc thong qua viéc moé hinh hod nhiing van dé thuc
tién lién quan dén gid tri 16n nhdt va gid tri nhd nhdt ctia ham s6.
— Bo6i dudng hiing tha hoc tap, y thiic lam viéc nhoém, y thiic tim toi, khdm phd va sing
tao cho HS.
Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y
- Vé mdt ndi dung, bai hoc nay giéi thiéu khai niém va cdch tim gid tri I6n nhat va gia
tri nhé nhat ctia ham sé.
—~ Chuén bi:
+ GV chudn bi mét s6 tinh hudng trong thuc té lién quan dén gia tri lon nhat va gia
tri nho nhat cta ham sé.
+ HS chuén bi mdy tinh cam tay.
Ill. GO1Y DAY HOC
1. Thoi lugng
Goi y phan phéi thoi gian day hoc: 3 tiét. Cu thé nhu sau:
+ Tiét 1: Muc 1. Dinh nghia;
+ Tiét 2: Muc 2. Cdch tim gid tri Ién nhét va gid tri nho nhdt ca ham s6 trén mot doan;
+ Tiét 3: Chiia bai tap cudi bai hoc.
2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

Tiét 1

HOAT
PONG

Néuvindé | Giap HS c6 hing thi va | GV néu bai toan thyc té dé kich thich nhu

goi dong co véi ndi | cdu hoc tip ctia HS.

dung bai hoc.

MUC PiCH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN

41'.



1. DINH NGHIA

HDP1. Nhin
biét khai
niém gid tri
16n nhat, gia
tri nho nhat
ctia ham s6

Cho HS nhan biét khai
niém gid tri 16n nhat, gid
tri nho nhdt ctia ham so.

HS thuc hién lan ligt cdc yéu cau trong HD1.
GV ghi bang hodc trinh chiéu néi dung trong
khung kién thic.

GV néu Chu y va gidi thich cho HS.

Vidul, Rén luyén ki ning tim | HS lam viéc duéi sy huéng dan ciia GV.

Vidu2 gid tri 16n nhdt va gid tri | GV theo doi, t6ng két lai kién thic va néu
nho nhét ctia ham s6. nhén xét.

Vidu3 Vin dung téng hop kién | HS lam viéc dudi sy huéng dan ctia GV.

thic, ki ning vao giai
bai todn trong tinh
huéng mé dau.

GV theo doi, tong két lai kién thdc va néu
nhéan xét.

Luyén tap 1

Cling ¢6 ki nang tim gid
tri 16n nhdt va gid tri
nho nhdt ctia ham s6.

HS tu lam tai 16p. GV goi HS 1én bang. GV
nhan xét bai lam va téng két kién thic.

HD. a) Téap xéc dinh cia ham s6 1a [0; 2].
2-2x = 1-x
Wx—x x-x°

Pe=lex=1.
Lap bang bién thién ctia ham s6 trén doan [0;2]:
x 40 1 2

i B
N

0 0

Tii bang bién thién, ta thiy:
miny = y(0)=y(2)=0; maxy = y(1)=1.

Tacé:y' = voi0<x<2

b) y'=-1- <0 v6imoi x € (1;+00).

x—1 :

Tinh cdc gidi han:

x—1" x—1" x—1

limy = lim[—x+L]=+00;




limy=]jm[—x+L)=—oo.

x>t X400 x—1
Lap bdng bién thién cfia ham s6 trén khodng

(1;+00)

x |1 +00

L}

y —_—

e S

Tl bing bién thién, ham s6 khong c6 gid tri

I6n nhdt va gid tri nho nhdt trén khodng
(1;400).

Téng két Danh cho dy phong | GV st dung tuy tinh hinh thuc té€ cha 16p
tdng két lai ndi dung | hoc.
clia tiét hoc, din do
cong viéc vé nha.
Tiét2
HOAT -
BANG MUC DiCH, YEU CAU GOI1Y THUC HIEN

2. CACH TIM GIA TRI LGN NHAT VA GIA TRI NHO NHAT COA HAM SG TREN MOT DOAN

HD2. Hinh
thanh céc
buéc tim gia
tri 16n nhat
va gid tri nho
nhdt clia

ham s6 trén

Cho HS lam quen véi cic
budc tim gi4 tri 16n nhit
va gid tri nho nhdt cta
ham s6 trén mot doan.

HS thyc hién lan lugt cic yéu cdu cta HDP2.
GV giup do HS khi can.

GV ghi bang hodc trinh chiéu n¢i dung trong
khung kién thc.

mot doan
Vidu4, Rén luyén ki ning tim | HS lam viéc duéi sy huéng dan ctia GV.
Vidus gid tri l6n nhat va gid tri

nhé nhidt ctia ham so6
trén mot doan.




Luyén tap 2 | Cing c6 ki ndng tim gid | HS tu lam tai 16p.
tri lon nhit va gid tri HD. a) Ta ¢é: ¥ =6x" —6x+5>0 vdi moi gid
nhoé nhédt cta ham s6 tri x. Ta c&: (0)=2: y(2) =16
trén mot doan. e PSR
Do d6: max y = y(2) =16; min_ y = y(0) = 2.
xe[f);?]y y( ) xe[O: ﬂy y( )
b) Tach: ¥y =™ =0&xx=0.
Taco: y(0)=1; y(-1)=0; y(1) =2¢".
Do doé: xlelilgﬁjy =Ry x161[1_11[;1]]y = y(-1)=0.
Vandung | Van dung téng hop kién | HS tu lam tai 16p.
thic, ki ning trong bai | HD. a) Ta cin tim gia tri 16n nhat ctia N().
vao giai quyét tinh | Ta cé:
hubng thyc t€. N'(t)=-3t* +24t =—3t(t-8) =0 <>t =0; t =8
Ta co: N(0)=0; N(8) =256; N(12) =0.
Do d6, s6 nguoi toi da bi nhiém bénh la 256
nguoi.
b) Ta cAn tim t d€ N'(t) 16n nhat.
Ta co:
N'(t)=—6t+24=—6(t—4)=0<t=4.
Taco: N'(0)=0; N'(4) =48; N'(12) =—144.
Do do, virus lay lan nhanh nhét & tudn thi 4.
Tong két Danh cho du phong, | GV sl dung tuy tinh hinh thyc t€ cta 16p

téng két lai ndi dung
cua tiét hoc, din do
cong viéc vé nha.

hoc.

Tiét 3. Chiia bai tap

GV Iya chon mot s6 bai tap & cudi bai hoc tuy theo dung y su pham va cho HS chiia

tai l6p.

3. Phan loai bai tap

— Tim gid tri I6n nhdt va gié tri nhé nhét cta ham s6: Bai tap 1.10, 1.11, 1.12.



— Van dung céch tim gid tri 16n nhdt va gia tri nhoé nhat ctia ham s6 d€ giai quyét céac
bai todn thyc tién: Bai tdp 1.13, 1.14, 1.15.

Tuy tinh hinh thuc té ctia 16p hoc, GV c6 thé lua chon thém cdc bai tap pht hgp
trong SBT va cdc tai liéu tham khdo khac.

IV. DAP SO/ HUONG DAN/ LO1 GIAI

1.10. a) Tap xac dinh ctia ham s6 la R.

Taco: y'=-2x+4=0<x=2.
Lap bang bién thién ctia ham s6:

X | —w 2 +o0

¥ + 0 -

Y 7 \
—DO/ —a0

Tii bang bién thién, ta cé:
Ham s6 c6 gia tri 16n nhétla 7 tai x =2. Ham s6 khong c6 gid tri nho nhét trén R.
b) Tap xdc dinh ctia ham s6 la R.
' " 4
Tacé: y' =3x"—4x=0< x=0 hoic x=7

Lap badng bién thién cia ham so6:

X —00 0 é +oo
3
y' + @ - 0 %
y 1 +o0
/ \ _i /
=i 27

Tt bang bién thién, ta co: Imin y= y[%] = —%. Ham s6 khong c6 gid tri lén nhét

Qo)

trén [0;+00).

9



c) Tap xdc dinh ctia ham s6 1a R\ {1}.

(2x—2)(;~c—1)—(x2 —2x+3) _ & -2x-1

(1) (1)

: y'=0<:>x=1—\/5 hodc

Tacé: y' =
x=1++/2.
Lap bang bién thién ctia ham sé:

% | —a 1-\2 1 142 +o0
y' + 0 = B 0 .

¥y 22

N N

—00 —00

Tt bang bién thién, ta co: {rlxjnin_j y= y(l 2 ) =2+/2. Ham s6 khong cé gia trilén

nhat trén (1;+c0).

d) Té4p xac dinh ctia ham s6 la [0;2].

4-4x  2-2x
2Wax—2x*  ax—2x*

Tacé: y' = vi0< x <2,y =0 x=1

Lap bang bién thién ctia ham s6:

k |0 1 2
y' Il + 0 =
y V2

0 0
Tt bang bién thién, ta co:
Ham s6 dat gid tri [6n nhét la W2 fal x=1.

Ham s6 dat gid tri nho nhatla 0 tai x =0 va x=2.



1.11. a) Tap xac dinh ctta ham s6 la R.
Tach: y'=dx’—4x; ¥ =0 2=0, x=1 halc x=-1.
Lap bdng bién thién ctia ham s6:

x | —o0 -1 0 1 +00

f

Y

NN

Tt bang bién thién, ta co:

Ham s6 dat gid tri gid tri nho nhat 1a 2 tai x ==1.
Ham s6 khong c6 gid tri 16n nhét trén R.

b) Tap xac dinh ctia ham s6 la R.

Tach: y'=e" -3y =0 2=1.

Lap bang bién thién ctia ham s6:

X | —® 5 400
¥ + 0 =
y £
/ e \
—o0 0

Tt bang bién thién, ta co:
A [ . r - r - ) ]‘ .
Ham s6 dat gid tri I6n nhatla — tai x = 1.
e
Ham s6 khong c6 gid tri nhd nhaét trén R.

¢) Téap xdc dinh ctia ham s6 la (0;+0).

f f ]'
Tacd: y'=lnx+Ly' =0 hx=-1x=—,
e

Lap bang bién thién clia ham s6 trén khodng (0;+o0).



Tt bang bién thién ta dugc: min y = y(l] e
(0s-490) e €
Ham s6 khong c6 gid tri 16n nhdt trén khodng (0;+).

d) Tap xdc dinh ctia ham s6 1a [1;3].

Taco: y' = voil<x<3;y'=0x=2.

11
Wx-1 23-x
Ta c6: y(1) =25 9(2) =2; y(3) =+/2.

Do do: maxy s y(2)=2;miny=y(1)= y(3) = 2.

[1:3]
1.12.a) Tacé: y'=6x"-6=6(x"-1); y'=0< x =1 hodc x=—1.
Tacd: y(-1)=7;y(1)=-1y(2)=7.

Do do: max y = y(=1)=y(2) =7; fn.lf]ly = y(1) =—1.

b) Ta co: y' = 4x’ —6x=2x(2x2 —3); Y =0 x=0; x=€ (vi x €[0;3]).

Ta cé: y(0) =2; y[\gj - —i; y(3) =56.
I

3
Do do: =y(3)=56;miny = — [=——.
sy =@ =Sy y[Jz] :
4 r : 4 1 T[ - 5‘“: T[ -
c) Tacéd: y' =1-2cos2x; y =0<::>c032x=5<::>2x=5 hodc 2x=?<:>x=g hodc

x =5?n (vi X EI:O;T[J).



=
1%
e
w
=
I
wn
|
&

6 2 6 6 2

51 5n \/5 n i 3

Dodé: maxy=y| — |=—+—;miny=y| — |=———.
[os7] | J«'[ 6 ] 6 2 o] 5 y(ﬁ] 6 2

4B

2

d) Ta cé: y'=(2x—l)ex +(x2 —x)e’°;y'=0<:::>ej‘(x2 +x—1)=0<:>x=

(do x €[0; 1]).

~1+4f5

2

Ta co: y(0)=0; y( ] ~—0,44; y(1) =0.

Do dé: max y = y(0) = y(1) =0; III]).ljllly =y(_1;£] ~ —0,44.

1.13. Goi x (cm) la chiéu dai ctia hinh chi nhat. Diéu kién: 0<x <12,
Chiéu rong ctia hinh chi nhat la: 12—-x (cm).
Dién tich ctia hinh chii nhat la: x(lz - x) (cm?).
bit f(x)=x(12—x)=—x"+12x, 0<x <12.

Ta can tim x sao cho f(x) dat gid tri 16n nhat. Ta cé: f'(x) =—2x+12=0 x =6.

Lap bang bién thién ctia ham sé fx) trén khoang (0; 12), ta dwoc max f(x)= f(6)=36.
Do d6, dién tich ctia hinh chii nhét 16n nhéit khi chiéu dai cia hinh chi nhit 13 6 cm,
tiic la hinh chd nhat trd thanh hinh vuoéng c6 do dai canh 6 cm.

Viay hinh vudng c6 d¢ dai canh 6 cm la hinh ché nhét ¢6 dién tich 16n nhat.

2 3 A A 5 . s 108_ ?
1.14. Dién tich bé mit ctia chiéc hop 1a 4xh+x* =108, khi d6 h = i # ,0< x<4/108.
X

Thé tich ctia chiéc hop 1a V =x’h =ix(108—x2) = —ix'* +27x.



3
Ta co V'=—Zx2+27=0<:;>x=6.

x| o 6 J108
' + 0 =
v v(6)
/ \
0 0

Vay v6i x = 6 cm, h = 3 cm thi thé tich ctia chiéc hgp la 16n nhit.

l.ls‘

-

Goi R (cm) 1a ban kinh ddy ctia chiéc binh hinh tru. Diéu kién: R >0.
000

Do thé tich ctia chiéc binh 1a 1 000 cm® nén ta c¢é chiéu cao cta binh la -

cm.
TR

Tdng dién tich mit trén va mit duéi ctia binh la: 27tR? (cm?).

1000 2000
Dién tich mit bén ctia binh la: 2nR- T = B (cm?).
T

Do d6, téng chi phi vat liéu dé€ san xudt mot chiéc binh la:

1500

; 2000 .
M =2nR*1,2+ 0,75 =2,41R* +

(nghin dong).
Ta can tim R dé M nho6 nhit.

r 1500 r 5 1500
Tacéd: M =4,8nR—?;M =0<4,8nR =1500 R= T
,OTT

Lap bang bién thién ctia ham s6:




1500
x |0 o +00
4,81
M’ - 0 +
" +CO\ h
M 3’1500
4,81
& A i e o R 1500
Do dé, chi phi vat liéu san xuat nhé nhat khi R= 15
,8m

Vay chi phi vat liéu sin xudt nhé nhat khi ban kinh ddy ctia binh bing d%cm
,81

(Khi d6, do thé tich ctia binh 1a 1 000 cm’, ta sé tinh dugc chiéu cao ctia binh theo
ban kinh ddy).

Bai 3. DUONG TIEM CAN CUA DO THI HAM SO (4 tiét)

I. MUC TIEU
1.Vé kién thuic, ki nang
Nhén biét hinh anh hinh hoc clia dudng tiém cdn ngang, dudng tiém cén diing,
duodng tiém can xién ctia d6 thi ham s6.
2.Vé pham chat, nang luc
- Rén luyén nang luc gidi quyét vin dé todn hoc thong qua cdc bai todn thuc tién lién
quan dén ti¢ém cén ctia d6 thi ham s6.
- Boi dudng ndng luc st dung cong cy, phuong tién hoc todn thong qua viéc xdc dinh
cdc dudng tiém can ctia d6 thi ham so.
- Bo6i dudng hiing tha hoc tap, y thiic lam viéc nhém, y thic tim toi, kham phd va sang
tao cho HS.
Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y
- V& mit ndi dung, so véi SGK Todan 12 cti bo Co ban, & day c6 thém ndi dung dudng
tiém cén xién. Diéu nay la do viéc khao sit sy bién thién va vé do thi cia ham phan

P+bx+ e
thic y = o sty la mot yéu cau can dat trong Chuong trinh mén Todn ndm 2018.

dx+e
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— Dudng tiém cin ctia d6 thi ham s6 la hinh anh hinh hoc ctia gi6i han tai vo cuc/gisi
han v6 cyc ctia ham s6. N6i dung gid¢i han ctia ham s6 da dugc hoc & Chuong trinh
moén Toan I6p 11, ndi dung dudng tiém can ctia d6 thi ham s6 sé dugc st dung trong
viéc khdo sat sy bién thién va vé do thi ciia ham s6 & bai sau.

- GV ¢6 thé stt dung phan mém Todn nhu GeoGebra dé€ vé duong tiém cén cha do thi
ham s6. Néu co diéu kién, GV ¢6 thé chudn bi tridc ban in hodc ban mém dé trinh
chiéu cdc hinh v trong bai dé€ giup HS dé hinh dung dugc hinh anh hinh hoc ctia
cac duong tiém can.

lll. GO1Y DAY HOC
1. Thoi luong
Goiy phan phéi thoi gian day hoc: 4 tiét. Cu thé nhu sau:
+ Tiét 1: Muc 1: Pudng tiém cdn ngang;
+ Tiét 2: Muc 2: Dudng tiém can diing;
+ Tiét 3: Muc 3: Duong tiém cén xién;
+ Tiét 4: Chaia bai tap cu6i bai hoc.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh ctia bai hoc

Tiét 1

HOAT

MUC DICH, YEU CAU GOl Y THUC HIEN
PONG ' ' '

Néuvan dé¢ | Giap HS c¢6 hidng tha va | Day la bai toan vé khoéi lugng con lai cha
goi dong co v6i noi dung | mot chat phong xa sau mot khodng thoi
bai hoc. gian phan ra.

1. DUGNG TIEM CAN NGANG

HD1.Nhan | Giap HS hinh thanh khdi | HS thuc hién cdc yéu ciu trong HD1.

biét duong | niém dudng tiém can | gy ghi bdng hojc trinh chiéu néi dung
tiém can ngang ctia 6 thi ham s6. | trong khung kién thic.

ngang Luu y HS dudng tiém can ngang la hinh anh
hinh hoc ctia gidi han tai vo cuc.




Vidul

Thyc hanh tim tiém can
ngang clia do thi ham s6.

GV nhic lai cich tinh gi6éi han tai v6 cuc
ctia ham s6 phéan thiic hiu ti. HS lam viéc
dudi sy hudng dan cia GV.

Vidu2

Thyc hanh tim tiém cin
ngang ctia d6 thi ham s6

trong  truong  hop
lim f(x)=# ]jl}l.f(x)-

GV luu y cach dua mot dai lugng vao bén
trong cdn bdc hai. Tl d¢ tinh hai gi6i han
lim f(x) va ]jmlf(x). Nhédn manh trong

truong hop hai gi6i han nay khac nhau, do6
thi ham s6 ¢6 hai tiém can ngang.

Luyén tap 1

Cling c6 ki nang tim tiém
can ngang cta do thi ham
$O.

HS ty lam tai 16p.
GV luu y HS thuc hién tuong ty nhu Vidu 1.
HD. Ta cé: lim f(x) = lim f(x)=2.

Vay do thi ham s6 f(x) c6 tiém can ngang

la y=2,
Vandyng 1 | Gidi bai todn trong tinh | HS tu lam tai 16p.
buGngmo dau, HD. Ta ¢6 limm(f)=lim15e " =o.
L= f=ton
DO thi cta ham khéi lugng m(t) “tiém can”
dén duodng thing y=0, tic 1a khéi lugng
ctia chdt phong xa gidm dén vé 0 khi thoi
gian ting lén vo cling.
Téng két Danh cho dy phong, tong | GV st dung tuy tinh hinh thyc t€ ctia l6p
két lai ndi dung ctia tiét hoc, | hoc.
dén do cong viéc vé nha.
Tiét 2
HOAT A R 5 2
o MUC DICH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN
PONG / : / :
2. DUONG TIEM CAN DUNG
HDP2. Nhian | Gitp HS hinh thanh khai | HS thuc hién cic yéu cdu trong HD2.
biét dudng | niém dudng tiém can | GV ghi bang hojc trinh chiéu noi dung
tlém Cé.n dﬁng cuia do thl ham s6. t_rong k_hu_ng kién thtc.
diing

Luu y HS dudng tiém can ding la hinh anh
hinh hoc ctia gi6i han vo6 cuc.
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Vidu3

Thuc hanh tim tiém can
diing cfia d6 thi ham s6.

Luu y HS vé€ quy tic tinh gi6i han vo cuc clia
thuong hai ham s6 (HS da hoc & 16p 11) &
dé quan tam dén giéi han ctia td thiic va
ddu clia mau thic.

Vidu4

Thyc hanh tim tiém can
ding clia d6 thi ham so6
phan thiic bac hai trén
bac nhat.

HS lam viéc dudi sy huiéng dan ctia GV.

Luyén tap 2

Cuing c6 ki ndng tim tiém
cdn ngang va tiém can
ding ctia d6 thi ham s6.

HS ty lam tai 16p.
HD. b€ tim tiém cdn ngang, ta tinh:

g4

lim f(x)= lim I =2,

A=—>to0 X=—»400

X
Viy y=2 la tiém cdn ngang ctia d6 thi ham
s6 f(x).

Xét gidi han cia f(x) tai diém x =4, ta co:

lim f(x)=+oo.

x=4T
Vay do thi ham s6 c6 tiém cdn ddng 1a
duong thang x =4.

Vién dung 2

Giai bai todn thuc té, tim
hiéu y nghia ctia tiém cin
tinh

diing mot

hudng cu thé.

trong

HS ty lam tai l6p.

HD, Do |lim'Clp) = lim —F
p—100" p=100 100 - p

p=100 la dudng tiém cin ding ctia do thi

ham s6 C(p). Budng tiém cdn ding cho ta

biét rang khong thé loai bo 100% tdo doc ra

khoi ho nuée.

=+00 nén

Tong két

Danh cho du phong, tdng
két lai néi dung cuna tiét
hoc, dan do cong viéc vé
nha.

GV sii dung tuy tinh hinh thuc t€ cua 16p
hoc.




Tiét3

HOAT
PONG

MUC PICH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

3. DUONG TIEM CAN XIEN

HP3.Nhin | Gitp HS hinh thanh khai | HS thuc hién cic yéu cdu trong HD3.

biét dudng | niém dudng tiém cn | GV ghi bang hojc trinh chiéu néi dung

tiém can xién clia d6 thi ham 6. | trong khung kién thic.

xen Luu y HS dudng tiém can xién la hinh anh

hinh hoc ctia giéi han tai v6 cuc cia hiéu hai
ham so.

Vidu5 Thyc hanh tim tiém can | HS lam viéc dudi sy huéng dan ctia GV. Sau
xién ctia do thi ham s6. | Vi du 5, GV luu y HS vé quy tdc tong quat
Cha y vé cach tim tiém | d€ tim tiém cdn xién ctia d6 thi ham s6. Ta
can xién trong trudng | phditinh hai gi6i han:
hop téng quat. a=lim fx) (hodc a= lim M);

Fialy e iy
b= lim[f(x)-ax]
(hoic b= xlims_[f(x) —ax]).

Vidu 6 Thyc hanh tim tiém cin | HS lam viéc duéi sy huéng din ctia GV.
xién ctia d6 thi ham s6 | Luu y HS c6 thé khdéng can tinh dong thoi
theo cdch da chi dan sau | cdc gi6i han tai +oo va —oo (vi dbi v6i ham
Vidu5. phén thirc, hai giéi han nay luén bang nhau).

Vi ham s6 dang phén thic bédc hai trén bac
nhdt, ta ¢6 thé dung cdch chia da thic dé
tim tiém can xién ctia d6 thi.

Luyén tap 3 | Cling c6 ki ndng tim tiém | HS tu lam tai 16p.

can diing va tiém can xién
ctia d6 thi ham sé.

HD. Céch 1: Tinh
SOy X mxr2

a= lim - -1,
X =00 x X=ptor X — x‘
— 2
b= lim[f(%)+#]= lim i’“ 4,
X—rden X—y o —

Viy y=—x+3 la tiém cin xién cta d6 thi

ham so.




C4ch 2: Chia da thtic
f(x)=—x+3—L.
1-x

Khi d6 lim [ f(x)—(~x+3)]=0.

Viy y=—x+3 la tiém cdn xién cla d6 thi

két lai ndi dung cha tiét
hoc, dan do cong viéc vé
nha.

ham s6.
Chiia bai tap | GV goi y/hudéng dan HS | GV sii dung tuy tinh hinh thyc té cua l6p
lam mot s6 bai tdp cudi | hoc.
bai trong SGK.
Tong két Danh cho dy phong, tong | GV st dung tuy tinh hinh thuc t€ cta l6p

hoc.

Tiét 4. Chira bai tap

3. Phan loai bai tap

— Cuing c6 khdi niém dudng tiém cian ctia do thi ham s6: Bai tap 1.16, 1.17.

— Tim tiém cdn cta do6 thi ham s6: Bai tap 1.18.

— Van dung gidi bai todn thyc té: Bai tap 1.19, 1.20.

Tuy tinh hinh thuc t€ cta 16p hoc, GV ¢6 thé lya chon thém cdc bai tap phu hgp trong SBT.

IV. DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI
1.16. Can ct vao do thi, ta thay:

a) lim f(x) = lim f(x)=2, lim f(x) =00, lim f(x)=—o.

b) Puong thing y=2 la tiém cdn ngang, cdc dudng thing x =—1,x =1 la tiém can

diing ctia d6 thi ham s6.

1.17. Dudng thing x =1 khong phai 1 tiém can diing ctia d6 thi ham s6 f(x) vi

lgl_gf(x)=

lim(x+3) = 4.
x=»l




8— 1 1 . : e T 7
1.18.2) Vi lim > xl == nén y = ~Z la tiém cdn ngang ctia do thi ham s6. Mt khdc,
X—r+0 x +

taco: lim
1" 2x+1

A 1 h - A A ’. e A - A A
=400, Nén x = “n la tiém can diing ctia d6 thi ham s6.

b) Ta c6 x=-2 1a tiém can ding cna do thi ham s6. Mdt khdc, ta co:

5
x)=2x-3+——.
f( ) x+2

Tudésuyra y=2x-3 latiém can xién ctia d6 thi ham s6.

22450 _2+20 T186 flx) 1 himgitm vi Lim F{x) =2, Difunky
X x—> 4o

1.19. Taco f(x)=

cho thdy chi phi trung binh khéng thé thdp hon hodc bang 2 triéu dong. Tuy nhién,
khi s6 lugng san phdm sén xudt dugc cang 16n thi chi phi trung binh cang gin véi 2
triéu dong.

144
1.20. D¢ dai canh con lai clia manh vuon la: y =—(m).
-

a) Chu i cfis mAnh n e Bls) =2+ 7) ~Su
X

b) D6 thi ctia ham s6 P(x) c6 tiém cin diing la dudng thing x =0, tiém cin xién la
duong thing y =2x. Trén thyc t& néu x qud nho hodc qua 16n thi P(x) ciing sé rdt
I6n. (Vi dién tich manh vuén khong d6i nén néu mot canh c6 do dai dan dén 0 hodc
didn dén +oo thi chu vi cfia manh vuon sé dan dén +o0).

Bai 4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE D0 THI CUOA HAM SO (5 tiét)

I. MUC TIEU
1. Vé kién thiic, ki nang
— M0 td so dob tong quat dé€ khao sat ham so (tim tap xdc dinh, xét chiéu bién thién, tim
cuc tri, tim tiém cén, 1ap bang bién thién, vé do thi).

— Khiéo sat tap xdc dinh, chiéu bién thién, cyc tri, tiém can, bang bién thién va vé do6
thi ctia cdc ham s6: ham bac ba, ham phan thiic hiu ti don gidn.

— Nhan biét tinh déi xing (tam déi xting, truc doi xiing) ctia d6 thi cdc ham s6 trén.
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2.Vé nang luc, pham chat

— Rén luyén ndng luc gidi quyét vin dé toan hoc va mé hinh hod todn hoc théng qua
cac bai toan thyc tién lién quan dén khao sat va vé d6 thi cia ham sé.

— B6i dudng nang luc sti dung cong cy, phuong tién hoc todn thong qua viéc lap bang
bién thién, vé& d6 thi va cdc dudng tiém cén ctia d6 thi ham s6.

— Bo6i dudng hiing tha hoc tép, y thic lam viéc nhém, y thic tim t6i, khdm pha va sing
tao cho HS.
Il. NHONG PIEM CAN LUU Y

— Vé mit noi dung, so v6i SGK Toédn 12 cii bo Co ban, & day khong c6 ndi dung khao
sat va vé do thi ctia ham bac bén tring phuong, tuy vdy cé thém néi dung khéo st
va vé d6 thi ham s6 phan thiic bac hai trén bac nhat.

— NOoi dung bai hoc nay lién quan chét ché véi nhiing kién thiic vé tinh don diéu va
ctic tri ctia ham s6 trong cdc bai hoc trudc, dong thoi ké thita nhiing kién thiic vé
duong tiém can ctia d6 thi ham so.

— Mot s6 bai tap van dung lién quan dén Hod hoc, tuy nhién khong doi hoi HS phai c6
kién thiic Hod hoc trong chuong trinh THPT.

— GV c6 thé st dung phan mém Todn nhu GeoGebra d€ vé d6 thi clia ham s6 va cic
yéu t6 lién quan.
lll. GO1 Y DAY HOC
1. Theai luong:
Goiy phan phoi thoi gian day hoc 5 tiét. Cy thé nhu sau:
+ Tiét 1: Muc 1: So d6 khéo sat ham s6;

+ Tiét 2: Muc 2: Khéo sat va vé d6 thi ham s6 da thic bac ba;

+ Tiét 3: Muc 3.a: Ham s6 phan thtic y = s (c#0,ad—bc #0);
cx+d
+ Tiét 4: Muc 3.b: Ham s6 phan thtic y Bl i (a#0,p#0, da thic tia khong
px+q

chia hét cho da thic mau);

+ Tiét 5: Chiia bai tap cudi bai hoc.



2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

Tiét 1

HOAT DONG

MUC PIiCH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

Néu van dé

Giap HS c6 hdng tha
va goi dong co v6i noi
dung bai hoc.

GV néu bai todn thuc té vé chi phi san xuat
dé kich thich nhu ciu hoc tdp ctia HS.

1.50 D0 KHAO SAT

HAM SO

HD1. Lam

quen v6i viéc
khao sat va vé
dé thi ham s6

Gitp HS hinh thanh so
do6 khao sat ham s6 noi
chung.

HS thuc hién lan lugt cac yéu cau, dua vao
kién thic da biét vé khoang don diéu, cuc tri
va bang bién thién ctia ham s6.

Lap so d6
khao sat ham

A

SO

Trinh bay cdc budc
khido sit va vé do thi
ctia mot ham so.

GV ghi lén bang hodc trinh chiéu so d6 khéo
sat va vé do thi ciia mot ham s6 néi chung.
Ngoai ra, thong qua vi du trong HP1, GV luu
y viéc tim cdc diém déc biét ctia do thi bao
gém giao diém ctia do thi véi cic tryuc toa do,
nhén xét v€ tinh d6i xding cta d6 thi.

Luyén tap GV ¢6 thé cho HS luyén tap khao st sy bién
thién va vé do thi ctia moét s6 ham sé bac hai
y=ax’+bx+c (c& hai tridong hop a>0 va
a<h )

Téng két Danh cho dy phong. | GV sii dung tuy tinh hinh thyc t€ ctia 16p

GV téng két cac noi | hoc.
dung da hoc.
Tiét2
HOATPONG | MUC PICH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN

2. KHAO SAT VA VE

D0 THI HAM SO DA THU'C BAC BA

Vidu 1

hop ham s6 ¢6 cyc tri.

Thuc hanh khao sat ham s6
da thtic bac ba trong triidng

HS lam viéc duéi sy huéng din ctia GV.
GV luu y HS vé tam déi xiing ctia d6 thi
ham béc ba.

Vidu2

triong hgp ham
khong co cuc tri.

Thuc hanh khido sit ham
s6 da thidc bac ba trong
sO

HS lam viéc dudi su huéng dan ctia GV.




Luyén tap 1

Cuing ¢6 ki ning khao sat
ham s6 da thic bac ba.

HS tu 1am tai 16p.

HD.

1) Tap xdc dinh cta ham s6: R.

2) Su bién thién:

+Tacé: y'=—6x"+6x—5.Viy y' <0 voi
moi xe R.

+ Ham s6 nghich bién trén khodng
(—o03+00).

+ Ham s6 khong c6 cyc tri.

+ Gidi han tai vo cyc: lim y =0,

X—»+a0

lim y = +o0.
x—)—uoy

+ Bang bién thién:

X | —oo +00

f

y —

}’+oo\

—Q0

3) D6 thi: D6 thi ctia ham s6 di qua géc toa
’ A A ’ Y = A 1

do va c6 tam déi xting la diém [5;—2].

Ay

14

A




Tong két

hoc.

Danh cho du phong GV
tong két cic noi dung da

GV sti dung tuy tinh hinh thuc té cta l6p
hoc.

Tiét3

HOAT
PONG

MUC PICH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

3. KHAO SAT VA VE D0 THI HAM SO PHAN THUC HOU Ti

a) Ham s6 phan thic y =

ax +
cx+d

o (c#0,ad—bc #0)

Vidu3

Thic hanh khdo sat ham
s6 phan thidc hiu ti bac
nhat trén bac nhét.

HS lam viéc dudi sy huéng din ctia GV. GV
yéu cdu HS nhdc lai cidch tim hai dudng
tiém cin ctia d6 thi ham s6, luu y ham s6
bac nhdt trén bac nhdt khong c¢é cuc tri.

Chuy

HS nhédn biét tam doi
xting ctia d6 thi ham s6
phan thiic hiiu ti bac nhdt
trén bac nhdt chinh 1a
giao di€m cfia hai dudng
tiém can.

Ngoai ra, HS nhan biét
hai duong phan gidc clia
cdc gbc tao boi hai dudng
tiém c4n clia do thi la cac
truc déi xung.

GV ghi bang hodc trinh chiéu.

Luyén tap 2

Gidi bai toan & tinh hudng
md ddu. Cling c6 ki nang
khio sit ham s6 phéan
thiic htiu ti bac nhat trén
bac nhat.

HS ty lam tai 16p.

2x+4 4
B8 BB ey,
X

HD. Ta c¢6 f(x)=

Khi dé6 f'(x)=—4—§<0 véi moi x>1. Vay
%

ham s6 nghich bién trén [1;4+0), ching t6
chi phi trung binh gidm theo x. Hon niia, ta
thdy  f(x)>2 x>l wva
lim f(x)=2. Tt d6, ta nhan thay chi phi

vii moi

o]



trung binh gidm nhung ludén 16n hon 2 triéu
dong/san pham. Ngoai ra, khi x cang lén thi
chi phi trung binh cang gan véi 2 triéu
dong.

Vén dung

M6 hinh hod mét bai
todn thuc té€ dudi dang
mot ham s6 phin thiic
htu ti bac nhat trén bac
nhédt va khdo sit ham so

nay.

HS ty 1am tai 16p.
HD. a) Nong do chat khi trung sau ¢ phat la

20t
—— (gam/lit).
200 + 40t (8 )

t_

b) Taco f(t)=
) f® 10 +2t
Tap xdc dinh: [0;+00).

Su bién thién:

s & 24

o f’(f)=¢_—~2>0 voimoi t>0.
(10+2t)

+ Ham s6 dong bién trén khodng [0;+00).
+ Duong thing y =% I3 tiém cén ngang ctia

dé thi ham so6.

+ Béng bién thién:

t 0 +o0
f(® +
f0) 1
2
0
+ DO thi:
f(t) A
14
i)
2
o 1 2 5




c) Do f(t) la ham ting nén néng do chat
khii triing ting theo thdi gian. Tuy nhién,
do lim f(£)=0,5 nén néng d6 nay khong

vugt ngudng 0,5 gam/lit.

Tong két Danh cho dy phong. GV | GV sii dung tuy tinh hinh thyc té cta 16p
téng két cdc noi dung da | hoc.
hoc.

Tiét 4
HOAT .
PONG MUC PICH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN
2

b) Ham s6 phan thiic y = % (a#0,p#0, da thiic tii khong chia hét cho da

thiic mau)

Vidu 4 Thuic hanh khéo sit ham s6 | HS lam viéc dudi si huéng dan ctia GV. GV
phan thdc hiiu t bac hai | yéu cdu HS nhic lai cach tim tiém can diing
trén bac nhat trong tridng | va tiém can xién ctia do6 thi ham s6.
hgp ham s6 ¢6 cuic tri.

Vidu 5 Thuc hanh khao sit ham | HS lam viéc dudi sy huéng dén ctia GV. GV
s0 phan thiic hiiu ti bac | yéu cdu HS nhan xét vé tam d6i xdng va
hai trén bic nhit trong | truc déi xting ctia d6 thi ham s6.
truéng hop ham s6
khoéng co cuc tri.

Chay HS nhan biét dugc d6 thi | GV ghi bang hoic trinh chiéu.

ctia ham phan thic htu t
bic hai trén biac nhit cé
tam doi x(ing la giao diém
cta hai dudng tiém can.
Hon nia, d6 thi nay nhan
hai dudng phan gidc cta
cdc goc tao béi hai dudng
tiém cdn clia no lam cic
truc déi xting.

Luyén tap 3 | Cling c6 ki ndng khdo sat | HS tu lam tai 16p.
ham s6 phéan thdc hiu ti | HD.

bac hai trén bac nhat.

1) Tap xac dinh: R\{2}.




1
2) Sy bién thién: Tacé y=—x+1 +—2 i
x_

+ ¥ ==]= <0 voimoi x #2.

2

(x-2)
+ Ham s6 nghich bién trén tiing khodng
(—o0;2) va (2;+0).

+ Ham s6 khong c6 cuc tri.

+ Tiém cén: y=—x+113 tiém cén xién,
x =2 la tiém cén ddng ctia d6 thi ham s6.

+ Bang bién thién:
X —0 2 +00
y +00 +00

\—oo \—00

+ Do thi: D6 thi ham s6 cit truc tung tai
; 1 . . i 4
diém {0;5), cat truc hoanh tai cic diém

(E‘Z_Jg;oj va {3+‘/§;0J. D6 thi c6 tam

2

déi xting la diém (2;-1).

\Jky
1




két lai noi dung caa tiét | hoc.
hoc, din do cong viéc vé
nha.

Tong két Danh cho du phong, téng | GV st dung tuy tinh hinh thuc t€ ctia 16p

Tiét 5. Chita bai tap
3. Phan loai bai tap
— Khdo sat va vé d6 thi ham so: Bai tap 1.21, 1.22, 1.23.

— Vin dung gidi bai todn thuc té: Bai tap 1.24, 1.25.

Tuy tinh hinh thyc té ctia 16p hoc, GV ¢6 thé lua chon thém cdc bai tap phi hgp trong

SBT.

1. DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI1 GIAI

1.21.2) Tacé: y'=-3x"+3, y'=0 khi x=1+1.

+ Ham s6 dong bién trén khodng (~1;1) va nghich bién trén tling khodng (—o0;—1)

va (1;+0).

+ Ham s6 dat cuc dai tai x=1 véi y, =3, dat cuc tiéu tai x=—1 v6i y., =-1.

+ Gi6i han tai vo cdc: lim y =+o0, lim y=—o0.

X—r =0 K=

+ Bang bién thién:

x | —oo -1 1 +00
y' - 0 % 0 -
y +00\ / 3 \

=4 —00

+ D06 thi: D6 thi ham s6 cdt truc tung tai diém (0;1), diém nay déng thaoi la tam déi

xting ctia do thi.



b) Tacé: y' =3x"+6x—1. Dodé y'=0 khi x=x, =—1—% hodc

X=X =—1+i.

B
+ Ham s6 dong bién trén tling khoang (—o0;x,) va (x,;+).
Ham s6 nghich bién trong khodng (x;x,).

+ Ham s6 dat cyc dai tai x =x, v6i y, = f(x,), dat cuc tiéu tai x=x, voi
Yer = f(x:a)'

+ Gi6i han tai v6 cyc: lim f(x) =—o0, lim f(x) = +o0.
x—p—n Xyt

+ Bang bién thién:

1+

s et
o V3 V3 e

—00 y CT



+ D6 thi: D6 thi ham s6 cat truc tung tai diém (0;-1), c6 tam d6i xting 1a diém
(=L2).

I
(%]

|
I

|

“TA‘

1%}
w
=Y

1.22.2) Tacéd: y'= >0 v6i moi x #—1.

(x+1)2

+ Ham s6 dong bién trén tiing khoang (—o0;—1) va (—1;+0).
+ Ham s6 khong c6 cuc tri.
+ D6 thi ham s6 ¢6 tiém can diing la dudng thing x =—1, tiém cin ngang la dudng
thing y=2.
. . 4 e & . . A & hY . - & 1 A
+ D4 thi ham s6 cit truc tung tai diém (0;1), cat truc hoanh tai diém [—5;0]. Diém

(=1;2) la tam d6i xiing cuia d6 thi.

b) Taco: y' = >0 v6imoi x #1.

1-x)

+ Ham s6 dong bién trén tiing khodng (—;1) va (1;+0).
+ Ham s6 khong c6 cuc tri.

+ D6 thi ham s6 ¢6 tiém can diing la duong thing x =1, tiém cdn ngang la dudng
thing y=—1.



5
1.23.a) Viét y=2x+1+——, taco y'=2—

+ D6 thi ham s6 cat truc tung tai di€ém (0;3), cat truc hoanh tai diém (-3;0). Diém
(I;—1) la tam d6i xdng cha do6 thi.

& G g s 10 . 10
+ Ham s6 dong bién trén tiing khodng {—oo;l —g} va (1 +g;+oo];

nghich bién trén tiing khodng 1—@;1 va 1;1+@ "
2 2

Vio V1o

+ Ham s6 dat cyc dai tai x =x, = I-T, dat cyc tiu tai x=x, :1+T.
+ D4 thi ham s6 ¢6 tiém cin xién la dudng thing y =2x+1, tiém cin ding la dudng
thing x=1.

+ Béng bién thién:

—o0 I— 1 1+ +00

Vo
2

T \ / ~
—00 Lor

b) Viét y=x—1+——, Khids y'=1-——, 3 =0 khi x=—1 holc x=-5.
x+3 (x+3)

+ Ham s6 dong bién trén tiing khodng (—oc;—5) va (—1;+), nghich bién trén tiing

khoang (-5;-3) va (=3;-1).
+ Ham s0 dat cuc dai tai x =-5, dat cuc tiu tai x =—1.

+ Duong thang y =x—1 1a tiém can xién, duong thing x =3 la tiém cdn ding ctia

d6 thi ham s6.



+ Bang bién thién:

X —o0 -5 -3 -1 +00
y' + 0 ~ = 0 +
y /—8 +00 /,+oo
- \ B \O
, 3000+ 8x
1.24.a) Tacd C(x) =—, x=>0.
30+ x
el # \ ~ A ’ I 2760 Ao -
b) Khao sat ham s6 C(x) véi x =0. Taco C (x)=——(—),,<0 véimoi x >0.
x+30)

+ Ham s6 nghich bién trén khodng (0;+0).

+ Gidi han tai vo cyc: lim C(x) =8.

¢) Tt d6, ta thdy néng d6 KOH gidm theo x nhung luén 16n hon 8 mg/ml.
1.25. Ta co Rix) = 88_x x> 0. D6 thi ctia ham s6 R(x) nhu sau:
+X

A
.“

a) Cén cti vao do thi, ta thdy dién trd tuong duong clia mach ting khi x ting.
b) Do R(x) la ham ting va lim R(x) =8 nén dién trd tuong duong ctia mach khong

bao gio viigt qua 8 Q.

o



Bai 5. UNG DUNG DAO HAM DE GIAI QUYET MOT SO VAN DE
LIEN QUAN PEN THUC TIEN (4 tiét)

I. MUC TIEU
1. Vé kién thc, ki nang

Vian dung dao ham va khao sdt ham s6 dé€ gidi quyét mot sé van dé lién quan dén
thuc tién nhu tinh téc do tic thoi ctia mot dai lugng, gidi mét s6 bai todn t6i tu hod
don gian trong thuc té.

2.Vé nang luc, pham chat

— Rén luyén ndng luc tu duy va lap ludn todn hoc, ndng liic m6 hinh hod todn hoc va
ndng luc gidi quyét van dé todn hoc thong qua viéc moé hinh hod nhiing vin dé thuc

tién lién quan dén dao ham va khdo sat ham sé.
— Boi dudng hing tht hoc tap, y thic lam viéc nhém, y thic tim toi, khdm phd va sdng
tao cho HS.
Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

— V& mdt ndi dung, bai hoc nay gidi thiéu nhiing bai todn thuc tién nhu tinh téc do tic

thoi ctia mét dai lugng, gidi bai toan t6i tiu hoa trong thuc té.
— Chuén bi:

+ GV: chudn bi mét s6 tinh hudng trong thuc té lién quan dén tinh téc do tic thoi

cuia mot dai luong, gidi bai todn t6i Wu hod trong thyc té.

+ HS: chudn bi may tinh cam tay.

lll. GO1Y DAY HOC
1. Théi luong
Goi y phéan phéi thoi gian day hoc: 4 tiét. Cu thé nhu sau:
+ Tiét 1, 2: Muc 1. Téc do thay d6i cta mot dai lugng;

+ Tiét 3, 4: Muc 2. Mot vai bai todn t6i vu hod don gian.



2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

Tiét1,2

HOAT
PONG

MUC PICH, YEU CAU

GOIY THUC HIEN

Néu van dé

Giap HS ¢6 hung tha va
goi dong co véi noi dung

GV néu bai todn thuc té d€ kich thich nhu
cau hoc tap.

bai hoc.
1.T6C DO THAY OI CUA MOT DAI LUGNG
Doan mé Gi6i thiéu ham s6 thé | — GV gidi thiéu cho HS téc d6 thay doi tiic
dau muc hién t6c do thay déi tic | thoi cta dai luong y= f(x) déi véi dai
thoi ctia clia y d6i v6ix. | lugng x tai thoi diém x = a.
— GV gi6i thiéu y nghia thuc t€ clia téc do
thay déi tlic thoi trong mét s6 trudng hop
thuong gap cha dai lugng y: ham vi tri, néng
do ctia mot chat tham gia phan ting hod hoc
tai thoi diém t, s6 lugng cd thé trong mot
quan thé dong vat hodc thyc vat tai thdi
diém t, ham chi phi.
Vidul, Rén luyén ki ndng gidi | HS lam viéc dudi sy huéng dan ctia GV.
Vidu2, quyét bai todn lién quan | GV theo doi, téng két lai kién thic va néu
dén toc do thay doi cha An xé
Vidu3, : i Yy nhan xét.
mot dai lugng.
Vidu4

Luyén tap 1

Cing c¢6 ki nang gidi
quyét bai todn lién quan
dén téc do thay doi cta
mat dai lugng.

HS ty lam tai I6p. GV goi HS 1én bang. GV
nhan xét bai lam va téng két kién thiic.
HD. Ta cé:
o 50¢(£* +1)T2t(25t2 +125) _ 200t
(#* +1)° (t* +1)y°
Toc do thay doi ctia huyét ap sau 5 gidy ké
-250

la P'(5)=——
© 169

ti khi méiu roi tim

(mmHg/s).

n|



Chiia bai tap | Chiia mét s6 bai tap cudi | Cho HS chiia céc bai tap 1.26 va 1.27 tai 16p.
bai hoc lién quan dén noi
dung muc nay
Tong két Danh cho du phong, tng | GV st dung tuy tinh hinh thuc té cta 16p
két lai noi dung ctta Muc 1, | hoc.
dan do coéng viéc v€ nha.
Tiét3,4
HOAT MUC PIiCH, YEU CAU GOI1Y THUC HIEN
DONG v ’ o g .

2. MOT VAI BAI TOAN TOI UU HOA DON GIAN

gidi mot bai

trinh gidi mot bai todn t6i

Doan mé Gitp HS c6 hing thu va | Giéi thiéu nhiing tinh huéng can t6i uu hoa
dau muc goi dong co v6i néi dung | thuong gdp trong thyc té.

bai hoc.
Quy trinh Gitp HS ndm dugc quy | GV ghi bang hodc trinh chiéu céc budc gidi

mot bai toan t6i wu hoa.

mot bai toan toi uu.

toan téivu | uu hod.
hoa
Vidu5 Rén luyén ki ning gidi | HS lam viéc dudi sy huéng dan ctia GV.

GV luu y HS ndi dung phan Chuy.

Luyén tap 2

Clng c6, rén luyén ki
ndng gidi mot bai todn t6i
.

HS lam viéc tai 16p dudi sy huéng dan ctia
GV.

HD. Goi x (km) la do dai doan CD. Diéu
kién: 0 < x <8.

D¢ dai quang dudng chéo thuyén la:
S, =Vx*+9.

Do van téc chéo thuyén la 6 km/h nén thai

S, Nx'+9
g

gian cheéo thuyén la: ¢, = ==

D¢ dai quang duong chay bo la S, =8—x.
Do van t6c chay bg 1a 8 km/h nén thai gian




chaybg la: t, =—+=

Do d6 t6ng thoi gian di tii A dén B ctia anh
Anla

t=t +t, = +
1 & 6 8
Ta cén tim x sao cho t dat gid tri nho nhat.
Ta co:
1 1
t'——-L———O :ﬂ'
6 Jx*+9 8 7
Bang bién thién:
07
- 0 i 8
7
t'(x) - 0 +
t(x)

b | W

é(s+ﬁ)

Viay anh An can chéo thuyén dén diém céch

diém C mét khodng 13 -ﬁg 3,402 (km) d8

thoi gian dén diém B la ngdn nhét.

Vidu6 Rén luyén ki niang gidi | GV nhéc lai cdc khdi niém ham chi phi, ham
moét bai todn t6i wu trong cau, ham doanh thu va ham lgi nhuén trong
kinh t&. kinh té.

HS lam viéc duéi sy huéng dan ctia GV.

Vidu7 Rén luyén ki ning rat ra | HS lam viéc duéi su huéng dan ctia GV.

cac két ludn thuc tién ti
viéc khdo sit ham so
trong moé hinh thuc té
dang xét.




Vién dung

Van dung téng hop kién
thiic, ki ndng trong bai
vao gidi quyét tinh huéng
thuc té.

HS ty lam tai 16p.
HD. a) Goi p (triéu dong) la gid cha moi
chiéc ti vi. Ta can xac dinh ham cau p(x).
Gié p; = 14 Gng v6i x; = 1 000, va gid
p» = 13,5 ting v6i x> =1 000 + 100 = 1 100.
Do do, ta co:

14-13,5

—14=—"""_(x—-1000), ha
P 1000—1100( Y

1 1
p=——(x-1000)+14=——=x+19.
200 200

b) Ham doanh thu ti s6 ti vi ban duogc la:

R(x)=px=x —Lx+19 =—Lx2 +19x.
200 200

Ta can tim x sao cho R dat gié tri l16n nhat.

Tace:
Rix)= -Lx +19; R'(x) =0 < x =1900.
100

Béng bién thién:

x |0 1 900 +00

R'(x) + 0 -

R(x) 18 050
0 / \ —00

Vé6ix=1900 thip=9,5.

Viy v6i gid ban la 9,5 triéu dong, tic 1a cong
ty nén gidm 4,5 triéu thi doanh thu la lén
nhat.

¢) Ham lgi nhuén la:
|
P(x)=R(x)-C(x)=——x"+22x-12000.
(%) =R(x)—C(x) 200

Ta cén tim x sao cho P dat gid tri I6n nhit.

Ta co:

P'(x)=—ix+22=0<:>x=2 200.
100




Bang bién thién:

X 0 2 200 400
P'(x) + 0 -
P(x) / 12200
0 —0

V6ix =2 200 thi p =8.

Viéy véi gid ban la 8 triéu dong thi lgi nhuan
thu dugc 1a 16n nhit.

Chiva bai tap | Chiia mot s6 bai tap cudi | GV cho HS chiia cdc bai tdp 1.28 va 1.29 tai
bai hoc lién quan dén noi | 16p.

dung ctia muc nay

Tong két Danh cho dy phong, téng | GV sii dung tuy tinh hinh thyc t€ ctia 16p
két lai noi dung ctia muc 2, | hoc.
dén do cong viéc vé nha.

3. Lua chon bai tap

— Vén dung dao ham dé€ giai quyét bai todn vé toc do thay doi ciia mét dai lugng:
Bai tap 1.26, 1.27.

— Vén dung dao ham va khao sat ham s6 dé giai quyét cac bai todn téi uu hod: Bai tap
1.28, 1.29.

Tuy tinh hinh thuc t€ ctia 16p hoc, GV ¢6 thé lya chon thém cac bai tap phti hgp trong
SBT va céc tai liéu tham khdo khéc.
IV.DAP 6/ HUGNG DAN/ LO1 GIAI
1.26.a) Ham vén téc: v=y'=3t"—12.
Ham gia téc: a =v' =6t.
b) Vi chiéu duong ctia truc la chiéu thing diing hudng lén trén nén hat chuyén dong
lén trén khi v >0, chuyén déng xuéng duéi khi v <0.
Do d6, vat chuyén dong lén trén khi f € (2;+400) va chuyén dong xuéng duéi khi
te(0;2).



c) Tl t =0 dén t =2, vat chuyén dong tti toa dé6 y=3 déntoa do y=-13, ticla
vat di dugc quang dudng 16 don vi do dai.

Tu t =2 dén t =3, vat chuyén dong tii toa dd y =—13 dén toa d6 y =—6, tiic la vat
di dugc quang duong 7 don vi d¢ dai.
Do do, trong khodng thdi gian 0 <t <3, vat di dugc quang dudng 23 don vi do dai.
d) Hat tdng téc khi a >0, hat gidm t6c khi a <0.
Ma a =6t,Vt >0 nén hat luon ting toc.

1.27. a) Ham chi phi bién C'(x) =50—x +0,00525x".

b) C'(100) =2,5. Chi phi bién tai x = 100 la 2,5 (tram nghin d6ng), nghia la ta du
dodn chi phi d€ san xudt thém mot don vi hang hod tiép theo (don vi hang hod thd
101) 1a khodng 250 nghin dong.
¢) Chi phi sin xudt don vi hang hod thi 101 la C(101)—C(100) = 2,527 (trdm nghin
do6ng). Gié tri nay xdp xi véi chi phi bién C'(100) da tinh & cau b.
1.28. Goi p (triéu dong) la gid thué can ho mét thang. Ta can xdc dinh ham cau.
Gid thué p = 8 ting v6i x = 100, va gia thué p = 8,1 ting véi x = 99. Do do, ta co:
 8-81
100-99

p-8 (x-100), hay p—8:—%(x-100), tiic 1a x =—10p+180.
Ham doanh thu tii tién cho thué can ho la:
R(p) = px = p(—-10p+180)=—10p°> +180 p.

Ta can tim p sao cho R dat gid tri 16n nhat. Ta c6: R'(p) =—20p+180=0<> p=9.
Béng bién thién:

p |0 9 +00
R'(p) + 0 -
. / -

Viy v6i gid thué 1a 9 triéu dong thi doanh thu la I6n nhit.



35400—100p

—IJ :

Do x=0 va p>0nénsuyra 0<p<354. Viy tap xac dinh ctia ham s6 x =x(p) la
ntia khoang (0;354].

1.29.a) Tachd: x=

35400

2

b) Ta cé: x'(p) =—

<0,Vx €(0;354]. Suy ra ham s6 x = x(p) nghich bién trén

ntia khodng (0;354].
Do do6, s6 ligng don vi sdn phdm ban dugc x sé gidm khi gid ban p tang.

35400100 , o
Ta c6: limx(p) = ]jm—p= +o0, Diéu nay ching t6 khi gid bdn p dan vé
p

p—0’ p—0

0 déng thi s6 ligng don vi sén phdm bédn dugc sé ting 1én vo han.

BAITAP CUGI CHUONG I (2 tiét)

I.GO1Y DAY HOC
— GV hé théng kién thdc li thuyét cia ca chuong (c6 thé chudn bi slide dang so d6 hod).

— GV hé thong cdc dang todn co ban clia toan bd chuong va nhéc lai ngdn gon phuong
phdp gidi, cfing nhu nhiing liu y can thiét.

— Tuy tinh hinh thyc t€ ctia 16p, GV ¢6 thé cho HS chiia mét s6 bai tdp & cubi chuong
theo dung y su pham ctia minh.

I. DAP S6/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

A - TRAC NGHIEM

1.30.B 1.31. A 1.32. D 1.33.C 1.34. B
1.35.B 1.36.D 1.37.D 1.38.B 1.39. D.
B-TU LUAN

1.40.2) Taco y'=3(x— 1)2 >0,Vx € R nén ham s6 déng bién trén R . Ham s6 khong cé

cuc tri.



1.41.

b) Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1). Ham s6 dong bién trén
cac khoang (-1;0) va (1;+00). Ham s6 dat cyc dai tai x =0 va Yo = ¥(0) =—1.

Ham s6 dat cuc tifu tai x =+1 va Yo = ¥(x1) =-2.

5 1 e s e A
c)Tacod y'= (—)z >0,Vx+# g Vay ham s6 dong bién trén tiing khodng xdc dinh.
14-3%
Ham s6 khong c6 cuc tri.
: x==2
d)Tacc')y’=x+2f=0@ ;
(x+1) x=0

Ham s6 dong bién trén cac khodng (—o0;-2) va (0;+0).
Ham s6 nghich bién trén cac khodng (-2;-1) va (-10).
Ham s6 dat cuc daitai x=-2 va y,, = y(-2)=—

Ham s6 dat cuc tiu tai x=0 va y,., = y(0)=2.

q
a) Tacoé max = va ham s6 khong c6 gid tri nho nhat trén [2;+00).

AE[ }'f

b) Tac6 max y= V2 tai x=0va mJ1_n jy 0 tai x =+/2.

2e 2l

N - by 4 3x—2 ’ - A A ’ LY .- A A
1.42.a) Do thihams6 y = X c6 tiém can diing x =—1 va tiém cédn ngang y =3.
%
x +2x— ¥ A ’. 1 X A s A
b) D6 thiham s6 y = e s ; 6 tiém cén diing ng va tiém cin xién
x....
= lx+5
I

1.43.

Bang bién thién va d6 thi ham s6 dugc cho nhu sau:

a) Him s6 y=-x"+6x’-9x+12 déng bién trén
khodng (1;3), nghich bién trén hai khoang (—o0;1) va
(3;+20). Ham s6 dat cuc dai tai x=3 wva

=y(3)=12, ham s6 dat cuc tiéu tai x=1 va
er =y(1)=8.

X —00 1 3 +o0

y' - 0 + 0 = R

y | 4o 12 )
\8 / \_OO



. 2x—1 . LAY
b) D6 thi ham s6 y = - nhin duong thang x =—1 !
X |
lam tiém cdn diing va dudng thing y =2 lam tiém can | ’
I
g A x - . T . T T e e e R reip e e e e
ngang. Bang bién thién va d6 thi ham s6 dugc cho nhu |
sau: —1 oV X
I
I
X —o0 =1 +o0 :
I
y' + +
’ / L / 2
2 —00

c) Hams6 y = F dong bién trén moi khodng xac

dinh va khong c6 cuc tri. D06 thi ham s6 nay ¢6 tiém
can ding x =1 va tiém can xién y =x—1.Bang bién

thién va do thi ham s6 diigc cho nhu sau:

X —00 1 +00
y' + +
y +00 +00
/ /
—00 —00
1.44. P 13 mot him s6 clia bién pe(fi+).

a) Taco (p)=
q=28 -

pf _ tim 2
b) Ta c6 hmq mg(p) hmp f—fva hmq !h_{}lg(p) gj_{}lp 7 =+00.

TU lim g=f suy ra d6 thi ham s6 g = g¢(p) nhan dudng thing g = f 1am tiém can
Pt
ngang. Nhu vdy, khi vat dit cach thdu kinh cang xa thi dnh cang tién gan dén tiéu diém
ctia théu kinh.
Tu ]11}1 g =+ suy ra d6 thi ham s6 g = g(p) nhén duong thing p = f lam tiém
P>

can ding. Nhu vay, khi vat dit cang gan tiéu diém thi anh cang tién ra xa vo han.



1.45.

1.46.

c¢) Bang bién thién ctia ham s6 g = g(p) trén khodng ( f ;+00) dugc cho dudi day:
p |f +00

L

q _—

+00
q \
f
a) Dan s6 ctia quéc gia nay vao cdc ndm 2030 va 2035 lan lugt 1a
f(7)=100e"""*" ~ 108,76 triéu ngudiva f(12)=100e"""*"* 115,49 triéu nguoi.

b) Ham s6 f déng bién trén doan [0;50].

c) Taco f'(t)=1,2¢"" . T6c d6 ting dan s6 1a 1,6 triéu ngudi/ndm néu

ff(t) — 1,26{}.0135 = 1,6 = ea}\mif _ i = t _
3 0,012

Viy vao khodng nam 2047 thi téc do ting dan s6 12 1,6 triéu ngudi/nam.

4km

M A

B.
Dit BM =x, (0< x <10). Tng chi phi lip dat 1 f(x)=30(10—x)+50v16+x*
triéu dong.
Ta cin tim gid tri nh6 nhdt ctia ham s6 f(x) trén doan [0;10]. Ta co:

50—x=0c>3
V16 +x*

Ta thdy min f(x) =460 khi x =3. Nhu vdy chi phi lip ddt nho nhét la 460 triéu

xe[U:lU]

f'(x) =-30+ 16+ % =5x < x=3.

dong khi doan BM dai 3 km.



Chuong I1. VECTO VA HE TRUC TOA DO TRONG KHONG GIAN

LY T6NG QUAN
KA Vi tri, vai tré ctia chuong

— Phén Hinh hoc 6 16p 12 tiép néi phian hinh hoc khong gian & 16p 11 va dugc chia
thanh hai phan ting véi hai tap: phan mét (tap mdt, chuong II) gidi thi¢u vé vecto
trong khong gian va hé truc toa d6 trong khong gian; phan hai (tap hai, chuong V)
gi6¢i thiéu vé phuong phép toa do trong khong gian. Phan kién thic nay la sy mé
rong ctia phuong phép toa do trong mit phiang hai chiéu cho trudng hop khéng gian
ba chiéu. Néu trong Chuong trinh truéc day, phan vecto trong khong gian dugc trinh
bay ¢ 16p 11 (d€ tao co s& nghién ctiu quan hé vudng goc trong khong gian) thi theo
Chuong trinh ndm 2018, phan kién thiic nay chi dugc dé cip trong chuong trinh 16p 12.

- Néu trong chuong trinh Hinh hoc & I6p 10, HS da dugc gici thiéu vé€ vecto trong
mit phing va cac khdi niém lién quan thi trong chuong trinh Hinh hoc 16p 12, HS
ti€p tuc dugc gidi thiéu vé vecto trong khong gian. Nhin chung, cdc khdi niém va
tinh chét ctia vecto trong khong gian khong khéc nhiéu so véi cac khdi niém va tinh
chét tuong ting cta vecto trong mét phing. Do vy trong cdc bai hoc dé cap dén céc
khéi niém va tinh chdt d6, cac don vi kién thiic dugc trinh bay mot cach ngan gon,
nhiéu don vi kién thic dugc tich hgp trong cing mot hoat dong day hoc. Nhu mot
1é ty nhién, cac vi du va luyén tap minh hoa vé vecto trong khong gian gén lién véi
cdc hinh khong gian ma HS da dugc hoc & 16p 11 nhu hinh td dién, hinh chép, hinh
ling try,...

- Néu vecto trong mit phing 1a mot cong cu hiiu hiéu d€ bi€u dién cic déi tugng hinh
hoc va dai lugng ¢6 hudng trong mit phdng thi vecto trong khong gian ciing déng
vai trod tuong tu trong viéc nghién cdu hinh hoc khong gian. Ngoai ra, viéc sti dung
thanh thao cédc tinh chit cta vecto trong khong gian ¢6 thé mang dén nhing loi giai
ngdn gon va dep dé cho mat s6 bai tap vé hinh hoc khong gian ma HS da hoc ¢ 16p 11.

Pl cau tao chuong

Chuong nay gém 3 bai hoc va Bai tap cuéi chuong, dugc thuc hién trong 14 tiét. Cu thé
nhu sau:

Bai 6. Vecto trong khong gian 6 tiét

Bai 7. H¢ truc toa do trong khong gian 3 tiét

aajl]



Bai 8. Biéu thiic toa d¢ clia cdc phép todn vecto 3 tiét

Bai tap cudi chuong II 2 tiét.
El Mot s8 luu y

— Nhin chung, cic kién thiic vé vecto trong khong gian tiong tu cac kién thic vé vecto

trong mat phdng. Do d6 néu HS van con nhé céc kién thic vé vecto trong mit
phiang da hoc & 16p 10 thi viéc truyén tai nhiing kién thiic vé vecto trong khong gian
1a tuong déi dé dang. GV ¢6 thé bat dau mdi bai hoc bang viéc nhiac lai nhiing kién
thiic tuong ting trong mit phing; diéu nay sé gitp HS dé dang tiép nhan nhiing kién
thiic tuong ty trong khong gian. Ngoai ra, trong méi bai hoc, GV nén ldy céc vi du
minh hoa vé cic vecto thuc sy ndm trong khong gian (tdc la khéng cling nam trong
mot mit phang) d€ HS nhén thdy dugc sy khac biét so véi trudng hop cta vecto
trong mat phdng. Nhiing vi du dién hinh xoay quanh vecto thé€ hién vén téc/gia téc,
d6 dich chuyén ctia céc vat hay luc tac dong gitia cdc vat trong khong gian,...

Nhiing két qua vé vecto trong khong gian cé thé dugc chiing minh theo cich tuong
ty nhu cac két qua vé vecto trong midt phdng, hodc sti dung cdc két qué tuong ting vé
vecto trong mit phing. GV nén nhdn manh sy tuong déng nay dé HS thdy ring cic
két quad vé vecto trong khong gian chinh la sy md& rong ctia cac két qua vé vecto
trong mdt phing.

Mot s6 nhiing vi du van dung vé vecto trong khong gian lién quan dén céc kién thtc
trong Vét li nhu nguyén tic téng hop luc, Dinh luét III Newton vé lyc tdc dung va
phén luc,... Nhiing HS khong theo dinh hiiéng Khoa hoc tu nhién va Cong nghé c6
thé khong lya chon Vat li 1a mon hoc ty chon va do dé sé khong biét dén cac kién
thiic néu trén. Trong tridng hop d6, GV can giai thich ki hon vé cdc khdi niém trén,
dong thoi goi lai nhiing vi du van dung tuong tu da gidi thiéu tai phan vecto trong
mdt phing ¢ 16p 10 dé gitip HS khong bi bo ngd trudc nhiing kién thic lién mon.

X G161 THIEU CHI TIET CAC BAI HOC

Bai 6. VECTO TRONG KHONG GIAN (6 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thic, ki nang

— Nhéan biét dugc vecto trong khéng gian: hai vecto cung phuong, hai vecto cling

huéng/ngugc hudng, hai vecto bang nhau.

— Nhaén biét va thyc hién dugc cac phép toan vecto trong khong gian.

'8



2.Vé nang luc, pham chat
— Cdac phidm chdt trach nhiém, cham chi, trung thuc (xuyén suét bai hoc), yéu nudc
(théng qua viéc quan sat va tim hiéu vé quoc ki Viét Nam).
- Nang luc tu duy va ldp luan todn hoc (xuyén suét bai hoc).

— Ning lgc m6 hinh hod toan hoc (thong qua viéc st dung cac kién thiic vé vecto
trong khong gian d€ trd 16i cac cau hoi trong phan Van dung).

- Ning luc giao tiép todn hoc (xuyén suét bai hoc).

- Nang lyc st dung cong cu, phuong tién hoc todn (xuyén sudt bai hoc).

1. NHUNG PIEM CAN LUU Y

1. Néu ¢ 16p 10 HS da dugc gi6i thiéu vé vectd trong mit phing va cac phép todn vecto
trong mdt phdng thi trong Chuong trinh Hinh hoc 16p 12, HS tiép tuc dugc gidi thiéu
vé vecto trong khong gian va cdc phép todn vecto trong khoéng gian. Nhin chung, céc
khéi niém vé vecto trong khong gian 1a sy md réng cha cac khdi niém tuong dng vé
vecto trong mat phang. Khi gidng day, néu ¢6 thoi gian, GV nén nhdn manh dén sy
tuiong dong gitia cac khdi niém nay. D6i véi nhiing HS van con nhé cac khai niém, quy
udc, tinh chét ctia phép todn vecto trong mat phing nhu gid cta vecto, vecto-khong,
tinh chdt giao hodn ctia phép cong vecto,..., GV ¢6 thé di nhanh qua cdc ndi dung do
dé tiét kiém thoi gian trén 16p.

2. Cdc phép todn vecto trong khoéng gian bao gom phép cong hai vecto, phép trti hai
vecto, phép nhan mot s6 véi mot vecta va tich v6 hiidng ctia hai vecto digc dinh nghia
hoan toan tuong ty nhu trong trudng hgp cla vecto trong mdt phang. Do dé trude khi
trinh bay vé mdi phép toan vecto trong khong gian, GV c6 thé yéu cau HS nhdc lai dinh
nghia clia cdc phép todn tuong ting trong mdt phing nhu mot cach d€ dan nhap vao
ndi dung méi. Cé mét s diém sau GV can luuy:

— Céc tinh chit clia phép todn vecto trong mdt phing vin ding déi v6i phép todn
vectd trong khong gian;

- Quy tdc hinh binh hanh trong mit phing dugc mé rong thanh quy tdc hinh hop
trong khong gian;

- Chuong trinh mén Todn nam 2018 khong dé cap dén kién thic vé ba vecto dong
phing, do d6 SGK méi ciing khong nhéc dén noi dung nay;

2



- Khi dinh nghia tich v huéng ctia hai vecto trong khong gian, c6 mot khai niém maéi
14 “goc gitia hai vecto trong khong gian”. Néu c6 thé, GV nén nhdn manh méi lién
hé gitia khai niém nay v6i khai niém “gdc gitia hai dudng thing trong khong gian”
ma HS da hoc ¢ 16p 11.

3. Cac vi du va luyén tap dugc thiét ké trong bai hoc nay déu xoay quanh cic déi tugng
hinh hoc trong khéng gian. Diéu nay giup HS thdy dugc ring, ngoai cc vecto trong
mit phing nhu da hoc ¢ 16p 10, vecto con xudt hién rat nhiéu (va chi yéu) trong khong gian.
GV can dam bao HS van ndm dugc cdc két qua co ban ctia hinh hoc khéng gian hay cac
tinh chét ddc trung ctia hinh chép, hinh ti dién, hinh ling try, hinh hép,... dé st dung
khi can.

4. GV khuyén khich HS tim hiéu thém cdc hinh anh vé vecto trong khong gian dugc st
dung trong thuc tién. GV ¢6 thé goi y HS tdp trung vao cdc dai higng c6 huéng quen
thu¢c 6 phé thong nhu do dich chuyén, luc, van t6c hay gia téc dé co duge nhiing vi du
phong phti vé vecto trong khong gian.

5. GV chudn bi: SGK, gido 4n, hinh anh lién quan dén cdc néi dung trong bai.

lll. GOl Y DAY BAI HOC
1. Theoi luong
Dy kién phan b6 thai gian: 6 tiét. Cu thé nhu sau:
+ Tiét 1: Muc 1;
+ Tiét 2, 3: Muc 2 va chiia mot sO bai tap;
+ Tiét 4: Muc 3;
+ Tiét 5, 6: Muc 4 va chiia mét s6 bai tap.

2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

Tiét 1
HOAT PONG MUC PicH, YEU CAu GO1Y THUC HIEN
Néu van dé HS quan sit hinh dnh vecto | GV trinh bay theo SGK, c6 thé dua

trong khong gian va lién hé | thém cdc vi du goi 1én hinh anh cta
v6i vecto trong mat phdng, tii | vecto trong khong gian.

d6 nay sinh nhu ciu tim hiéu
vé vecto trong khong gian va
cac khdi niém lién quan.




1. VECTO TRONG KHONG GIAN

HD1. Nhan biét
vecto trong
khong gian

HS quan st va nhan biét
hinh dnh vé vecto trong
khong gian.

GV trién khai nhu trong SGK. Néu
GV thay thé hinh anh trong HP1 baéi
mot hinh anh tuong ty thi can cha y
rang trong hinh anh dugc lya chon
can co6 it nhdt ba “mii tén” khong
cling ndm trong mot mit phang dé thé
hién cdc vecto trong khong gian.

Goi ¥. a) Céc doan thing c6 mii tén
mau do thé hién ring luc cang day
nam doc theo day treo va huéng vé
phia mdc treo clia can cdu. D¢ 16n clia
cac lyc cang day la xap xi bang nhau.

b) Céc doan thing khong cling ndm
trong mot mit phing.

Chu y. Néu cau héi a) giap HS nhan
ra cac dac diém gi6ng nhau gida
vecto trong khong gian va vecto
trong mat phang thi cau hoi b) gidap
HS nhan ra sy khdc nhau gifia hai
khéi niém do.

Khung kién thiic

Khdi niém vé vecto trong
khong gian va do dai ctia
vecto trong khong gian.

GV trinh bay theo SGK.

HS tim mot s6 vi du vé cac dai
lugng ¢ thé dugc biéu dién
bdi vecto trong khong gian.

GV yéu ciu HS quan sit cic hinh
anh trong bai va tim thém cdc hinh
anh tuong ty. Cic dai lugng c6 thé
dugc biéu dién bing vecto va quen
thudc véi HS bao gom van toc va lyc.
GV nén khuyén khich HS dua ra cic
hinh dnh ma & dé vecto biéu dién
nam trong khong gian.




Chuy

Tom tat cic ki hiéu lién
quan dén vecto va khai niém
gia ctia vecto.

GV trién khai theo SGK. Luu y ring
cdc ki hiéu vé vecto, do dai vecto hay
khdi niém vé gid ctia vecto hoan toan
giong nhu trudng hgp vecto trong
mdt phang.

Vidul

Luyén tap 1

HS nhan biét dugc vecto
trong khong gian, xdc dinh
dugc vecto nao ¢6 gid ndm
trong mot mit phing cho
trudc, tinh duge do dai cta
vecto cho trudc trong mot
tinh huéng cu thé.

GV trién khai theo SGK.

GV yéu cau HS tu thyc hién va yéu
cau mot HS lén bdng trinh bay.

Ggi y.a) AC, AD;
b) AC, AD'.

HD2. Hinh
thanh khai niém
hai vecto cling
phuong, cing
huéng, ngugc
huéng, hai vecto
bing nhau trong
khoéng gian

HS nhén biét dugc quan hé
cung phuong, quan hé¢ cling
huéng, nguoc hudng va
quan hé bang nhau ctia hai
vecto trong khéng gian.,

GV trién khai nhu trong SGK. Trudc
khi thuc hién hoat dong nay, GV c6
thé héi HS vé hai vecto cling
phuong, cling huéng/ngugc huéng,
hai vecto bing nhau trong mit
phdng. C6 thé bit dau bing cach dit
céu hoi: “Trong mdt phing, hai vecto
c6 gid song song thi cing phuong.
Néu trong khong gian hai vecto cé
gid song song thi c6 th€ két luan gi vé
phuong va huéng ctia ching?”.
Tuong tu, GV ¢6 thé yéu cau HS
nhéc lai dinh nghia vé hai vecto bing
nhau trong mit phing va dit clu
hoi: “Hai vects bang nhau trong
khong gian c¢6 thé€ dugc dinh nghia
theo cach tuong tu khong?”.

Goi y. a) Hai vecto cing d¢ dai

(quan sat).

b) Gid ctia hai vecto song song v6i nhau.




¢) Hai vecto cing phuong va cling
huéng,

Sau khi HS trd 16i dugc ba cau héi
trong HD2, GV néi riang trong
tridng hop d6 ta néi hai vecto AB
va D'C 1 bang nhau (trong khong
gian) va dan t6i khung kién thic tiép
theo.

Chii y. Quan hé cuing phuong, cling
huéng, ngugc hiéng va bing nhau
ctia hai vecto trong khéng gian trén
thuc té dugc dua vé€ truong hop
tuong (ing trong mit phing.

Khung kién thiic

Khdi ni¢ém clung phuong,
cung huéng/ngigc huéng,
bing nhau ctia hai vecto
trong khong gian.

GV phat biéu nhu trong SGK.

KY)

Ed

HS nhén biét dugc hai vecto
cuing bang vecto thi ba thi
bang nhau.

GV huéng dan HS lin lugt tim méi
quan hé vé phuong, huéng va do dai
ctia hai vecto dé suy ra hai vecto do
bang nhau.

Chu y

HS thita nhin mot tinh chit
vé hai vecto bang nhau
trong khéng gian va cdc quy
u6c vé vecto-khong.

GV trinh bay theo SGK. Trén thuc
t€, GV ¢6 thé gidi thich cha y dau
tién cho HS nhu sau: qua O vé dudng
thing song song véi gid clia d; goi
(P) la mat phang chda dudng thing
viia vé va gid clia a; trong mat phang
(P) lay di€ém M (duy nhdt) thod mén
OM =d thi M la diém cin tim,

Vidu 2

Luyén tap 2

HS xic dinh dugc vecto
bang vectd cho trudc, xic
dinh dugc diém M dé vecto

GV trién khai theo SGK.

GV goi mét s6 HS tra 161 va nhan xét.
Ggiy.a) DC;

d



OM bing mot vectd cho

trudc trong maot truong hop
cu thé.

b) Piém N thuoc canh BC sao cho
BN = AM.

Véan dung 1

HS nhén biét dugc hai vecto
bing nhau trong mét tinh
hudng thuc tién.

GV c6 thé nhic lai khii niém vé
vecto biéu dién d6 dich chuyén nhu
sau: néu moét vat chuyén dong
(thing) tii diém A dén diém B thi
vecto bi€u dién do dich chuyén la
AB.

Goi ¥. Néu biéu thi vi tri clia thang
mdy & cdc tang 15, 22, 29 lan lugt boi
cac diém A, B, C thi vecto biéu thi do
dich chuyén ctia thang mdy trong hai
lan di chuyén la AB va BC. Vi A, B,
C thang hang theo thd ty d6 nén AB
va BC cung huéng. Hon nia, AB
va BC déu c6 do dai bing téng chiéu
cao ctia 7 tang nén |aB|=[Bc]. Vay
AB=BC.

Tiét2,3

HOAT PONG

MUC PiCH, YEU CAU

GOl Y THUCHIEN

2. TONG VA HIEU CUA HAI VECTG TRONG KHONG GIAN

a) Téng ctia hai vecto trong khong gian

HD3. Hinh
thanh khai
niém tong
ctia hai vecto
trong khong
gian

Dan dat HS dén dinh nghia | GV trién khai nhu trong SGK. Chu y
vé t6ng clia hai vecto trong | ring HD3 hoan toan tuong tu nhu hoat
khong gian. dong dan t6i dinh nghia vé t6ng clia hai

vectd trong mét phing.

Tru6e khi bat dau, GV ¢6 thé (yéu cau
HS) nhéc lai tinh chdt “Néu td gidc
ABCD 1a hinh binh hanh thi AB=DC”
trong SGK Toan 10.




Ggi y. a) Vi AB=AB (cling bdng a)
nén bon diém A, B, A, B’ dong phidng va
ti gidc ABB'A"Ia hinh binh hanh. Suy ra
A_A;zﬁ.TUUngtu, tac6 BB'=CC'.

b) Tt céu a, suy ra AA'=CC', do d6 bén
diém A, C, A, C' déng phing va ti giac
ACC'A" 1a hinh binh hanh. Vi wvay
AC=AC'.

Khung kién | Dinh nghia vé téng cla hai | GV trinh bay nhu trong SGK.
thiic vecto trong khong gian va
phép cdng hai vecto.
Nhén xét HS nhén biét quy tic ba| GV trinh bay nhu trong SGK.
diém va quy tic hinh binh
hanh (trong mit phing) van
ding trong khong gian.
Vidu 3 HS xdc dinh dugc téng ctia | GV trién khai theo SGK.
Luyén tgp3 | hai vecto trong k%léng glan GV yéu cdu HS ty thic hién va yéu ciu
va tinh dugc chiéu dai cta X i e
vecto téng mc_)-t HS lén bang trinh bay.
Gai y.
|ac+cpl=[ac+cp|=[aD]-=1.
Chuy Mot s6 tinh chdt clia phép | GV trién khai theo SGK.
cong vectd trong khong | chy y ring cdc tinh chdt nay hoan toan
gian. giong cdc tinh chit clia phép cong vecto
trong mit phang.
Vidu4 HS sti dung dugc quy tdc ba | GV trién khai theo SGK, luu y nhédn

diém va cic tinh chit cha

phép cong vecto trong
khong gian dé ching minh
mot ding thiic vecto.

manh vao cac tinh chét ctia phép cong
vectd dugce st dung & moi phép bién déi.

Chii y. HS c6 thé thuc hién chuyén vé va
d6i ddu cac vecto d€ dua ding thic da
cho vé dang thiic gitia hiéu clia hai vecta.
Trong trudng hgp d6, GV nén nhic HS
rdng tai thoi diém nay, ching ta chua hoc
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Luyén tap 4

vé hiéu ctia hai vecto trong khong gian,
do dé HS chi nén st dung cic tinh chat
ctia phép cong vecto dé chiing minh ding
thtic da cho.

GV yéu cau HS ty thyc hién va yéu cau
hai HS Ién bang trinh bay. GV nhédn xét
va két luan.

Ggi .

AB+CD = (E + ﬁ) +CD
_ 75 +(DE-+ D)

_ 4D +(CD+ DB)  AD+CB.

HD4. Thiét
lap quy tac
hinh hép

HS giai thich dugc quy tic
hinh hép.

GV trién khai nhu trong SGK. GV c6 thé
goi y HS sii dung quy tac hinh binh hanh
da hoc trong mdt phing (va vin dung
trong khong gian).

Goi y. a) Trong hinh binh hanh ABCD,
tac6 AB+AD=AC.

b) Tli cdua suyra

AB+AD+AA = AC+AA'.
ViABCD.ABC'D'la hinh hop nén AA'// CC’
va AA" = CC' suy ra ti gidc ACCA’ 1a
hinh binh hanh. Do d6 AC + AA’=AC',
- W By By |

Khung kién
thiic

Quy tic hinh hop.

GV phat biéu nhu trong SGK. GV nhéan
manh sy tuong dong gitia quy tic nay va
quy tdc hinh binh hanh ma HS da hoc &
16p 10.




KY)

¥

HS dp dung dugc quy tac
hinh h¢p dé nhan dugc
ding thic tuong tu ding
thtic da phdat biéu trong
khung kién thdc.

GV yéu cau HS quan sat hinh hop da cho
va trd 16i cau hoi. GV c6 thé thay déi
dinh B ctia hinh hép bing mot dinh tuy y
va goi mot s6 HS tra 10i.

Ggi y. BC+BA+BB =BD'.

Vidu5

Luyén tap 5

HS dp dung dugc quy tdc
hinh hép d€ chiing minh céc
ddng thic vé vecto.

GV trién khai theo SGK.

GV goi mét HS trinh bay loi gidi trén
bang. GV goi mot vai HS nhéan xét va két
luan.

Goi y.

BB'+CD+AD=BB +BA+BC=BD.
Chii y. Vi v€ phdi cha ding thic 1a mot
vecto ¢6 di€ém ddu la B nén dé ap dung
quy tdc hinh hop, HS cidn tim cdc vecto
cing cé diém ddu la B va lan lugt bing
cdc vecto & veé trai.

b) Hiéu cua hai vecto trong khéng gian

HD5. Nhan
biét vecto doi
clia mgt vecto
trong khong
gian

HS nhan biét dugc khai
niém hai vecto déi nhau
trong khong gian.

Trude khi trién khai HD5, GV ¢6 thé gidi
thich nhanh vé hai khai niém lyc tic
dung va phdn luc dugc giéi thiéu trong
chuong trinh Vat li 16p 10 va méi quan
h¢ gitta hai lgc d6 (Pinh luat III
Newton).

Goi y. Vi hai lyc cing phuong, ngugc
huéng va c¢6 d6 16n bang nhau nén hai
vecto biéu dién hai lyc d6 cling phuong,
ngugc hudng va c6 do 16n bing nhau.
Chii y. Hinh anh mi tén thé€ hién hai lyc
trén Hinh 2.15 chi mang tinh tuong déi
dé HS dé dang quan sat. Trén thuc t€ luc
tdc dung va phan lyc c6 gid triing nhau.
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doi nhau trong thuc tién.

Khung kién | Khdi niém vecto doi. GV trinh bay theo SGK.
thic Dinh nghia vé vecto d6i clia mot vecto
trong khong gian hoan toan gidéng véi
dinh nghia vé vecto d6i clia mét vecto
trong mit phiang,
Chuy HS nhan biét dugc mot so6 | GV trinh bay theo SGK.
quy u6c va tinh chédt cha
vecto doi.
Khung Dinh nghia vé& hiéu cha hai | GV trién khai theo SGK.
kién thic vecto trong khong gian va | pinh nghia vé hiéu ctia hai vecto trong
phép trii hai vecto. khong gian hoan toan gidng véi dinh
nghia vé hiéu ctia hai vecto trong mdt
phang. Do d6 GV c6 thé yéu cdu HS nhic
lai dinh nghia vé hiéu ctia hai vecto trong
mat phdng va dan dat HS dén dinh nghia
vé hiéu ctia hai vecto trong khong gian.
Nhan xét HS nhén biét mot tinh chat | GV trién khai theo SGK.
clia phép trii vecto.
Vidu 6 HS giai thich dugc vi sao hai | GV trinh bay theo SGK.
Luyéntap 6 | Vecto cho trude la doi nhau | Gy yey cau HS ty thyc hién, sau d6 ghi
va thyc hién dugc phép trll | hai chiia trén bang,
vecto trong mot tinh hudng N _ T
., Ggi y. a) Hai vecto BN va DM cling
' phuong, ngugc huéng va cé ciing do dai
nén la hai vecto déi nhau.
b) SD—BN —CM =SD+DM —-CM
=SM-CM=SC.
Vandung 2 | HS nhén biét dugc hai vecto | GV yéu cau HS nhan xét vé méi lién hé gitia

phtiong, hiiéng va do 16n ctia hai vecto van
toc, tii d6 rat ra két luan.,

Ggi y. Quan sit thdy hai vectd vin toc
cung phuong (vi lan Ién va lan xuéng
“song song”) va ngugc huéng (mot lan




di lén va mot lan di xuéng). Thong
thuong thi lan lén va lan xuéng cé cling
t6c do di chuyén nén dd 16n ctia hai vecto
van toc bang nhau. Vi vay hai vecto vén
toc la hai vecto déi nhau.

Chii y. Néu HS lap ludn ring, vi li do nao
do (vi du nhu dé dam bdo an toan), lan
xudng di chuyén chdm hon lan 1én thi HS
hoan toan c¢6 thé trd 16i rang hai vecto
van toc khong 1a hai vecto déi nhau.

Bai tap 2.4

HS thuc hién dugc cac phép
todn cong, tri hai vecto
trong khong gian.

GV yéu cau mét s6 HS lén bang trinh
bay, goi y HS st dung linh hoat cic tinh
chdt clia phép cong/trii vecto va quy tac
hinh hop.

Bai tap 2.6

HS chiing minh dugc mot
tinh chat caa hinh binh
hanh.

GV goi y HS bién doi ding thic da cho
vé ding thiic BA =CD va rit ra két luan.

Tiét4

HOAT PONG

MUC PIiCH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

3. TICH CUA MOT SO VGI MOT VECTO TRONG KHONG GIAN

HDPe6. Hinh
thanh khai
niém tich
ctia mot s6
vGi mot
vecto trong
khong gian

Hinh thanh khai niém tich
clia mot sO véi mot vecto
trong khong gian.

- GV trién khai nhu trong SGK.

Goi y. Vi MN 1a dudng trung binh ctia
tam gidc ABC nén MN // BC va

MN =%BC. Td gidc BCC'B' 1d hinh
binh hanh nén BC // B'C' va BC=B'C'.
Suy ra MN // BC'vi MN = %B'C’. Do dé
MN va BC cung phuong va cung
huéng, dong théi |W| =%|ﬁ|




- Sau khi két thic HP6, GV nhidn manh
ring vecto MN dugc goi la tich ctia s6

1 S—
thuc - v6i vectd B'C’. Dinh nghia trong

truong hop téng quat sé dugc trinh bay
trong khung kién thic tiép theo.

Khung kién | Pinh nghia vé tich cia mot | GV trinh bay theo SGK.
thc s6 v6i mot vecto trong

khong gian va phép nhan

mot s v6i mot vecto.
KY)

i

HS nhin biét dugc tich cta
1, -1 vOi mot vecto trong
khong gian.

HS dp dung dinh nghia vé tich ctia méot s6
vOi mot vecto dé trd 16i. GV nhdn manh HS
can so sanh phuong, huéng va d6 dai cta 1a
va d, (-1)a va —a dékétluan.

Goiy. li=a, (-)a=—a.

Chuy

Quy udc vé phép nhan s6 0
voi mét vecto va phép nhan
mot s6 v6i vecto-khong;
diéu kién dé€ hai vecto trong
khong gian cuing phuong,.

GV trinh bay theo SGK.

Chii y. Céc quy u6c va tinh chat nay giong
nhu trong trudng hop phép nhan mot s6 véi
mot vecto trong mét phing,

Vidu?7

Luyén tap 7

HS gidi thich dugc vi sao
mot vecto bang tich ctia mot
s6 v6i mot vecto khdc.

GV trién khai theo SGK. GV nh4n manh
viéc tim quan hé vé phuong, huéng va do
dai cia hai vecto CC' vA OM &8 tii d6
dén t6i ddng thic da phat biéu.

Chii y. O day ta khong viét CC' = —20M
vi ddng thiic nay cin dung dén mot tinh
chat cia phép nhan maot s6 véi mot vecto
sé trinh bay 6 phan sau.

GV yéu cau HS ty thyc hién va goi mét
HS tra loi.

Goi . Ap dung dinh i Thalés trong tam
giac SAB, ta co: EF // AB va EF=§AB.




Vi tit gidc ABCD la hinh binh hanh nén
AB /I DCva AB=DC.Do d6 EF // DC va

EF =%DC. Hai vecto EF va DC cung

huéng nén EF= %R

Chu y

Mot s6 tinh chdt ctia phép
nhian mot s6 véi mot vecto
trong khong gian.

GV trién khai theo SGK.

Vidu 8

HS st dung dugc cdc tinh
chét ctia phép nhan mat s6
v6i mét vecto trong khong
gian d€ ching minh mot
déng thic vé vecto.

GV trién khai theo SGK.

Chay

HS nhén dugc mot két qua
mé rong coa két qua da biét
trong mit phang.

GV trién khai theo SGK.

Luyén tap 8

HS st dung dugc cic tinh
chdt ctia phép nhin mét s6
v6i mot vecto trong khong
gian dé chiing minh mot
déng thic vé vecto, tit d6 dan
t6i khdi niém trong tam cna
ti dién theo ngdn ngii vecto.

GV goi y HS sti dung két qua trong

Vi du 8 dé€ bi€u dién téng IB+IC+ID.

Goi y. IA+IB+IC+ID=1IA+3IG
=IA+AI=0.

Van dung 3

HS véan dung dugc tinh chat
cta phép nhan mot s6 véi
mat vecto trong khong gian
trong mot tinh hudng thuc
tién.

GV goi y HS xdc dinh méi lién hé vé
phuong, huéng va d6 lén chia hai vecto
F, F, détim ra cAu tra 1.

Goi ¥. Luc cdn ngugc huéng véi hic ddy
ctia dong co (lyc nay c¢é huéng khong doi
vi médy bay gii nguyén huéng bay) nén
F va E, cing huéng, suy ra F =kF, v6i

k la ti s6 d6 dai ctia hai vecto F, F,.
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Noi cach khac, k 1a ti s6 do l6n cha hai
lic cin tuong Ging nén tii gid thiét tinh

)
duogc k= LiLt ~0,96.
920

Tiét5,6

HOATPONG |  MUC PiCH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN

4. TICH VO HUGNG CUA HAI VECTG TRONG KHONG GIAN

a) Goc gitia hai vecto trong khong gian

HP7.Hinh | Hinh thanh khéi niém goc

_ GV trién khai nhu trong SGK. Chu y
thanh khai | gitia hai vecto (khdc vecto-

rang HD7 hoan toan tuong td nhu hoat

ni¢m goéc khong) trong khong gian.

gitia hai dong dan t6i dinh nghia vé goc gitia hai
vecto trong vecto trong mat phing. Tuy nhién, vi ta
khong gian khong dinh nghia hai tam gidc bang nhau

trong khong gian nén thay vi sti dung
tinh “bang nhau” ctia hai tam gidc OAB
va O'’A'B" d€ suy ra AOB=A'OB, ta ap
dung dinh li césin cho hai tam gidc OAB
va OAB’ (trong mit phing chia mébi

tam giac do).

Goi y. a) Taco: AB=OB—OA=b-a va
A'B' =0B -0'A'=b-i nén AB=A'B',

b) Ta c6:
. 2 2
cos AOB= QA +OB" -~ AB"
20A-0OB
= roar? 1 !2_ Il
COSA,O,B,:OA +0O'B A'B .
20'A".O'B

ViOA=0A0B=0B'va AB=A'B
nén cos AOB =cosA'O'B, suy ra
AOB=A'0B'.




Khung kién
thiic

Dinh nghia vé géc gitia hai
vecto (khdc vecto-khong)
trong khong gian.

GV trinh bay theo SGK. GV c¢6 thé nhin
manh ring, vé hinh thiic va y tudng, dinh
nghia nay hoan toan giéng dinh nghia vé
goc giiia hai vecto trong mét phéng.

Chu y

HS nhan biét dugc cach dé xac
dinh géc gitia hai vecto trong
khong gian va quy 6c vé goc
gitia hai vecto trong trudng
hop c6 mot vecto la 0.

- GV trinh bay theo SGK.

- Trong Cht y dau tién, GV cin luu y ring
y tudng dé xdc dinh goéc gitia hai vecto
trong khong gian (cfing nhu trong mit
phéng) la “dich chuyén” hai vecto dén vi
tri méi sao cho ching ¢6 chung diém
dau, tii d6 xdc dinh géc duge tao thanh.
Don gian hon, ta c6 thé gid ¢6 dinh mot
vecto va chi “dich chuyén” vecto con lai. Pay
cting la cach thuong dugc st dung dé xdc
dinh goc gifia hai vecto trong khong gian.
— Chu y thi hai la quy uéc vé goc gitia
vecto-khong va mot vecto bat ki. Quy
udc nay giong quy udc da biét trong mat
phing.

HS xdc dinh dugc goc gitia
hai vecto trong hai trudng
hgp ddc biét.

GV minh hoa bang hinh dnh va yéu cdu
HS st dung dinh nghia d€ xdc dinh goc
gitia hai vecto dugc dé cap dén trong
cdu hoi.

Goi y. Géc gitia hai vecto cing huéng
(khac 0) 1a 0°, goc gitia hai vecto ngigc
huéng la 180°.

Vidu9

Luyén tap 9

HS x4c dinh dugc goc gitia
hai vecto trong mot trudng
hop cu thé.

GV trién khai theo SGK. GV ¢6 thé nhén
manh dén tinh chat vé goc gitia hai vecto
dugc nhdc t6i trong Cha y trén trudc khi
HS thuc hién vi du.

GV yéu cau HS thyc hién tai ché va yéu
cau hai HS lén bang trinh bay.

Goi ¥. Hinh ling tru tam gidc déu c6 cic
mit la hinh chi nhat, do do
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(a4, BC)= (BB, BC) — CBB' =90°.
Vi ABC la tam gidc déu nén
(E,E):(E,E):EE:W.

b) Tich v6 huéng ciia hai vecto trong khong

gian

HDS8. Nhin
biét khai
niém tich

v0 hudng
clia hai vecto
trong khong

gian

HS nhéc lai dinh nghia vé
tich v6 huéng trong mait
phing, tit d6 dan dén dinh
nghia vé tich v6 huéng ctia

hai vecto trong khong gian.

GV trién khai nhu trong SGK.

Chii y. Dinh nghia tich v6 huéng ctia hai
vecto trong mit phing cin dén khai
niém d¢ dai clia vecto va goc gitia hai
vecto trong mat phing. D€ md rong dinh
nghia vé tich v6 hudng cho truong hop
vecto trong khong gian, ta cin mé& rong
hai khdi niém trén cho trudng hop vecto
trong khong gian. Do dé GV ¢6 thé dit
cau hoi nhu trong HD8 dé€ din dit HS
dén dinh nghia v€ tich v6 huéng ctia hai

vecto trong khong gian.

Khung kién
thiic

Dinh nghia vé tich v6 hudng
trong khong gian.

GV phat bi€u nhu trong SGK.

GV nhédn manh sy tuong dong gitia dinh
nghia nay va dinh nghia ctia tich vo
huéng trong mit phing ma HS da hoc &
I6p 10, va chu y rang néu hai vecto trong
khoéng gian ciing ndm trong mot mdt
phdng thi ti cong thic tinh tich vo
huéng cta hai vecto trong khong gian, ta
nhan lai dugc cong thic tinh tich vo
huéng clia hai vecto trong mit phang.

Chuy

Mot s6 tinh chat va quy uéc

vé tich v huéng.

GV trién khai nhu trong SGK. Trén thuc
té€, cic quy u6c nay la quen thudc véi HS
vi da dugc dé cdp trong trudng hgp cua
mét phing.




Vidu 10

Luyén tap 10

HS tinh dugc tich v6 hudng
ctia hai vecto trong khong
gian trong mot trudng hop
cu thé.

GV trién khai theo SGK. GV nhdn manh
rang dé tinh tich v6 hudéng chia hai vecto
trong khong gian cin xdc dinh do dai
ctia mdi vecto va s6 do ctia goc gitia hai
vecto do.

GV yéu cau HS ty thuc hién.

2

Goi y. ) 0; b) —%.

Nhan xét

Mot sO tinh chat thita nhéin
cta tich v6 huéng clia hai
vecto trong khong gian.

GV trién khai nhu trong SGK. Trén thuc
t€ cdc tinh chat nay la khd quen thudc véi
HS vi da dugc gi6i thiéu trong Toédn 10.
Chu y. Tinh chét giao hodn cta tich vo
huéng cé thé suy ra dé dang ti dinh
nghia, nhung hai tinh chdt con lai thi
khong. Trong Toan 10, HS dugc huéng
dan ching minh cac tinh chét nay bing
cach stt dung bi€u thitic toa d6 ctia tich vo
huéng. Ta ciing c6 thé lam diéu tiong tu
doi véi tich vo huéng trong khong gian
bing cdch st dung toa d¢ trong khong
gian. Tuy nhién dé€ kién thiic dugc lién
mach, phén hé toa do trong khong gian
sé dugc nhic dén sau va do d6 cdc tinh
chdt cta tich vé6 hudéng sé khong dugc
chiing minh ma dé HS thita nhan.

Vidull

Luyén tap 11

HS tinh dugc tich v6 hiéng
cia hai vecto trong mot
truong hop cu thé.

GV trién khai theo SGK.

GV huéng dan HS ty thyc hién. C6 thé
goi y HS viét vecto A’C thanh t6ng ctia
hai vecto ma méi vecto déu vuong goc
v6i vecto B'D'.

Gai . A’C-B'D’:(A'C'+C—'C.)‘ﬁ

=A'C-BD'+CC-BD' =0
vi hai duong thing A'C' va C'C déu
vudng goc v6i duong thing BD'.
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Chii y. HS c6 thé€ 1ap ludn ring hai duong
thing A'C' va C'C déu vudng goc véi
dudng thidng BD’ nén suy ra (ACC)
vuong goéc véi BD', tii dé két luagn A'C
vudng goc v6i BD'. Trong trudng hgp
nay GV nhén manh ring tinh chat (thua
nhan) vé dudng thing vudng gdc v6i mit
phing noi trén, vé ban chat la dugc
chiing minh bing cach st dung céc tinh
chit clia vecto trong khong gian.
No6i cach khdc, dén thoi di€ém nay, ta méi
c6 mdt chlding minh chit ché cho tinh chdt
do6 sau khi hoc vé tich v6 huéng cta hai
vecto trong khong gian.

Vén dung 4

HS sti dung dugc dinh nghia
vé tich vo huéng dé tra loi
mot cau hoi thiic tién.

GV goi y HS viét tiiong minh cong thdc
tinh cong A theo do 16n cua luc tdc dong,
do dai clia quang duong di chuyén va géc
tao bsi luc tic dong va phuong di
chuyén.

va |FN| khoéng d6i nén A 16n nhat khi
cos(F,m)zl, tic la goc gita luc tdc

dong F va huéng di chuyén MN bing 0°.
N6i céch khéc lyc tdc dong cling hudng
v6i chuyén dong cua vit. Do do khi kéo
(hodc ddy) cac vat nang, ta nén kéo (hodc
ddy) theo hiéng “song song” véi hudng
chuyén dong mong muén ctia vat.

Bai tap 2.10

HS tinh dugc tich v6 huéng
cia hai vectd bing dinh
nghia trong mét s truong
hop cu thé.

GV yéu cdu HS lan lugt xdc dinh goc
gitia hai vecto, do dai ctia mdi vecto va tui
dé tinh tich v6 huéng ctia hai vecto theo
dinh nghia.

Bai tap 2.11

HS ép dung dugc tinh chét ctia
tich v6 huéng dé tinh gid tri
ctia mot s6 biéu thiic cho trude.

GV goi y HS st dung dinh nghia két hop
véi cac tinh chét thita nhin chia tich vo
huéng dé tinh gid tri clia cdc biéu thdc.
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3. Phan loai bai tap

Bai tip vé vecto trong khong gian (d0 dai cha vecto, hai vecto ciing phuong, hai
vecto cling huéng/ngugc hudng, hai vecto bang nhau): Cc bai tap 2.1, 2.2, 2.3.

Bai tap vé phép cong, trii hai vecto: Céc bai tp 2.4, 2.5, 2.6.

Bai tap v€ phép nhan mot s6 véi mot vecto: Céc bai tap 2.7, 2.8.
Bai tap vé tich v6 huéng: Céc bai tap 2.10, 2.11, 2.12.

Bai tap van dung: Cdc bai tap 2.3, 2.8, 2.9.

IV.DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

2. 1 .
2.2.

2.3,

24,

2.5.

2.6.

Céc ménh dé dang la a, b.
ViBB'= AA'=4nén |BB|=4.

Tam gidc ABD vuong tai A 6 BD=vAB + AD’ =2’ +3’ =13 nén [BD|=+13 .

Tam gidc BDD'vudng tai D c6 BD' = VBD? +DD"™ =+/13+4*> =29 nén |ﬁ| =29.

(GV goi y cho HS xem lai béng néi ctia 16 bot 6 HD5 vé€ moi quan hé gia lyc va
phaén lyc).

a) Céc vecto b, ¢, d, ¢ déu ciing phuong véi vecto @ nén ching d6i mét ciing
phuiong véi nhau. Cac vecto b, ¢, d, € déu ngugc hudéng véi vecto @ nén ching doéi
mot cing huéng véi nhau.

b) Do trong luc phan tin déu qua cdc chan ban nén cic phdn luc ¢6 d6 16n nhu

nhau, suy ra céc vecto b, ¢, d, & ¢6 do dai bang nhau. Do d6 cic vecto b, ¢, d, & d6i
mot bang nhau.

b) AB+CD'—CC' =DC+CD'-CC' = DD' —CC' =0;

¢) BC—CC'+DC=BC+C'C+DC=—(CB+CC'+CD)=A'C (theo quy téc hinh hop).
a) AB'= AA'+ AB =i +b;

b) BC=BB+BC=A'A+AC—AB=—i+¢—-b;
¢) BC'=BB'+BC=AA'+AC—AB=d+¢—b.

Ping thic di cho tuong duong v6i SA—SB=SD—SC hay BA =CD, tiic Ia ABCD
1a hinh binh hanh.



2.7.

2.8.

2.9.

2.100

2.11.

2.12.

Ta c6 M_N=M—A+E+ﬁ=%ﬁ+ﬁ+§ﬁ=%(ﬁ+3?)+ﬁ.
Vi Al =3IG nén ba diém A, I, G thing hang va AI = 3IG. Goi H, K l4n lugt 1a hinh
chiéu vuéng goc cia A va I trén mit phdng (BCD). Ap dung dinh li Thalés suy ra

. =£=i. Do dé IK=%AH=%-8=2 (cm). Vay khoang céch tti trong tim

AH AG
ctia khéi rubik dén moi mat 1a 2 em.

Gia sti luc kéo trén moi soi day dugc bi€u dién béi cac vecto OA, OB, OC véi O la
d4u chung ctia ba sgi day. Khi ba sgi diy can bing thi OA +OB+0C =0. V& hinh
binh hinh OADB thi OA+OB = OD, suy ra OD =-OC hay O la trung diém ctia CD.

Do d6 céc diém O, A, B, C cung thudc mit phang (ABCD), suy ra ba s¢i day cling
nam trong mit phing do.

2) (44", C'C)=180°, AA’-C'C=-
b) (AA', BC)=90°, AA'-BC=0;
c)(

a)

3 |

B_“) (R, }éﬁ)=135°, AC-BA =-1.

u|l§|

: b) S:‘E 0) 2+4/2.

Fa

a) E-E:(Aémé) CD=AC-CD+CB-CD=AC €D+ BC-DC:

b) AB-CD+AC-DB+AD-BC=AC-CD+BC-DC+AC-DB+AD-BC

-(CT+7§)+BC-(R+E)

3l

—_— — — —

B+ c-AC=Ac-(§+%)=0.

x|

Bai 7. HE TRUC TOA PO TRONG KHONG GIAN (3 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thic, ki nang

— Nhan biét dugc toa do cta diém, ctia vecto déi vai hé truc toa do.

- Van dung dugc toa do ctia vecto d€ gidi mot s6 bai todn c6 lién quan dén thyc tién.
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2. Vé pham chat, nang luc
- Céc pham chit trach nhiém, cham chi, trung thuc (xuyén suét bai hoc).
- Nang luc tu duy va 1ap luan todn hoc (xuyén suét bai hoc).

- Ning ldc m6 hinh hod todn hoc (thdng qua viéc st dung céc kién thic lién mén va
kién thtic thuc té dé trd 16i cac cau hdéi Van dung).

- Ning luc giao tiép todn hoc (xuyén subt bai hoc).

- Nang luc sti dung cong cy, phuong tién hoc todn (xuyén sudt bai hoc).

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

1. Hé truc toa d6 trong khong gian 1a sy m& rong ctia hé truc toa do trong mat phing ma
HS da hoc trong Chuong trinh Todn 10. Sy md& rong nay la hoan toan ty nhién khi ta
mudn nghién ciu cdc bai todn hinh hoc khong gian bing phuong phdp toa do. Tuong
tu nhu trong tridng hgp ctia mit phiang, bai hoc nay bat ddu véi dinh nghia vé hé toa
do trong khong gian va toa do ctia di€ém/vecto trong khong gian. Bi€u thdc toa do ctia
vecto trong khong gian sé dugc dé cap trong bai hoc ti€p theo.

2. Khi day toa d¢ ctia diém/vecto trong khong gian, GV ¢6 thé trinh bay nhu trong Muc 2,
hodc trinh bay toa d¢ cta vecto tridc, sau d6 dinh nghia toa d¢ cta diém M nhu la
toa do cla vecto OM . Ca hai cich trinh bay déu dugc chdp nhén, tuy nhién GV can
cht y rang cac vi du tuong ting phai tuong thich véi thi ty kién thidc dugce trinh bay.
GV ciing cn nhan manh dén mai lién hé gita toa d6 cha diém va toa d6 ctia vecto sau
khi da trinh bay hai khdi niém trén.

3. Toa do ctia mot diém/vecto hoan toan phu thudc vao hé toa do da chon. Mic du & méi
tinh huéng trong bai hoc nay ta luén c6 dinh mot hé toa do, nhung viéc st dung nhiéu
hé toa do khdc nhau trong cting mét tinh huéng la khong hiém gdp trong thuc tién.
Diéu nay dugc thé€ hién ro khi HS trd 16i cdu hoi Van dung 1 va GV nén nhén manh véi
HS vé diéu nay.

4. GV khuyén khich HS tim hiéu thém cdc hinh anh trong thyc tién vé hé toa do trong
khong gian, vi du nhu quan sit ba dudng thing dong quy va doi mot vuong goc véi
nhau trong khong gian. Khi HS da c6 cdm nhén vé hé toa do trong khong gian, GV ¢6
thé yéu cdu HS xdc dinh toa dd (moét cdch tuong déi) clia mot s6 vat thé d6i véi hé
toa do do.

5. GV chuén bi: SGK, gido 4n, hinh dnh lién quan dén cdc néi dung trong bai.



I1l. GOl Y DAY HOC

1. Th&i luong

Dy kién phén b6 thoi gian: 3 tiét. Cu thé nhu sau:

— Tiét 1: Tt dau dén hét Nhdn xét sau Luyén tap 3;

— Tiét 2: Tt Vidu 4 dén hét Luyén tap 5;

- Tiét 3: T HD4 dén hét va chita mot so6 bai tap.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh cta bai hoc

Tiét 1

HOAT DONG

MUC PICH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

Néu van dé

Dan dit HS dén khdi niém
hé truc toa d6 va toa do cua
diém trong khong gian.

GV c6 thé nhic lai khdi niém toa do cha
mot diém trong miét phing va nhdn manh
rang toa d6 ctia mét diém cho biét chinh
xéac vi tri ctia diém do doéi véi cac moc da
lga chon. Tl d6 GV dit cau hoéi “Co cich
nao tuong tu dé xdc dinh chinh xdc vi tr
cia mot diém trong khong gian hay
khong?” va dan t6i noi dung ctia bai hoc.

1. HE TRUC TOA DO TRONG KHONG GIAN

HP1. Hinh
thanh khéi
niém hé truc
toa do trong
khoéng gian

Déan dit HS dén dinh nghia
vé hé truc toa dd trong
khong gian va mot s6 khdi
niém lién quan.

GV trién khai nhu trong SGK. GV ¢6 thé
nhéc lai dinh nghia vé mit phing toa do
(da hoc & 16p 8 va 16p 10) dé HS c6 co s
trd 16i cdc cau hoi trong HP1. Sau khi két
thac HP1, GV dan t6i dinh nghia vé€ hé
toa do trong khong gian va nhin manh
rang hé toa do trong khong gian c6 thé
nhdn dugc bang cach “két hop” cac hé
toa do trong mit phang.

Ggi y. a) Céac mit phing toa do 1a (Oxy),
(Oyz) va (Ozx).

b) Cac mit phing toa do c6 vudng goc
v6i nhau. Sti dung tinh chédt: “Néu mét phing
nay chda mot dudng thing vudng goc vei




mit phing kia thi hai mit phing vuéng
gbc v6i nhau”.

Khung kién
thiic

Dinh nghia vé hé truc toa do
trong khong gian, gbc toa do
va mat phing toa do.

GV trinh bay theo SGK. GV ¢6 thé nhin
manh thém vé sy tuong dong gitia hé
truc toa d¢ trong khong gian va hé truc
toa do trong mat phdng da hoc trudc day.

\

HS nhén biét dugc hinh dnh
vé hé toa do trong khong
gian trong thuc tién.

GV goi y HS tim cdc dudng thing do6i
mot vuong goc trong Hinh 2.34, tit d6
dua ra cau tra 16i.

Goi y. Hinh anh géc cin phong trong
tinh huéng mé dau cé goi lén hinh dnh
vé hé toa do trong khong gian. Co thé
chon goc toa dé la géc phong, cic truc
toa do la cac dudng mép tudng. Khi do
cdc mdt phang toa do la hai mdt tudng va
madt san nha.

Vidul

Luyén tap 1

HS nhén biét dugc hé toa do
trong khong gian c6 thé
dugc thiét lap ti cdc yéu to
ctia cdc hinh hinh hoc nhu
hinh ldp phuong hay hinh
hép chii nhat.

GV trién khai theo SGK. GV nhin manh
dén céc thanh phan khong thé thiéu cta
mot hé toa d¢ trong khong gian, do 1a cdc
truc toa dé (déi mot vudng goéc tai goc)
va cac vecto don vi trén méi truc.,

GV vé hinh minh hoa va yéu cdu hai HS
lén bang trinh bay.

Goi y. C6, hé toa do gobm céc truc CB,
CD, CC' (d6i mot vudng goc tai C); cac
vecto don vi lan lugt cting huéng véi cic
vecto CB, CD, CC'.

2.TOA DO CUA DIEM, TOA DO CUA VECTG TRONG KHONG GIAN

HD2.Hinh | HS nhan biét dugc toa d¢ | - GV trién khai nhu trong SGK.

thanh khai cia mot di€ém trong khong | - GV chi y:

niém toa do glan d6i v6i mot hé toa do + Toa do chia mét diém trong mit phang
<l vecto: cioiride. dugc dinh nghia theo cach thuan tuy hinh
tr‘ong klibiig hoc, tic la sti dung hinh chiéu vuéng goc
gian

ctia mdt diém trén moi truc toa do (16p 8).
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Cach dinh nghia toa d¢ trong khong gian &
HD nay st dung khéi ni¢ém vecto trong
khong gian, tii d6 suy ra y nghia hinh hoc
ctia toa do 6 phan sau.

+ Sau HD2, GV nhdn manh ring céc hé
s0 x,y,z la duy nhat. Két qud nay trén
thyc t€ la mét hé qua dugc suy ra tii tinh
chdt clia ba vecto “khong dong phing”
)

Goi y:

a) Co (ap dung quy tac hinh hop).

b) Mdi vecto OA, OB, OC lan liiot ciing
phuong véi cdc vecto i), k.

Khung kién
thiic

Dinh nghia vé toa d¢ clia
mot diém trong khong gian.

GV phit biéu nhu trong SGK.

KY

¥d

HS xdc dinh dugc toa do ctia
mét diém dic biét bang dinh
nghia.

GV goi mot HS trd 16i. Trén thyc té, HS
c6 thé du doan dugc ddp an dya trén
kién thic da biét trong mit phing. Tuy
nhién sé c6 trudong hgp HS chi néu hai
toa do thay vi ba. Trong trudng hgp dé
GV nhéc HS rang trong khong gian, toa
do ctia mot diém la mot bd gém ba s6.
Ggi §. Vi 00 =0=0i +0j +0k nén toa
do ctia goc O 1a (0; 05 0).

Vidu2

Luyén tap 2

HS xéc dinh duogc toa do cta

mot diém trong mot trudng
hgp cu thé

GV trién khai theo SGK. GV nhin manh
rang dé xdc dinh toa d¢ cta diém M
trong khong gian ta cin bi€u dién vecto

OM qua cdc vecto don vi.

GV yéu cau HS lam theo cdp va kiém tra
chéo.

Goi y. Thuc hién tuong td Vi du 2, toa do
ciia diém N1a (2; 5; 4).




Tiét2

HOAT PONG

MUC DiCH, YEU CAU

GOl Y THUC HIEN

Nhic lai kién
thiic

HS nhdc lai dinh nghia vé hé
toa do trong khong gian va
toa do ctia mét di€ém trong
khong gian.

GV goi mot s6 HS phat biéu va nhan xét.

Vidu3

Luyén tap 3

HS gidi thich dugc y nghia
hinh hoc ctia toa do ctia mot
diém trong moét trudng hop
cu thé.

GV trién khai theo SGK.

Chu y ring néu OM =xi thi toa do
ciia M la (x; 0; 0).

GV goi y HS dp dung quy tic hinh
binh hanh cho cédc hinh chi nhit
OB'C'D', OABB'va OADD’, sau d6 sti
dung cac két qua da c6 trong Vidu 3.
Goi y. Trong hinh binh hanh OB'C'D’
co @:@;4-@:2?+3}, suy ra
diém C'c6 toa do 1a (2; 3; 0). Tuong
tu, diém B c6 toa do 1a (0; 3; 5) va
diém D c6 toa do la (2; 0; 5).

Nhan xét

HS nhan biét y nghia hinh
hoc ctia toa d0 mot diém
trong khong gian.

Sau khi két thiic Vi du 3 va Luyén tép 3,
GV nhin manh rang cic diém D/, B/,
A 1a hinh chiéu vuong géc ctia diém
C trén cac truc toa do, cic diém B, D,
C' Ia hinh chiéu vuong géc ctia diém
C trén cic mit phang toa d6. Trong
truong hop téng quat ta c6 cac khang
dinh trinh bay nhu trong SGK.

Van dung 1

HS st dung dugc kién thic
vé toa d6 cha mot diém
trong mot tinh huéng thyc té.

GV goi y HS st dung hé toa d6 dé c6
khi trd 16i cau hoi 6 Muc 1.

Goi y. C6 thé chon hé truc toa d6 véi
céc tryc trung véi cdc mép tudng: Ox
huéng vé phia truée trang gidy, Oy
huéng vé bén phdi va Oz hudng 1én
trén, don vi trén mai truc lay theo mét,
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khi d6 toa do ctia béng dén la
(1,5 2).

Chii y. Tuy thudc vao ciach chon céc
truc toa do va don vi trén cac truc ma
toa do ctia bong deén la khdc nhau. Vi
vay GV nhdn manh v6i HS rdng, toa
do ctia mot diém hoan toan phu thudc
vao viéc chon hé truc toa do.

HD3. Hinh
thanh khai niém
toa d§ ctia vecto

HS nhan biét dugc khai
niém vé toa do clia vecto
trong khong gian.

GV trién khai nhu trong SGK. Truéc
d6 GV ¢6 thé nhac lai toa do cltia mot
diém trong khong gian.

Goi §. Goi (x;y:2) la toa do ciia
diém M thi @fthy}m}', suy
ra @ =xi +yj +2zk .

Sau khi HS thyc hién xong HD3, GV
cting nhin manh b6 ba s6 (x, y, 2) la
duy nhdt, tii d6 dan t6i khai niém toa
do ctia vecto.

GV trién khai nhu trong SGK. Trén
thuc té cac tinh chét nay 1a kha quen
thudc v6i HS vi da dugc gidi thiéu
trong Chuong trinh Todn 10.

trong khong gian

Khung kién thiic | Toa d0 ctia vecto trong
khong gian.

Nhin xét HS nhén biét dugc moi lién
hé gitia toa do ctia mot diém
va toa do ctia mot vecto va
tinh chdt hai vecto bing
nhau néu va chi néu chiing
c6 cic toa do tuong (ing
bang nhau.

Vidu4 HS xdc dinh dugc toa do cha
cdc vecto cu thé.

Luyén tap 4

GV trién khai theo SGK. C6 thé
nhén thdy cdc két qua trong Vi du 4
la su mé& rong ctia cdc két qua da biét
cho trudng hop cha céc vecto don vi
trong mit phang.

GV yéu cau HS tu thyc hién va goi
mot HS Ién bang trinh bay 16i giai.

Ggiy. i+2j+5k =(1;2; 5).
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Tiét3

HOATDONG | MUC PICH, YEU CAU GOl Y THUC HIEN

HDP4. Thiét | HS gidi thich dugc cich | GV trién khai theo SGK.

lap toa do xdc dinh toa d6 clia mot | Ggj 9,

clia vecto vecto khi biét toa do cha ) T - -
theo toa @6 | hai ddu mat. . S ) RS SRR

hai ddu mat

b) C6 MN = ON —OM

=(x'—x)?+(y'—y)}:+(z’—z)£, suy ra
toa d6 ctia MN 1 (x'—x;y'—y;z'—z).

Khung kién | Cong thic bi€u dién toa | - GV trinh bay nhu trong SGK.
thiic d¢ ctia mot vecto qua toa | - GV c6 thé goi mot s6 HS phat biéu bing
do ctia hai dau mat. 16i cong thiic da néu.
Vidu 5 HS st dung dugc cong | GV trién khai theo SGK.
thiic biéu dién toa do ctia -
Luyén tap 5 mt vecto qua toa do ciia GV huéng dan HS ty thuc hién.
hai ddu mut dé xdc dinh | Ggi y,
toa do ctia vecto hodctoa | . .
6 ciia diém. Vi AD = BC=(4;—5; 4) nén D(5;-5;6).
Vi DD'= AA =(4; 0; ~1)nén D'(9; -5; 5).
Vandung2 |HS st dung dugc khdi | GV nhic lai khdi niém vé vecto biéu dién do

niém vé toa do ctia vecto
trong khong gian dé tra 16i
mot cau hoi lién quan dén
thuc tién.

dich chuyén va goi y HS xdc dinh phuong,
huéng va do 16n ctia vecto do.

Goi y. Goi vecto biéu dién d6 dich chuyén
ctia mdy bay trong ntia gio la AB thi AB
cling huéng véi vecto don vi | va c6 do dai
bing quang dudng mdy bay di chuyén trong
ntia gio do, tiic 1a bang:

890-0,5=445 (km).

Do d6 AB = 4457 , suy ra AB c6 toa do la
(0; 445, 0).
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Bai tap 2.14 | HS nhdn biét duoc hinh | Gy yeu cdu HS lam theo nhém va goi

dnh vé€ h¢ truc toa dd | c4c nhém 1én bang trinh bay 16i giai.
trong thuc tién.

Bai tap 2.16 | HS xdc dinh dugc toa do | gy yéu cau HS tu thuyc hién, sau d6 goi

ctia mot s6 diém cu thé | hai HS trinh bay 16i gidi trudc 16p.
trong khong gian.

Bai tap 2.18 | HS sti dung dugc méilién | Gy ¢¢ thé yéu cdu HS xem lai Vi du 5 va

h¢ gitta toa do ctia vecto | Luyén tap 5 nhu 1a mot goi y d€ gidi bai tap
va toa d¢ ctia diém d€ xdc | nay.

dinh toa d6 clia mot so
diém trong khong gian.

3. Phan loai bai tap

Bai tdp vé hé toa do trong khong gian: Céc bai tap 2.13, 2.14.
Bai tdp vé toa do cuia diém trong khong gian: Cdc bai tap 2.16, 2.17, 2.18, 2.19.
Bai tdp vé toa do ctia vecto trong khong gian: Cac bai tép 2.15, 2.18.

Bai tap van dung: Cac bai tap 2.14, 2.19.

IV.DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

2.13‘
2.14.

2.15.
2.16.
2.17.

2.18

2. 19‘

10

Cac ménh dé diangla a, d.

Truc Ox la mép trdn nha nam trén biic tuong chia biic tranh, truc Oy la mép con lai
clia buc tuong chia biic tranh va truc Oz 1a mép tran nha con lai.

a) (42-5); b) (0505 0); 0) (105 3;-7).
a) (0; 0;0); b) (2;0;0); o) (0:-3;0).
Thuc hién tuong ty Vi du 3 va Luyén tap 3, ta dugc:
A(0;0;0), C'(2:4:3), C(2:4;0), B'(0: 4 3), D'(25 05 3).

.a) Vi OABC Ia hinh binh hanh nén OC = AB=(-1;2;1), suyra C(~1; 2 1).

b) Tac6 00’ = AA’=BB =CC' =(3;-5; 5), tii d6 tinh dugc
O'(3-55), A'(4-44), B(3-25).

Goi M la diém biéu dién vi tri ctia mdy bay. Khi mdy bay di chuyén trén duong bing
thi M ludn thudc mit phing (Oxy), do d6 cao d) ctia M bang 0. Vay toa dé ctia M c6
dang (x; y; 0).



Bai 8. BIEU THUC TOA PO CUA CAC PHEP TOAN VECTO (3 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thuc, ki nang

- Nhén biét dugc bi€u thic toa do ctia cac phép todn vecto trong khong gian, thé hién
dugc cac phép toan vecto theo toa do.

- Xic dinh dugc dé dai cta vecto khi biét toa do ctia hai dau mat.

- Vén dung dugc biéu thiic toa d6 clia cic phép toan vecto d€ gidi mot s6 bai todn co
lién quan dén thuc tién.

2. Vé pham chat, nang luc

.

— Cac pham chat trach nhiém, chdm chi, trung thyc (xuyén suét bai hoc).
- Nang luc tu duy va lap ludn todn hoc (xuyén sudt bai hoc).

- Ning luic m6 hinh hod todn hoc (thong qua viéc st dung céc kién thic lién mén va
kién thic thuc té d€ tra 16i cau hoi trong tinh huéng mé déu va trong Muc 3 ctia
bai hoc).

- Ning lyc giao ti€p todn hoc (xuyén suot bai hoc).

- Ning luc sti dung cong cu, phuiong tién hoc todn (xuyén suét bai hoc).

NHUNG PIEM CAN LUU Y

. Bai hoc nay trinh bay biéu thtic toa do ctia cdc phép todn vecto (phép cong/trii hai

vecto, phép nhan mdt s6 v6i mot vecto va tich vo hudng clia hai vecto) da hoc trong Bai 6.
Biéu thiic toa d6 clia cdc phép todn vecto trong khong gian hoan toan tuong tu biéu
thiic toa d6 ctia cdc phép todn vecto trong mét phing (ngoai trii viéc co 3 toa dé thay vi 2).
Do viy HS c6 thé dé dang thiia nhan cdc biéu thic d6 ma khong gap khé khan nao. Doi
v6i HS dai tra, thay vi yéu cdu HS chiing minh céc biéu thiic toa d6 mot cach chdt che,
GV ¢6 thé danh thoi gian dé€ HS lam thém cdc vi du va bai tp cé st dung cac biéu thiic
toa do do.

. C6 hai cach dé thiét lap bi€u thic toa do cha tich v6 huéng trong khong gian. Cich

dugc trinh bay trong bai hoc nay la st dung tinh chét phan phoéi ctia tich v huéng doi
v6i phép cong vecto ma ta dd thiia nhén trong Bai 6 (xem HDP2). Mot céch tiép cin
khéc la sti dung dinh li césin nhu trong trudng hop clia mit phing. Cach tiép cin nay
cho phép ta khong can thiia nhan bét ct tinh chédt ndo ctia tich v6 huéng, tuy nhién né
tuong déi phic tap d6i v6i phin 16n HS va do d6 khong diigce trinh bay trong bai hoc nay.

|



3. Khi da cé biéu thic toa d6 clia cic phép todn vecto, ta c6 thé dai s6 hod nhiéu bai todn
hinh hoc va dua ra 16i giai gdbm cac bién d6i dai s6 thudn tuy. Néu c6 thoi gian, GV nén
trinh bay thém nhiing bai todn nhu véy dé HS thdy dugc ing dung ctia phuong phap
toa d¢ trong khong gian.

4. GV khuyén khich HS tim hiéu thém vé cic (ing dung ctia bi€u thic toa do ctia vecto
trong thuc tién, vi du nhu tinh khodang cach gitia hai di€ém hodc tinh géc gitia hai duong

thng trong khong gian.

5. GV chudn bi: SGK, gido 4n, hinh anh lién quan dén cdc néi dung trong bai.

1. GO1Y DAY HOC

1. Th&i luong

Dy kién phéan b thoi gian: 3 tiét. Cu thé nhu sau:

— Tiét 1: Tt dau dén hét Muc 1;

- Tiét 2, 3: Muc 2, 3 va chita mét s6 bai tap.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh ctia bai hoc

Tiét 1

HOAT PONG

MUC PiCH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

Néu van dé

Tinh todn cac kich thudc
ctia vat thé sau khi da mo
hinh hod, tii d6 dan t6i nhu
cau hinh thanh biéu thtic toa
dé cna cac phép todn vecto.

GV mo td tinh hudng va co6 thé yéu
cdu HS dua vao cdc tinh chéat hinh
hoc ctia ling try ding tam gidc dé
x4ac dinh toa do cdc dinh cta hinh
lang tru. Pén luc nay GV c6 thé dit
cau hoi vé cich tinh khoang cich
gitia hai diém khi biét toa d¢ cta hai
diém do6 va dan dat HS dén néi dung
ctia bai hoc.

1. BIEU THUC TOA DO COA PHEP CONG HAI VECTG, PHEP TRU HAI VECTG, PHEP NHAN MOT SO V61 MOT VECTO

HDP1. Hinh thanh
biéu thic toa do
clia phép cong
hai vecto, phép
trii hai vecto,

HS giai thich dugc biéu thiic
toa do cua phép cong/trii hai
vecto va phép nhan mot s6
vOi mot vecto trong trudng
hgp cu thé, ti d6 thiia nhan

- GV trién khai nhu trong SGK. Chti y
raing HP1 hoan toan tuong ty nhu
hoat dong dan t6i biéu thic toa do
ctia cdc phép todn tuong tng trong
mit phing.
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phép nhan mét
s0 v6i mot vecto
trong khong gian

biéu thtic toa dd clia cac
phép todn trén trong trudng
hop téng quat.

- Trudc khi bat dau, GV c6 thé (yéu
cdu HS) nhic lai dinh nghia vé toa do
ctia vecto trong khong gian.

Goiy.a) d=i+5k; b=1+3]+9k.
b) Ta cé:

ﬁ+5=2?+33"+14§ nén toa do cta
d+b 1a(23;14); 23 =27 +10k nén
toa d¢ ctia 2d I (25 0;10).

- Doi véi HS khd, gidi, sau khi két
thic HP1, GV ¢6 thé yéu cau HS dy
dodn biéu thuic toa dé ctia cidc phép
todn cong/trii vecto va phép nhan
mot s6 voi mot vecto.

Khung kién thiic

Bi€u thuc toa do chia phép
cong/trli hai vecto va phép
nhan mot s6 v6i mot vecto.

- GV trinh bay theo SGK.

- GV ¢6 thé nhin manh sy tuong ty
gitia cac biéu thiic toa do nay véi cac
biéu thiic toa d¢ trong mit phing dé
HS dé dang ghi nhé cdc cong thiic.

KY

kd

HS xéc dinh dugc toa do cha

vecto doi clia mot vecto.

GV goi y HS viét —d thanh (-1)d va
ap dung biéu thic toa do ctia phép
nhéin mét sé véi mot vecto.

Goi y. —a co6toadd la (—x; —y; —2).

Nhan xét

HS nhan biét dugc diu hiéu
(dang toa do) dé hai vecto
cung phuong.

GV ¢6 thé yéu cau HS nhic lai diéu
kién dé hai vecto (trong khong gian)
cung phuong, tii do sti dung bi€u thiic
toa do ctia phép nhan mot s6 véi mot
vecto dé suy ra két qua.

Vidul

Luyén tap 1

HS st dung dugc biéu thiic
toa d§ clia cic phép todn
vecto viia hoc d€ tim toa do
ctia mot sO vecto cu thé.

GV trién khai theo SGK.

GV chia 16p thanh cic nhém nhé va
yéu cdu mo6i nhém trinh bay 16i gidi
trén bang.

Goi y. u—2v+w=(3;7;14).




HD2. Thiét lap
toa d§ trung
diém doan thing,
toa d¢ trong tam
tam giac

HS thiét lap dugc bi€u thiic
toa do trung diém cta doan
thing va biéu thic toa do
trong tdm ciia tam gidc.

GV trién khai theo SGK.
Goi y. a) Goi toa do ctia M 1a (x; y; 2)
thi OM =(x; ¥ z). Ta cling co

O—A=(xﬁ;yﬂ;zﬁ‘) va

@:(xB; Y45 25 ) nén %(Eﬁiﬂ?é)

b 3

=(xa Ty Yat ¥y, BT8R
2 2 2
Tﬁdhgthﬁc@=%(a+@)
x..-’l+xB yA+yB

e

. zZ,+z
va z, =—4+—=L,
2

b) Tuong ty cau a.

Khung kién thiic

Biéu thuic toa do trung diém
clia doan thing va biéu thic
toa do trong tam clia tam gidc.

GV trinh bay theo SGK.

Vidu2

HS xiac dinh dugc toa do
trung diém cua doan thang
va toa do trong tam clia tam
gidc trong trudng hgp cu thé,

GV huéng dan HS 4p dung cic céng
thic viia hoc d€ giai bai tap.

Luyén tap 2

HS 4p dung dugc cidc cong
thic viia hoc dé xac dinh
dugc toa d6 cha moét diém
trong tridng hop cu thé.

GV goi y HS dit toa d6 ctia diém Cla
(x; Vs z) va lap phuong trinh dé€ tinh
X P e

Goi y. Tl gia thiét, ta co:

X, +%, +x=3%,,

suyra x=3-3-2-9=-2.

Tuongty y=-13 va z=8.

Vay C(—Z; ot 8).




Tiét2,3

HOAT PONG

MUC PiCH, YEU CAU

GOI1Y THUCHIEN

1. BIEU THUC TOA DO CUA TICH VO HUGNG

Nhic lai HS nhéc lai bi€u thic toa d6 | gy goi mot s6 HS phat biéu va
kién thic ctia phép cong/trli vecto va | nhan xét.

phép nhan mot s6 véi mot ‘

vecto.
HD3. Thiétlap | HS gidi thich dugc biéu thiic | Trude khi trién khai HD3, GV yéu

biéu thtic toa do

toa do cua tich v6 huéng

cau HS nhic lai dinh nghia va mét s6

ctia tich vo trong khong gian. tinh chat ctia tich vé6 huéng trong
huiéng trong khéng gian.
khong gian Goi §.2) Vi T c6 do dai 14 1 nén
ii=lil =1.vi 7,7,k deimot
vuong goc nén i }‘:?E:O.
b) Ap dung ciua désuyrad-i =x.
Tuongtisuyrad-j=yvad-k=z.
¢) Tinh @ - (x'hi”) = x’(ﬁ . 1-) =% .
Tuong tu, (_i-(y'}) =yy'
va d -(z'ﬁ)zzz', tii d6 suy ra biéu
thiic toa d6 ctia a - b.
Khung kién thiic | Bi€u thdc toa do cla tich | Gv trinh bay theo SGK. GV nhén
v0 hudng trong khong gian. | manh sy tuong ty gitia biéu thiic nay
va biéu thic da hoc trong mat phéng.
Nhan xét HS nhén biét dugc mot 6 | GV trinh bay theo SGK.
tinh chat dugc suy ra ti biéu
thiic toa do cta tich vo hudng.
Vidu 3 HS sti dung dugc bi€u thiic | GV trign khai theo SGK.
5 toa do ctia tich v6 huén \
Luyén tap 3 &l Gy yéu cdu HS xdc dinh toa d¢ ctia

trong khong gian d€ tinh
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goc gitta hai vecto trong
khoéng gian va tinh do dai
ctia mot vecto trong khong
gian khi biét toa d) cna cdc
vecto do.

— sy 2
d+b vatidé tinh (Ei+b) .

Gai 7. (a’+b)2=38.

Vidu4

HS sti dung dugc biéu thic
toa do ctia tich vé6 hudng
trong khong gian d€ giai tam
giac trong khong gian.

GV trién khai theo SGK.

Chuy

Cong thic tinh khodng cach
gitia hai diém khi biét toa do
ctia moi diém.

GV trinh bay theo SGK.

Luyén tap 4

HS sti dung dugc biéu thtic
toa do ctia tich vO hudng
trong khong gian d€ giai tam
giac trong khong gian.

GV huéng dan HS ty thyc hién theo
cach lam trong Vi du 4. Co6 thé ap
dung cong thiic tinh khodng cich
viia nhic dén trong phan Chay.

Ggi §. BC =~/110; ABC =34,9%
ACB=24,2°,

3. VAN DUNG TOA DO CUA VECTO TRONG MOT SO BAI TOAN CO LIEN QUAN DEN THUC TIEN

Vidu5

Luyén tap 5

HS sti dung dugc toa d§ cta
vecto trong mot tinh hudng
6 lién quan dén thyc tién.

GV trinh bay theo SGK.

GV yéu cau HS ty thyc hién.

Ggi y. Goi D 1a vi tri clia mdy bay sau
10 phat tiép theo. Khi dé

BD = AB = (140; 50; l),

suy ra D(1 080; 600; 9) .

Luu y rang HS c6 thé st dung quan
hé AD =2AB hoic nhin xét B la
trung diém ctia AD dé tim toa d¢ ctia D.

Vidu 6

HS sti dung dugc biéu thiic
toa do cta tich vo huéng dé
trd 16i cau héi trong tinh
huéng mé dau.

GV trién khai theo SGK.




Luyén tap 6

HS sii dung dugc biéu thiic
toa d0 cha tich vo hudng
trong tinh huong thyc tién.

GV huéng dan HS ty thuc hién,
cht y rang goc o can tim chinh la
goc O'A'B’ (hodc goc OAB).

Gai y. a~ 68,2°.

Vidu7

Luyén tap 7

HS biét cdch xdc dinh toa do
ctia vat thé trong khong gian
ing v6i mét hé toa do cho
trudc, tii do biét cach tinh
khoang céch gitia hai vat thé
trong khong gian.

GV trién khai theo SGK. Luu y rang
bai todn sé hay hon néu khong phdt
biéu cdu a. Tuy nhién viéc tu thiét
lap dugc hé truc toa do trong khong
gian 1d mét yéu cau tuong déi kho
v6i HS, do dé cau a duoc dua vao
nhu 13 mét goi y dé HS tréd 16i ciu b,

cAu hoi chinh cfia bai toan.

GV yéu cau HS ty thuc hién.

Goi y. Khodng cdch tii hai chiéc
khinh khi cdu dén diém xudt phatlan
loot 1a 2,29 km va 1,97 km, do d6
khinh khi cau thd nhit ¢ xa diém
xudt phéat hon.

Bai tap 2.20

HS st dung dugc biéu thiic
toa do ctia cic phép toin
vecto trong mot sO truong
hgp cu thé.

Bai tap 2.22

HS sii dung dugc biéu thiic
toa do cua tich vo hudng dé
gidi tam gidc trong khong
gian.

GV chia 16p thanh cdc nhém va goi
tiing nhém trinh bay 16i giai trén
bang; cdc nhém nhén xét cho nhau.

3. Phan loai bai tap

— Bai tdp vé biéu thic toa do ctia phép cong/trii vecto, phép nhan mot s6 véi mot

vecto, tich v hudéng ctia hai vecto: Bai tap 2.20.

- Bai tap tong hop: Cac bai tdp 2.21, 2.22.

- Bai tap van dung: Cac bai tap 2.23, 2.24.



IV.DAP SO/ HUGNG DAN/ LGOI GIAI
2.20. a) (6; 0;6); (~15:7: - 8);

2.21.

2.22.

2.23.

2.24.

b) 1 va 34.

a) Ta tinh dugc MN =(8; -7; —1) va MP =(7; % —4). Do khong ton tai s6 thuc k
sa0 cho MP = kMN nén ba diém M, N, P khong thing hang.

b) Tacé NM + NP =(8; 7; 1)+(~1;10; -3) =(~9; 17; -2).

D& MNPQ 2 hinh binh hanh thi NQ = NM + NP =(~9;17; —2), suy ra Q(~5;13; 0).

¢) Chu vi ciia hinh binh hanh MNPQ bing 2MN +2MP = 2(J1 14 ++/74 )

5 4
a) [5, —E, 2) =

b) Ta tinh dugc AB- AC =0, tii d6 suy ra BAC =90°.
c) 54°.

Goi A 14 dinh cua hinh hép chi nhat ndm trén mat phang (Oxy) va khong ndm trén
céc tryc. Goi B 1a dinh ctia hinh hop chii nhat ndm trén mit phdng (Oyz) va khong
ndm trén cac truc. Tran nha la hinh ch@ nhéit nén diém treo dén (1a tAm cha hinh
chit nhat) la trung diém ctia duong chéo AB. Vi A(6; 0; 3) va B(O; 8; 3) nén toa do

cua diém treo dén la (3; 4; 3).

Khoang cach tif tau thém hiém dén radar la \/ 257 +15* +(-10)" ~30,8 (km).
Khoang cich nay I6n hon pham vi theo déi ctia radar nén radar khong thé phat hién
dugc tau tham hiém.

ON TAP CHUONG Il (2 tiét)

. GOl Y DAY HOC

s

GV cho HS tém tit nhiing kién thiic trong tdim ma HS da hoc trong chuong II.

GV cho HS lam phéan tric nghiém trén 16p, chon loc mét s6 bai todn ty ludn dién
hinh trong phan 6n tdp chuong nay dé chiia bai, s6 bai tap con lai d€ HS tui luyén tap.



1. DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI1 GIAI

A.Tracnghiém

2.25.D. 2.26. B. 2,27. D. 2,28. B. 2.29.C.
2.30. C. 2.31. A. 2.32. B. 2.33.B. 2.34. A.
B.Tuluan

2.35. Goi O 1a giao diém ctia AC va BD thi O 1a trung diém ctia AC va BD.
Ta c6: SA +SC =250 v SB+SD =280. Do d6 SA + SC =SB + SD.
2.36. Ta co:

MN = MA + AD + DN => 2MN =2MA + 2AD +2DN vi MN = MB+BC+CN .

Khi 46 3MN=(MB+2MA)+(C_’N+2D_N‘)+2E+R=2AT)’+1TC’.

Suy ra MN ——AD+ %BC

—D—D—Q—D—Q—Q ool

_ _ —\)

Suy raAG = 3(AB+AD +AA

b) Theo cau a va theo quy tac hinh hop thi AC' = AB+AD+ AA' = AC' = 3AG.
Do d6 ba diém A, G, C' thing hang,.

2.38.2) G(E; 0; i)
3 3

b) Vi M thudc Oz nén toa do ctia M c6 dang M (0; 0 t). Suy ra BM =(-1 1t +1)

ma AC=(~-3;1;~1) nén BM-AC=3-1-t-1=1-t=0&t=1 Viy M(0;0;1).
2.39. Ta cb:

OB=0A+0C=(1;5 4)= B(1;5 4); OA’=0A+00' =(3;1;3) = A'(3;; 3);

OC =0C+00' =(0;0;5) = C'(0; 0; 5);

_ — @ —— —

OB’ =0A +0C + 00’ =(2; 3 6) = B’(z; 3; 6).



2.40.2) i =(—4 -1 4).

b) |l = 16+ 1+ 16 = /33.
ib 3

al-lol 3

) cos(&',l;) =

2.41.2) Ta 6 AB=(-3—33)= AB=|4B|=0719+9 =343,

242,

b) Vi AB+CM =0 nén CM =-AB=(3;3;-3)= M(3;1,0).
¢) Vi A,B,N thing haingnén AN va AB ciing phuong,
Theo gia thiét, N thudc mét phdng toa do (Oxy) nén N ( a; b; 0).

a-4 b-2 0+1
-3 -3

Do do

:>a=3;b=l:$N(3; 1;0).

a) Chon hé truc toa do Oxyz sao cho O 1a géc nha phia trén tran nha (diém giao ctia
hai btic tudng va tran nha) va truc Ox la giao clia biic tudng bén trai véi tran nha;
truc Oy 14 diém giao cha bidc tuong bén phai véi tran nha; truc Oz1a giao cha hai
btc tudng; don vi trén méi truc déu la mét. Khi do, toa do ctia chiéc den & vi tri ban
ddula A(1,2;1,6;0,5). Toa d¢ ctia chiéc dén 6 vi tri méi la B(1,5; 1,5; 0,4).

b) Khodng cdch gifia hai vi tri ctia chiéc dén la:

J11

AB=|aB| =Y ~0,3 (m).
10



Chuong II. CAC SO DAC TRUNG DO MUC DO PHAN TAN cUA
MAU SO LIEU GHEP NHOM

¥ T6NG QUAN

Bl Vi tri, vai tro ctia chuong

Phan théng ké trong CT GDPT moén Todn bac THPT hoan toan trinh bay vé céc s6 dic
tring ctia mau s6 liéu, bao gébm mau s6 liéu khong ghép nhém va mau s6 liéu ghép nhom.
Céc s6 dic trung cho mau s6 liéu khong ghép nhém dugc trinh bay trong Chuong trinh
Toén Iép 10. Céc s6 ddc trung do xu thé trung tam ctia mau s6 liéu ghép nhom (trung binh,
trung vi, td phéan vi va mét) dugc giéi thiéu trong Chuong trinh Todn 16p 11. Chuong nay
cling 12 toan bd nodi dung phin thong ké ctia 16p 12, sé gidi thiéu vé cac s6 dic trung do
miic d6 phan tan ctia mu s6 liéu ghép nhém bao gdm khodng bién thién, khodng td phan vi,
phuong sai va d¢ léch chuan.

I cau tao chuong
Chuong nay gom 2 bai hoc va phin Bai tap cu6i chiong véi tong thoi lugng la 4 tiét.
Phén bé thoi lugng cu thé nhu sau:

Bai 9. Khodng bién thién va khoang ti phén vi 1 tiét
Bai 10. Phuong sai va d¢ léch chuan 2 tiét
Bai tap cudi chuong II1 1 tiét.

Ell Mot s6 diém can luu y

— Khi ¢6 mau s6 liéu goc x1, x2,..., X, ta sé tinh dugc cac s6 dic trung do do phén tin
clia mau sO liéu nay. Tuy nhién, trong moét s6 truong hop ta chi ¢ mau s6 liéu ghép
nhém. Cac s6 dic tring do mdc do phan tin clia miu s6 liéu ghép nhom 1a xdp xd
cho cédc s6 dic trung do miic d6 phan tan cia mau s6 liéu goc.

— D6i v6i s6 liéu lién tuc, cac nhom s6 liéu cé thé dugc cho dudi dang [a; b), (a; b],
[a; b], (a; b) v6i a, be R. Tuy nhién, d€ don gidn, SGK quy udc nhém s6 liéu dugc
cho duéi dang [a; b), riéng nhom s6 liéu cudi cung c6 thé 1a [a; b].

- Ta can phai hiéu chinh mau s6 liéu ghép nhém trude khi tinh cdc s6 dic trung cho

mau s6 liéu ghép nhom ctia 56 liéu rdi rac.



I} GIG1 THIEU CHI TIET CAC BAIHOC

Bai 9. KHOANG BIEN THIEN VA KHOANG TU PHAN VI (1 tiét)

I. MUC TIEU
1. Vé kién thiic, ki nang
- Tinh dugc khodng bién thién, khodng td phén vi ctia mau s6 liéu ghép nhém.

- Hiéu dugc y nghia, vai tro ctia khodng bién thién, khodng t phan vi trong viéc

do mitic d6 phan tan ctia mau s6 liéu ghép nhom.

2.Vé nang luc, pham chat
- Reén luyén nang luc giao tiép todn hoc théng qua viéc doc mau s6 liéu ghép nhém;
rén luyén ndang lyc mo hinh hod todn hoc va nang luc gidi quyét vin dé todn hoc
théng qua viéc tinh todn khodng bién thién va khoang ti phan vi cho mau s6 liéu
ghép nhém d€ gidi quyét cic cau hoi thuc té.
— Boi dudng hiing thi hoc tap, y thiic lam viéc nhom, y thic tim toi, kham phd va sang tao
cho HS.

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

- HS cén 6n lai cich tinh khodng bién thién, ti phan vi ctia mau s6 liéu khong ghép
nhoém da dugc hoc trong Chuong trinh Todn 16p 10 va y nghia ctia cdc s6 ddc trung
dé trong viéc do mtic d6 phan tdn.

— Trong mot s6 tai liéu, d€ tim khodng bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém nguoi ta
chon trong méi nhém moét diém dai dién x: va dinh nghia khoang bién thién cta
mau s6 li¢u ghép nhém la R =maxx, —minyx,. Tuy nhién, dinh nghia khodng bién

thién ctia mau s6 liéu ghép nhém nhu trinh bay 6 SGK 1a phé bién hon.
- Khodng bién thién con dugc goi la bién do.
I1l. GO1 Y DAY HOC

1. Thai lugng
Dy kién phan b6 thai gian: 1 tiét.
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2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

HOAT PONG

MUC DIiCH, YEU CAU

GO1Y THUCHIEN

Néu van dé

Khoi goi dong co, dua ra mot
tinh huéng dan dén yéu ciu
can dinh nghia cdc s6 dic
trung do mdc do phan tin
cho mau s6 liéu ghép nhom.

- Nhic lai céc s6 ddc trung do mic do
phan tin cho mau s6 liéu khong ghép
nhom da hoc.

- Do ta khong c6 mau s liéu géc nén
khong tinh dugc cdc s6 dic trung nay.
Vi véy, ta can tim cdch tinh cdc s6 dic
trung nay cho mau s6 liéu ghép nhom.

1. KHOANG BIEN THIIEN

Hb1va
Khung kién
thic

Dan dét va dua ra dinh nghia
khoang bién thién cho mau
s6 lieu ghép nhom.

GV huéng dan HS thyc hién nhu SGK.
Ggi y HDI:

a) Khong thé tinh chinh xdc khoang
bién thién cho mau s6 liéu goc do ta
khong biét cac gia tri x..

b) Gia tri bé nhit cic x; c6 thé nhén la
30; gia tri 16n nhédt cta céc x; thudc
[38; 40).

¢) HS c6 thé dua ra cic phuong én khic
nhau. Hai phuong én hay gip 1a nhu
dinh nghia (40 - 30 = 10) va phuong 4n
chon diém dai dién nhu trong Muc IL

Gitp HS hiéu dugc rdng
khoang bién thién cia mau
s6 liéu ghép nhom la xép xi
cho khodng bién thién cna
mau s6 liéu goc.

Goi y. Gia st day xi, Xxa,..., x» da dugc
sap x€p theo thu tu khong gidm. Khi d6
gid tri chinh xdc ctia khodng bién thién
A x, - x. Do x, <a_, vd x, >2a nén
X — X1< @k - 41 , hay khodng bién
thién clia mau s6 liéu ghép nhém lén
hon khodng bién thién ctia mau s6
liéu goc.

Vidul

Hudng dan HS tinh khoang
bién thién cho mau s6 liéu
ghép nhom va dua ra két luan

GV huéng dan HS thyc hién nhu SGK.




vé miic d¢0 phan tdn cua
mau s6 liéu dya trén két qua
tinh dugec.

Luyén tap 1

HS luyén tdp tinh khodng
bién thién cho mau sé liéu

GV cho HS thyc hién va goi lén bing
trinh bay.

Y nghia va
Nh4n xét

mau s6 liéu ghép nhom.

- Giap HS hiéu dugce y nghia,
tinh chat cta khodng tti phan
vi cia mau s6 liéu ghép
nhom. Gid tri nay la xdp xi
cho khodng tii phén vi cta
mau s6 liéu goc.

ghép nhom. Ggi y.a) R = 45 - 25 = 20;
b) Khodng bién thién clia mau s6 liéu
goc la 43 - 27 = 16.
2. KHOANG TU PHAN VI
HD2, Khung |- Dan ddt va dua ra dinh | GV cho HS thuc hién nhu SGK.
kién thiic, nghia khodng td phan vi cho | Gy y HP2:

a) Khong thé tinh chinh xdc khodng t
phan vi cho méu s6 liéu géc do ta
khong biét cdc gia tri x..

b) Qi=33,25: Qs = 36,625.

¢) HS c¢6 thé dua ra cdc phuong an khac
nhau. Tuy nhién phuong dn phé bién
va hop li nhatla Q: - Q..

Vidu2

Huéng dan HS tim khodng
td phan vi va dua ra két luan
vé miic d phan tin clia miu
s6 liéu ghép nhom.

GV cho HS thuc hién nhu SGK.

Luyén tap 2

HS luyén tap tim khodng td
phéan vi va dua ra két luan vé
mtc do phan tén.

GV cho HS thuc hién va goi lén bing
trinh bay.

Goi §. Qi~ 1,71; Qs = 3,5.

Khodng td phan vi: Ay =1,79.

Vién dung

HS van dung cac kién thiic da
hoc dé giai quyét bai todn
trong tinh huéng mé dau.

GV cho HS thuc hién va goi lén bing
trinh bay.

Ggi y:

- Dya vao khodng bién thién:

V6i méu s6 liéu ndm 2021: Ri=40-30=10;
Vé6i mau s0 liéu ndm 2022: R,=40-28 =12.




Vay néu dua vao khoang bién thién dé
két ludn thi mau s6 liéu ndm 2021 phéan
tan hon.

- Duja vao khodng tti phén vi:

Véi mau 6 liéu nam 2021:

Q =33,375; Q, ~38,33; A, ~4,96.
Véimau 6 liéu nam 2022:

Q, =33,25; Q, =36,625; A, =3,375.
Néu dya vao khodng td phéan vi thi mau
0 liéu nam 2021 phén tdn hon.

3. Phan loai bai tap
- Bai nay gbm ba bai tap. Céc bai tdp nhdm vao yéu cdu cin dat co ban la tinh va hiéu
dugc y nghia clia cac s6 ddc trung khodng bién thién va khodng tif phan vi ctia mdu
s0 liéu ghép nhém d€ do mdc do phén tén.
- GV ¢6 thé giao ca ba bai tip cho HS lam & nha.

IV.DAP SG/ HUGNG DAN/ LOI1 GIAI

3.1. a) Gid tri 16n nhét 1a 101 nén cidc nhom g(‘im [40; 50), [50; 60), [60; 70), [70; 80),
[80; 90), [90; 100), [100; 110). S6 gia tri ctia mau thudc mdi nhéom tuong Ging la 2, 5,
7:5,0,0; 1,

Ta c6 mau s6 liéu ghép nhém nhu sau:

Nhém [40; 50) [50; 60) [60; 70) [70; 80) [100; 110)
Tan s6 2 5 7 5 1

b) - V6i mau s6 liéu goc:

Gid tri 16n nhat 1a 101, nho nhat 12 42, do d6 khodng bién thién R = 101 - 42 = 59.

KXy SSHST oo Hstkg 73475
2 2 - 2 2

Comaw:n=20nén Q, = 74 .

Do dé A, =74-56=18.
- V6i miu s6 liéu ghép nhom:
Khodng bién thién: R = 110 - 40 = 70.

Tac6: Qi=56; Q:=72nén A, =72-56=16.



Céc khodng bién thién, khodng td phéan vi clia mau s6 liéu géc (59 va 18) la cac gia
tri chinh xdc. Céc khoang bién thién, khodng t phan vi ciia méu s6 liéu ghép nhom
(70 va 16) la cdc gia tri xﬁp xi,

3.2. Chon gid tri dai dién cho cdc nhom ta tinh dugc mdc thu nhdp trung binh (don vi:
triéu dong) ctia ngudi lao dong tai nha mdy A va B tuong ting la: X, =12,5; ¥, =12,5.

Khoang tii phéan vi ctia thu nhip nguéi lao dong & nha may A:
Q, =9,61; Q, =15,39; A, = 5,78.

Khoang tii phéan vi ctia thu nhép ngudi lao dong & nha may B:
Q ~937;Q, ~15,63; A, =6,23.

Dua vio khoang td phan vi thi cé thé khing dinh thu nhap ctia ngudi lao dong &
nha mdy B phéan tan hon.

3.3. a) Vi s6 liéu vé chiéu cao ctia hoc sinh 16p 12A:;
Khoang bién thién: R = 175 - 145 = 30;
Khodng t phéan vi: A,=Q,-Q, =167,125-158,25 = 8,875.
Vi s6 liéu vé chiéu cao ctia hoc sinh 16p 12B:
Khodng bién thién: R = 175 - 155 = 20;
Khodng tti phanvi: A, =Q, —Q, 167,5-158,09 ~ 9,41.

b) Ta nén ding khodng tii phan vi vi khodng ti phan vi khong bi anh hudng bai céc
gid tri qud 16n hay qua bé.

Bai 10. PHUONG SAI VA PO LECH CHUAN (2 tiét)

I. MUCTIEU
1. Vé kién thic, ki nang
~ Tinh dugc phuong sai, d léch chuan ctia mau s6 liéu ghép nhém.

- Hiéu dugc y nghia, vai tro ctia phuong sai, d6 léch chuan trong viéc do miic d6 phan
tan ctia mau s6 liéu ghép nhém va ap dung vao cac bai toan thuc té.
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2.Vé nang luc, pham chat

- Reén luyén ning luc giao tiép todn hoc thong qua viéc doc mau s6 liéu ghép nhém;

rén luyén ning lyc moé hinh hod todn hoc va ning luc gidi quyét vian dé todn hoc
théng qua viéc tinh toan phuong sai, d léch chuan cho mau s li¢u ghép nhém va
ap dung vao céc bai todn do mtic d¢ rui ro.

- Bo6i dudng hdng thi hoc tap, y thic lam viéc nhom, y thic tim toi, khdm phé va

sang tao cho HS.

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

~ HS can 6n lai céch tinh phuong sai, d¢ léch chuan ctia miu s6 liéu khong ghép

nhém da dugc hoc trong Chuong trinh Todn I6p 10 va y nghia ctia cdc s6 ddc trung

d6 trong viéc do mic do phan tén.

Trong mot s6 tai liéu, ngudi ta con dinh nghia phuong sai va d¢ léch chuan nhu sau:
o m(x=%) +...+m(x,~%) =

§= 8=
n—1

DPé so sanh miic d6 phan tdn ctia hai mau s6 liéu thi dung dinh nghia nay va dinh
nghia dua ra trong SGK la nhu nhau. Tuy nhién, dinh nghia nhu SGK tu nhién hon
va dé hiéu hon véi HS.

I1l. GO Y DAY HOC

1.

Thei lugng

Du kién phan b6 thoi gian: 2 tiét. Cu thé nhu sau:
- Tiét 1: Muc 1;

- Tiét 2: Muc 2.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh cta bai hoc

Tiét 1

HOAT PONG MUC PICH, YEU CAU GOl Y THUC HIEN

Néu van dé Khoi ggi dong co, dua ra mét | GV gidi thiéu bai todn nhu SGK va

tinh huéng dan dén nhu ciu cin | c6 thé nhic lai vé phuong sai, do
dinh nghia d¢ léch chuan ctia | 1éch chuin clia mau s6 liéu khong
miu s6 liéu ghép nhém dé xdp xi | ghép nhém di duogc hoc trong
cho d6 léch chuan ciia miu sd | Chuong trinh Toan 16p 10.

li¢éu goc ma ta khong co.
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1. PHUGNG SAI VA DO LECH CHUAN

HD1

Dan dit dé dua ra dinh nghia
phuong sai, do léch chuén cho
mau s6 liéu ghép nhom.

GV cho HS thuyc hién nhu SGK.

Goi y:

a) Khong tinh dugc phuong sai,
do léch chudn ctia mau s6 liéu goc
do ta khong biét cac gid tri x, .

b) HS c¢6 thé dua ra cdc phuong dn
khac nhau. GV ¢6 thé phan tich va
dua ra uéc lugng nhu dinh nghia.

Khung kién
thiic, Nhan

xét, Y nghia
va Chay

- Dua ra dinh nghia phuong sai,
do léch chudn ctia mau s6 liéu
ghép nhom.

- Giap HS hiéu dugc y nghia ctia
phuiong sai, d6 léch chuan.

— GV cho HS thuc hién nhu SGK.

- Trong hai dai lugng nay, nguoi ta
hay dung d¢ léch chudn hon do né
cung don vi do v6i mau so liéu.
Phuong sai, d¢ léch chudn ctia mau
s6 liéu ghép nhom 1a xdp xi cho
phuong sai, do léch chudn ctia mau
s6 liéu goc.

Vidul

Huéng dan HS tinh phuong sai,
d6 léch chuan cho miu s6 liéu
ghép nhom.

GV cho HS thuc hién nhu SGK.

Luyén tap 1

HS luyén tap tinh phuong sai, do
léch chudn cho mau s6 liéu ghép
nhom.

GV cho HS thyc hién va goi lén
bang trinh bay.

Goi y. Phuong sai s* = 0,0299 va do
léch chuin s =~ 0,1729.

Phuong sai va do léch chuidn cho
biét d6 6n dinh vé thanh tich clia
van dong vién.

Van dung

Gitp HS van dung kién thic da
hoc dé gidi quyét bai toan trong
tinh huéng mé& dau.

GV cho HS thyc hién va goi 1én
bang trinh bay.

Goi §. Do léch chuin clia miu s6
liéu ghép nhém la s~0,1023<0,15
nén chua can dua mdy di stia chia.




Tiét 2

HOAT PONG MUC DiCH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN
2. SU' DUNG PHUGNG SAI, DO LECH CHUAN D0 0 ROI RO
Vidu2 Gitip HS thiy dugc vai tro ctia | GV cho HS thuic hién nhu SGK.

phuong sai, d6 léch chuan trong
viéc do do rui ro.

Vidu3 Gitp HS thay dugc ¢6 trudng | GV cho HS thic hién nhu SGK.
hgp khong nén diing phuong sai,

d6 léch chuan dé do dé rui ro.

Nhan xét (GV | Giagp HS hiéu dugc khi nao | GV cho HS thuc hién nhu SGK.
c6 thé gi6i nén/khong nén ding phtiong sai,

thiéu vé hé s6 | do léch chun dé do do rui ro.
bién thién
trong muc
Em c6 biét?)

3. Phan loai bai tap
— Bai nay gom 5 bai tap. Céc bai tdp nham vao cdc yéu cau can dat co ban la tinh va
hiéu dugc y nghia ciia cdc s6 dic trung phuong sai, d¢ léch chuan ctia mau s6 liéu
ghép nhom.
— GV ¢6 thé lya chon 2 hodc 3 bai dé giao cho HS lam & nha.

IV. DAP S6/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

3.4. a) Dém s6 gia tri thudc moi nhém ta c6 mau s6 liéu ghép nhom sau:

Nhoém

o [48,5; 49) | [49; 49,5) | [49,5; 50) | [50; 50,5) | [50,5; 51) | [51;51,5)
s6 liéu

So bao

) 6 2 4 4 6 8
xi mdng

b) Do léch chuan ctia miu s6 liéu g 1 s, ~0,934. Do léch chuan clia miu s6 liéu

ghép nhém la s, ~0,929. Gid trj clia s, la gid tri xap xi cho gid trj chinh xdc s, .

3.5. D¢ léch chuin ctia miu s6 lidu ghép nhoém cho tudi tho ctia linh kién dién ti dugc
san xudt boi phan xiéng 114 s, ~ 0,5957.



D6 1éch chuin clia miu s6 lidu ghép nhém cho tudi tho ctia linh kién dién tii dugc
san xudt bai phan xuéng 2 1a s, ~ 0,4675.
Do s, > s, nén tudi tho clia cac linh kién dién tii do phan xiéng 1 sin xudt phan tin
hon tuéi tho cia cic linh kién dién tti do phan xudng 2 san Xuét.

3.6. a) SO trung binh X =5,45 (um) v d6 léch chuan s = 0,43.
b) 6 trung binh ¥ va do léch chuin s cho biét gid tri trung binh va d6 phan tén ciia
duong kinh nhan té bao.

3.7. D¢ léch chuan ctia miu s6 liéu ghép nhém vé thanh tich chay cy li 100 mét ctia
van dong vién A la s, ~ 0,259 (giay).
Do léch chuin ctia miu s6 liéu ghép nhém vé thanh tich chay cy li 100 mét cia
van dong vién B la s, ~ 0,288 (gidy).
Nhu vay, thanh tich ctia vin dong vién A 6n dinh hon thanh tich clia vin dong vién B.

3.8. HD. St dung cédc Nhén xét, binh luan trong Muc 2, bai 10 SGK dé dua ra 16i giai.

ON TAP CHUONG Ill (1 tiét)
I. GOl Y DAY HOC
— Bai 6n tap chuong dugc thiét ké cho 1 tiét hoc, gobm hai phan:

Phdn A: Trac nghiém. Céc cau hoi trac nghiém trong phén nay cha yéu kiém tra
kién thtic co ban da dugc hoc.
Phdn B: Ty lugn. Céc bai tap cudi chuong gom 4 bai mang tinh tong hop.

- Vi thoi lugng 1 tiét, GV c6 thé tong két kién thic cta chuong, cho HS trd 16i mét
$6 cau hoi trdc nghiém trong phan A va bai tdp trong phan B. Cdc cau héi, bai tap
con lai cé thé giao cho HS ty lam & nha.

1. DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

A.Trac nghiém

39.C. 3.10.C, 3.11. C. 3.12. B. 3.13. A.
B. Tu luan

3.14. Khodng bién thién la: R=7,5-5=2,5.
Comiun=2+8+15+10+5 = 40.
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3.15.

Tt phan vi thd nhatla Q, =6.
30-25

Ta phanvithibala Q, =6,5+ “§,5=6.75.

Do d6, khodng tit phan vi A, =6,75—6=0,75.

Do léch chuan 1a:
74
i i(2-5,252+...+5-7,252)— e il ats A RS
40 40

a) Tién lai trung binh (don vi: triéu dong) khi dau tu vao hai linh vuc A, B tuong ing
1a ¥, =18,5 x, =16,9. Nhu véy, dau tu vao linh vic A mang s6 tién lai trung binh
cao hon.

b) P léch chuin ctia hai miu tuong ting la s, = 5,831; s, ~ 8,040. Nhu vdy, mdc do
phén tan ctia tién 1ai khi ddu tu vao linh vic B cao hon khi ddu tu vao linh vic A.

3.16. HD. a) Tinh céc s6 dic trung do mtic d phan tan theo dinh nghia.

b) Miic d¢ phan tan cho biét miic do chénh léch vé thanh tich ctia cic van dong vién
tham du giai.

3.17. B§ léch chudn ctia mau s6 liéu ghép nhom cho két qua do ciia Anla s, =0,039.

D¢ léch chudn clia mau s6 liéu ghép nhém cho két qua do ctia Binh 1a s, ~0,045.
Do s, <s, nén ta két luan rang von ké ctia An cho két qua do 6n dinh hon.



Chuong IV. NGUYEN HAM VA TiICH PHAN

IL¥ TONG QUAN

il Vi tri, vai tré ctia chuong
- Cung v6i phép tinh vi phan, phép tinh tich phan la mét trong hai phép tinh co bén

ctia Gidi tich. Chuong nay trinh bay khdi niém, tinh chat co ban cia nguyén ham va
tich phén, ciing nhu ting dung tich phan dé tinh dién tich hinh phiang va thé tich vat
thé. O day, khai niém tich phan dugc dinh nghia thong qua khdi niém nguyén ham
nhd cong thic Newton-Leibniz.

- Mot trong nhiing muc dich ctia chuong nay la (ing dung tich phan dé€ xay dyng cdc

cong thdc tinh thé tich vt thé trong Hinh hoc, ma HS thudng phai thiia nhan trudc
day. biéu nay thé hién r6 tinh tich hgp ctia Chuong trinh GDPT mén Todn ndm
2018 (& day la ting dung ctia Giai tich trong Hinh hoc).

#A cau tao chuong
Chuong nay gébm 3 bai hoc va 2 tiét 6n tap chuong, dugc thuc hién trong 15 tiét. Cu thé
nhu sau:

Bai 11. Nguyén ham 5 tiét

Bai 12. Tich phan 4 tiét

Bai 13. Ung dung hinh hoc ctia tich phan 4 tiét
Bai tap cudi chuong IV 2 tiét

Bl Mot s6 diém can luu y

- Bai todn tim nguyén ham cta mot ham s6 la bai todn ngugc cha bai todn tim dao

ham ctia mgt ham s6 nhung phtic tap hon nhiéu. Tuy nhién, theo quy dinh va tinh
than chung cta Chuong trinh la “tinh gian, thiét thyc”, SGK Todn 12 chi yéu cdu tim
nguyén ham cta nhing ham s6 don gian ¢6 dang tdng, hiéu ctia nhiing ham s6 so
cdp don gidn hodc tich clia ham s6 so cdp don gidn v6i mot hang s6, nhd bang
nguyén ham ctia nhiing ham s6 so cdp don gian nay (suy ra tii bang dao ham ctia cdc
ham s6 so cdp don gidn da hoc 6 16p 11) va cdc tinh chédt co ban ctia nguyén ham.
SGK Todn 12 khong trinh bay céc phuong phédp téng quat tim nguyén ham (phuong
phédp déi bién s6, phuong phép ldy nguyén ham tiing phén), khong c6 nhiing bai tap
1at 1éo vé tim nguyén ham.



— Vili do su pham, khai niém tich phan trong SGK Todn 12 khoéng dugc dinh nghia
dya vao gi6i han cha tong tich phan nhu & cac gido trinh Gidi tich & bdc Pai hoc, ma
dinh nghia tich phan théng qua nguyén ham nhd cong thic Newton-Leibniz. Dinh
nghia nay c6 vu diém la don gian, dé tiép thu va thuén loi trong thuc hanh khi tinh
tich phéan, nhung c6 han ché 1a khong boc 16 duge rd ban chat, y nghia thuc sy clia
tich phan.

~ Mot ham s6 f(x) lién tyc trén doan [a; b] s& 6 nguyén ham (va do d6 sé c6 tich phan)
trén doan d6. C6 thé chiing minh dugc rang, khi d6 ham s6 /7 (x) = Ij‘(t)dr, a<x<b,

1a mot nguyén ham ctia f(x) trén doan [a; b].

— Theo tinh than “tinh gidn, thiét thuc” va yéu cau ctia Chuong trinh, SGK Todn 12 chi
c6 nhiing bai tip don gidn v€ tim nguyén ham, tinh tich phan, dya trén Bang nguyén
ham co ban va cdc tinh chét co ban ctia nguyén ham, tich phan. SGK Todn 12 khong
trinh bay cdc phuong phdp tinh tich phan. Tuy nhién, SGK lai nhdn manh dén
nhiing ting dung ctia tich phén trong thuc tién, ciing nhu 1a cht trong dén (ing dung
tich phan dé xdy dung lai cic cong thic tinh thé tich cta cdc hinh hinh hoc trong
Hinh hoc khéng gian (ma HS da hoc & phan Hinh hoc tric quan & cip THCS va &
phén Hinh hoc I6p 11, nhung 6 d6 HS thuong phai thtia nhan cdc cong thic nay).

— Do trong Chuong trinh (va do d6 trong SGK Todn 12) khong dé cap dén vdn dé
tuong giao ctia cac do thi ham s6, nén d€ thuén lgi cho HS trong viéc xdc dinh cic
c4n ctia tich phén tuong (ing, khi xét hinh phing (kin) gi6i han béi hai d6 thi
y=f(x)va y=g(x), SGK thuong cho thém hai dudng thing x =a va x=b,
mic dit d6i khi viéc cho thém hai duong thing nay la khong cin thiét (vi hai gid tri
nay ctia x chinh Ia cac hoanh d¢ giao diém (nhé nhat va 16n nhat) ctia hai d6 thi da cho).

- Dé thuan lgi trong viéc tim nguyén ham (va tinh tich phéan) ctia cdc ham s6 cu thé,
SGK Toédn 12 c6 gi6i thiéu khai niém ham s6 luy thia y =x", cong thic tinh dao
ham va nguyén ham ctia né. Luu y rdng khi o khong nguyén, tdp xdc dinh ctia ham
50 lu thiia nay la khodng (0;-+e0) va ta ¢ cong thiic tim nguyén ham:

o+l
Ix“dx=x +C (a=-1).
o+1

Cha y ring, cong thic nay ding khi x > 0. Néu o >0, bing cich coi 0" =0 ta ¢6
thé ching minh cong thic trén ciing ding khi x > 0.No6i riéng, ta cé thé viét
m

Yx™ = xn v6i mne N ,x> 0.

)



Tuy nhién, trong SGK Toan 12 d€ don gian cho HS (dé HS c6 thé ap dung tryc tiép
cong thiic da hoc ma khong cén li gidi gi thém) nén khi xét nguyén ham hodc tich
phan cta nhiing ham c6 dang y —4/x (chdng han y=x, y=x) ta thudng han
ché xét trén cac khodng/doan ndm trong (0; +oo) (d€ khong chiia diém x =0). Mic

dit vé mit todn hoc, nhiing han ché nay thuc ra 1a khong that can thiét.
I} GIG1 THIEU CHI TIET CAC BAI HOC

Bai 11. NGUYEN HAM (5 tiét)
I. MUC TIEU
1. Vé kién thiic, ki nang

— Nhan biét duoc khdi niém nguyén ham ctia mot ham s6.

— Tim dugc nguyén ham ctia mét s6 ham s6 so cip thuong gip.

- Van dung dugc khai niém nguyén ham vao giai quyét mot s6 bai todn tii thuc tién.

2.Vé nang luc, pham chat

- Rén luyén ning luc gidi quyét vain dé todn hoc thong qua cdc bai todn thyc tién lién
quan dén khai niém nguyén ham.

- Bo6i dudng hing thi hoc tép, y thic lam viéc nh6ém, y thic tim toi, khdm phd va sing
tao cho HS.

Il. NHONG PIEM CAN LUU Y

- V& mit néi dung, khéng cé nhiéu khéc biét gitia cdch trinh bay khdi niém nguyén
ham & déy va SGK Todn 12 trudc day. Tuy nhién, theo tinh thin ctia Chuong trinh
mdi, chiing t6i nhdn manh dén (ing dung ctia nguyén ham trong céc bai todn thuc té
va gidm nhe mic do cta cac bai tdp thuan tuy todn lién quan dén khai niém nguyén
ham. Néi riéng, d€ gidm b6t tinh han lam theo tinh thén ctia Chuong trinh, chang
toi khong dua vao chiing minh dang tudng minh ctia ho nguyén ham va céc tinh
chét co ban.

~ O bai nay, khic véi SGK Todn 12 trudc day, viéc im nguyén ham ctia mét ham s6
chi diing & viéc van dung cdc phép todn tong, hiéu va nhan véi mét hing so6 tii cac
nguyén ham trong bdng nguyén ham co ban.

- GV ¢6 thé stt dung mét s6 phan mém todn hoc nhu GeoGebra dé tim nguyén ham
ctia mét s6 ham s6 don gidn. Néu ¢6 diéu kién, GV ¢6 thé huéng dan HS thyc hanh
dé kiém chting két qua nhanh chéng va ting cidng niang luc st dung cong cuy, phiiong
tién hoc todn.
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Chuén bi:

+ GV: Chuén bi thoéng tin vé€ mét s6 mo hinh thuc t€ lién quan dén (ing dung ctia
nguyén ham (lién hé dén khdi niém va cdc phép todn vé dao ham).

+ HS: On lai kién thtic va ki ndng tinh dao ham ctia ham s6. Xem lai cdc khdi niém

vén toc, dién ligng, phuong trinh chuyén dong ctia vt roi tu do da dugc hoc trong
Vatli.

I1l. GO Y DAY HOC

1. Thai lugng

Dy kién phan bé thai gian: 5 tiét. Cu thé nhu sau:

Tiét 1: Muc 1. Nguyén ham cia mét ham s6.

Tiét 2: Muc 2. Tinh chét co ban cia nguyén ham.

Tiét 3: Muc 3. Nguyén ham cia mét s6 ham s6 thuong gdp.
3a) Nguyén ham ctia ham s6 luy thta.

3b) Nguyén ham ctia ham s6 lugng giac.

Tiét 4: Muc 3. Nguyén ham ctia mgt s6 ham s6 thuong gép.
3c) Nguyén ham ctia ham s6 ma.

Goi y chita mot s6 bai tap.

Tiét 5: Ggi y chita mot s6 bai tap cudi bai hoc.

2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

Tiét1

HOATPONG | MUC PiCH, YEU CAU GOl Y THUC HIEN

Néu van dé Gitp HS ¢6 hiing th | GV chi can néu tinh huéng dé kich thich nhu

va goi dong co véi | cau hoc tap ctia HS, chua yéu cau HS giai
néi dung bai hoc. quyét ngay. Khi HS tiép thu da lugng tri thic
todn hoc can thiét trong bai thi sé quay lai
gidi quyét. GV c6 thé€ yéu cau HS nhidc lai y
nghia co hoc ctia dao ham da hoc.
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1. NGUYEN HAM CUA MOT HAM SO

HP1. Nhan biét
khai niém

nguyén ham

Hinh thanh khdi
niém nguyén ham.
Can luu y cho HS
nhan biét ding thic
F'(x)=f(x) trong
dinh nghia nguyén
ham.

- HS thuc hién lan lugt cdc yéu céu trong
HDI1.

- GV ghi bidng hodc trinh chi€¢u két qud va
gi6i thiéu so bo vé dang thiic F'(x)= f(x).

Khung kién Giéi thiéu khéi niém | GV cdn lam rd ding thic F'(x)= f(x) voi

thiic nguyén ham ctia mot | moi x thudc K.
ham s6.

Chuy Giap HS nhan biét | GV cin lam r6 su khéc biét cta déng thiic
khdi niém nguyén | F'(x)= f(x), Vx €K, trong truéng hop K
ham trén mot doan, | la mot khodng hay moét nta khodng, mot
mot ntia khodng. doan.

Vidul Reén cho HS ki ndng | - Luu y HS thuc hién lan lugt tinh dao ham
van dung dinh nghia. | ctia cic ham s6 da cho.

- Yéu cau HS doéi chiéu dinh nghia nguyén
ham dé két luan va giai thich dugc cho két

luan dua ra.

Luyén tap 1

Cung c¢b ki ndng van

HS ty lam tai l6p.

ctia mot ham s6: Pinh
nghia va ki hi¢u.

dung dinh nghia v ;
Y Ddp s6: F(x) la mét nguyén ham ctia ham s6
nguyén ham. 4 .
f(x) trén khoang (0; + ).
HD2. Nhén biét | Gidp HS nhéan biét tap | HS thuc hién lan lugt cdc yéu cdu trong HP2.
ho nguyén ham | hop céc nguyén ham | Tt dé GV cho HS thay tdp hop cdc nguyén
cla lnf)t ham so | clia ln(j)t ham s6. ham ctlia ham so f(X) da cho c¢o dang
F(x)+C, v6i C 12 hiing s6 va F(x) la mét
nguyén ham nao d6 cia f(x).
Khung kién Gi6i thi¢u cho HS khéi | GV ¢in 1am ro ki hiéu nguyén ham I f ( X )dx va
thiic niém ho nguyén ham

tip hgp F(x)+C,v6i C a hing s6 va F(x) Ia
mot nguyén ham nao dé ctia f (x).




Chuy

Gi6i thiéu sy ton tai
clia nguyén ham va
quy tic thuc hanh

tim nguyén ham.

Luu y cho HS sy ton tai clia nguyén ham trén

mot khodng va cdch tim ho nguyén ham

jf(x)dx.

Vidu2

Thuc hanh tim ho
nguyén ham ctia mot
ham s6 don gian.

HS lam viéc dudi sy huéng dan ctia GV.

Luyén tap 2

Ciling ¢6 ki nang tim
ho nguyén ham.

HS tu lam tai l6p.

¥
Dap so: J-x"dx = &,

Tong két

Danh cho dg phong,
tong két lai ndi dung
cua tiét hoc, dan do
cong viéc ti€t ti€p
theo hodc vé nha.

GV sti dung tuy tinh hinh thyc t€ ctia I6p hoc.

Tiét 2

HOAT PONG

MUC PIiCH,
YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

2. TINH CHAT COBAN

CUA NGUYEN HAM

HD3. Khim
phéd nguyén
ham cta tich
mot ham s6 voi
mdt hang s6
khac 0

Gitp HS nhan biét
ho nguyén ham cta
tich mét ham s6 véi
mot hing s6 khéc 0.

— HS thuc hién 1an lugt cac yéu cdu cta HD3.
GV gitp d6 HS khi can trong viéc so sdnh hai
ho nguyén ham.

- GV ghi bang hodc trinh chiéu ndi dung
trong khung kién thic.

Khung kién
thiic

Gidi thiéu cho HS ho
nguyén ham cta tich
mot ham s6 véi mot
hing so.

GV can lam r6 phép nhan mét hing s6 k véi
ho nguyén ham J f(x)dx va quy tic thyc

hanh “dua mot hing s6 ra ngoai dau nguyén

»

ham”.

Vidu 3

Thuc hanh tim ho
nguyén ham ctia tich

HS lam viéc duéi sy huéng dan ctia GV. Luu

¥ sit dung nguyén ham da biét ctia ham s6 x°.

1'3§



moét ham s6 voi mot

cdc tinh chdt co ban
ctia nguyén ham.

hing s6 khac 0.
Luyén tap 3 Caing c6 ki nang tim | HS ty lam tai 16p.
nguyén ham cta tich | G y: a) F'(x)=x" = f(x) v6i moi x nén
mot ham s6 véi mot _ MIr T
F(x) la mét nguyén ham ctia ham s6 f(x).
hing sd. () IR /()
xn+l
Ix”dx o
n+l
nt+l
b) J.kx"dxzkj-x"dxzh +E.
n+l
HP4. Kham Gitp HS nhan biét | - HS thuc hién lan lugt cdc yéu clu clia HPA4.
phd nguyén nguyén ham ctia mot | GV giap d6 HS khi can.
ham ctamot | t6ng hai ham s6. - GV lam r6 téng cta hai ho nguyén ham.
téng
Khung kién Gidi thiéu cho HS cic | GV lam r6 thém tinh chit nguyén ham cta
thic tinh chdt v& nguyén | hiéu hai ham s6 ti nguyén ham ctia t6ng hai
ham ctia t6ng, hiéu hai | ham s6 va ctia tich mot ham s6 véi mot hang
ham s6. s6 khac 0.
Vidu4 Thuc  hanh  tim | - HS lam viéc duéi sy huéng dan ctia GV.
nguyén ham cta mot i x. B J‘ s »
- GV goi v sti dung nguyén ham | x"dx voi
t6ng, hiéu két hop ST
v6i tich ctia mot ham | 7 1a mot s6 nguyén duong.
s6 v6i mot hang s6
khac 0.
Luyén tap 4 Culing ¢6 ki ning tim | HS ty lam tai 16p.
nguyén ham dua trén | pyp 54

a) J(3x2 +l)dx=x“" S

b) J‘(zx—l)zdx=@+c.




Vidy 5 Reén luyén ndng luc [ Cénlam ro cho HS céc budce gidi:
van dung téng hop cdc | — Bugc 1: Viét phuong trinh chuyén dong
kién thic, ki nang | (m¢ hinh hod bai toan).
df'_qc h?c ac glal qltyet - Buéc 2: Tim nguyén ham tii phuong trinh
balx toan, trfmg i, chuyén dong dé coé biéu thidc tinh quing
hubng md day. dudng khi biét biéu thiic vin téc (sit dung y
nghia co hoc ctia dao ham).
- Budce 3: Thay cdc giéd tri tai thoi diém ban
dau (khi mdy bay bat ddu chay da) va khi cét
canh. Tu d6 tinh ra quang dudng chay da.
Van dung Rén luyén ning luc | Pay la tinh hudng dé thuc hién day hoc phan
md hinh hod todn | hod. Tuy trinh d6 chung cta 16p hoc, GV
hoc, van dung tong | chon cach day pht hop (huéng dan dé HS ty
hop kién thic, Ki|Jam,hay chiia chi tiét cho HS, ...).
g;ngﬁ trong Eé" hoc | pp, T dinh nghia dao ham c6
gidi quyét bai todn i
thuc té, R'(x) = My ().
Cho trudc ham téc do bién dong clia doanh
thu M, ( x) khi x don vi san phdm dugc ban
ra thi R(x) 1a mot nguyén ham ctia M,(x).
Do d6
R(x)=“‘1\/fﬁ(x)dx' =J'(300- 0,1x )dx
)
B L
Tu y nghia thuc tién, R(0)=0 nén C=0.
T d6 tim dugce R(1 000) =200 000 (triéu déng).
Tong két Danh cho du phong, | GV st dung tuy tinh hinh thyc té€ cta 16p

tong két lai ndi dung
cua tiét hoc, dan do
cong viéc vé nha.

hoc.




Tiét3

HOAT PONG

MUC PiCH, YEU CAU

GOl Y THUC HIEN

3. NGUYEN HAM CUA MOT SO HAM SO THUONG GAP

a) Nguyén ham ctia ham s6 luy thira

Phin md dau

Gid6i thiéu cho HS ham
s6 luy thtia va cong
thic dao ham ctia ham
s6 luy thiia.

- GV nhdn manh cic truong hgp khic
nhau ctia ham s6 (ing v6i s6 mi nguyén
duong, nguyén 4m hodc bing 0, khong
nguyén.

- Lam r6é thém mot s6 ham cdn thic hay
gap viét dudi dang ham s6 luy thua.

¥d

Clng c6 quy tic dao
ham ctoa ham s6 luy
thiia.

Khung kién Gi6i thiéu cho HS quy | - GV ghi bang hodc trinh chiéu néi dung
thic tic dao ham ctia ham | trong khung kién thiic.

56 luy thira. - GV cén lam r6 diéu kién x >0 ting v6i
sO mi o tong quat (n6i chung khong
nguyén).

XY,

HS lam viéc dudi sy huéng dan ctia GV.
Luu y viéc bién d6i vé bi€u thiic dang x“.

HD5. Kham phd
nguyén ham ctia

Gitp HS nhén biét
nguyén ham cta ham

- HS thyc hién 1an lugt cic yéu clu cha
HD5. GV ¢6 thé yéu cau HS nhic lai mot

ham ctia ham s6 luy
thiia.

ham s6 luy thita | s6 luy thiia. s0 quy tac dao ham c6 lién quan.
- GV goi y HS lién h¢ dinh nghia nguyén
ham; GV ghi bang hodc trinh chiéu néi
dung trong khung kién thic.

Khung kién Gi6i thiéu cho HS |GV lam r6 hai truong hgp nguyén ham

thuic nguyén ham cta ham | cia ham s6 x” v6i o #—1 va o =-1.

s0 luy thiia.
Vidué Thuc hanh tim nguyén | HS lam viéc duéi sy hudng dan cta GV, luu

y sti dung tinh chdt co ban clia nguyén ham
va cdch viét ham s6 cin du6i dang mot ham
s6 luy thtia.




Cung c6 ki nang tim
nguyén ham ctia ham
s0 luy thua.

Luyén tap 5

HS ty lam tai 16p.

Ddp so:
= 1 1

a) | zd=——=+C;

B o 3x°

b) xJde:zx;&Jrc;
- E

0 (3—5%]m=31n|x|-15’;‘/;+c.
J\x

b) Nguyén ham ctia ham s6 lugng giac

HD6. Kham phd | Giup HS nhian biét
nguyén ham cfia | nguyén ham cta céc

ham s6 lugng | ham s6 lugng gidc co

HS thuc hién lin lugt cdc yéu céu cla
HD6. GV gitp do HS lién hé dinh nghia
nguyén ham véi két qua dao ham.

gidc ban.

Khung kién Gi6i thiéu cho HS nguyén | GV ghi badng hodc trinh chiéu n6i dung

thiic ham cfia cdc ham s6 | khung kién thiic.
lugng gidc co ban.

Vidu?7 Thuc hanh tim nguyén | - HS lam viéc du6i sy huéng dan ctia GV.
ham cta ham s6 luong | _ GV ggi ¥ sit dung tinh chét ctia nguyén
giac. ham va cong thiic nguyén ham cla cdc

ham s6 lugng gidc co ban.

Luyén tap 6 Cling c6 ki ning tim | HS ty lam tai 16p.

nguyén ham cta ham
s0 lugng giac.

de SO
a)

(3cosx—4sinx)dx =3sinx+4cosx+C;

b)

(1 1 ,
( ————— |dx="Tanx+ootx+C.
Jlcos"x sin"x

Luu y: Co thé goi y HS rut gon thém két qua

1 2
tan x +cotx = =

SiN X COS X

sin2x




Chiva bai tap Reén luyén nang lic van | Tuy tién d6 thuc té€ cta 16p hoc, GV cho
dung cic ndi dung | HS chiia Bai tdp 4.4 trong SGK hodc giao
trong tiét hoc. bai tap b6 sung trong SBT va cic ngudn

tham khao khéc.

Tong két Téng két lai ndi dung | GV st dung tuy tinh hinh thuc t€ ctia 16p
cua tiét hoc, dan do | hoc.
cong viéc tiét sau hodc
vé nha.

Tiét4
HOATPONG | MUC PICH, YEU CAU GOl Y THUC HIEN

¢) Nguyén ham caa ham s6 mi

HD7. Kham pha
nguyén ham ctia

Gitp HS nhin biét
nguyén ham cta ham

HS thuc hién lan lugt cdc yéu ciu cua
HD7. GV gitp dé HS lién hé dinh nghia

nguyén ham cta ham
sO mi.

ham s6 mi sO mfi. nguyén ham véi két qua dao ham.
Khung kién Giéi thiéu cho HS |GV ghi bing hodc trinh chi€u néi dung
thiic nguyén ham ctia cdc | khung kién thic, cho HS tim lién hé gitia
ham s6 €' va ham s | hai cong thic.
mi tong qudt a*.
Vidu8 Thuc hanh tim nguyén | — HS lam viéc dudi su huéng dan ctia GV.
ham ctia ham s6 m. - GV goi y sti dung tinh chét ctia nguyén
ham va cong thiic nguyén ham ctia ham s6
mil.
Luyén tap 7 Cung c6 ki ndng tim | HS ty lam tai 16p.

Ddp s0: a) J4"d.x—4—4+C

b) Ide=—7+c (Luu ¥ GV goi ¥
e e

cach viét %=(l] va lnlz—l %
e e e




lai néi dung cua tiét hoc,
do cong viéc vé nha.

c) J. 23—t =22 __ T .o
3 In3  3In7

Bang nguyén Gidap HS hé théng hod | GV yéu cdu HS téng hop két qua cdc phan

ham nguyén ham ctia mot s6 | d@ hoc thanh ndi dung nhu bang trong
ham s6 thuong gép. khung kién thdc.

Chiia bai tap Rén luyén ndng luc van | GV goi y hodc cho HS chiia mot s6 bai tap
dung cic n¢i dung | trong SGK, giao bai tap b6 sung trong SBT
trong tiét hoc. va cdc ngudn tham khdo khac.

Tong két Tong két lai noi dung | GV st dung tuy tinh hinh thyc t€ cta 16p
ctia tiét hoc, dan do | hoc.
cong viéc tiét sau hodc
vé nha.

Tiét5
HOAT DONG MUC DiCH, YEU CAU GOl Y THUC HIEN
Chiia bai tap Rén luyén ning luc téng hgp | GV goi y hodc cho HS chita mot s6
sau khi hoc xong bai hoc. bai tap cuéi bai trong SGK, giao bai
tdp luyén tap bo sung trong SBT va
cdc ngudn tham khao khdc.
Tong két Danh cho du phong, téng két | GV st dung tuy tinh hinh thyc té

dédn | cta l6p hoc.

3. Phan loai bai tap

- Kiém tra dinh nghia nguyén ham: Bai tap 4.1.

St dung tinh chét va nguyén ham ctia ham s6 luy thtia, ham s6 mi: Bai tap 4.2, 4.3.
St dung tinh chét va nguyén ham ctia ham s6 lugng gidc: Bai tap 4.4.
Vén dung kién thic vé nguyén ham véi kién thic todn hoc khéc: Bai tap 4.5, 4.6.

Ung dung thuc té ctia nguyén ham: Bai tap 4.7.

Tuy tinh hinh thyc t€ ctia 16p hoc, GV ¢6 thé lua chon thém céc bai tap pht hgp trong
SBT va céc tai liéu tham khdo khic.



IV.DAP $6/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

4.10

4.20

4.3,

a) F’(x)=lnx+x(lnx)’=1nx+1=f(x) v6i moi xe(0;+0) nén ham s§

F(x)=xInx 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x)=1+Inx trén khodng (0;+oc).
b) F(x)=e"" khongla nguyén ham ctia ham s6 f(x)=e™" trénR.

a) Dung tinh chét va cong thic nguyén ham ctia ham s6 luy thia.

Dap s6: J.(sz +2x —l)dx =x'+x’—x+C.

2
x' x

b) Ddp so: I(x - x)dx =?—?+ .

9 Ta o6 |(2x+1) | =3(2x+1) (2x+1) =6(2x+1)’". Do o (2x;—1) I mot

(2x+1)3
6

+C.

nguyén ham cia ham s6 (2x+1)" trén R. Vay J. (2x+1)' dx =

GV c6 thé huéng dan HS khai trién hang ding thic va ding tinh chit ctia nguyén
ham két hgp véi bang nguyén ham.

X X

I(Zx—l) dx=I4x2dx~J4dx+-fédx_-4i-4x-u1 &
X X 3 X

Duing tinh chat va nguyén ham ctia ham s6 luy thtra, ham s6 mi.

2
d) Taco f(x)= [ x—i) :4x2—4+—i2- nén

a) Taco:

J[3J§+ }dx J3J_dx+

1 l 3 2
1 dx=3jx2dx+j 3dx=3- ix +§x +C.

J%

Ddp s0: J.(%/; 2 L]dx =2xx + 2%/x_ +C.
x 2

b) Phan tich tuong ty, ta cé:

1 7 3

5
j&(%ﬁ - 3)dx = J.7x2dx—J.3x2dx =7 %xl —3-§x2 +C.



4. 4.

4‘5.

Bip s6- jJE(7x2 —-3)dx=2(x" -x)Jx +C.

c¢) Khai trién (2x+1)2 =4x*+4x+1 va chia cho x°. Dung tinh chit ctia nguyén

ham.
L (2x+1)2 1
Dap so: J—zdx=4x+4ln|x|——+C.
X X
3 2 3
d) Dd sé’:I 2 +— |dx=——-—+C.
rRe ( x2] In2 x

Bién d6i bi€u thiic lugng giac, dung tinh chat va nguyén ham ctia ham sé lugng gidc.

a) Ddp so: J.(Zcosx— ]dx=25inx+3cotx+C.

sin” x

" 1—cosx
b) Bién déi 48111‘5 = 4-T =

2(1—cosx).
Dap so: I4sing %dx = 2(x - sinx) + C.

Y. ey Y X L XX x ,
c) Bién d6i | sin=—cos= | =sin*=—2sin=cos=+cos’==1-sinx.
2 fis 2 2 2 2

W 2
Ddp s6: J.[sin—;ﬁ— cos-;i] dx =X +eosx+C.

d) Stt dung cong thiic bién déi 1+ tan’ x = —— ta dugc
cos’ x

J‘(x+tan2x)dx=‘|‘(x—l+ 12 de=J‘xdx—de+J‘ 12 dx.
cos” x cos’ x

2

Ddp s6: j(x + tanzx)dx =x7— x+tanx+C.

g ) A A A 1 e} A A T ]‘ £
Ham s6 f(x) cin tim 14 mot nguyén ham ciia ham s6 f (x) =2x+—. Tacé:
X

I(2x+i2]dx = J.Zxdx-i-jizdx =5 —i+C.
X

X X



Do d6, ham s6 f(x) c6 dang f(x)=x —i+C,xe(0;+oo). Theo gid thiét,
X
f(l)=r’-1+C=1nén C=1va f(x)=x2—1+1, x €(05+0).
%

Ddp s6: f(4) =%.

4.6. Tu y nghia hinh hoc ctia dao ham, ta da biét hé s6 goc ti€p tuyén ctia d6 thi (C) tai
diém M(x;f(x))e(C) la ky =f'(x). Do d6, ham s6 f(x) c6 dao ham
f'(x)=(x—1)". Lap luan tiong ty Bai tap 4.5 va chil y ring f(0)=0 ta duigc

C(x-1)+1

f(x)=

4.7. Tl y nghia co hoc ctia dao ham, ta da biét d6 cao h(t) ctia vién dan (tinh ti mat

1a ham s6 can tim.

dit) tai thoi diém ¢ thod man h'(t) = v(¢) nén h(t) la nguyén ham ctia ham van t6c
V(t) . Ta cé:

Iv(t)dr = j(l60~9,8t)dt =160 —4,9t° +C.
Do d6, d cao h(t) c6 dang h(t) =160t — 4,9t +C. Két hop v6i gid thiét h(0)=0
ta dugc C =0 va h(t) =160t — 4,9 (m).
a) Sau thoi gian ¢t =5 (gidy), d¢ cao cua vién dan la:

h=h(5)=160-5-4,9 -5’ =677,5 (m).

b) Khi vién dan dat d6 cao I6n nhét thi v(r) =160 9,8t =0.
Tudotaco t=t, =16,3 (gidy).

D cao 16n nhét ciia vién dan 1a h_, =h(t, )~ 160 -16,3—4,9 - 16,3’ ~1360,1 (m).

Bai 12. TICH PHAN (4 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thiic, ki nang
— Nhan biét dugc dinh nghia va tinh chat ctia tich phan.
- Tinh dugc tich phan trong nhiing trudng hop don gian.

- Van dung dugc tich phan dé gidi quyét mot s bai todn lién quan dén thyc tién.

Félﬁ



2.Vé nang luc, pham chat

- Ren luyén ndng luc tu duy va lap ludn todn hoc, ndng luc mé hinh hod todn hoc va
nang lyc giai quyét vin dé todn hoc thong qua mo hinh hod nhiing vin dé thuc tién
lién quan dén tich phén.

- Bo6i dudng hting tha hoc tap, y thiic lam viéc nhém, y thiic tim toi, khdm phd va sing
tao cho HS.
Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

- V& mit n6i dung, bai hoc ndy gi6i thiéu dinh nghia, y nghia hinh hoc va cdc tinh
chat ctia tich phén.

— Chudn bi:
+ GV chudn bi mot s6 tinh hudng trong thuc té can van dung tich phan d€ gidi quyét.
+ HS chudn bi mdy tinh cam tay.

lll. GO1 Y DAY HOC
1. Thei lugng
Goi y phan phéi thoi gian day hoc: 4 tiét. Cu thé nhu sau:
- Tiét 1: Muyc 1. Khdi niém tich phan (phén a).
- Tiét 2: Muc 1. Khdi niém tich phan (phan b).
- Tiét 3: Muc 2. Tinh chat cta tich phén.
- Tiét 4: Chiia bai tap cudi bai hoc.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh ctia bai hoc

Tiét1
HOATPONG | MUCPICH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN
Néu van dé Gitip HS ¢6 hiing tha va | Giap HS ¢6 hiing thi va goi dong co véi
goi dong co véi ndi | ndi dung bai hoc.
dung bai hoc.

1. KHAI NIEM TICH PHAN

a) Dién tich hinh thang cong

Khdi niém hinh | Giéi thiéu khdi niém | GV gi6i thiéu khai niém hinh thang
thang cong hinh thang cong, cong.




Vidul Gitp HS nhan dang | HS lam viéc duéi sy huéng dan ctia GV.
hinh thang cong trong
nhiing tinh huéng don
gidn thudng gip.
HP1. Dién tich Goi lén khdi niém tich | HS thyc hién lan lugt cdc yéu cau trong
ctia hinh thang phan. HDL.
HBD2. Dién tich Goi 1én khai niém tich | HS lam viéc duéi sy hudng dan ctia GV
ctia hinh thang phan. thuc hién cdc yéu cau ctia HD2.
cong
Khung kién thiic | Céch tinh dién tich hinh | GV ghi bidng hodc trinh chi€u néi dung
thang cong. trong khung kién thdc.
Vidu2 Rén luyén cdch tinh | HS lam viéc duéi sy huéng dan ctia GV.
dién tich hinh thang
cong bang cich vin
dung khung kién thic.
Tong két Danh cho du phong, | GV st dung tuy tinh hinh thyc t€ ctia 16p hoc.
tong két lai noi dung
cia tiét hoc, dan do
cong viéc vé nha.
Tiét2
HOAT PONG MUC PiCH, YEU CAuU GO1Y THUCHIEN
b) Dinh nghia tich phan

HD3. Nhan biét
khdi niém tich

Cho HS nhan biét khai
niém tich phén.

- HS thuc hién yéu cau trong HD3.
- GV ghi bang hodc trinh chiéu néi dung

tich phan.

phan trong khung kién thic.
-GV luu y HS ni dung phan Cha y.
Rén luyén ki ning tinh | — HS lam viéc dudi su huéng dan ctia GV.
Vidu3

— GV theo dbi va téng két lai kién thic.




Luyén tap 1 Cting ¢6 ki ning tinh tich | - HS t lam tai 16p. GV goi HS lén bang,
phén. - GV nhin xét bai lam va t8ng két lai
phuong phdp giai.
1
1
HD. ) Ie"dxzex =e—1;
0
b) Ildx=1n|x| —lne—Inl=1.
X 1
1
3 B
c)J.sinxdx =—cosx|? = —(0—1)=1.
s 0
> -
d) j — ——cotx|’
sin” x i
m 6
3
__(L_\/g}_ G- L
V3 V3’
Y nghiahinhhoc | Gitp HS nhin biét duge y | GV gidi thiéu y nghia hinh hoc ctia tich phan.

cua tich phéan

nghia hinh hoc clia tich
phan.

Vidy 4 Reén luyén ki ndng tinh | - HS lam viéc duéi sy huiéng dan ctia GV.
tich phan bang cach st | _ GV theo doi va tong két lai kién thic.
dung y nghia hinh hoc
ctia tich phan.

Luyén tap 2 Ciing c6 ki ndng tinh tich | HS ty lam tai 16p. GV goi HS 1én bang.
phan bang cich st dungy | Gv nhan xét bai lam va tong két lai

nghia hinh hoc cta tich
phan.

phuong phap giai.
HD. a) Tich phan céan tinh la dién tich

ctia hinh thang ABCD ¢6 day l6n BC, day
nhoé AD va dudng cao AB. Ta ¢6 C(37),
D(1;3),khidé AD=3,BC=7,AB=2.




Viy I(2x +1)dx =S pep =10.
1

YA /y=2x+1
Fofrem C

'O

—_ |2
o]

=Y

3

/o
b) Ta ¢6 y=+4-x" 14 phdong trinh
ntia phia trén truc hoanh ctia dudng tron
tam tai goc toa d¢ O va ban kinh 2. Do dé
tich phan can tinh la dién tich ntda phia
trén truc hoanh cta hinh tron tuong Gng.

Viy J.\M—xzdx =2m.

Y A
2

>y

=2 O 2

Vién dyng 1

Van dung tong hop kién
thic, ki ndng 6 Muc 1
vao gidi quyét tinh
huéng thyc té dit ra &
dau bai hoc.

HS tu lam tai 16p. GV goi HS lén bang.
GV nhin xét bai lam va tong két lai
phuong phap giai.

HD. Khi 6 t6 dling han thi v =0, khi do

1
—40t +20 =0, do do t=5.

Quang duong 6 to di chuyén k€& tir lac
dap phanh dén khi diing hén 1a




(~407 +20)dr =5 (m).

c'—-—-'ml—

Ch1 y: D& tinh tich phan nay, & day ta chua
st dung tinh chat tich phan ctia mt téng
(s€ hoc & muc sau), ma luu y mot nguyén
ham ctia ham s6 f(t)=-40r+20 la
F(t)=-20¢" +20¢, hoic st dung y nghia
hinh hoc ctia tich phan (la dién tich cua
tam gidc vuong c6 mot canh goc vudng la

1
20 va canh géc vudng con lai la 5).

Tong két Danh cho du phong, | GV sii dung tuy tinh hinh thuc té ctia I6p hoc.
tong két lai ndi dung
ctia tiét hoc, din do
cong viéc vé nha.
Tiét3
HOATPONG | MUCPICH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN
2. TINH CHAT COA TICH PHAN
HDP4. Nhin biét | Gitp HS nhéan biét tinh | - HS thuc hién lan lugt cic yéu cdu cha
tinh chdt ctia tich | chdt caa tich phan. HDb4. GV gitp d6 HS khi can.
phan - GV ghi bdng hodc trinh chiéu ndi dung
trong khung kién thic.
Vidu5 Ren luyén ki ndng tinh | HS lam viéc duéi sy huéng dan ctia GV.
tich phan bang cach sii
dung tinh chdt ctia tich
phan.
Luyén tap 3 Tiép tuc rén luyén va | HS tu lam tai 16p du6i sy hudng déan clia

cang c6 ki ndng tinh
tich phan bing cdch st
dung tinh chat ctia tich
phan.

GV.
HD.

2n
2n

2
a_)I(2x+cosx)dx—x .

0

+sinx




(e 3. (3 z
b)_l[(3 —;)dx—[lns—ﬂnxJ

1
=(i—3ln2]—[i—3lnl]
In3 In3
=i—3ln2.

In3

n

3
1 1
C)J.( 2 4 2 ]dx
) COS X s x

6

=),

A wla

2([311X+COIX)

=1 |

HS lam viéc duéi sy hudng dan ctia GV.

Vidu6 Reén luyén ki ndng tinh
tich phan lién quan dén
gid tri tuyét doi.
Luyén tip 4 Cling c6 ki ning tinh | HS tu lam tai l6p.
tich phén lién quan dén :
gid tri tuyét doi. HD. Ile —3|dx
a
L
= I|2x—3|d'x+ j|2x—3|dx
0 3
; ;
=I(3—2x)dx+ I(Zx—3)dx
0 3
2
& 3 9
=(3x=x* > +(x* =3x)|[;==.
(e )f ¢ -3 =2
Van dung 2 Van dung téng hop | HS tu lam tai 16p.

kién thic, ki
trong bai vao giai quyét
tinh huéng thuc té.

nang

HD. Nhiét do trung binh vao ngay do
trong khoang thoi gian tif 6 gio sing dén
12 gid trua la




12

12
1 1
——— |7 ()dt == (1,5t +11)dt
12—6!‘ () 6.[( & )

H
=l(3r2 +llt]
6\ 4

12
=24,5(°C).

6

Tong két

Danh cho dy phong,
tong két lai ndi dung
cua tiét hoc, dan do
cong viéc vé nha.

GV sii dung tuy tinh hinh thuc té ctia 16p
hoc.

Tiét 4. Chita bai tap

GV lya chon mot s6 bai tdp cuéi bai hoc va cho HS chiia tai 16p, tuy theo dung y su pham.

3. Phan loai bai tap

- Tinh tich phan bang cach sti dung y nghia hinh hoc ctia tich phén: Bai tap 4.8.

- Tinh tich phan bang viéc sti dung tinh chit cta tich phan: Bai tap 4.9, 4.10.

~ Vian duyng tich phéan dé€ gidi quyét cac bai toan thyc tién: Bai tap 4.11, 4.12, 4.13.

Tuy tinh hinh thuc té€ ctia 16p hoc, GV c6 thé lua chon thém cdc bai tap pht hgp trong
SBT va cdc tai liéu tham khao khic.

IV.DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

4.8. a) Tich phan céan tinh la dién tich ctia hinh thang ABCD c¢6 ddy 16n BC, ddy nhé AD
va duong cao AB. Ta ¢6 C(2;5),D(1;3), khidé 4D =3, BC =5, AB=1.

2
Vay I (2x+1)dx =S 0 = 4.
1

YA

/y:2x+1
G

]
o




y
b) Ta c6 y=v9—x" 1 phuong trinh niia phia trén 3“
truc hoanh ctia dudng tron tam tai géc toa do O va
bén kinh 3. Do d6 tich phan can tinh la dién tich
nta phia trén truc hoanh ctia hinh tron tuong ting. -
3 -3 0 3 X
Vay IV9 —x*dx =9?ﬂ.
3. 3. 3.
49. a) [f(x)+g(x)]dx= Fxydr+ | g(x)de=5+2=7.
K 0 Kt
3. 3‘ 3‘
b) [/ (x)-g(x)]ae= [ £ (x)ac— [ g(x)ar=5-2=3.
0 0 0
3. 3
) 3f(x)dx=31'_f(x)dx=
.0 0
3‘ 3 3
d) [[27(x) ~3g(x)de=2Jf(x)dx--- 3J.g(x)dx=4.
.0 0 0
3. 3 .
4.10.2) | (3x ~1) dx= J.(Qx‘"' —6x+ l)dx = (3»){3 -3x* + x) =57
0 0 '
:
b) | (1+sinx)dr =(x—cosx)|’ Zli
.E} 0 2
( L1,
c) .](e " 3% )dx = (28 +x}0=—e'+5.
b
2 '§ A
d) I|2x+l|dx f —2x— l)dx+ 2x+l)dx=(—x2—x) 2+(x2+x) _l=g.
o ok = -1 2

4.11. Gid sti vat chuyén dong trén mot truc ndm ngang, chiéu duong hudng tii tréi sang phai.

4 4
L] 1 ]. ')
Tgeh tdr:I £ —1—6)di =| ~f =~ —61
a) aco!v() l( ) (3 2 ]




4.12.

4.13.

Vay trong khodng théi gian 1<t <4, vat dich chuyén sang bén trai dugc 4,5 m
so v6i vi tri tai thoi diém t = 1 (gidy) (Trong qud trinh chuyén dong, lic thi vat di
sang trdi, ltc thi di sang phai, nhung tai thoi diém ¢ = 4 (gidy) thi vat ¢6 vi tri ndm &
phia bén trdi va cdch vi tri ctia vat tai thoi diém ¢ = 1 (gidy) mot khoang la 4,5 m).

b) Ta co
4 4 3 4
I|v(r)|dt =I £ —1-6|ds =I|t2 —t—6|dr+_[ £ —1-6|dr
1 1 1 3
3 4
=j(—12 +t+6)dr+j(t2 ~1-6)dt
1 3
=(‘—1:3 g’ +6r) 3~:~(lr3 _1p —61)4=£+E=ﬂ.
3 2 1 3 2 a3 e 6

Vay téng quang duong vat di dugc trong khodng thoi gian 1 <t < 4 (gidy) (tinh ca

quéang duong luc di sang trdi, quang duong lac di sang phai) la -66—1 m.

a) Su thay déi ctia 1gi nhuan khi doanh s6 tang tii 100 1én 101 don vi san phdm la
gL [ 101
I(—O, 0005x + lZ,Z)dx =| - x* +12,2x =12,14975 (triéu dong).

4000 100

100

b) Su thay d6i ctia lgi nhudn khi doanh s6 tdng tti 100 1én 110 don vi sdn phdm la

110

110
J.(—O, 0005x + 12,2)dx =|- ! 412, 2% =121,475 (triéu dong).
4000 100
100
Van toc trung binh (d6i véi r) clia dong mach trong khodng 0<r <R la

% 3\ (g 3 2
ij(fe?-r?)dr:l e L | G PRI S P
R-0J R 3 ) R 3 3 9

Xétham s3 v(r) =k(R’=r’),0<r <R. Tac6 v/(r)=-2kr; v'(r) =0 r=0.
Suy ra vén t6c 16n nhdt cia dong méu 1a v, = kR’

Viéy véy toc 16n nhat cia dong méu 16n hon vén téc trung binh 1,5 lan.



Bai 13. UNG DUNG HiNH HOC CUA TiCH PHAN (4 tiét)

I. MUCTIEU
1. Vé kién thiic, ki nang
~ St dung tich phan dé tinh dién tich ctia mot s6 hinh phang.
— St dung tich phan dé tinh thé tich ctia mét s6 hinh khéi.
2.Vé nang luc, pham chat
- Ren luyén ndng luc tu duy va lap ludn todn hoc, ndng luic mé hinh hod todn hoc va
ndng luc gidi quyét vin dé todan hoc thong qua viée st dung tich phian nhu la mot
phuong phép téng quét va hi¢u qua dé tinh dién tich, thé tich.

- Bo6i dudng hiing thi hoc tap, y thiic lam viéc nhém, y thiic tim toi, khdm phd va sang
tao cho HS.

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

- Vé mit ndi dung, bai hoc nay gidi thiéu (ing dung cta tich phan dé tinh dién tich
hinh phéng, tinh thé tich vat thé; thiét 1ap lai cic cong thic tinh thé tich da dugc hoc
trong Hinh hoc, ciing nhu tinh dugc thé tich ctia nhiing vat thé phiic tap hon gip
trong thyic tién.

— Chuan bi:
+ GV chuén bi mét s6 tinh huéng trong thuc té€ c6 van dung tinh tich phan.

+ HS chudn bi mdy tinh cam tay.

1. GO1 Y DAY HOC

1. Th&i lugng
Goi y phan phéi thoi gian day hoc: 4 tiét. Cu thé nhu sau:
- Tiét 1: Muc 1. Ung dung tich phan dé tinh dién tich hinh phang (phan a).
— Tiét 2: Muyc 1. Ung dung tich phan dé tinh dién tich hinh phing (phén b).
— Tiét 3: Muc 2. Ung dung tich phan dé tinh thé tich vat thé (phan a).
— Tiét 4: Muc 2. Ung dung tich phan dé tinh thé tich vt thé (phén b).



2. Thuc hién cac hoat déng chinh cta bai hoc

goi dong co v6i ndi dung
bai hoc.

Tiét 1
HOATPONG | MUC PiCH, YEU CAU GOIY THUC HIEN
Néu vin dé Gitp HS c6 hing tha va | GV ddt van dé dé€ goi nhu cau hoc tap

cho HS.

1. NG DUNG TiCH PHAN DE TINH DIEN TiCH HINH PHANG

a) Hinh phang giéi han boi mot d6 thi ham s6, truc hoanh va hai dudng thing

tinh dién tich

x=a,x=b
HDP1.Nhin | Gidp HS nhan biét cong | - HS thyc hién ldn lugt cic yéu cdu trong
biét cong thiic | thiic tinh dién tich hinh | HD1.

phing gi6i han b&i mot
dé  thi
hoanh

thing x =a, x=b.

s0,
dudng

ham truc

va hai

- GV ghi bang hodc trinh chi€u néi dung
trong khung kién thic.

Vidul

Rén luyén ki ning tinh
dién tich hinh phéng gi6i
han béi moét d6 thi ham
sO va truc hoanh.

HS lam viéc dudi sy huéng dan cia GV.
GV theo déi va tong két lai kién thiic.

Vidu2

Rén luyén ki ndng tinh
dién tich hinh phang giéi
han bdéi mot d6 thi ham
s6 va truc hoanh.

HS lam viéc dudi sy hudng dan ctia GV.
GV theo ddi va tong két lai ki€n thiic.

Luyén tap 1

Cling c6 ki ning tinh
dién tich hinh phing giéi
han b&i mét do thi ham
sd va truc hoanh.

HS tu lam tai lép. GV goi HS 1én bang. GV
nhén xét bai lam va téng két lai phuong
phdp gidi.

HD. Dién tich hinh phéng c4n tinh la

.

x> —4|dx =j|x2 —4|dx+j‘|x2 —4|dx
0 -
3

A e L

(4 —xz)dx+'|.(ﬁr2 —4)dx

157]



16 7_23

2 3 3 3

3\, 3
=[4x—x—} +[x——4xJ
3 )] 3

tinh dién tich

Tong két Danh cho dy phong, téng | GV sti dung tuy tinh hinh thuc t€ ctia 16p hoc.
két lai noi dung cta tiét hoc,
dédn do cong viéc vé nha.
Tiét 2
HOATPONG | MUC PICH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN
b) Hinh phing giGi han b6i hai d6 thi ham s6 va hai duong thing x =a,x=b
HD2. Nhin Gitp HS nhan biét | - HS thuyc hién lan lugt cac yéu cau ctia HD2.
biét cong thitc | cong thic tinh dién | GV giap d6 HS khi cn.

tich hinh phang gi6i
han béi hai d6 thi ham
s6 va hai duong thing
x=a,x=b.

- GV ghi bang hodc trinh chiéu khung kién
thiic. GV luu y HS néi dung phan Cha y.

Vidu3

Rén luyén ki nang st
dung coéng thdc tinh
dién tich hinh phing
gi6i han béi hai do thi
ham sé.

HS lam viéc dudi sy huéng dan cta GV.

Vidu4

Rén luyén ki nang s
dung coéng thdc tinh
dién tich hinh phding
gi6i han béi hai do thi
ham so6.

HS lam viéc dudi sy huéng dan cta GV.

Luyén tap 2

Cing c6 ki ning sii
dung cong thdc tinh
dién tich hinh phing
gi6i han bdi hai do thi
ham s6.

HS ty lam tai 16p.
HD. Dién tich hinh phing cin tim la

4

S=j|J;—x+2‘dx=I(J;—x+2)dx

2 B
=| —=xVXx —x—+2x

k19

1




Van dung 1

Vian dung téng hop
kién thtic, ki ndng
trong bai vao gidi
quyét tinh hudng thuc
té.

HS tu lam tai 16p.

HD. Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém:
-0,36x+9=0,14x+2 < x =14.

Khi do6 p, = 3,96.

Thang du tiéu dung cho sin phdm nay la

14

[1-0.36x+9-3,96[x =35.28 (triéu déng).
0

Thdng du sdn xudt cho san phdm nay la

14
I|0,l4x+ 2-3,96|dx =13,72 (triéu déng).
0

Tong két

Danh cho du phong,
tong két lai noi dung
ctia ti€t hoc, din do
cong viéc vé nha.

GV st dung tuy tinh hinh thuc t€ ctia 16p
hoc.

Tiét 3

HOAT DONG

MUC DPiCH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

2. NG DUNG TICH PHAN BE TINH THE TiCH VAT THE

a) Tinh thé tich cta vit thé

HDP3. Nhan Gitp HS nhan biét | - HS thyc hién lan lugt cdc yéu cdu trong

biét cong thiic | cong thiic tinh thé tich | HD3.

tinh thé tich | vat thé. - GV ghi béng hodc trinh chi€u ndi dung

vét thé trong khung kién thic.

Vidu 5 Reén luyén ki nang tinh | HS lam viéc dudi sy hudéng dan cta GV.
thé tich vat thé. GV theo doi va tong két lai kién thic.

Vidu6 Reén luyén ki ndng tinh | HS lam viéc dudi sy hudéng dan cta GV.
thé tich vat thé. GV theo doi va tong két lai kién thic.

Van dung 2 Van dung tong hop | HS ty lam tai I6p. GV goi HS 1én bang. GV nhdn

kién thtc, ki ning vao
gidi quyét tinh huéng
thuc té.

xét bai lam va téng két lai phuong phép gidi.

HD. Mbi mit phing vuéng goc véi truc Ox
tai di€ém c6 hoanh d¢ bing x (a<x<b), cit
khoi chop cut déu theo thiét dién cé dién tich

159]




S
S{x)= b—;xz.
Thé tich ctia khéi chép cut déu nay la
b b S’
y = I,S(x)dx = [Sratax=

a

3 b
Sl_x

b3

a

L
S, pd

b—a b +ab+d’
. . - y

33
; S, o, 5
Ma Su=b—;a va h=b-a nén
h
V=§(Sl+ 5,5, +8,),

Do d6 thé tich khdi chép c6 dién tich ddy

bing S va chiéu caobing hla V = éSh.

Tdng két Danh cho du phong, | GV st dung tuy tinh hinh thuc té ctia I6p hoc.
tong két lai noi dung
cua tiét hoc, dan do
cong viéc vé nha.
Tiét4
HOAT PONG | MUC PiCH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN

b) Tinh thé tich khéi tron xoay

kién thic, ki ndng

HD4. Nhin Gitp HS nhéan biét | - HS thuc hién l4n lugt cac yéu ciu ciia HP4.
biét cong thic | cong thic tinh thé | GV giap do HS khi cén.
tinh thé tich tich khéi tron xoay. | _ GV ghi bang hodc trinh chiéu néi dung
khéi tron xoay trong khung kién thiic.
Vidu7 Rén luyén ki nidng | HS lam viéc dudi su huidng dan ctia GV.
tinh thé tich khéi tron
X0ay.
Vidu8 Rén luyén ki ndng | HS lam viéc duéi su huéng dan ctia GV.
tinh thé tich khéi tron
X0ay.
Véan dung 3 Van dung tdng hop | HS tu lam tai 16p.

ﬁﬁo




trong bai vao gidi | HD. a) Puong thing BC di qua diém B(h; R)
quyét tinh  hudng | va diém C(0; r) c6 phuong trinh la
thuc té. R—r
y= x+r(h#0).
Thé tich ctia khéi noén cut l1a
B R 5
V=1':J.( _rx+rj dx
h
0
R-r) ¥ (R- :
=q ( ,r) -x—+ﬂx2 x|
h 3 h o
=chh(R2 +Rr+r2).
3
b) Cho r =0 trong céng thiic nhdn dugc &
phén a, ta dugc thé tich cta khéi non cé ban
kinh ddy bing R va chiéu cao h la
v=ylmr,
3
Tong két Danh cho duy phong, | GV sii dung tuy tinh hinh thuc té cta 16p
téng két lai néi dung | hoc.
cua tiét hoc, dan do
cOng viéc vé nha.

3. Phan loai bai tap

~ Tinh dién tich cic hinh phing: Bai tap 4.14, 4.15.

~ Van dung cong thic tinh dién tich hinh phing dé gidi quyét bai todn thyc tién: Bai 4.16.
— Tinh thé tich khoi tron xoay: Bai tap 4.17, 4.18, 4.19.

Tuy tinh hinh thyc t€ ctia 16p hoc, GV ¢6 thé lua chon thém cédc bai tap pht hgp trong
SBT va céc tai liéu tham khdo khéc.

IV.DAP S6/ HUONG DAN/ LOI GIAI
4.14. Dién tich hinh phing cén tinh 1a

4 4 4 5
S=J‘|5x—1r2 —x|d.x=J.|4,\C—Jr2|dx='|‘(4Jr—x2)(br=(Zx2 - J
[} 0 0 3 )l



4.15.2) Vie' >0>x’ -1 Vxe (—l; 1) nén dién tich hinh phing cin tinh la
1

S =I
i
X x3

=le" ——+x

b) Vi x >1>sinx, Vx e [g, n] nén dién tich hinh phing cin tinh 12

1
¢ +1|dx=j(e“‘ o Tyils
-1

1 1 1 1 1 4
=e——+]l————+1l=g——+—.
-1 3 e 3 e 3

S = J.|sinx—x|dx =I(x—sinx)d.x =(%+ cosx}

=]

¢) Dién tich hinh phing cén tinh la

NE) 5 r
§= I|9—x2—2x2|dx= J' (9-34%)dx =(9x- x*)
G

—f3

d) Dién tich hinh phing can tinh 1a

S=j;|\/;—x2|dx:j:(\/;‘x2)dx 2@)‘ ' ng

1
o 3

4.16. Sy bét binh ding thu nhap ctia Hoa Ky vao nam 2005 la
100

I|(0,0006]x3 +0,0218.\r+1723)2 —x|dx = 297945768, 2.

4.17. Thé tich vat thé cin tim la

2

V= ﬁI(2x —xz)zdxz n[if -x* +x_5]
3 5

0

_l6n
o 157

4.,18. Thé tich kh6i chém ciu la

;j(\/r)dx(;e?]

R-h

R 3
= ‘n:(Rh: —h—].
R—h 3



4.19. a) buong thing OB di qua diém O va diém B (a; atana)nén c6 phuong trinh la
y =xtano.

Thé tich khéi non 1a

3 a

¥ s x
V= nI(xtan 0()} dx = njx? tan” o dx = mtan’ OL?
0

=§m3 tan” .

" 1 .. 0
b) Xét ham s6 V(a) =§m3 tan’ o, v6i 0 < o SZ .

2

>0, Vo e (0; E} . Khi d6 ham s6 V dong bién trén
cos™ o 4

Ta c6 V'(a)=§na3tan0t-

)

; ; . i
Vay gia tri 1én nhat cua V 1a %m‘ , dat dugc khi o = Z

BAITAP CUGI CHUONG IV (2 tiét)

I.GO1Y DAY HOC
- GV hé théng hod kién thic li thuyét (c6 thé chudn bi slide téng két kién thtc).
- GV hé¢ théng céc dang todn co ban va nhic lai ngin gon phuong phép gidi, ciing nhu
nhiing luu ¥ cin thiét.
— Tuy tinh hinh thyc té ctia 16p, GV c6 thé cho HS chita mot s6 bai tap & Bai tap cudi
Chuong IV theo dung y su pham ctia minh.

Il. DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

A.Tracnghiém

4.20.D 4.21.D 4.22.C
4.23. A 4.24.B 4.25. A
4.26.D 4.27.C



B. Tuluan

X

2
4.28.a) F(x)=
) F(x) s

—In|x|+C.

b) F(X)=§X2 x+3sinx+2cotx+C.
4.29. Taco: F(x)=2sinx—cotx+C.
F(%]:ﬁ—lﬁ?:ﬁ—HC =—1=C=—2.

Vay F(x)=2sinx—cotx—+/2.
4.30. Ta c6:
W) =30-9,81 (1 >0).
Vay vén téc ctia vién dan & thoi diém 2 gidy la v(2)=10,4 (m/s).

4.31. Quang dudng con cd boi dugc khi boi nguige dong la:
2t |
S() = Iv(r)dt = I(——5—+ 4] dr = ~§t‘ +41+C.
Vi §(0)=0 nén suyra C =0.

Do dé: S(f):—ér2 + 4 =—%(r2—20f +100)+ 20:—%(:—10)2 +20<20.

Vay khodng cdch xa nhat ma con ¢ c6 thé boi dugc 1a 20 km.

653
4,32.2) 12 b) 0. ) =1, d) 36.

1
x o " " ” 3
4.33.Vie =212 x v6imoi xe[o; 1:| nén ta co: S=J‘(e —x)dx=e—5.
0

164



1
4.34. ) V=T|:J‘(l—x2)2dx=%ﬂ:
=1

b) Vznj‘(\/ZS—xz)gdxznj(% x)dx = 934n.

2 2

4.35. Mt trong binh gém sinh ra khi quay d6 thi y —%x +%x+5 0<x<30 xung

quanh truc Ox. Do bé day binh gém luén la 1 cm nén mat ngoai binh gém la mot
mat tron xoay sinh ra khi quay dé thi y =%x2 - %x +6, 0<x<30 xung quanh
truc Ox.

SO centimét khoi dat sét cin sti dung la

30 2
V=nJ‘(Lx +—x+6] dx— J(——x +—x+‘3) dx
) 175 175

=7 (ix2+ix+ll)dx
JU175 35

30

=T a +ix +llx)

3. 175 35 0
2 3 3 2 3
= ———-30"+—-30"+11-30 |=510x (cm").
=173 35



Chuong V. PHUONG PHAP TOA B0 TRONG KHONG GIAN

¥ T6NG QUAN

Jill Vi tri, vai trd ctia chuong

~ Tu tudng ctia phuong phép toa do trong khong gian 1a dai s6 hoa hinh hoc, cu théla

thong qua mot hé tryc toa do, thé hién cac khai niém va tinh chdt ctia hinh hoc theo
ngdn ngii ctia dai s6, tit dé6 dung phuong phap ctia dai s6 dé nghién ctu hinh hoc.
Cung véi ngi dung phuong phap toa d¢ trong mit phing, n6i dung phuong phap
toa do trong khong gian gitip HS nhén ra: M6i khoa hoc trudc hét la mét ngdén ngi
dé dién dat cdc sy kién ctia ty nhién va xa hoi; méi khoa hoc bao gom hé thong khai
niém, két qua va phuong phdp. Phuong phdp toa do trong khong gian biéu hién ro6
tu diém va han ché ctia ng6n ngii, phuong phap hinh hoc so véi ngon ngii, phuong
phép dai s6 trong nhiing tinh hudng cu thé.

Chuong nay ciling gitp HS ctung c6 kién thiic hinh hoc khong gian da dugc hoc,
budc dau lam quen véi viéc xay dung hinh hoc bang phuong phap dai s6.

#A cau tao chuong

Chuong nay gébm 4 bai hoc va 1 bai 6n tap chuong, duge thuc hién trong 18 tiét.

Cu thé nhu sau:

Bai 14. Phuong trinh mdt phang 6 tiét
Bai 15. Phuong trinh dudng thiang trong khong gian 5 tiét
Bai 16. Cong thtic tinh goc trong khong gian 2 tiét
Bai 17. Phuong trinh mit cau 3 tiét
Bai tap cudi chuong V 2 tiét

N Mot s6 diém can luu y

- Can cha y dén viéc cho HS cing c6 cac khdi niém va tinh chat ctia hinh hoc khong

gian da dugc hoc ¢ 16p 11.

~  D3i véi tling tinh huéng cu thé gitp HS nhan ra vu diém va han ché gita ngén ngf,

phuong phdp hinh hoc va ngén ngii, phuong phdp dai s6: Ching han céc bai toén
ching minh quan hé vuéng goc, tinh khoang cdch, tinh géc thuong la cac bai todn
khé khé trong hinh hoc khong gian, nhung ching tré nén khé co ban trong khong
gian toa do; ngugc lai, chdng han khdi niém géc phang nhi dién khoé thé hién trong
khong gian toa d¢ (va khong dugc dé cap trong Chuong trinh).



IE} GIGI THIEU CHI TIET CAC BAIHOC

Bai 14. PHUONG TRINH MAT PHANG (6 tiét)

I. MUC TIEU

y [

Vé kién thuic, ki nang

Hoc xong bai nay, HS cin dat dugc cac yéu cau sau:

Nhan biét dugc phuong trinh mit phing.

Viét dugc phuong trinh mit phdng trong cdc trudng hop: qua mot diém va biét
vecto phdp tuyén (VTIPT), qua mdt diém va biét cdp vecto chi phuong (VICP),
qua ba diém khong thdng hang.

Nhin biét duogc hai mit phdng song song, hai mit phing vudng goc.

Biét tinh khodng cach tif m¢t diém dén mot mét phang.

Biét vin dung kién thiic vé phuong trinh mat phing, cong thic tinh khoéng cach tii
mot diém dén mot mat phang vao mot s6 bai todn lién quan dén thuc tién.

. Vé nang luc, pham chat

Ning Iuc tu duy va lap luén todn hoc (xuyén suét bai hoc).
Ning Iuic giao ti€p todn hoc (xuyén suét bai hoc).

Niéng lyc st dung cong cu, phuong tién hoc todn (mdy tinh cam tay, thudc ké, é ke,
hodc phan mém vé hinh).

Ning lyc gidi quyét van dé todn hoc (xuyén sudt bai hoc).
Néng lic mo hinh hod todn hoc (cac bai tap van dung trong bai hoc).

Céc phidm chit trach nhiém, cham chi, trung thuc (xuyén suét qud trinh hoc tip va
bdo cdo két qua hoc tap, phdm chat yéu nudc (thong qua bai tap vé cdi xay lua, HS
6 thé tim hiéu thém vé cong viéc xay lua, gia gao trudce day).

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

Nhin manh cho HS diém thudc mit phdng khi va chi khi toa do ctia di€ém dé thoa
man phuong trinh mdt phing,

Chuong trinh va SGK khong dé cip dén phuong trinh tham s6 ctia mat phing. Do dé,
phuong trinh téng quat ctia mét phing c6 khi dugc néi gon 1a phuiong trinh mét phing.



1. GO1Y DAY HOC

1. Thai lugng

Du kién phan b6 thoi gian: 6 tiét. Cu thé nhu sau:
- Muc 1: 1 tiét. Muc 2: 0,5 tiét. Muc 3: 1,5 tiét. Muc 4: 1 tiét. Muc 5: 0,5 tiét. Muc 6: 0,5 tiét.
- Bai tdp cudi bai 1 tiét.

2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

HOAT
PONG

MUC PIiCH, YEU CAU

GOl Y THUC HIEN

Néu van dé

Gitp HS c6 hiing tha va
goi dong co voi ndi
dung bai hoc.

GV chi cén néu tinh hudng dé kich thich nhu
cdu hoc tap cua HS, chua yéu cau HS giai quyét
ngay. Khi HS ti€p thu da lugng tri thic todn
hoc can thiét trong bai thi sé quay lai gidi quyét.

1. VECTO PHAP TUYEN CUA MAT PHANG VA CAP VECTO CHi PHUGNG CUA MAT PHANG

nhan biét VTPT.

HD1 Hinh thanh khai niém | - GV 0 chiic, gidm sét, ho trg HS thuc hién.
VTPT. - GV ¢6 thé gidi thich cho HS phuong thing
diing va mdt phing nim ngang tai mét diém
(diéu nay da dugc dé cap & SGK Toan 11).
Khung Khai ni¢ém VTPT. GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
kién thiic
Chuy - Néu mét cach xdc | - GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
dinh mit phang. ~ Cht y rdng trong Chuong trinh mon Todn
- Gitp HS hiéu sdu hon | 16p 11, HS da dugc hoc qua mét di€m c6 duy
vé khdi niém VTPT, nhdt mit phdng vudng géc v6i dudng thing
cho trudc.
~ GV ¢6 thé néu chiéu ngugc lai: Mit phing ¢
nhiéu VTPT, ching ciing phuong véi nhau.
Vidul Nhan biét VIPT GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
Luyéntapl | HS rén luyén ki nang | GV trinh bay, gidang gidi cho HS.

Gidi. Ta c6 AB=(~42-2) 1a mét VTPT cia
mit phing (o).




HD2 Tim mot vecto vuong goc | - GV t6 chiic, giam sat, ho trg HS thyc hién.
voihaivectochotride. | - C6 thé néu cau hoi goi y HS:

+ Hai vecto vudng goc véi nhau khi va chi khi
tich v6 hudng ctia ching biang bao nhiéu?

+ Cong thdc tinh tich v6 huéng gita hai vecto
theo toa do ctia ching 1a gi?

+ Hai vecto cing phuong khi va chi khi toa do
ctia chiing ¢c6 moi quan hé gi?

Khung Khéi niém tich ¢6 |- GV trinh bay, gidng giai cho HS.

kién thiic | hu6ng clia haivecto. | _ C thé day HS cich nhé cong thiic tinh tich

c6 huéng thong qua dinh thic cap 2.

Chay Diéu kién cén va dt d€ | GV trinh bay, gidng gidi cho HS. Luu y dé cap
tich ¢6 hudng cta hai | t6i ca diéu kién cin va da dé tich c6 huéng ctia
vecto bing vecto-khong. | hai vecto khéc vecto-khong,

Ki hiéu dinh thdc cip 2.

Vidy2 HS hoc ki ning tinh tich | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
¢6 hudng cta hai vecto.

Luyéntdp 2 | HS luyén tap ki ndng | GV t6 chiic, giam sat, hé tro HS thuc hién.

Hah teh.£6 hdng. Gidi. [ i, ]=(0:050). Qua d6, ta c6 thé nhan
xét, hai vecto cling phuong thi tich c6 huéng
ctia chiing bing 0.
HD3 Hinh thanh khai niém | - GV t6 chiic, gidm sit, ho trg HS thuc hién.

cap VTCP
phéng.

ciia mat

— O phan b, GV ¢6 thé luu ¥ HS ring: Néu mot
duong thing song song v6i mot mat phing thi
trong mit phdng ton tai dudng thdng song
song voi duong thing da cho.

T do co thé thdy ring gid cla [ﬁ,ﬂ vudng
gbc v6i hai dudng thing khong ciing phuong
trong mdt phing (P).




Khung
kién thiic

- Khéi niém cip VICP
ctia mdt phang,

- Quan hé¢ gita cdp
VTCP va VIPT clia mat
phang.

- GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
- HS ghi nhé céch tim VTPT clia mét phdng
thong qua cdp VTCP.

Vidu3

HS hoc ki ndng tinh
VTPT khi biét cdp
VTCP.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Luyén tap 3

HS luyén tap ki ndng
tinh VTPT khi biét cap
VTCP.

GV t6 chuc, gidm sat, ho trg HS thyc hién.
Gidi. Ta c6 AB = (—3;3;—1),TC = (—3;5;1).
Suy ra: 7i =| AB,AC |~ (8:6:-6) la mot VTPT

ctia mit phing (ABC).

Véan dung 1

HS van dung tich ¢6
huéng vao giai quyét bai
toan thuc té.

GV t6 chiic, giam sét, ho trg HS thyc hién.
Gidi
a) Tacéd

—_

M= [@,F] =(cy—bz;az—cx;bx —ay).

b) Néu OP’ = 20P = (2x;2y;22) thi

M'= [Wﬂ =(2cy — 2bz; 20z — 2cx;2bx — 2ay )
=2M.

Tu két qua trén ta thay néu vi tri dit luc P cang

xa vi tri 6¢ O thi moment lyc cang 16n va do dé
ta cang d& ton suc khi vdn 6c.

Chii y: Do tinh chét trén ma tay ndm canh ctia
(vi tri ddt tay khi mé& dong ctia) dugc dit & vi
tri xa truc chiia ban 1€ canh ctia).

2. PHUONG TRINH TONG QUAT CUA MAT PHANG

HD4

Hinh thanh khai niém
phuong trinh téng quat
ctia mdt phang,

~ GV t6 chiic, giam sat, ho trg HS thyc hién.
— O phén a, GV ¢6 thé goi y HS viét toa d6 ctia
hai vecto dang xét.




Khung
kién thiic

Néu dang cta phuong
trinh tong quat ctia mit
phing.

GV trinh bay, gidng giai cho HS.

Chuy

Chiéu nguigc lai ctia két
ludn vé phuong trinh
tong quat mat
phéng.

cla

- GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

- GV nhan manh cho HS:

+ Trong phuong trinh téng quat clia mat phdng,
cac hé s6 A, B, C khong dong thoi bing 0.

+ Mot diém thudc mit phdng khi va chi khi toa
do ctia n6 thod man phuong trinh mit phing.

Vidu 4

HS hoc ki niang nhéin
biét phuong trinh téng
quat ctia mit phang,

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Luyén tap 4

HS rén luyén ki ndng
nhén biét phuong trinh
tong qudt cha madt
phéng.

GV t6 chiic, gidm sét, ho trg HS thuc hién.
Gidi. Phuong trinh tong quét cia mit phdng l1a

phuong trinh b) %—y+§+5=0.

Vidus5

HS hoc ki ning tim
VTPT clia mit phing,
nhin biét mot diém
thudc mot mat phing.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Luyén tap 5

HS rén ki ndng tim
VTPT clia mit phing,
nhidn biét modt diém
thudc mot mat phang,

GV t0 chic, gidam sét, ho trg HS thyc hién.
Gidi. a) Piém A(-2;1;0) thudc mit phing
(a):x+2=0vi 2+2=0.

b) Mot VIPT ciia () 1a 7 =(1;00).

3. LAP PHUONG

TRINH TGNG QUAT CUA MAT PHANG

HD5

Lap phuong trinh mit
phéng di qua mot diém
va biét VTPT.

GV t6 chiic, gidm sét, ho trg HS thuc hién.

Khung
kién thiic

Phuong  trinh
phing di qua mot diém
va biét VTPT.

mat

GV trinh bay, gidng day cho HS.




Vidué

HS hoc ki nang lap
phuong trinh ctia mdt
phéng di qua mot diém
va biét VTPT.

GV t6 chic, giam sét, ho trg HS thyc hién.

Luyén tap 6

HS rén luyén ki ndng
viét phuong trinh mat
phing di qua mot diém
va biét VTPT.

GV t6 chuc, gidm sat, ho trg HS thyc hién.
Gidi. Mot VTPT cta (o) la k =(0;0;1), ma
mit phéng (o) di qua M(l;2;—4) nén phuong
trinh mit phing (o) l: z+4=0.

HDé6

Lip phuong trinh mit
phing di qua mot diém
va biét cdp VTCP.

— GV 10 chiic, giam sat, ho trg dé HS thuc hién.

~ GV ¢6 thé goi y HS nhd lai két qua da ¢6 &
HD2 vé viéc tim mot vecto vudng goc véi hai
vecto.

Khung
kién thiic

Cach viét phuong trinh
mit phang di qua mét
diém va biét cap VTCP.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Vidu7

HS hoc ki ning viét
phuong  trinh  mdt
phing di qua mot diém
va biét cdp VICP.

GV 16 chtc, quan sét, hé trg HS thuc hién.,

Luyén tap 7

HS rén ki ning viét
phuong  trinh  mdt
phéng di qua mot diém
va biét cip VTCP.

GV trinh bay, gidng giai cho HS.

Gidi. Tryc Oy c6 mét VICP 1a j =(0;1,0) va
dudng thing BC ¢6 VICP d BC =(-2;2;-1).
Mit phang song song v6i Oy va BC ¢6 mot
VTPT Ia /i = [}’,ET@] =(-1;0:2).

Phuong trinh mét phdng cin tim la:

I {x-1)+0(y+2)+2(z+1)=0
> x—-22-3=0.

HD7

Lap phuong trinh mit
phang di qua ba diém
khong thing hang.

GV t6 chuc, gidm sat, ho trg HS thyc hién.

Khung
kién thic

Céch viét phuong trinh
mit phing di qua ba
diém khong thing hang.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.




Vidu 8 HS hoc ki ndng viét | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
phuong  trinh  mat
phing di qua ba diém
khong thing hang.

Luyén tap 8 | — HS rén luyén ki nidng | - GV t6 chiic, gidm sat, hd trg HS thyc hién.
vi€t phuong trinh mit | _ GV ¢6 thé hudng din HS tién hanh theo hai
phing di qua ba diém | hugng;
khong thing hang, + Hudng 1: Viét phuong trinh mit phdng di
- Gi6i thicu phuong | qua ba diém da cho, sau d6, bién di phuong
trinh mt phang theo | yinh d6 vé phuong trinh dé bai yéu cau.

G e + Huéng 2: Kiém tra xem phuong trinh
£4—%+E—1=0 c6 phai 1a phuong trinh ctia
a ¢
mot mdt phing va ba diém khong thing hang
da cho c6 thod man phuong trinh dé hay
khong.
Gidgi. Vi toa do ctia ba diém A(a;0;0),
B(0;b;0), C(0;05¢) déu thod méan phuong trinh
X+ 24221 nen phuong trinh mit phing
a b _c
ABO M Z+24+221,

&, B e
Vandung2 | HS van dung hi€u bi€t | GV t6 chuc, gidm sit, hd tro HS thyc hién.

vé phuong trinh mat
phing dé gidi quyét vin
dé dugc néu ra trong
tinh huéng mé dau.

O cau ¢, GV ¢6 thé néu cau hoi goi v, hoic
nhan manh vdi HS: Diéu kién dé M ludn thudc
mét phing (M M,M,).

Gidi.a) V6i t =0 thi M, =(LL1),
véi r:% thi M, =(~110),
véi t =m thi M, =(-L;-1-1).

b) MM, =(-2;0;-1) vd& MM, =(-2-2;-2)
la hai vecto khong cting phuong,

e



Phuong trinh mit phing (M,M,M,) l:
x+y-2z=0.

¢) Diém M(cost —sint;cost +sint;cost) luon
thugc mit phing (M M, M, ) véi moi t.

4. DIEU KIEN DE HAI MAT PHANG VUONG GOC V61 NHAU

HD8

Tim diéu kién d€ hai
mit phing vuéng goc
voi nhau.

— GV t6 chic, gidm sat, ho trg HS thyc hién.

- GV ¢6 thé nhic lai hodc cho HS nhic lai khdi
niém goc gitia hai mit phing.

Khung
kién thic

Diéu kién d€é hai mat
phang vudng goc véi
nhau.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Chiy

Mot céch tim cdp VTCP
tti quan hé vudng goc.

- GV trinh bay, gidng giai cho HS.

- GV ¢6 thé néu hodc cho HS rut ra két luin:
Mit phing vudéng goc voi hai mit phang cit
nhau thi nhan hai VTPT tuong ung ctia hai
mét phdng dé lam cip VTCP.

Vidu9

HS hoc ki ndng nhian
biét hai mdt phing
vuong goc v6i nhau.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Luyén tap 9

HS rén ki ndng nhan
biét hai phang
vuong goc voi nhau.

mit

GV t6 chiic, giam sét, ho trg HS thyc hién.

Gidi, Ta ¢6 ?i:(3;1;—1) la mét VIPT clia mat
phing (), 7' =(9;3;-3) ki mot VIPT ciia mit
phing (B). Vi 7i-#'=27+3+3=33%0 nén
hai mit phing (o ),(B) khong vudng géc véi nhau.

Vidu 10

HS hoc ki nidng viét
phuong trinh mét phing
trong bai todn gin véi
quan hé vuong goc.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Van dung 3

HS van dung kién thic
da hoc vé phuong trinh
mit phing va quan hé
vuodng goc gitia hai mat
phing vao gidi quyét
tinh huéng thuc tién.

GV t6 chiic, giam sat, ho trg HS thyc hién.

Gidi. San ctia cidn phong 1a hinh tt gidc OABC
nam trong mit phing (Oxy). Goi (P), (Q), (R),
(S) tuong ting la cdc mit phdng chiia céc biic
tuong ting véi cac chan tiiong OA, AB, BC, CO.




a) Mt phing chda biic tudong (P) ¢6 phuong
trinh [d y=0. Midt phing chda biic tudng
(Oyz) ¢6 phuong trinh 1a x =0. Mit phdng (Q)
c6 phuong trinh la x =2.

Taco BC=(-22v3-30).k = (0:0:1).

Mot VTPT ciia mat phing (R) 1a

| BCK |=(2v3-320).

Phuong trinh mit phing (R) la:
(23-3)(x-2)+2(y-3)=0
< (23-3)x+2y-43 =0,

Phuong trinh mit phdng (§) 1a x=0.
b) Mit phing (P) vudéng géc v6i mit phing (S).
Mit phing (P) vuong goc véi mit phing (Q).

5. DIEU KIEN DE HAI MAT PHANG SONG SONG V61 NHAU

HD9 Tim diéu kién d€ hai | GV t6 chic, gidm sat, ho trg HS thyc hién.
mit phang song song
hodc tring nhau.
Khung Diéu kién dé hai mdt | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
kién thiic | phing song song.
Chuy - M6i quan hé gitia cac | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
VTPT «caa hai mat
phéng song song.
- Diéu kién dé€ hai mit
phang triing nhau.
Vidu 11 HS hoc ki ning nhin | GV trinh bay, gidng gidi cho HS,
biét hai mat phing song
song.
Luyéntagp | HS rén ki nang nhan | GV t8 chiic, gidm sit, h trg HS thyc hién.
10 biét hai mdt phang song

song, viét phuong trinh
mdt phdng gan voi quan
hé song song.

Gidi. a) Ta c6 hai mit phing (o),(B) khong song
song vOi nhau vi a =(5;2;_4)’;B =(10;4;—2)
khong cling phuong.

|



b) Vi5:-142:(-3)-4-546=-15%0

va 10-1+4-(-3)-2-5+12=0

nén diém M khoéng thufc mit phing (o)
nhung thuc mit phing (B).

¢) Mit phing (P) nhin Z=(5;2;—4) lam
VTPT nén phuong trinh mit phing (P) 1a
5(x—1)+2(y+3)-4(z-5)=0

& 5x+2y—4z+21=0.

Van dung 4

Van dung kién thic vé
phuong  trinh  madt
phing trong biéu dién
s0 liéu.

GV t6 chiic, gidm sat, ho trg HS thyc hién.
Gidi. a) Moi thi sinh c6 di€ém thi Todn, Ngii vén,
Tiéng Anh tuong ting la x,, y,,z, ma c6 tong
s0 diém ba moén dé bing 27 thi déu c6 diém
bi€u dién M(x,;y,52,) c6 toa do thod man
phuong trinh hay x + y +z-27 =0. Do d6 cic
diém biéu dién cdc thi sinh c6 tong diém bang
27 déu cung thudc mit phang cé phuong trinh
xX+y+z-27=0.

b) Tuong tu cau a, cac thi sinh ¢6 tong s6 diém ba
mon bang m thi déu ¢6 diém biéu dién két qua
cing thugc mat phing (a,,):x+y+z—m=0.
Cac cac mat phing nhu véy cling nhan VIPT
1a (L1;1). Vi vy Ging véi cdc gid tri m khéc

nhau, cic mit phang (o, ) song song véi nhau.

i)

6. KHOANG CACH TU MOT DIEM DEN MOT MAT PHANG

khodng cich tli mot diém
dén mot mit phing,

HP10 Thiét 1ap cong thiic | GV t6 chiic, gidm sit, hé trg HS thuc hién.
khodng cdch.

Khung Cong thic tinh khodng | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

kién thiic | cach tii moét diém dén
mot mdt phing.

Vidu12 HS hoc ki ndng tinh | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.




Luyéntap |HS rén ki ndng tinh | GV (8 chiic, gidm sit, ho tro HS thuc hién.
1 khoang cich tit mot| Gig; 4) Mot VTPT cita (P) 1a 7 = (1;351), vecto
difm dén mot mat| | . i 5 s
plikng nay cting la mét VIPT cta mdt phing (Q).
Mit khic c¢é A(O;—l;l) thuéc (P) nhung
khong thuéc (Q), do do6 (P) // (Q).
b) Khoang cich gitia (P) va (Q) bang khoang
cach gitia A va (Q), do véy khoang céch cén
tim bing
o-3+1+5 3 311
J1+9+1 11 11
Véandung5 | HS van dung cong thic | GV t6 chuc, gidm sat, hd tro HS thyc hién.

tinh khodng céch tii mot
diém dén modt mit
phang dé giai quyét tinh
huéng thyc tién.

Gidi. Khoang céch tii diém C (1;2;4) dén mit
phing (P):x+2y+2z+3 Ia

[l+4+8+3 16
Ji+d+a 3
Goi H la chan duong cao keé tii C dén (P).
Khi do, ban kinh hinh tron la

R=CH-tan”25 =£3§-ta.n“5

~8,4 don vi

do dai.

3. Phan loai bai tap

~ Viét phuong trinh mat phang theo ba trudng hgp co ban: Ti Bai tip 5.1 dén Bai tap 5.4.

- Quan hé song song va quan hé vuéng goc giiia cdc mit phidng: Cac bai tap 5.3, 5.4,

5.6, 5.7.

- Khodng cach tii mot diém dén mot mét phang: Cac bai tip 5.5, 5.6, 5.7.

~ Van dung hiéu biét vé phuong trinh mit phdng, vecto vao bai toan thuc té va bai
todn vat li: Tti bai tdp 5.8 dén Bai tap 5.10.

IV. DAP S6/HUGNG DAN/LOI GIAI BAI TAP
5.1, Ddp s6. x —1=0.



5.20

a) Taco A(L;—1;3), B(0;2:4), D(2-11) va A'(0;1;2).

Vi DC = AB=(~L;3;1) =(x. — 2y, + Lz, —1) = C=(52:2).

Vi BB = AA' =(~L.2-1) = (x5, — 22, —4) = B' =(-L;43).

Vi DD’ = AA' =(~1;2—1) = (x,, — 2y, + 132, —1)= D' = (1;1;0).

b) Ta 6 | CB,CD' | = (~3;-4;2) la mot VTPT ciia mit phing (CB'D').
Phiiong trinh mit phing (CB'D') la
—3(x—1)-4(y-2)+2(z-2) =0 3x+4y—22-7=0.

5.3. Mot VIPT ctia mit phing (Q) 1a %=(3;2;—1), mot VTPT clia mit phing (R) 1a

54.

5.5

5.6.

5.7.

n, =(131;—1). Mot VTPT ciia mit phing (P) la: 7i = [ngﬂ =(-L2:1) =—(1-2-1).
Phuong trinh mdt phing (P) la:
{x=~1)-2(p4l)-1l(z-5)=0<zx -2y 7+2=0.
Truc Ox c6 mot VICP la i= (1,0;0), mot VTPT clia mit phing (Q) la
n_Q‘ =(1;2;-3).
Mot VTPT ctia mit phing (P) 1a: 7 = [?r_d =(0;3;2).
Phuong trinh mit phing (P) la:
0(x—2)+3(y-3)+2(2+1)=0<3y+2z-7=0.
1 1
Khodang céch tii gbc toa do O(0;0;0) dén (P) la: d(O,(P =—|—=—.
gcichtirg (0:00) (1w
(P) :x+y+2z+2=0,(Q):x+y+2z+6=0 la hai mit phing c6 chung mot VIPT I
ii=(L11) va A(0;—1-1) thudc (P) nhung khéng thudc (Q), do dé (P) // (Q).

|-1-1+6] 443
Jl+1+1 3

Khodng cach giiia (P) va (Q) la: d(A,(Q)) =

a) Mot VTPT cita (P) 13 n, =(1;3;-1), mét VTPT clia (Q) 1a n, =(L-1-2).

Vin,-n,=1-3+2=0=(P) L(Q).



5.8.

5.9.

5.10.

b) Goi M(t;0;0)€ Ox, ta co:

a((7)) ~a(p(@)) > -l

= o6t =11(t+1)
J14+941 al+144 e

= +\/
<:>5t2+22t+11=0@t=$.
—11+4/66 —11—-4/66
Vay M{%;O;OJ hoic M(T;O;OJ.

Goi mdi nha Ia hinh chép S.ABCD. Néu y tudng cua badc An thuc hién dugc thi tich
c6 hudng cta hai VIPT clia hai mét phing (SAB) va (SCD) déu la VIPT clia mit
phdng (SAD) va (SBC). Do d6 hai mit phing (SAD) va (SBC) song song hodc triing
nhau, diéu nay vo li. Vay y tudng ctia bac An khong thuc hién dugc.

Mit phéng (Oxy) c6 phuong trinh z=0 song song véi mit phang c¢6 phuong trinh
z-1=0. Do d6 mat phdng chia san nha va mit phing chita madi ting 1 song song
v6i nhau, hai mat phang nay khong song song véi mit phing chda mdi nha tang 2.
Gid ctia moment lic M vudng goc voi gid ctia vecto OP va F. Ma OP va AB ludn
nam ngang va gid cua F song song v6i AB nén gid cia moment luc M ludn 6
phuong thing diing.

Bai 15. PHUONG TRINH PUONG THANG TRONG KHONG GIAN
(5 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thuc, ki nang

Hoc xong bai nay, HS can dat dugc cic yéu cau sau:

— Nhén biét dugc phuong trinh tham s6, phuong trinh chinh tic clia dudng thang,

Viét dugc phuong trinh dudng thing di qua mot diém va biét VTCP, phuong trinh
duodng thing di qua hai diém.

Nhan biét dugc vi tri tuong d6i gitia hai duong thing.

Biét van dung hiéu biét vé phuong trinh dudng thing vao mot s6 bai toan thuc tién.

;



2.Vé nang luc, pham chat
— Nang luc tu duy va lap ludn todn hoc (xuyén suét bai hoc).
- Ning luc giao tiép todn hoc (xuyén suét bai hoc).

- Nang lyc sti dung cong cu, phuong tién hoc todn (mdy tinh cam tay, thudc ké, é ke,
hodc phin mém vé hinh).

- Ning lyc giai quyét van dé toan hoc (xuyén suét bai hoc).
- Ning luc m6 hinh hod todn hoc (cdc bai tap van dung trong bai hoc).
- Céc phdm chit trach nhiém, chdm chi, trung thyc (xuyén sudt qua trinh hoc tap va
bdo cdo két qua hoc tap.
Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

- Nhin manh cho HS: Mot diém thuc mot duong thang khi va chi khi toa d¢ cha
diém thoa man phuong trinh ctia dudng thing do.

- Luu y HS nhé cach lap phuong trinh tham s6 ctia duong thing, khong nhit thiét
nhé cong thiic.

1. GO1 Y DAY HOC

1. Theoi lugng
Dy kién phan b6 thaoi gian: 5 tiét. Cu thé nhu sau:
— Muc 1: 2 tiét. Muc 2: 0,5 tiét. Muc 3: 1,5 tiét.
- Bai tap cudi bai: 1 tiét.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh cta bai hoc

HOAT MUC PiCH, YEU CAU GOl Y THUC HIEN
PONG
Néu vin dé | Giup HS c6 hiing tha va |GV chi can néu tinh huéng dé kich thich nhu
goi dong co véi noi |cau hoc tdp ctia HS, chua yéu cau HS gidi quyét
dung bai hoc. ngay. Khi HS tiép thu dt luong tri thic todn
hoc can thiét trong bai thi sé quay lai gidi quyét.

1. PHUGNG TRINH BUONG THANG
a) Vecto chi phuong ciia dudng thang




HDb1 Hinh thanh khéai niém |GV t8 chiic, giam sat, ho trg HS thuc hién.
VTCP cta mot duong
thang.
Khung Khdi ni¢ém VTCP cna |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
kién thiic | dudng thing.
Chuay - Néu mét cich xdc |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
dinh duong thing.
- Gitip HS hiéu sdu hon
vé khéi niém VTCP cta
duodng thing.
Vidu 1 HS hoc ki ning nhin |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

biét VTCP clha mot
duong thang.

Luyén tap 1

HS rén ki ning nhan
biét VTCP ctia mot
duong thang.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
Gidi. Cac VTCP ctia dudng thing AB la:

AB, BA, A'B', BA'.

b) Phuwong trinh tham s6 ctia dudng thing

HDb2 Hinh thanh khai niém | - GV t6 chic, giam sdt, hoé trg HS thyc hién.
phuong trinh tham s6 |_ & cau b, GV c6 thé goi y HS biéu dién vecto
cliaditdmg thing, AM theo vecto .
Khung Khdi niém phuong trinh [ GV trinh bay, gidm sdt, ho trg HS thuyc hién.
kién thiic | tham s6 ctia dudng thang,
Chay Nhan bi€t phuong trinh | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
tham s6 va diém thudc
duong thang.
Vidu 2 HS hoc ki ndng nhan |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

biét mét diém thuoc
duong  thing, mot
VTCP ctia dudng thing
khi biét phuong trinh
tham s6 cia duodng
thing d6. Viét phuong




trinh  tham
duong thing di qua mot
diém cho trudc va biét
VTCP.

s6 cla

Luyén tap 2

HS rén ki nidng nhén
biét moédt diém  thude
dudng thing va lap
phuong trinh tham s6
ctia dudng thing di qua
mot diém cho trudce va
biét VTCP.

GV t6 chiic, giam sdt, ho trg HS thuc hién.

Gidi. a) Lan lugt ldy + =0 va ¢t =1 ta nhan dugc

tuong dng hai diém thudc dudng thing A la

A(2;051),B(3;3;:2). Mot VTCP clia dudng

thing A 1a 4 =(1;3;1).

b) Phuong trinh tham s6 ctia dudng thing can
x=t

tim la qy = 3t

z =1

¢) Phuong trinh chinh téc ctia dudng thing

HD3

Hinh thanh khai niém
phuong trinh chinh tdc
ctia duong thing.

GV t6 chiic, gidm sat, ho trg HS thuc hién.

Khung
kién thiic

Phuong trinh chinh tic
ctia dudng théng,

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Vidu3

HS hoc ki ndng nhén
biét VICP cia dudng
thing va diém thudc
duong thang khi biét
phuong trinh chinh tic
ctia dudng thang dé.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Luyén tap 3

HS rén ki ning nhin
biét VICP ctia dudng
thing va diém thudc
duodng thing.

GV 10 chiic, gidm sat, hé trg HS thyc hién.
Gidi. Mot VTCP cla duong thing A la
#=1% 5), hai diém thu¢c dudng thing A la
A(-1;1;2),B(2:2:7).

Chii y: Khi ldy diém thuéc duong thing cé
phuong trinh chinh tic, v6i moéi gid tri ctia
hoanh d¢, tit phuong trinh ta sé tinh dugc tung
do va cao dd cha diém do.




Vidu4 HS hoc ki ning viét |GV trinh bay, gidng giai cho HS.
phuong trinh tham s6
va phuong trinh chinh
tdc ctia duong thing,

Luyéntap4 | HS rén ki ndng vi€t | GV t6 chic, gidm sit, ho trg HS thuc hién.
phuong trinh chinh tic | Gjgi, Phuong trinh tham s6 ctia dudng thing A
va phuong trinh tham x=2—t
s0 ctia duong thing, a{y=—1+2¢

z =3t
Phuong trinh chinh tic ctia dudng thing A 1a
-2 y+1 z
=

Viduy5 HS hoc ki ndng vi€t |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
phuong trinh tham s6
ctia dudng thing.

Luyéntap 5 | HS ren ki ndng viét | GV t6 chic, gidm sit, ho trg HS thuc hién.

phuong trinh tham s6
ctia dudng thang.

Gidi. Phuong trinh tham s6 clia duong thang di

qua M bt 3 va vuong goc véi mit phing
[x=2+t

(Oyz) 1a { y=-1 vi dudng thing d6 c6 mot

VTCP la i =(1;0;0).

d) Lap phuong trinh dudng thang di qua hai diém

HD4 Lap phuong trinh dudng [ GV t6 chiic, gidm sat, hé trg HS thuc hién.
thang di qua hai diém.

Khung Phuong trinh dudng |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

kién thiic | thing di qua hai diém.

Vidu 6 HS hoc ki ndng viét |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
phuong trinh dudng
thing di qua hai diém.

Luyéntap 6 | HS rén ki ndng viét | GV t chiic, gidm sit, h6 trg HS thuc hién.

phuong trinh dudng
thing di qua hai diém.

Dadp s6. Phuong trinh tham s6 ctia duong thing

o



p=2
ABla y=1+t
zZ=3+41

Vandung1 | Van dung hiéu biét vé
phuong trinh duong
thing dé gidi quyét bai
todn c6 tinh thuc tién.

GV t0 chiic, giam sat, hé trg HS thyc hién.
Gidi. Ta c6 M(2;3;—4),N(=10;8).
a) Vi MN= (-3;-3;12) =-3(L1,-4) la mot
VTCP ctia didng thing MN nén phuong trinh
xX=2+t
duong thaing MN1a < y =3+t
z=—4—4t.
b) D la giao diém ctia MN va (Oxy), ta xét:
z=-4-4t =0 t=—1. Dod6 D(1;2;0).
¢) Vi DM =(1;1,-4),DN =(~2;-2;8) =-2DM
nén D nam gitia M va N.
Tra 16i cau hoi dugc néu ra trong tinh hudng
mo dau:

Ta ¢d OD=+/1+4+0 =\/§<3 nén tim bia
che khudt tim nhin.

2. HAI BUONG THANG VUONG GOC

HD5 Tim diéu kién dé hai
duong thing vudng goc
v6i nhau.

GV 16 chiic, gidm sét, ho trg HS thyc hién.

Khung biéu kién d€ hai duong
kién thiic | thing vudng goc véi nhau.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Vidu7 HS hoc ki ndng nhédn
biét hai duong thing
vudng goc.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Luyéntap 7 | HS rén ki niang nhan
biét hai duong thing
vuong goc.

GV t6 chiic, gidm sat, ho trg HS thyc hién.

Gidi. Mot VICP cha dudng thing A la
u =(2;1;—1), mot VICP cha truc Oz la
k =(001). Ta thdy ii-k =—1#0 nén A khéng

vuong goc vai truc Oz.




Van dung 2

HS van dung hiéu biét vé
phuong trinh duong thing
trong mot tinh hudng
mang tinh thuc tién.

GV t6 chiic, gidm sat, hé trg HS thuc hién.

Gidi. Hai con dudng thudc hai dudng thing lin
lugt c6 VICP B u, =(LL0)u, =(-2:2:0).
Ta c6 ;-Z=Onén hai con dudng thugc hai

duodng thing vuéng géc v6i nhau.

3.VITRITUONG

D01 GIA HAI DUGNG THANG

HDé6

Xdc dinh vi tri tuong doi
gitia hai duong thing.

- GV 16 chiic, gidm sat, ho trg HS thyc hién.

- O phén b, GV ¢6 thé goi y HS xét dudng
thing d qua A va song song véi A, . Khi do, tii
gia thiét ta c6 ba duong thing A ,A A,,d cling
vudng gbc voi gid cua [I;] va cung di qua
A,. Sau do GV c6 thé néu cic cdu hoi goi y sau:
+ Ba duong thing trén cung thudc mot mat
phdng hay khong?

+ Mat phing d6 c6 chita diém A, hay khong,
c6 chiia dudng thing A, hay khong?

Khung Tiéu chudn nhén biét vi | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
kién thic | tri tiong d6i gitia hai
dudng thang.
Vidu 8 HS hoc ki ndng nhan |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
biét vi tri tuong doi gitia
hai dudng thing.
Luyén tap 8 | HS rén ki nang nhén | GV t6 chiic, gidm sat, hé trg HS thuc hién.
biét vi tri tuong d6i gitia | Gigi, Hai duong thing c6 cling mot VTCP Ia
hai dung thang. (1,-2;3) va diém A(3;0;1) thudc dudng thing
A, nhung khong thudc A,. Do dé hai dudng
thing A, va A, song song véi nhau.
Vidu9 HS hoc ki nidng nhdn [GV t6 chic, gidm sdt, ho trg HS thuyc hién.

biét vi tri tuong doi gida
hai duidong thang.




Luyén tap 9

HS rén ki nidng nhéin
biét vi tri tuong doi gitia
hai duong thang.

GV 16 chiic, gidm sat, hé trg HS thyc hién.
Gidi. a) Hai duong thing A ,A, c6 cling mot
VTCP la i =(1;1;4) va diém A(1;—2;3) thudc
duong thing A, nhung khong thudc A,. Do
d6 hai duong thing A, va A, song song véi
nhau.

b) Mot VICP ctia tryc Ox 14 7 = (1,0;0), ta c6
OA = (1;-2;3)
=[#,7]-0A=0-8-3=-11%0.

Do dé A, va truc Ox chéo nhau.

¢) Hai dudng thing A, va A, c6 cing VTCP
(L1;4) va cing di qua diém B(-1;-1;0) nén
hai dudng thing d6 trung nhau.

d) Mot VTCP ctia truc Oz la k =(0;0;1), ta c6:

[,k | = (1,-1;0) % 0
va [Q,E]-O_B'z-HHO:O

nén A, va truc Oz cat nhau.

Chuy

Gidi thiéu cach kiém tra
vi tri tuong do6i gitia hai
duong thing bing tiéu
chuén hé phuong trinh.

GV trinh bay, gidng giai cho HS.

Luyén tap
10

HS kiém tra vi trf tuong
doi gita hai duong
thing bing tiéu chuin
hé phuong trinh.

GV 10 chiic, gidm sat, hé trg HS thyc hién.

GV goi y HS diing tiéu chuén h¢ phuong trinh.
1+2t=s (1)

Gidi. Xét hé phuong trinh {3+f=1+2s (2)
1-t=3s (3)

T (1) va (2) ta tim dugc { , nhung véi hai
s

gia tri nay khong thoa man (3), do do hé dang




xét vo nghiém. Mdt khac, mot VTCP ctia A, 1a
(25,-1) va mot VICP ciia A, 1a (1;2;3) hai
vecto nay khéng cliing phiuong. Vay hai duong
thing A, va A, chéo nhau.

Vandung 3 | HS van dung hi€u biét | GV t6 chic, gidm sit, ho trg HS thuc hién.
vé vi tri tuong d6i gitia | Gjgi, Hai dudng thing chia phuong chuyén
hai duong thang vao | dong ctia hai vat thé 1a hai duong thing chéo

mé tinh hudng c6 tioh |y [ 5] B =-10+3+0=7 20
thuc tién.
Viy trong qud trinh dich chuyén hai vat thé

khéng bao gi¢ cham nhau.

3. Phan loai bai tap
- Viét phuong trinh dudng thing: Cac bai tip tli 5.11 dén 5.13.
— Nhén biét vi tri tuong d6i gitia hai duong thing: Cac bai tép tii 5.14 dén 5.16.
- Vén dung hiéu biét vé phuong trinh dudng thing vao mot s6 tinh huéng c6 tinh
thyic tién: Céc bai tap tli 5.17 dén 5.19.
IV.DAP S6/HUGNG DAN/LOI GIAI BAI TAP
5.11. Dudng thing d c6 mot VTCP la (2;1;3), ma dudng thing A song song véi d nén
x=1+2t
phuong trinh thamséciaAla { y =1+t ;
z=2+3t
—1 "y—=1 g—2

phuong trinh chinh tic clia A la ; g

5.12. Mot VTPT clia mit phing (P) la (1;3;—1) nén phuong trinh tham s6 ctia A 1a
x=2+t
x—2 y+1 z—4

y =-1+3t; phuong trinh chinh tic ctia A la ; T

z=4—-t

5.13. AB= (—15-5;5) la mot VTCP clia dudng thing A nén phuong trinh tham s6 ctia A

x=2-t
la { y=3-5¢ ; phuong trinh chinh tic ctia dudng thing A 1a - _12 =Z _53 == ;— -
z=—1+5¢

a



5.14.

515,

5.160

517

5.18.

a) Duong thing A, di qua A(1;3;2) va c6 mot VTCP 1a i =(2;-1;3), duong thing
A, di qua B(8-2;2) va c6 mot VICP la ¥ =(-L1:2). Dit 7 =[4,v |=(-5-7:1).

Ta c6 AB= (7;—5;0) —7#-AB=-35+35=0, md ii, ¥ khoéng cung phuong nén A
va A, cit nhau.

b) Mit phing chtia A, va A, nhén # lam mét VTPT va mdt phing d6 di qua diém
A nén phuong trinh mit phing cn tim la:

=5(x-1)-7(y-3)+1(2-2)=0 < 5x+7y —z—24 =0.

a) Pudng thing A di qua A(1;3;2) va c6 mot VICP la i =(3;1;2), dudng thing
A, di qua B(1;-1;0) va c6 mét VICP 1a ¥ =(3;1;2).

Ta c6 AB=(0;—4;-2), ii=¥ va AB khong ciing phuong vdi 7 nén hai dudng thing
A, va A, song song v6inhau.

b) Bit ii = [ﬁ,ﬁ] =6(11-2).

Mit phéng chiia A, va A, nhén # lam mét VTPT va mit phang d6 di qua diém A
nén phuong trinh mit phang can tim la:

(x-1)+1(y-3)-2(z-2)=0 < x+ y—22=0.

Pudng thing A, di qua A(-11;3) va c6 mot VICP la i =(1;0;2), duong thing
A, diqua B(-1;251) va c6 mot VICP 1a ¥ =(21;3). Dat 7 =[ii,¥ |=(-2:11).

Tacé AB= (0;1;—2) =7 AB=1-2=—1%0 suyra A, va A, chéo nhau.

a) Hai con dudng thudc hai dudng thing lin lugt c6 VICP la E; =(2;-1;3),
u_; =(-LL; 1) = a . Z =0. Do do hai con dudng thudc hai dudng vuéng géc véi nhau.
b) Nt giao thong trong hinh vé la nat giao thong khac mic vi do cao ctia cdc duong
giao thong khdc nhau d€ tranh xung dot.

a) Muc tiéu dit tai M, ta c6 AM = (6;%; 17] khong cling phuong v6i ¥ =(2;1;6) nén

vién dan ban khong triing muc tiéu.



b) Muc tiéu dit tai N, ta co E = (—4;—2;—12) = —2(2;1;6) cung phuong véi
v =(2;1;6) nhung ngugc chiéu véi ¥ =(2;1;6). Trong tridng hop nay vién dan ban

ciing khong triing muc tiéu.
5.19. Ta co A(O;O;6), (% i OJ E =(%;i —GJ (l J_ ) la mét VICP

ctia duong thing AA’ nén phuong trinh dudng thing chda tia ning tai thoi diém

i Xy &6
dang xétla —=—==——.
B 1 3 4

Bai 16. CONG THUC TiNH GOC TRONG KHONG GIAN (2 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thuc, ki nang
Hoc xong bai nay, HS can dat dugc cic yéu cau sau:
- Biét tinh goc gitia hai dudng thdng, gitia dudng thing va mét phing, gita hai mait
phéng trong khong gian Oxyz.

- Biét vin dung hiéu biét vé goc vao mot s6 tinh hudng lién quan dén thyc tién.

2.Vé nang luc, pham chat
- Nang lyc tu duy va 1ap ludn todn hoc (xuyén suét bai hoc).
- Ning lyc giao tiép todn hoc (xuyén sudt bai hoc).

- Ning lyc st dung cong cy, phuong tién hoc todn (mdy tinh cam tay, thudc ké, é ke,
hodc phan mém vé hinh).

- Naing luc gidi quyét van dé toan hoc (xuyén suét bai hoc).
- Nang lyc m6 hinh hod todn hoc (cdc bai tap van dung trong bai hoc).

- Céc phdm chit trach nhiém, chdm chi, trung thyc (xuyén suét qud trinh hoc tap va
bdo cdo két qua hoc tap).

Il. NHUNG DIEM CAN LUU Y
— Can chuén bi mdy tinh cdm tay.
- Trong tinh todn, c6 thé 1dy gin diing gid tri s6 do ctia cac goc.
- Bai hoc can kién thiic v€ goc trong hinh hoc khong gian ma HS da hoc 616p 11.

18]



1. GO1 Y DAY HOC

1. Th&i luong

Du kién phan b6 thdi gian: 2 tiét. Cu thé nhu sau:

- Tiét 1: Cdc muc 1 va 2.

— Tiét 2: Muc 3 va bai tdp cudi bai hoc.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh cta bai hoc

goi dong co voi noi dung
bai hoc.

HOAT MUC BiCH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN
PONG
Néu vin dé | Gitip HS c¢6 hing tha va |GV chi cin néu tinh huéng dé kich thich nhu

cdu hoc tap ctia HS, chua yéu cdu HS gidi quyét
ngay. Khi HS tiép thu da ligng tri thdc todn
hoc can thiét trong bai thi sé quay lai gidi quyét.

1. CONG THUC TINH GOC GIT'A HAI DUGNG THANG

tinh goc gitia hai duodng
thing trong khong gian
Oxyz.

HD1 Tim mo6i quan hé gitia [- GV t0 chiic, gidm sdt, ho trg HS thuc hién.
goc gitta hai dudng |- GV ¢6 thé luu ¥ HS: Goc gitia hai duong
thing va géc gita hai |thingla khong ti.

VTCP tuong tng.

Khung Cong thtic tinh goc gitta | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

kién thiic | hai dudng thing.

Vidul HS hoc ki ndng tinh géc |GV trinh bay, gidng giai cho HS.
gitta hai duong thing
trong khong gian Oxyz.

Luyéntap1 | HS rén luyén ki nang | GV t6 chic, gidm sdt, ho trg HS.

Gidi. Duong thing A c¢6 mét VICP la

i=(1;2-2), truc Oz ¢6 mot VICP I

E=(O;O;l).

Ta cé: cos(A,Oz)=|cos(ﬁ,k)’= 3 -
|a|.|k 3

Do d6 (A,0z) ~ 48,2°.

2. CONG THUC TINH GOC GIOA DUGNG THANG VA

MAT PHANG

HD2

Tim moi lién hé gitia goc

— GV t6 chic, gidm sdt, ho trg HS thuc hién.




gitia duidng thang va mit
phing véi goc giiia cac
VTCP, VTPT tuong ting.

- GV c¢6 thé nhic lai hodc cho HS nhic lai khai
niém goc gitta duong thing va mat phang.

- GV luu y HS: Goc gitia duong thang va mat
phing la khong tu.

Khung Cong thtic tinh goc gitia | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
kién thiic | duong thing va mit
phing.
Viduy 2 HS hoc ki ndng tinh goc | GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
gitia hai duong thing.
Luyéntap2 | HS rén luyén ki ndang | GV t6 chic, gidm sét, ho trg HS.

tinh goc gitia hai dudng
thdng.

Gidi. Duong thing A c¢6 mot VTICP la
(—1:2;1), mit phing (P) c6 mét VTPT I
(L—1;1). Ta co:

-
u

' A=341
sin A,(P))=|COS(M’")|:J1+L+1-J1J|r1+1

=-3—2 = (A(P)) ~28,1°.

3. CONG THUC TINH GOC GIUA HAI MAT PHANG

HD3 Tim moéi lién hé gita |- GV t6 chiic, gidm sat, ho trg HS thuc hién.
goc gitta hai mit phing |_ GV ¢6 thé nhic hojc cho HS nhic lai khai
va goc gitia hai VIPT |pni¢m goc gitia hai mit phing,
tuong tng.

Khung Cong thiic tinh goc gitta |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

kién thiic | hai mit phing,

Vidu 3 HS hoc ki ning tinh goc |GV trinh bay, gidng giai cho HS.
gitia hai mat phing,

Luyéntap3 | HS rén luyén ki ndng | GV to chiic, gidm sét, ho trg HS thuc hién.

tinh géc gifia hai mit
phing.

Gidi. Mat phing (P) c¢6 mot VIPT la
ﬁ:(l;—sﬁ;l), mét phdng (Oxz) c6 mot
VTPT 1 j =(0;1;0).

G R

Ta c6: cos((P),(Oxz))= lo2+1.1 2

= ((P),(Oxz)) =45°,




gitia hai mdt phing.

Vidu4 HS hoc ki ndng tinh géc |GV trinh bay, gidng giai cho HS.

phing vao mét tinh
huéng mang tinh thuc
tién.

26,6°.

Khi d6 cos((Oxy),(A'B'C’)) =

Vandung | HS van dung hiéu biét | GV t8 chiic, gidm sat, ho trg HS thuc hién.
vé goc gitia hai mit| Giji Gid sit AA'=7 m,BB =6 m,CC’'=5m,
tam gidc ABC la tam gidc déu canh bing 4 m
nén OB =23 m.
Don vi trén cac truc toa do la mét, nén ta co:
A'(03-2:7),B/(24/3;056).C'(0:2:5)
= A'B =(2V3:2-1),4C' = (0:4-2).
Mot VTPT ciia mit phing (A'B'C') la:

- [Eﬁ;,ﬁ] = 443(0;152).

Mit phing (Oxy) c6 mot VIPT 12 k = (0;051).

2
5

= ((Oxy),(A'B'C")) ~ 26,6°.

Vay goc gitia mdi nha va mit san gan béng

3. Phan loai bai tap
— Tinh géc: Céc bai tap tii 5.20 dén 5.22.

- Van dung hiéu biét vé goc vao bai todn mang tinh thyc tién: Cac bai tip 5.23, 5.24.

IV. DAP S6/HUGNG DAN/LOI GIAI BAI TAP

5.20. Dudng thing A, c6 mot VTCP la i =(2;-1;3), dudng thing A, c6 mot VTCP la

V= (—1;1;2) .Taco COS(A1’A2 ) - |COS(a>§)l -

5.21. Dudng thing Oz c6 mot VICP 1a k =(0;0

A=(L2-1).Tacé sm(Oz P) |cos(k )|

321
42

= (ALA, )= 70,9°.
) mit phing (P) c6 mot VIPT la

= (0z,(P)) = 24,1°.




5.22,

5.23.

5.24.

Duong thing Acé mét VICP la §=(—1;2;3), mit phing (P) ¢6 mot VIPT la
# =(1;1;1) .Taco sin(A, (P)) =|cos(ﬁ,ﬁ)| =%:(A,(P)) ~ 38,1°.

Chon hé truc Oxyz sao cho O 1a giao diém ctia AC va BD, diém A thudc tia Ox, di€ém
B thudc tia Oy, di€ém S thudc tia Oz.

Tacé OA =0B=0C =115v2, 08 =7+/439

= A(115v2:0:0), B(0:115v250), C(~115v2;0:0}, §(0;0574/439)

= 84 = (115v2;0,-74/439 ), SB = (05115v/2;-7/439 ), SC = (~115v2;0,-74/439 .
Tu cdc vecto trén ta tinh dugc:

- Mot VTPT clia (SAB) la n, = 11532 (74/439;7439;11542),
- Mot VTPT ciia (SBC) la 1, =—115v2(74/439;-7/439;-11512 .

26 450

Do d6 cos((SAB),(SBC))= 69 472

= ((SAB),(SBC))~ 67,6°.

cos(n],nz)

Chon hé truc toa d6 Oxyz, sao cho mit phing (Oxy) chiia day bé, O la chan dudng
vuodng goc ké tii B xudng ddy bé, tia Ox chiia chan dudng vudng goc ké tii A xudng
ddy bé, tia Oy chiia chan dudng vudng goc ké tii C xudng ddy bé, tia Oz chda diém B,
don vi trén cdc truc 1a mét.

Ta c6: A(1;0;0,4), B(0;050,44), C(01;0,48).

a) Vi AD = BC nén ta tinh dugc D=(1;1;O,44). Do do khodng céch tii D dén ddy
béla 44 cm.

b) Ta c6: AB=(~1;050,04), BC = (0;1;0,04).
Dit 7 = [E,ﬁ] =(~0,04;0,04;—1) , mot VTPT cita mit phing (Oxy) 1a k = (0;0;1)
25
ABCD),(O =| 7,k |=— ABCD),(Oxy)) = 3,2°.
= cos|( ):(0xy)) cos(n ) T =(( )-(0xy))

Ddy bé nghiéng so v6i mit phing nim ngang khodng 3,2°.



Bai 17. PHUONG TRINH MAT CAU (3 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thic, ki nang

Hoc xong bai nay, HS can dat dugc cic yéu cdu sau:

Nhan biét dugc phuong trinh médt cau.

Xéc dinh dugc tim va ban kinh mat cau khi biét phuong trinh ctia mdt cau.

Lap dugc phuong trinh mdt cau khi biét tam va bdn kinh.

Biét van dung kién thiic vé phuong trinh mit cau d€ gidi quyét mat s6 bai toan lién
quan dén thuc tién.
2.Vé nang luc, pham chat

Bai hoc gép phdn phat trién phdm chat, nang liic sau cho HS:

- Ning lyc tu duy va lap ludn todn hoc (xuyén suét bai hoc).

- Nang luc giao tiép todn hoc (xuyén suét bai hoc).

- Ning lyc st dung cong cu, phuong tién hoc toan (may tinh cam tay, thudc ké, é ke,
hodc phan mém vé hinh).

- Nang luc gidi quyét vin dé€ todn hoc (xuyén suot bai hoc).
— Ning luc mo hinh hoa toan hoc.
- Céc phdm chit trach nhiém, cham chi, trung thyc (xuyén sudt qua trinh hoc tap va

bdo cdo két qua hoc tap).

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

Trong tinh todn & Muc 2, két qud ctia ting phép tinh dugc lam tron dén chii s6 thap
phan tha tu sau ddu phéy, ching han = = 3,1416.

1. GO1 Y DAY HOC

1. Thoi lugng
Dy kién phén b6 thoi gian: 3 tiét. Cu thé nhu sau:

- Muc 1: 1,5 tiét.



- Muc 2: 1 tiét.

- Bai tap cudi bai: 0,5 tiét.

2. Thuc hién cac hoat dong chinh cta bai hoc

HOAT MUC PiCH, YEU CAU GOl Y THUC HIEN
PONG
Néu van dé | Gitp HS c6 hing thi va |GV chi cdn néu tinh huéng dé kich thich nhu
goi dong co vo6i ndi |cau hoc tap clia HS, chua yéu cau HS gidi quyét
dung bai hoc. ngay. Khi HS tiép thu du lugng tri thic toan
hoc cdn thiét trong bai thi sé quay lai gidi quyét.
1. PHUONG TRINH MAT CAU
HDb1 Tim phuong trinh mdt |GV t6 chic, gidm sét, ho trg HS thyc hién.
cau.
Khung Phuong trinh mat cdu. |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
kién thiic
Chuy biém ndm trong, diém |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.
ndm ngoai mdt cau.
Vidu 1 HS hoc ki ndng xdc dinh |GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

tam, ban kinh mat cau.
Xic dinh mot diém nim
trong, ndm ngoai hay
thuoc mat cau.

Luyén tap 1

HS rén luyén ki ndng
xdc dinh tam, ban kinh
mit cau. Xdc dinh mot
diém nam trong, nam
ngoai hay thudc madt
ciu.

GV t6 chiic, gidm sat, ho trg HS thuc hién.

. . 1
Gidi. a) Tam cua mdt cau la I(—Z;O;—E], ban

5 _ 3
kinh cta mat cdu R = 5

b) MIZ=42+%>§=R2 nén mot diém M

ndm ngoai mit cau

Viduy 2 HS hoc ki ndng viét |GV trinh bay, gidng giai cho HS.
phuong trinh mdt cau.
Luyén tap 2 | HS ren luyén ki ndng viét | GV t6 chic, gidm sdt, ho trg HS thuc hién.

phuong trinh mdt cau.

Gidi. a) Phuong trinh mdt cdu tam O(0; 0; 0)
ban kinh R=11a x> +y*+2* =1.




b) Mit cdu duong kinh AB c6 tam la trung

diém Iclta AB, tacéd [ = (%;—2;%} ban kinh la

‘JE.

Phuong trinh mit cau dudng kinh AB la

[x—%)z +(y+2) +(z—%}2 =%.

Vidu3

HS hoc ki nang nhan
biét phuong trinh mdt
cau.

GV trinh bay, giang giai cho HS.

Luyén tap 3

HS rén luyén ki nédng
nhén biét phuong trinh
mat cau.

GV t6 chiic, giam sdt, ho trg HS thyc hién.
Gidi. Phuong trinh da cho tuong diuong véi
phuong trinh (x—2) +(y+3) +2° =25.

Do d6 (S) 1a mit cdu ¢6 tam 13 1(2;-3;0), ban
kinhla R=5.

Nhin xét

biéu kién =xdc dinh
phuong trinh mit cau.

GV trinh bay, gidng giai cho HS.

Vidu4

HS hoc ki ndng nhén
biét phuong trinh mdt
cau.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

Luyén tap 4

HS rén luyén ki nédng
nhén biét phuong trinh
mat cau.

GV t6 chiic, giam sdt, ho trg HS thyc hién.

Gidi. Taco a= —2;b=5;c =—3 nén mit ciu co:

tam la I(—Z;%;—B),

ban kinh R=J4+§+9—24—5 =+J13.

2. MOT SO NG DUNG CUA PHUGNG TRINH MAT CAU TRONG THUC TIEN

Doan mé
dau

M6 hinh todn hoc cta
bé mit Trai Dit trong
mot khong gian Oxyz.

GV trinh bay, gidng gidi cho HS.

B




Moi lién hé gitia vi do,
kinh d6 ctia mot diém
va toa do ctia di€ém do
trong khong gian Oxyz.

Vidu5 HS hoc ki ning tinh |GV trinh bay, gidng giai cho HS.
khoang cach gitia hai

diém trén bé mat Trai
Dit.

Luyéntap 5 | HS rén luyén ki ndng | GV t6 chic, gidm sit, ho trg HS thuc hién.
tinh khodng céch gitia ¥ V2 \2
hai diém trén bé mit Gidi. Ta c6 A(I;O;O) (T i T]
Tréi Dat.
= cos AOB = OA-0B \/—
OA-OB
D¢ dai cung AB la

2,24
2 26871 5808,8230 (km).

— AOB ~ 52,24°.

Trai Tinh khodng cich gitia | GV t6 chiic, gidm sat, hé trg HS thyc hién.
nghiém hai diém trén bé mat | Huéng din: Vao Google Maps, chon chiic ning
Trdi DAt bang cong cu |tinh khoang cach, nhip hai vi tri c4n tinh
ctia Google Maps. khoang c4ch.

3. Phan loai bai tap
Xéc dinh tdm va ban kinh: Cdc bai tap 5.25, 5.28, 5.29.

Viét phuong trinh mat cau: Céc bai tap 5.26, 5.27.

Nhan biét phuong trinh mat cau: Bai tdp 5.29.

Van dung hi€u biét vé mit cau vao tinh huéng c6 tinh thuc tién: Bai tdp 5.30.
IV. DAP SO/HUGNG DAN/LOI1 GIAI BAI TAP

5.25. Mit cau ¢6 tAm I(%;—I;OJ, ban kinh R =3.

5.26. Phuong trinh mit cdu la (x+2)° + y* +(2-5) =4.



5.27. Ban kinh mijt cula R=d(L(P))= %

S 7
Phuong trinh mit ciu cdn tim I x* +(y—3) +(z+1)" = >

5.28. Tam ctia (S) la I(~1;1;—4), ban kinh ctia () 1a R=~/1+1+16+18 =6.

529. a) Ta &b g=L5b=0, c=% va d=30. Vi a’+b’ +¢ —d=1+0+24—5—30<0 nén
phuong trinh da cho khong phdi la phuong trinh mit cau.
b) Tacé a=2,b=-1,c=1vad=0.Via'+b +c’ —d=6>0 nén phuong trinh da
cho la phuong trinh mit ciu c6 tim I(2;-1L1), ban kinh R = N3

¢) Phuong trinh da cho la phuong trinh béc 3 nén phuong trinh d6 khéng phai la
phuong trinh mit cau.

d)Tacéa=0,b=0,c=0 vad=-5. Via’+b’ +¢’ —d=5>0 nén phuong trinh da
cho 12 phuong trinh mit cdu ¢6 taim 1(0;0;0), bdn kinh R = \5.

5.30. Ta 6 A(2;0;0),M(2;1;1)= AM =2 > 1. Do d6, vi trf ctia diém M khong thudc

viing pht séng.

BAITAP CUGI CHUONG V (2 tiét)

I. TONG KET KIEN THU'C
1. Phuong trinh mat phang
~ Mot mit phing di qua M,(x,;y,:2,) va nhan vecto 7 =(A;B;C) lam VTPT thi
phuong trinh ciia mit phing 1a A(x—x,)+B(y-y,)+C(z-2,)=0.
- Néu A(a;030),B(0;6;0),C(0;05¢) va abc #0 thi phuong trinh mit phing (ABC) Ia

£+ % +£ =1 (phuong trinh mit phing theo doan chan).
a o

- Néu mit phing (P) c6 phuong trinh Ax+By+Cz+D=0 thi 7 =(4;B;C) 1a mét
VTPT ctia mt phing (P).
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2. Khoang cach tir mét diém dén mét mat phang
Cho mit phing (P) :Ax+By+Cz+ D=0 va diém M( O;yo;zo) Khodng céch tu
|Ax, + By, +Cz, +D|
JA*+ B +C°

diém M dén mit phing (P) 1a d(M,(P))=

3. Phuong trinh dudng thang trong khéng gian
- Duong thing A di qua diém A(xo;yo;zﬂ) va ¢6 mét VICP u =(a;b;c) thi phuong
X=x,+at
trinh tham s6 ctia A 1a qy = y, + bt
zZ=2z5+ct

~ Duong thing A di qua diém A(x,59,32,) va ¢6 mot VICP i =(asbsc) va abe #0

thi phuong trinh chinh tic ctia A 1a i _by L
a c

x=x,+at
- Néu dudng thing A c¢6 phuong trinh tham $6 < y =y, +bt hodc phuong trinh

z=z,+ct

chinh thc 20 =7 _by 0 =2 %0 ¢y duong thang A di qua diém A(xU:J’U:Zo) va
a ¢

nhan vecto "= (a;b;¢) lam VTCP.
4. M6t s6 céng thiic tinh géc trong khéng gian
- Goc gifia hai mjt phing (P),(Q): Goi ﬁ'z(A;B;C) va ;':(A';B';C') lin ligt la
VTPT cia (P) va (Q). Khi dé, ta co:
|f_’f n |44+ BB +CC|
] | | JA +B +C AP+ B +C*

cos((P),(Q)) =|cos(ﬁ,;)|

~ Goc gitta dudng thing A va mit phing (P): Goi 1 =(A;B;C) va i =(asb;c) 1an lugt
12 VTPT ctia (P) va VTCP cuia A. Khi dé, ta co:
|r71' | |Aa+ Bb+Cc|

sin(A,(p))=|c‘3$(ﬁ i) |ﬁ| |ﬁ| VA + B+ C* Na? + b+




- Goc giita duong thing A va dudng thing A": Goi i =(a;bic) va u =(a’;b';c") lan
lugt1a VTCP ctia A va A". Khi do, ta c6:
|ﬁ U |aa’ +bb' + cc’|

|| |u| Na +b +¢ Na? +b7 + 7

cos(A,A’) =|cos(ii,;)| =

5. Phuong trinh mét cau

~ Mit cdu c6 tam I(a;b;c) va c6 ban kinh R thi 6 phuong trinh 1a

(x—a) +(y=b) +(z-c) =R
— Phuong trinh ¢6 dang x* + y* + 2" —2ax —2by —2cz +d =0 la phuong trinh mt cdu
khi va chi khi a’+b’+¢"—d>0. Khi d6, m§t cdu c6 tam I(a;bic), ban kinh
R=~Na*+b* +c* —d.

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

- GV cho HS ty tong két kién thiic ctia chuong va trién khai lam bai tap trac nghiém
trén 16p (co6 thé ding mdy chiéu).

- Bai tdp ty ludn, GV c6 thé phan cdc dang bai tap dé HS 6n tap.

1. DAP SG/HUGNG DAN/LOI GIAI BAI TAP

A.Trac nghiém

531.1D 5.32.D 5.53.B 5.34.C 5.35.C
5.36. D 5.37. A 5.38.C 5.39. A
B. Tuluan

5.40. a) Ta ¢6 ﬁz(—l;l;3),ﬁ=(—2;—2;4) nén ﬁ=[ﬁ,f€]=2(5;—1;2) A mot
VTPT clia mdt phing (ABC).
Phuong trinh mit phing (ABC) la:
5(x—1)-1(y—0)+2(z+1)=0< 55—y +2z-3=0.



5.41.

5.42.

5.43.

b) AC =(-2;-2;4)=-2(L;,-2) 14 mot VTCP ciia dudng thing AC nén phuong

trinh chinh tic ctia dudng thing AC1a xT—l = % = z_-;l

¢) Trung diém ctia AC la I =(O;—l;1), ban kinh ctia mat cdu dudng kinh AC la
A 2

R= TC = 6. Phuong trinh mdt cau la x” + (y * 1)2 + (z — 1)2 =6.
d) Mit cau tdm A va di qua B ¢6 ban kinh la R= AB = \/E Phuong trinh mat cau
cintim 1 (x—1)" +y* +(z +1) =19.
Vi duong thing d c¢6 mét VICP é=(LL-2) va d di qua A(L,-2;4), ta c6
OT& &2 (l;—2;4) nén #= [a’&[} = —3(0;2; l.) 13 mot VIPT ctia mdt phing chiia d va
gbc toa do O. Phuong trinh mdt phdng chiia d va gdc toa do O la:
0(x—-0)+2(y-0)+1(z-0)=0<2y+z=0.
_p+2+4—q_2

i+4+4
b) Mit phing (Q) song song v6i (P) c6 mot VTPT la n_Q' = (L-2;2), mit phing (Q)
di qua A(l;—l;z). Phuiong trinh mit phing (Q) la:

a) Ta co: d(A,(P))

(x-1)-2(y+1)+2(z-2)=0 x -2y +2z-7=0.

¢) Mit phing (P) c6 mot VIPT la 7 =(1;-2;2), AB =(-2;2;-2), do d6 mit phing
(R) c6 mot VIPT la iy = ,AB | = ~2(0;131).

Phuong trinh (R) 1a 0(x—1)+l(y+l)+l(z—2)=0<::>y+z—1=0.

a) Duodng thing d di qua M(O;I;O) va c6 mot VICP 1a ii =(1;2;2), dudng thing
d' di qua N(-1;-2;3) va c6 mot VTCP la ¥ =(2;2;-1).

Dit # =[£E,17]= (—6;5;—2).

Taco W:(—1;—3;3):> 7i-MN=6-15—6=-15=0 suyra dvad’ chéo nhau.
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5 .440

5.45.

5.46‘

b) Pudng thing A song song véi d va A di qua A(1;0;2), dudng thing A c6 mot

B} q = 2
VTCP I 7 = (1;2;2). Phuong trinh dudng thing A la = : =§= 2 —.

¢) Mit phidng (P) chiia A va dudng thing d nén chia diém M, ta ¢6 u = (1;2;2),

AM =(-1L1-2), mit phing (P) c6 mét VTPT la np = [u AM] 3(2;0;-1).

Phiiong trinh mit phing (P) 1a 2(x—1)+0(y —0)-1(z-2)=0 < 2x -z =0.
d) Phuong trinh mit phing (Oxz) la y =0.

Phuong trinh dudng thing d: % = yT_l =

to | &

Tt phuong trinh duong thing d, tacho y=0= x = —%; z=-1.
Toa d¢ giao diém ctia d va (Oxz) 1a (—%;0;—1].

Mt phing (P) c6 mét VIPT I n, =(1,-2;-2), dudng thing d c6 mét VICP Ia
4, =(215-1), do d6 n, =| m,1, | =(4-35) 1a mot VTPT clia mit phing (Q) chita
d va vudng goc véi (P).

Phuong trinh mit phing (Q) la:

4(x-1)-3(y+1)+5(z-0)=0 < 4x -3y + 5z -7 =0.

Pudng thing d c6 mot VICP1a u, = =(1;2;-1), di qua M(-1L10).
Puong thing d'co mot VICP I u, =(L1:2), diqua N(1;2:-1).

Vi mit phing (P) chia d va song song v6i d'nén mit phdng (P) c6 mot VTPT la
=[] (5-31)

Phuong trinh mit phing (P) la:

5(x+l)—3(y—l)—l(z—0)=0 < 5x-3y—z+8=0.

Mot VTPT ciia (P) la n, =(L—-1~-1), mot VIPT ctia (Q) 1 m, =(2L~1). Vi mit
phang (R) vubng goc v6i ca (P) va (Q nén (R) c6 mot VIPT la

n, = [np,nQ] (2-1;3).



5.47.

5.48.

5.49.

5.51.

5.52.

Phuong trinh mit phing (R) la:

2(x+1)-1(y-2)+3(2-0)=0 <> 2x - y+3z+4=0.

a) Dudng thang d c6 mot VICP la uj =(1;2;-2), di qua diém A(-2;-3;3).

Dudng thing d' ¢6 mot VTCP la u_d: = (—1;1;2), di qua diém B (1;—2;0).

Ta c6 [QZ] =(6:0;3), AB=(3;1,-3) = [Z Z] .AB=9%0. Do d6 hai dudng
thdng d, d' chéo nhau.

J6

b) Ta ¢6 cos(d, d')= =?:>(d,d')s=

cos(;d’,u—d.)
Pudng thing d ¢6 mot VTCP la i =(2;-2;1), mit phing (P) c6 mot VIPT L
i =(1;1;—2). Tacéd sin(d,(P)) =|cos(ii,ﬁ)| z% — (d,(P)) ~15,8°,

Goi ba vi tri trén mat bé la A, B, C thi tam gidc ABC la tam gidc déu canh bang 2 m.
Goi day doi lan lugt la AA', BB, CC'c6 d¢ dai lan lugt 1 4 m; 4,4 m; 4,8 m.

Chon hé tryc toa d6 Oxyz sao cho O la trung diém ctia BC, tia Ox chia diém A, tia
Oy chiia diém B, tia Oz di qua trung diém ctia B'C’ va don vi trén cic tryuc 1a mét.

Tacé: OB=0C=1, OA =3 = A'=(V3;0:4),B' = (0154,4),C' = (0:-1;4,8)
= A'F =(—~3:1,0,4), A'C =(~/3;-1,0,8).

Mit phing (A'B'C) c6 mét VTPT 1a 7i = [E"é‘,ﬁ] =0,4-V3(V3;1:5).

Mt phing (ABC) c6 mot VIPT 1a k =(0;0;1).

Do d6 cos((ABC),(A'BC'))=|cos(i.k =%. Géc cin tim khodng 21,8°.
Ta c6 AB=(4;4;-1), miit phing (Oxy) c6 mét VIPT I k = (0;031).

Khi d6 sin( AB,(Oxy))=

cos AB k | AB Oxy))=10°.
J_ ( }’))

Ta c6 AB*=0B*—0A’=2=> AB=+/2. Do 1 don vi dai trong khéng gian Oxyz
tuong ung véi 6 371 km trén thyc té€ nén khodng cich AB la \2:6371~9010 (km).

zoa



Chuong V1. XAC SUAT CO BIEU KIEN

¥ T6NG QUAN

Bl Vi tri, vai tro ctia chuong

- Trong thuc té, ta thudng phai cdp nhét xdc sudt ctia mot bién cd khi biét thém mot
thong tin nao d6. Néu c¢6 thong tin bién ¢6 B xdy ra, cin cdp nhat xdc sudt ctia bién
cb A, tdc la tinh xdc sudt cé diéu kién ctia A véi diéu kién biét B da xdy ra. Noi dung
ctia chuong bao gom khai niém xdc sudt c6 di¢u kién va mét s6 cong thiic o lién
quan (cong thiic nhan xdc sudt, cong thic xdc sudt toan phan va cong thuc Bayes).
Xdc sudt 6 diéu kién la mot chii dé c6 rat nhiéu ing dung trong thuc tién.

- Cacvi dy, bai tap va ting dung ctia chuong dugc 1ay tii chinh thyc t€ cudc séng hodc
rdt gn gfii v6i cudc séng nham trang bi cho HS nhiing kién thiic va ki ning dé cé
thé giai quyét nhiing bai todn tinh xdc sudt thudng gip trong thyc t€. Vi viy noi
dung ctia chuong mang tinh (ing dung cao, thé hién triét i ctia bo sach 1a “Két néi tri
thiic v6i cudc song”.

P cau tao chuong
Chuong nay goém 2 bai hoc va 1 tiét on tap chuong, dugc thuc hién trong 9 tiét. Cu thé
nhu sau:

Bai 18: Xdc sudt c6 diéu kién 4 tiét
Bai 19: Cong thiic xdc sudt toan phan va cong thiic Bayes 4 tiét
Bai tap cudi chuong VI 1 tiét

Kl Mot s6 diém can luu y
Céc bai hoc clia chuong nay lién quan dén cdc kién thtic vé xdc sudt cua 16p 10 va I6p 11.
Khi dé cap téi nhiing kién thic ¢6 lién quan dé, GV can 6n tdp, nhic lai cho HS.

I} GIG1 THIEU CHI TIET CAC BAIHOC
Bai 18. XAC SUAT CO DIEU KIEN (4 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thirc, ki nang

Hoc xong bai nay, HS can dat dugc cdc yéu cau sau:
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Nhan biét dinh nghia xdc sudt c6 diéu kién va y nghia cua khdi niém nay trong
nhing tinh hudng thyc tién quen thudc.

Biét tinh xdc sudt c6 diéu kién tli cong thic, tii bang di liéu théng ké 2 x 2 va tu so
do6 hinh cay.

Ndam dugc va biét van dung cong thitc nhan xdc sudt.

2.Vé nang luc, pham chat

Ning luc tu duy va lap ludn todn hoc.
Ning luc giao tiép todn hoc.
Nang lyc mo6 hinh hod todn hoc.

Ning luc gidi quyét vin dé todn hoc thong qua cdc bai todn thuic tién.

1. NHUNG PIEM CAN LUU Y

C6 géng két noi bai hoc trong sach véi cudc song thuc dang dién ra.

Phat huy tinh tich cyc ctua HS, khic phuc nhugc diém ctia phuong phap truyén thy
mdt chiéu trude day.

Tang cudng cic hoat dong va luyén tap trén 16p, ting cudng su tuong tic hai chiéu
gitia GV va HS.

Sau khi kién thiic méi dugce hinh thanh va déng khung trong Khung kién thic, sé cé
vi du minh hoa. Vi du déng vai tro lam mau cho Luyén tép tiép ndi ngay theo Vi du.

Céc HD, Luyén tap dugc thuc hién ngay tai 16p. GV cho HS suy nghi 5 - 10 phut roi
hoi HS tra 16i. Néu khong c6 HS nao xung phong thi GV chi dinh mét HS. GV co
thé thyc hién viéc chia bai HP, Luyén tdp dé nhu sau: Néu HS lam ding GV sé
trinh bay lai 16i gidi ctia HS d6 cho ré rang va mach lac. Néu HS d6 sai GV sé phan
tich xem sai & dau. Trong moi trudng hgp viéc chia bai Luyén tdp déu rat c6 ich cho
viéc cting c6 kién thiic mai.

I1l. GOl Y DAY HOC

1. Thai lugng
Dy kién phéan b6 thoi gian: 4 tiét. Cu thé nhu sau:

Muc 1: X4c sudt c6 diéu kién 3 tiét

— Muc 2: Cong thiic nhan xdc sudt 1 tiét



2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

Tiét1,2,3

HOAT
PONG

MUC DiCH, YEU CAU

GOl Y THUC HIEN

Néu van dé

Gidi thiéu tro choi “O
cia bi mat” mot tro
choi trén truyén hinh
noi tiéng 6 My.

GV trién khai theo SGK. “Bat mi” rang cic
kién thtic trong bai hoc sé giup ta cho ngudi
choi 161 khuyén.

1. XAC SUAT 6 DIEU KIEN

HD1

Khéi dong cho viéc
hinh thanh khai niém
xdc sudt co diéu kién.

GV cho ca 16p suy nghi trong thoi gian t6i da 5
pht roi chi dinh mot HS trd 16i.

Trd loi: Néu Son lay dugc bt bi den thi trong
11 chiéc bat con lai c6 7 bt bi xanh va 4 bat bi
den. Vay xdc sudt dé Tung ldy dugc but bi xanh

Kkhi biét Sort 18y duge bt bi den 13 % .

kién tu dinh nghia va tu
cong thic.

Khung kién | Trinh bay khdi niém | GV trién khai theo SGK.
thic xdc sudt co diéu kién va

cong thtic tinh.
Vidul Tinh xdc sudt cé diéu | GV trién khai theo SGK.

Luyén tap 1

Tinh xdc sudt c6 diéu
kién tu dinh nghia va tu
cong thic.

HS ty lam, GV goi HS lén bang. GV nhan xét
bai lam va téng két lai phuong phdp giai.

Gidi. a) Bang dinh nghia: Néu B khong xay ra
tic 1a Binh ldy dugc vién bi den. Khi do6 trong
hop con lai 29 vién bi v6i 20 vién bi trang va 9
vién bi den. Vay P(4|B) 2

29

b) Bang cong thiic: Néu B khong xdy ra tiic la
Binh lay dugc vién bi den.

Binh ¢6 10 cdch chon bi den. An ¢6 29 cich

chon tti 29 vién con lai.




n(B)
n(Q)
Binh ¢6 10 céch chon bi den. An ¢6 20 cich
chon vién bi trang.

Vayn(B)=10-29va P(B) =

n(AB)
n(Q)

Véay n(AB) =20-10 vd P(AB) =

P(4B) n4B) 20-10 20

VeyP(4|B)= P(B)  n(B) 1029

Vidu 2

Minh hoa viéc tinh xac
sudt c¢6 diéu kién tu
dinh nghia va tii cong
thdc.

GV trién khai theo SGK.

Luyén tap 2

Minh hoa viéc tinh xac
sudt c6 diéu kién ti
dinh nghia.

Gidi: Theo dinh nghia P(4|B) 1 xdc sudt ciia
A (tdc la xdc sudt khong xudt hién ctia A) biét
ring bién ¢6 B da xdy ra. Vi 4, B doc lap nén
viéc xdy ra B khéng dnh hudng t6i xdc sudt khong
xudit hién ctia A. Dodo P(4|B)=P(4).

Tuong tu P(A |§) la xdc sudt clia A biét rdng
bién c6 B khong xdy ra. Vi A, B doc lap nén
viéc khong xdy ra B khong dnh hudng t6i xdc
sudt xudt hién ciia A. Do d6 P(4|B)=P(4).

Vidu3

Minh hoa viéc tinh xdc
sudt ¢6 diéu kién tu
bang dd liéu thong ké
2x2.

GV trién khai theo SGK.

Luyén tap 3

Luyén tap tinh xdc sudt
c6 diéu kién tli bang da
liéu thong ké 2 x 2. Vi
du 3 dong vai tro lam
mau.

- HS td lam (trong 10 phat). GV goi HS lén
bang.

- GV nhén xét bai lam va tong két lai phuong
phép gidi.

Gidi. Khong gian mau Q la tap hop 4 000 bénh
nhan.

an



a) Goi A 1a bién c6: “Bénh nhan d6 uong thuéc
M”. Bla bién ¢6: “Bénh nhan d6 khoi bénh”.

Ta can tinh P(A|B).

Ta ¢6 B la tap hop con ctia khong gian mau
gom cdc bénh nhan khoi bénh. Do d6:

n(B)

n(Q)

n(B)=1600+1200=2800; P(B)=

AB la bién ¢6: “Bénh nhan d6 uéng thuéc M va
khoi bénh”. AB 1a tap hop con ctia khong gian
mau gém cdc bénh nhén uéng thuéec M va khoi
bénh. Ta co:

B ’ - n(AB)
n(AB)=1600; P(AB)= Q)
Do do
P(A|B)= P(AB) n(AB) 1600 4

P(B)  n(B) 2800 7

b) B 1a bién ¢6: “Khong khéi bénh”. A 1a bién
cd: “Nguoi d6 dung thuée N”. Ta can tinh
P(4|B).

Ta c6 B 1a tip hop con clia khong gian méu
gom cdc bénh nhan khong khoi bénh. Vay
n(B)=800+400=1200.

AB 1a bién ¢&: “Bénh nhan d6 uéng thudsc N
va khong khdi bénh”, AB 1a tap hgp con cta
khong gian mau gém cic bénh nhan udng
thuoc N va khong khoi bénh, suy ra
n(AB) = 400.

Do dé

o(315 =P(EE)=n(ZE)= 400 1
(|) p(E) n(E) 1200 3°




Tiét 4

HOAT
PONG

MUC DiCH,
YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

1. CONG THUC NHAN XAC SUAT

HD2 Khéi dong cho | GV cho HS suy nghi khodng 3 phat r6i héi xem ai
viéc hinh thanh | trd 161 dugc.
cong thiic nhan | 7r4 Ji: Theo cong thiic: V6i hai bién ¢ A va B bt
xdc sudt. ki, P(B) > 0, ta c6:

P(A|B)= P(AB), suyra P(AB)=P(B)-P(A4|B).
P(B)

Khungkién | Trinh bay cbng | GV trién khai theo SGK.

thuic thic nhdn xdc
sudt.

Nhan xét béay la nhén xét | GV trién khai theo SGK.
quan trong, HS
can ghi nhé.

Vidu4 Minh hoa moét dng | GV trién khai theo SGK.
dung cong thiic
nhian xdc sudt va
minh hoa truc
quan bang so do
hinh céy.

Luyéntip4 | Luyén tap dp dung | HS tu lam (trong 5 - 10 phit). GV goi HS 1én bang.
cong thic nhan | GV nhdn xét bai lam va tong két lai phuong phdp
xdc sudt va so do | gidi.

HE Gidi. a) P(XD) = L. > =32
12 11 132
b) P(DD) = iizﬁ P(XX) = iﬁzﬂ
12 11 132 12 11 132
Xdc sudt dé hai vién bi rat ra ciing mau la
20 i 42 _ 62 =ﬂ
132 132 132 66
Vandung | Gidi quyét tinh | HS tu lam (trong 10 phat). GV goi HS Ién bang. GV

huéng mé dau.

nhén xét bai lam va t6ng két lai phuong phap giai.

;



a) +) Trudc khi nguidi cha tré mé cdnh ctia s6 3 thi
ba bién c6 £, £,, E; la dong khd niang. Do do
P(B)=P(E)=P(E) =3,
+) Xét P(H | £): Néu L xdy ra, tdc la sau ctia s6 1
c6 0 t6. Khi do6 sau ctia s6 2 va 3 1a con lliia. Nguoi
quan tro chon mao ctia s6 2 hay s6 3 véi xac sudt nhu
1

5"

+) Xét P(H | E,): Néu £, xdy ra tiic la ctia s6 2 c6
6 t0. Khi d6 chii tro chiac chdn phai mé ciia s6 3 va
thdy con ltia. Vay P(H | E,) =1.

nhau. Vay P(H | E,) =

b) Theo cong thiic tinh xdc sudt c6 diéu kién va cong
thiic nhén xdc sudt ta c6:
P(EH) P(E)P(H|E),

P(E )= a0
P(E, |H)= P}Efﬁ;) _P(E ),’E}ff]; 5) o

c¢) Tu (1), (2) va ciu a, suy ra
P(E3|H) 5 P(H|E2) th
P(EIHY P(H|E) 1
2
Viy P(EE|H):2P(EI|H).

Nguoi choi nén chuyén sang ctia s6 2. Boi vi voi diéu
kién H “ngudi quan tro maé ctia s6 3 thay con lua” thi
xdc sudt dé€ ctlia s6 2 ¢6 6 t0 gdp doi xac suit dé clia

s0 1 ¢coO 0 to.

3. Phan loai bai tap
— Tinh xdc sudt cé diéu kién bang cong thic: Cac bai tép tii 6.1 dén 6.5.
— Ap dung cong thiic nhin xac sudt: Bai tap 6.6.

IV. AP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI
6.1. Goi A 1a bién c6: “Nguoi do rat duge thé s6 107; B la bién ¢6: “Nguoi do rut dugce the
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mang s6 chan”. Ta ¢cé AB = {10} = n(AB) =1.

1
P(B):% Va P(A|B)—%=E.

1

P(4B
(AR) =2
6.2. P(AB) = P(A) - P(B|A) = 0,2 - 0,8 = 0,16

P(4B) 0,16
P(B) 0,51

P(A|B)= ~0,3137.
6.3.2) Goi A 1a bién c6: “T6ng s6 chdm xudt hién trén hai con xic xic bang 77;

A »

B la bién c6: “C6 it nhat mot con xtic xac xudt hién mdt 5 chdm”. Céan tinh P(A | B).

Tacé n(Q) =36; AB={(2,5); (5, 2)} = n(4B)=2= P(4B)= 326
B={(a,b),a,bell,2,3, 4,6} :n(B) 55— 25:})(3) =2
36
25 11
P(B)=1=P(Blol—=—
(8) ( ) 36 36
Titdo P(A|By=LWUB) _ 2
P(B) 11

b) Ta cén tinh P(B | A).

P(A4B)

.Ocaua, tadaco P(AB) = ~2— Can tinh P(A).
P(A) 36

Tacod P(B|A)=

A= {(l) 6); (2} 5); (3; 4)} (4) 3): (5) 2); (6} l)} = H(A) =6= P(A) . % .

Ti d6 P(B|A)=%=%=

6.4. Goi A 1a bién c6: “T6ng s6 cham xuat hién trén hai con xtc xic khong nhé hon 107

1
>

Blabién ¢6: “It nhit mot con xic xdc xudt hién mit 5 chdm”. Cén tinh P(A | B).

AB={(5,6); (5,5); (6, 5)} = n(AB) =3 = P(AB)= 336
= 25 11

P(B)=1-P(B)= e

Vay P(A|B)=M=i.

P(B) 11




6.5. a) Goi A 1a bién c6: “Thi nghiém thd nhét thanh céng” va B la bién ¢6: “Thi nghiém
thit hai thanh cong”. Khi d6 bién c6: “Ca hai thi nghiém déu thanh cong” 13 AB.
Theo cong thiic nhan xéc sudt ta ¢6 P(AB) = P(A) - P(B | A).
Theo bai ra P(A) = 0,7; P(B | A) = 0,9. Thay vao ta dugc P(AB) = 0,7 - 0,9 = 0,63.
b) Bién c6: “Ca hai thi nghiém déu khéng thanh cong” 1a AB . Theo c6ng thiic nhéan
xéc suittaco P(AB) = P(A) - P(B| A).
Ta c6 P(B|A) la xc suit d€ thi nghiém thii hai khong thanh cong néu thi nghiém
thii nhdt khong thanh cong. Do do, tit di kién cha bai todn ta co:
P(B|A)=1-0,4=0,;
P(A)=1-P(A)=1-0,7=0,3. Viy P(AB) = 0,3 - 0,6 = 0,18.
¢) Bién c¢6: “Thi nghiém thi nhédt thanh cong va thi nghiém thd hai khéng thanh
cong” la AB. Theo cong thic nhan xdc sudt ta c6 P(AB) = P(A) - P(B | A). Ta c6
P(B | A) 1a xac sudt dé thi nghiém thi hai khong thanh cong néu thi nghiém th
nhit thanh céng. Do d6 tit dit kién ctia bai todn ta c6 P(B | A) = 1 - 0,9 = 0,1;
P(A) =0,7. Vay P(B | A) = 0,7 - 0,1 = 0,07.

6.6. Goi A la bién ¢6: “Lan 1 Ha lay dugc keo mau cam”; B 1a bién c6: “Lan 2 Ha lay dugc

keo mau cam”. Khi d6 AB la bién c¢6: “Ca hai lan Ha lay dugc keo mau cam”.
6

Goi # 1a s6 keo ban ddu trong tiii. Ta c6 P(A4)=—, P(B|A4)= : s
" n n—

Theo cong thiic nhan xdc sudt ta co:

P(AB):P(A)-P(BM):E-i: 730 Ll S n-90=0=n=10.
n n-1 n-n 3

Vay ban déu trong tai ¢6 10 cdi keo.

Bai 19. CONG THU'C XAC SUAT TOAN PHAN VA CONG THUC BAYES
(4 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thuc, ki nang

- Ném dugc cong thiic xac suat toan phan.

ﬁ‘-rm



Sti dung so d6 hinh cay dé mo ta cong thiic xdc sudt toan phén.

Van dung cong thiic xdc sudt toan phan trong mot s6 bai toan c6 noi dung thuc té va
trong Sinh hoc.

Nam dugc cong thic Bayes. Biét dugc y nghia clia cong thiic nay.

Vén dung cong thiic Bayes trong mdt s6 bai todn ¢ ndi dung thuc té€ ddc biét la chdn
dodn bénh trong Y hoc.

2.Vé nang luc, pham chat

Ning luc tu duy va lap luan toan hoc.
Ning luc giao ti€p toan hoc.
Niang Itic m6 hinh hod toan hoc.

Ning luc gidi quyét vin dé todn hoc thong qua céc bai todn thuc tién.

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

Co gang két noi bai hoc trong sach véi cudc song thuc dang dién ra.

Phét huy tinh tich cyc ctia HS, khac phuc nhugc diém ctia phuong phép truyén thu
mdt chiéu trudc day.

Tang cudng cdc hoat dong va luyén tip trén I6p, tang cuéng sy tuong tac hai chiéu
gitia GV va HS.

Sau khi kién thiic méi dugc hinh thanh va déng khung trong Khung kién thic, sé c6
vi du minh hoa. Vi du déng vai trd lam méu cho Luyén tap tiép néi ngay theo Vi du.

Cac Hoat dong, Luyén tdp dugc thuc hién ngay tai 16p. GV cho HS suy nghi 5 - 10
phit r6i goi HS tra 16i. Néu khong c6 HS nao xung phong thi GV chi dinh mét HS.
GV sé thuc hién viéc chiia bai Hoat dong, Luyén tap dé nhu saw: Néu HS lam dung
GV sé trinh bay lai 16i gidi ctia HS d6 cho r6 rang va mach lac. Néu HS d6 sai GV sé
phén tich xem sai & dau. Trong moi trudng hop viéc chia bai Luyén tép déu rit c6
ich cho viéc cling c6 kién thiic méi.

I1l. GO Y DAY HOC

1. Théi lugng
Dy kién phan bo thdi gian: 4 tiét. Cu thé nhu sau:
- Muc 1: Céng thiic xdc sudt toan phin 2 tiét
- Muc 2: Cong thiic Bayes 2 tiét
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2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

Tiét 1,2

HOAT
PONG

MUC DIiCH, YEU CAU

GO1Y THUC HIEN

1. CONG THUC XAC SUAT TOAN PHAN

sudt toan phan dé giai
quyét van dé€ dit ra trong
tinh huéng mé dau Muc 1.

Néuvindé |Tinh huéng dit ra nhu | GV trién khai theo SGK.
cdu can co6 cong thiic xdc
sudt toan phan.
HD1 Khéi dong cho hinh | GV cho ca 16p suy nghi trong thoi gian t6i
thanh cong thiic xdc sudt | da 5 phat réi chi dinh mét HS tra 1oi.
toan phan. Trd 16i: a) P(A) = 0,75;
P(4)=0,25; P(B| A)=04 P(B|4)=0,9.
b) Nha t6 chiic quan tim t6i P(B) nhit.
Khung kién | Trinh bay cong thic xdc | GV trién khai theo SGK.
thiic sudt toan phan.
Vidul Minh hoa van dung cong | GV trién khai theo SGK.
thiic xdc sudt toan phan
trong mot bai todn c6 noi
dung thyc tién.
Luyéntap 1 | Van dung cong thiic xdc | HS ty lam (trong 10 — 15 phat). GV goi HS

lén bang. GV nhan xét bai lam.

Gidi. Goi A 1a bién c6: “Troi mua” va B la
bién c6: “Ban hét vé”.

Theo bai ra P(A) = 0,75.

Suy ra

P(4)=1-P(4)=1-0,75=0,25.

Ta co:

+ Néu troi mua thi xdc sudt ban hét vé la 0,4.
Vay P(B| A) = 0,4.

+ Néu troi khong mua thi xdc sudt ban hét
vé1a0,9. Vay P(B|4) =09.




Thay vao cong thiic xdc sudt toan phéan ta
dugc:

P(B)=P(A)- P(B| A) + P(A)- P(B| A)
=0,75-0,4+0,25-0,9
=0,3+0,225=0,525.

Chuy

Gi6i thiéu phuong phédp
mo td tric quan cong
thiic xdc sudt toan phan
diing so do hinh cay.

GV trién khai theo SGK.

Luyén tap 2

Duling s¢ d6 hinh cay giai
quyét cau héi tuong tu
nhu trong Vi du L.

GV cho ca 16p suy nghi trong théi gian t6i
da 5 pht r6i chi dinh mét HS tra 16i.

Trd 16i. Hai nhanh cAy di t6i B 1a OAB va
OAB. Nhu vy

P(B) =0,4-0,7 + 0,6 - 0,6 = 0,64.

Véan dung

Van dung céng thic xdc
sudt toan phan dé giai
mot bai todn di truyén.

GV trién khai theo Huéng dan trong SGK.

Luyén tap 3

Van dung cong thic xdc
sudt toan phén, tiép tuc
trién khai bai todn di
truyén néu trong van

dung.

HS ty lam (trong 10 - 15 phat), GV goi HS
lén bing. GV nhan xét bai lam va t6ng két
lai phuong phdp gidi.

Gidi. Goi K 1a bién c6: “Cay con nhdn gene B
tti bo”; H la bién c6: “Cay con nhan gene B
tii me”; F 1a bién c6: “Cay con c6 kiéu gene
BB”.

Theo gid thiét, K va H doc lap nén

P(F) = P(K) - P(H).

+ Tinh P(K): Theo coéng thiic xdc sudt toan
phéan

P(K)=P(A)-P(K| A)+ P(4)- P(K | 4). (1)
P(K|A) 1a xdc sudt d€ cay con nhén gene B tu
b6 véi diéu kién bo co kiéu gene bb.

Vay P(K | A) = 0.




P(K | A) la xdc sudt dé cay con nhan gene B
tti b6 véi diéu kién bo c6 ki€u gene Bb.

1

=

Thay vao (1) ta dugc P(K) = 0,3.

+ Tinh P(H): Tuong tu P(H) = 0,3. Vay

P(F) = P(K) -P(H) = 0,3 -0,3=0,09.

Viy i 1é cay con c6 ki€u gene BB la khodng 9%.
b) Goi G 1a bién ¢6: “Céy con c6 kiéu gene Bb”.
ViG=EUF va hai bién ¢6 E, Fxung khic nén:
P(G)=P(E)+P(F)=0,49+0,09=0,58 .

Vay P(K | )=

Vay P(G)=1-P(G)=1-0,58=0,42.

Vay ti 1é cay con c6 ki€u gene Bb la khoing
42%.

Tiét 3,4
HOAT .
PONG MUC PICH, YEU CAU GOI1Y THUCHIEN
2. CONG THUC BAYES

Néu van dé

Khai dong cho nhu cau
can cé cong thiic Bayes.

GV trién khai theo SGK.

HD2

Phan biét P(A | B) va
P(B| A).

GV cho ci 16p suy nghi trong thoi gian 5
pht réi chi dinh mot HS tra 1.

Trd loi: a) « P(A | B) la x4c suét d€ 6ng M mdc
bénh hiem nghéo X v6i diéu kién xét nghiém
cho két qud la duong tinh.

« P(B | A) la xdc sudt d€ xét nghiém cho két
qud duong tinh v6i diéu kién éng M mdc bénh
hiém nghéo X.

b) P(B| A) = 0,95.

Két ludn 6ng M cé xdc sudt 0,95 mdc bénh
hiém nghéo X 1a khong dung.




Khung kién
thiic

Trinh bay cong thic
Bayes va y nghia ctia n6.

GV trién khai theo SGK.

Vidu 2

Minh hoa cach van dung
cong thiic Bayes.

GV trién khai theo SGK.

Luyén tap 4

Vin dung cong thiic
Bayes. Vi du 1 dong vai
tro [am mau.

HS ty lam (trong 10 - 15 phuat). GV goi HS
1én bang. GV nhan xét bai lam va téng két lai
phuong phép gidi.

Gidi. Goi A la bién ¢6: “Chai rugu la rugu
loai I”. B 1a bién c6: “Ong Tung xac nhan day
la rugu loai I”. Bai todn yéu céu tinh P(A | B).
Ap dung cong thic Bayes ta c6

o P(A)P(BI4)

P(A4)-P(B|A)+P(4)-P(B|4)

Ta cin xéc dinh P(A), P(4), P(B|4)
vaP(ByZ).

Ta c6 P(A) = 0,3;
P(4)=1-P(4)=1-0,3=0,7.

P(B | A) la xac suat d€ mdt chai rugu loai I

dugc 6ng Tlung xdc nhén 1a rugu loai I. Theo
bairatacoé P(B|A)=09.

P(B | 2) la xdc sudt dé mot chai rugu khong
phai loai I diigc 6ng Tung xdc nhén nhdm la
rugu loai L.

Theo bai ra ta cé P(B | Z) =1-0,95=0,05.

Thay vao cong thiic Bayes ta duoc :

P(A|B)= 0,3-0,9
0,3-0,9+0,7-0,05

~(0,8852.

Vidu3

Gidi quyét tinh huéng mé
ddu Muc 2. Tinh P(A | B).

GV trién khai theo SGK.




Luyén tap 5 | Tiép tuc d€ hoan thanh | HS ty lam (trong 5 - 10 phat). GV goi HS lén

Vidu 3. bing. GV nhdn xét bai lam va tong két lai
phuong phép giai.
Ddp s6: a) p = 0,002;
b) P(A|B)= 0,002 - 0,95

0,002 -0,95+0,998 - 0,01
~0,16.
Vidu4 Van dung cong thic | GV trién khai theo SGK.
Bayes trong chdn dodn
bénh.

3. Phan loai bai tap
— Bai tdp dp dung cong thiic xdc sudt toan phan: Bai tap 6.7, 6.8, 6.9, 6.10a.
- Bai tdp ap dung cong thiic Bayes: Bai tap 6.10b, 6.11.

IV.DAP SO/ HUGNG DAN/ LOI GIAI
6.7. Goi A la bién c6: “Mdy bay xudt hién & vi tri X”; B la bién c6: “Mdy bay bi ban roi”.
Ta c6 P(A) = 0,55 va P(Z) =1-0,55 = 0,45.

Néu mdy bay xuét hién tai X thi ¢6 hai qua tén lta ban lén. P(B | A) 1a xdc sudt dé
mdy bay roi khi ¢6 hai qua tén ltia ban lén.

Ta tinh xéc sudt cia bién c6 doi P(E| A): “May bay khong roi khi ¢é hai qua tén ltta
bin lén”. P("B"[A) = (1-0,8)-(1-0,8)=0,2> =0,04.

Vay P(B| A)=1- P(B|4)=1-0,04=096.

P(B | Z): Néu mdy bay xudt hién tai Y thi c6 mot qua tén lta ban 1én. Mdy bay roi
khi bi qua tén Iita nay ban tring. Do d6 P(B|4)=0.8.

Theo cong thiic xdc suat toan phan

P(B)= P(A)-P(B| A)+ P(4)-P(B| 4)=0,55-0,96+0,45-0,8 =0,888.

6.8. Goi A 1a bién c6: “Bat dugc tho trang tli chuéng II7;

B la bién ¢6: “Sau d6 bit dugc thé trang tif chudng I”.
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Theo cong thiic xc sudt toan phin P(B) = P(A)- P(B| A)+ P(Z) ; P(B | E).

3 = 3 7

Taco P(4A)=—; PlA)=1-PlA)=1——=—.

( ) 10 ( ) ( ) 10 10
Néu A xdy ra thi chuong I ¢6 5 thé den va 11 tho trang. Vay P(B|A)=%.

10

Néu A khong xdy ra thi chuong I ¢é 6 tho den va 10 tho tring. Vay P(B | E) =T

Viy P(B)=— .1, 7 10 _109

10 16 10 16 160
c6 ddu OTK”. Ta cin tinh P(B). Theo cong thiic xdc sudt toan phan ta cé:
P(B)=P(A)- P(B| A)+ P(A)- P(B| A).

Theo gid thiét P(A) = 0,8, do d6 P(4) =1-0,8=0,2.

6.9. a) Goi A 14 bién ¢d: “Linh kién dién ta dat tiéu chudn”; B 1a bién ¢&: “Linh kién dién tu

Tinh P(B | A): Day la xac suat dé linh kién dién ti dat tiéu chudn c6 ddu OTK. Theo

gid thiét tacé P(B | A) = 0,99.

Tinh P(B|Z): Pay la xdc sudt d€ linh kién dién td khong dat tiéu chudn ¢ diu
OTK. Theo gié thiét néu linh kién dién ti khong dat tiéu chuén thi né khong c6 ddu

OTK véi xdc sudt 0,95. Vay néu linh kién dién ti khong dat tiéu chuéin thi né c¢6 ddu

OTK véi xéc sufit 1a 1 - 0,95 = 0,05, suy ra P(B|A) = 0,05.
Vay P(B)=0,8-0,99+0,2-0,05 = 0,802.
b)

B BB B

P(E) =0,8-0,01 +0,2-0,95 =0,198.



6.10. a) Goi A 1a bién c6: “Van dong vién thuoc doi I”; B 1a bién c6: “Van dong vién thudc

doi IT”; E 1a bién c6: “Van dong vién dat huy chuong vang”. Tacé B = A.
Theo cong thiic xdc suat toan phan ta co:

P(E)=P(4)-P(E|A)+P(A4)-P(E|4).

P(A)=%, P(4) = P(B)=%.

P(E | A) a xdc sudt d€ van dong vién thudc doi I dat huy chuong vang. Theo bai ra ta
c6 P(E | A) = 0,65.

P(E | E) 1a xdc sudt d€ van dong vién thudc déi II dat huy chuong vang. Theo bai ra
ta céP(E | Z) = 0,55.

. 5 7
Thay vao ta dugc P(E)= T 0,65+ Y 0,55 =~0,5917.

b) Theo cong thiic Bayes va cau a, ta ¢

5
P(4)P(EI4) 15 %%
P(E) 0,5917

P(4|E)= =0,4577.

6.11. a) Goi A 13 bién c6: “Thu do l1a thu rac”; B 1a bién c6: “Thu do bi chin”.

Ta c6 P(A) = 0,03; P(4)=0,97; P(B|A4)=0,95; P(B|A4)=0,01.
Ta phai tinh P(A | B). Cong thiic Bayes cho ta

P(A|B)= P(4)-P(B|4) 003095
P(A)-P(B|4)+P(4)-P(B|4) 0,03-0,95+0,97-0,01

0,746.

b) Ta phai tinh P(4|B).
Taco P(B|A)=0,1=> P(B|4)=0,9 P(B|4)=0,95=>P(B|4)=0,05.

Cong thtic Bayes cho ta

P(A1B)=—= P_(Z_)'P(EQ) _ - 09709 4408
P(4)-P(B|A)+P(4)-P(B|4) 0.97-0,9+0,03-0,05



¢) Tui cau a, ta thdy xdc sudt mot tha la tha rdc néu biét rang thu do bi chdn 14 0,746.
Nghia la trong s6 cac thu bi chan c6 khodng 74,6% thu rdc. Vay trong s6 cac thu bi
chdn c6 100% - 74,6% = 25,4% la thu duing.

T cau b, ta thiy xdc sudt d€ d6 la thu dang néu biét rang thu d6 khong bi chin la
0,998. Nghia la trong s6 cac thu khong bi chan c6 khoang 99,8% thu ding. Vay trong
s6 cac thu khong bi chdn c6 100% - 99,8% = 0,02% la thu réc.

BAI TAP CUGI CHUONG VI (1 tiét)

1. GO1Y DAY HOC
- GV h¢ théng lai kién thic li thuyét (cé thé chudn bi slide tong két kién thiic).
- Tuy tinh hinh thuc t€ ctia 16p, GV c6 thé cho HS chita m¢t s6 bai tdp & Bai tap cudi
chuong VI theo dung y si pham ctia minh.
I.DAP S6/ HUGNG DAN/ LOI GIAI

A.Tricnghiém
14 4 2 ]. 2
6.12. Dap 4n A. P(AB) = P(A)-P(B | A) R
= 24 3 = - — 31 3
6.13. Dap 4n D. P(4) = P(BA)=P(4)-P(B|4) = e
= 12 B 117
6.14. Dép 4n B. P(B) = P(BA) + P(BA) = —+—=—.
g L (58] 15 20 60

6.15. Ddp 4n A. Goi E la bién c6: “Chiéc keo thi nhat 1a s6 ¢6 la den”; F la bién ¢8: “Chiéc
keo thit hai 12 s6 co la den”.
Tacé P(EF)=P(E)-P(F|E);
_P(E)=£; p(F| E):Ej p(g]:)zi.ézﬁzl.
10 9 10 9 9 3
6.16. Dap an B. Goi E 1a bién c6: “Chiéc keo thii nhit la s6 c6 la tring”; F la bién c6:
“Chiéc keo tha hai 13 s6 ¢6 la tring”.

4 3

Tacé P|E)=—; P(F|E)=—.

aco P(E)=%: p(r| )=
i 4 3 12 2



6.17. Dap dn D.
Goi E la bién c0: “Chiéc keo thi nhat la s ¢6 la den”; F 1a bién c¢6: “Chiéc keo thi hai
la s6 c6 la trdng”.
6 4
Tacé P(E)=—; P(F|FE)=—.
(B)=-2; P(F|E)=1

) 6
Vay P(EF)=—o

B. Tu luan
6.18. Goi E la bién c6: “Ngudi dé dung thudc X7, F 1a bién cd: “Nguoi do khoi bénh”.
2 400 2 800

P(E)=="=; P(F)=""—.
®)=2000" "7 000

P(EF)— 1600 P(EF): 1 200

4000 4 000

P(EF) 1600 2
P(E) 2400 3

a) P(F|E)=

P(EF) 1200

B FLEL )= P(F) 2800

k)
-]

6.19. Goi A 14 bién c6: “Hoc sinh d6 hoc khd mén Toéan”,
B 14 bién ¢6: “Hoc sinh d6 hoc khd mon Vat Ii”.

Tii bai ra ta c6 P(A)=%; P(B)z%; P(EE):%.

a) Ta ciin tinh P(AB). Ta c6 P(AB)=P(A)+P(B)-P(AUB).

Lai c6 P(Au3)=1—P(Z§)=1—2—15=%.

Viy P(4B)= 2 l-22= 2

b) Cén tinh P(AB). Tac6 A= AB U AB=> P(A4)=P(A4B)+P(4B)

= 14 6 8
P|l|AB)|=P(A)-P(4AB)=———=—.
= ( ) )P ) 25 25 25



P(4B) 6
P(B) 16

&) P(A|B)= %

6.20. Goi A la bién c6: “Nguai choi chon chudng I,
B la bién ¢6: “Ngudi choi bat dugc con ga mdi”.

g 2 5 —
P(d)=3; P(A):l—P(A):E; P(B|4)=; P(B|A)=§.
P(B) = P(A)- P(B| A)+ P(E)-P(B|Z)=l-§+3-§=5—iz0,6548.
6.21. Goi A 1 bién ¢6: “Ngudi d6 ¢ bénh nén”,
Bla bién c8: “Nguidi d6 c6 phan ting phu sau tiém”.
Tac6 P(A) =0,18; P(4)=0,82;
P(B| A) =035 P(B|4) =0,16.

Ta can tinh P(A|B). Theo cong thiic Bayes ta c6:

P(41B)== P(4)-P(B|4) 0,063

(4)-P(BI4)+P(A)-P(B|4)  0,1942 ~0,3244.



HOAT DONG THUC HANH TRAI NGHIEM

KHAO SAT VA VE DO THI HAM SO V&1 PHAN MEM GEOGEBRA

(2 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thic, ki nang

St dung dugc phan mém GeoGebra dé€ khao sat va vé d6 thi ctia ham s6, dac biét déi véi

nhiing ham s6 phiic tap.

2.Vé nang luc, pham chat

— Reén luyén nang luc st dung cong cu, phuong tién hoc todn.

— Bdi dudng hiing thu hoc tap, y thic lam viéc nhém, y thiic tim t6i, khdm phd va sdng

tao cho HS.

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

— Phan mém GeoGebra cung cdp chiic ning tinh todn hi¢u qua trén cdc ham s6: tinh

dao ham (cd cdp mot va cdp cao); tim cuc tri; tim gid tri I6n nhét va gia tri nho nhat
(néu cb); tim céc duong tiém can (néu cd) va vé d6 thi ctia ham s6. Do do, c6 thé
st dung GeoGebra dé khao sat cac tinh chat cta ham s6, tinh todn va vé d6 thi cta
ham s6, nhat la trong nhiing truong hop phuc tap.

Vi cau Iénh Tiéng Viét khong nhdt quan & tiing phién ban ctia GeoGebra nén trong
SGK Todn 12 ching toi trinh bay cic cau l¢nh Tiéng Anh. GV ciing nén khuyén
khich HS sti dung cau lénh Tiéng Anh vi viia ngan gon, goi nghia, lai nhit quan. Tuy
nhién, d€ thudn lgi cho nhiing HS chua thanh thao Tiéng Anh, SGK ¢6 dua ra chay
vé€ cac cau 1énh Tiéng Viét tuong (ing (nhung GV cén luu y cho HS la ct phap lénh
Tiéng Viét c6 thé khidc nhau tuy phién ban GeoGebra va ho trg cac em khi can).

Chudn bi: Chuéin bi méy tinh c6 cai dat phin mém GeoGebra hodc cé két noi
Internet.

lll. GO1 Y DAY HOC
— Phén b6 thoi gian: 2 tiét.

4



— Thuic hién:

+ HS thuc hanh trén mdy tinh c6 cai dit phan mém GeoGebra hodc c6 két néi Internet
dé dung phién ban GeoGebra online. O nhiing trudng c6 diéu kién, nén thuc hanh

tai phong may tinh.

+ HS thyc hién lai theo goi y & cic vi du mau trong sach, sau dé c6 thé thuc hién yéu

cau tuong ing trong phan thyc hanh hodc ty thyc hanh.

HOAT PONG MUC PICH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN, PAP AN

1. Tinhdaoham | Gi6i thiéu cic cau lénh | GV luu y HS céch nhap 1énh va trg gitp

cua ham so tinh dao ham ctia ham s6. | cdc em khi can.

2. Tim cuc tri, Gi6i thiéu cdc cau lénh | GV luu y HS ciach nhap 1énh va trg giap

gia tril6n nhdt, | tim cuc tri, gid tri 16n | cdc em khi can.

gia tri nhé nhdt | nhét, gid tri nho nhét.

(néu ¢o) ctia

ham s6

3.Tim cac duong | Gidi thiéu cdu lénh tim | GV luu y cho HS céch doc két qua.

tiém can clia cédc dudng tiém can clia

do thi ham s6 d6 thi ham s6.

4. Vé do6 thi Gi6i thiéu cau lénh vé | D€ vé d6 thi ham 06, ta chi cAn nhap ham

ham s6 do thi ham s6. s6 vao 0 lénh, phan mém sé ty dong vé.
Tuy nhién, luu y cho HS la déi véi ham
phén thtic, can dung cau lénh tim va vé
thém cdc tiém cin dé€ cé hinh anh truc
quan, chinh xac hon vé do6 thi ham s6.
Ciing luu y 1a chuong trinh chi yéu cau
vé do thi ctia ham s6 béc ba va ham phéan
thic don gian. Vi thé trong SGK phan
16n chi trinh bay cdc vi du loai nay, méc
du phan mém GeoGebra c6 thé ho trg
hiéu qua viéc vé d6 thi ctia cdc ham s6
phtic tap hon.

Tdong két Danh cho dy phong, | GV st dung tuy tinh hinh thyc té cua 16p

tong két lai ndi dung
ctia tiét hoc, din do
cong viéc vé nha.

hoc.




VE VECTO TONG CUA BA VECTO TRONG KHONG GIAN BANG
PHAN MEM GEOGEBRA (1 tiét)

I. MUC TIEU

1. Vé kién thirc, ki nang
- St dung dugc phdn mém GeoGebra dé vé hinh ba chiéu.

~ Nam dugc quy tic hinh binh hanh va quy tac hinh hop trong phép cong vecto.

2.Vé nang luc, pham chat
- Reén luyén ning luc sti dung cong cu, phuong tién hoc todn.

— Bdi dudng hiing thu hoc tap, y thic lam viéc nhém, y thic tim t6i, khdm phd va sing
tao cho HS.

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y
— Chuén bi mdy tinh ¢6 cai dat phan mém GeoGebra hodc c6 két noi Internet;

— SGK huéng dan HS vé theo phién bin GeoGebra Classic. GV chli dong c6 nhiing
diéu chinh phii hgp néu diing cac phién ban khac.

Ill. GO1 Y DAY HOC
— Phén b6 thoi gian: 1 tiét.
— Thuic hién: HS thuc hanh trén mdy tinh c6 cai dit phan mém GeoGebra hodc cé két
ndi Internet dé ding phién bin GeoGebra online. O nhiing trudng c6 diéu kién, nén
thyc hanh tai phong mdy tinh.

HOAT DONG MUC PiCH, YEU CAU GOl Y THUC HIEN, PAP AN
Vé vecto tong | V6i bon diém A, B, C, D | GV luu y HS céch nhip lénh theo
cia ba vecto | cho trudc trong khong gian | huéng dan trong SGK va trg gitp cic
¢6 chung gdc | Oxyz, HS cin xdc dinh diém | em khi cén.
cho trudc F sao cho:

AF = AB+ AC + AD.




PO DAI GANG TAY (GANG TAY CUA BAN DAI BAO NHIEU?) (2 tiét)

I. MUC TIEU
1. Vé kién thiic, ki nang
— Thuc hién dugc hoat dong thu thap s6 liéu ghép nhém khi viéc thu thap chinh xac
s0 liéu c6 thé gdp kho khin.
— So sanh s6 trung binh, d¢ l1éch chudn cta hai mau s6 liéu ghép nhéom dé€ rut ra mét
sO két ludn.

2.Vé nang luc, pham chat
— Reén luyén ndng luc stt dung cong cu thong ké d€ gidi quyét bai todn thuc tién.
— B6i dudng hting thi hoc tap, y thiic lam viéc nhém, ¥ thiic tim toi, khdm phd va sing
tao cho HS.

Il. NHUNG DIEM CAN LUU Y

— Bai nay tiép tuc noi dung phan hoat dong thuc hanh trai nghiém véi s6 liéu ghép
nhom & 16p 11. Viéc do do dai gang tay nhu da m6 ta 6 muc 1. ¢ thé khé dé€ xic
dinh chinh xdc s6 do, viéc dua ra cdc khodng cé sin trong phiéu gitp viéc thu thap
dii liéu nhanh chong va tién loi.

— Truong hop cé nhiing s6 do nam ngoai pham vi cic nhém trong phiéu, GV ¢o thé
bd sung thém cdc nhém cho thich hgp.

— GV ciing ¢6 thé thay d6i d¢ rong clia cdc nhém, ching han st dung cic nhém:
[16; 18), [18; 20)....; luu y rang s6 nhom khong nén qua it hay qua nhiéu.

GV c¢6 thé lya chon mét dac diém khac dé thu thap di liéu, chang han: do dai sai tay,
do6 dai ban chan, do rong budc chan, thanh tich nhdy xa,...

1Il. GOl Y VE DAY HOC

1. Theoi luong
Bai hoc c6 thé dugc tién hanh trong 2 tiét, cy thé nhu sau:
— Tiét 1: Thuc hién HP1, HD2, HD3;
— Tiét 2: Thuc hién HD4, HD5.



2. Thuc hién cac hoat déng chinh ctia bai hoc

Tiét 1
HOATPONG | MUC PICH, YEU CAU GOl1Y THUC HIEN

Néu van dé Dua ra bai todn thyc té | Phu nd, tré em, nhing nguoi cé gang tay
cho HS. nho gap khoé khin hon khi choi dan piano

v6i ban phim kich thudce tiéu chuén.

HD1. Thu thap | Thu thap di liéu vé do | GV phét phiéu khdo sit va huéng dan HS

dii liéu dai gang tay trén hai | do do dai gang tay.
nhém HS nam va n. GV huéng dan HS luu di liéu vao bang 1

dya trén két qua do ctia tling em trong moi
nhém.

HD2,HD3 Toém tat va trinh bay dit | GV yéu cdu HS lap bang tan s6 ghép nhém,
liéu bang bang thong ké, | vé bi€u do tdn s6 minh hoa va tinh s6 do s6
bi€u do, va cic s6 do: s6 | trung binh, phuong sai ctia dit liéu thu dugc
trung binh, phuong sai. | trén hai nhom HS nam va ni da thu duoc

hodc thyc hién trén s6 liéu da cho trong
Hb4.

Hb4 Thuc hién HDP3 trén s6 | Tuong ty HD3.
liéu ¢6 sin. Thay thé
HD3 néu can thiét.

Két qua thuc hién HP4 nhu sau:
1. Bing tan s6
Chiéu dai gang tay [16;17) | [17;18) | [18;19) | [19;20) | [20;21) | [21;22)
Téan s 3 6 17 14 2 1
Bdng 1. Bdng tdn so thong ké chiéu dai gang tay ciia HS nit
Chiéu dai gang tay | [18;19) | [19;20) | [20;21) | [21;22) | [22;23) | [23;24)
Tan s6 1 1 8 6 3 2

Bdng 2. Bdng tdn so thong ké chiéu dai gang tay ctia HS nam




2. Biéu do

Hoc sinh nir Hoc sinh nam

15

Tén sb
10
Tén s6

= | | J o
T T T T T T 1 T T T T T T 1
16 17 18 19 20 21 22 18 19 20 21 22 23 24
Chidu dai gang tay Chidu dai gang tay

3. §6 trung binh, phuong sai

Trung binh Phuong sai Hé s6 bién thién
Hoc sinh ni 18,71 1,10 17,84
Hoc sinh nam 21,00 1,58 16,71

Nhan xét: Trong s6 cac HS dugc khao sat ta thdy do dai gang tay ctia HS nam 16n hon so
v6i HS nit nhung bién dong it hon.

Tiét2
GV huéng dan HS thuc hanh trén phin mém bang tinh, st dung s6 liéu da cho & Hb4
hodc trén mot tap s6 liéu da dugc chudn bj trude.
3. Goi y khac
— GV ¢6 thé chia 16p hoc ra cdc nhém, goi y cho méi nhém HS chon mét dic diém

trén do6i tugng nhdt dinh, thu thap da liéu va thuc hién nhing phan tich tuong tu,
sau d6 yéu cau HS trinh bay két qua.

— Phén bé thoi gian: 2 tiét
+Tiét 1: Néu céc goi y cho HS ty thu thap hodc lay di liéu ti ngudn cé san, hudng
dan thyc hanh trén phin mém béang tinh.
+Tiét 2: Cac nhém HS trinh bay cdc ndi dung sau:

1. M6 ta di liéu, nguon lay dii liéu.

2. Bang tan s6.

3. Biéu do.

4. Cic s6 do va nhan xét, dé xuit néu co.



TiNH NGUYEN HAM VA TiCH PHAN VG1 PHAN MEM GEOGEBRA.
TiNH GAN DUNG TiCH PHAN BANG PHUONG PHAP HINH THANG
(1 tiét)

I. MUC TIEU
1. Vé kién thiic, ki nang

- St dung dugc phan mém GeoGebra dé tinh nguyén ham va tich phan.

- Biét ding phuong phdp hinh thang d€ tinh gén ding tich phan trong trudng hop
ham dudi ddu tich phan cho du6i dang bang hodc khong ¢6 nguyén ham dudi dang
ham s6 so cap.

2.Vé nang luc, pham chat

- Reén luyén nang luc sti dung cong cu, phuong tién hoc todn.

- Boi dudng hing tha hoc tap, y thiic lam viéc nhém, y thiic tim toi, khdm phd va sing
tao cho HS.

Il. NHUNG PIEM CAN LUU Y

- Phan mém GeoGebra cung cdp chiic ning tinh todn hiéu qua nguyén ham va
tich phén.

- Co6 nhiéu phuong phdp dé€ tinh gidn ddng tich phdn, nhung & trong SGK Todn 12
chiing t6i chon phuong phdp hinh thang vi né don gidn, phit hgp véi nhén thic ctia
HS pho thdéng va thé hién r6 y nghia hinh hoc cta tich phan.

— Vi cau lénh tiéng Viét khong nhat quan & tling phién ban ctia GeoGebra nén trong
SGK Toén 12 ching t6i trinh bay cdc cau lénh tiéng Anh. GV ciing nén khuyén
khich HS st dung cau lénh tiéng Anh vi viia ngan gon, goi nghia va nhéit quan. Tuy
nhién, d€ thudn lgi cho nhiing HS khong ding dugc tiéng Anh, SGK ¢6 dua ra cha y vé
cdc cau lénh tiéng Viét tuong ting (nhung GV can luu y cho HS la ci phdp 1énh tiéng
Viét c6 thé khac nhau tuy phién ban GeoGebra va hd trg cac em khi can).

- Chudn bi:

+ Mdy tinh c6 cai ddt phan mém GeoGebra hodc c6 két néi Internet.
+ Mdy tinh cam tay.
lll. GO1 Y DAY HOC

~ Phén b6 thai gian: 01 tiét.

- Thuc hién: HS thuc hanh trén mady tinh c6 cai ddt phan mém GeoGebra hodc c6 két
néi Internet dé€ diing phién ban GeoGebra online. J nhiing trudng c6 diéu kién, nén
thuc hanh tai phong may tinh.
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CAuU
PHAN

MUC DiCH,
YEU CAU

GOl Y THUC HIEN, DAP AN

1. TINH NGUYEN HAM VA TICH PHAN V61 PHAN MEM GEOGEBRA

Cac cau
1énh

Gi6éi  thiéu céc
lénh tinh

nguyén ham va

cau

tich phan caa

- GV luu y HS cdch nhédp lénh va trg gitp cac em khi
can.

— HS thyc hién lai theo goi y & vi du mau trong sach, sau
do6 co thé thyc hién yéu cau tuong ting trong phan Thuyc

ham s6. hanh 1 hoic ty thuc hanh.
2. TINH GAN DUNG TICH PHAN BANG PHUONG PHAP HINH THANG
Phuong | Gidi thiéu phuong | GV trinh bay néi dung ctia phuong phap, y nghia hinh
phap phap hinh thang | hoc ctia phuong phdp, ddnh gid sai s6 va thudt todn.
hinh tinh gin dung tich
thang phéan.
Vidu Rén luyén ki ndng | GV trinh bay mau cho HS va lam r6 cdc buéc lam dé HS
tinh gan ddng tich | ndm dugc thuit toan.
phén véi do chinh
xdc cho trudc
bing phuong
phdp hinh thang.
Thuc Clng ¢6 ki ndng | - HS lam viéc tai 16p.
hanh 2 | tinh gin ding tich | _ GV trg ginp HS néu cin.
phén v6i o chinh | 1y g gidi tuong tu Vi du.
xéc cho trude bang 5
phuiong phap hinh | 1, Ta ¢6: f(x)=e—,f'(x)=[l—%}ex
g, X X X

, 1. 3 2%,
i e g8
1) (x ¥ X ]e
C6 thé thiy ring (chdng han, dung GeoGebra dé vé d6
thi cia hdm s6 y = f"(x)): M= maxlf |

xg{l;2

2. Ta cin tim #n sao cho:

w<0,01‘%<i@n>4.

12n n- 100e




Do d6 ta chon n = 5.

3. Chia doan [1; 2] thanh 5 doan c¢6 d6 dai bang nhau la:
[LL2][1,21,4],[1,416],[161,8 ] [1,82].

Ap dung cong thiic hinh thang, ta c6:

3] ¥ 5 9

2 . = 15 P =
J‘e” 2-1 10e® 10e® 10e® 10e®
—dx = e+ - - +
) x

e
10 6 7 8 g

~ 3,063.

Van
dung

Van dung céch
tinh gin dang
tich phan d¢€ giai
quyét mét vin dé
thyc tién.

Néu khong da thai gian trén 16p, c6 thé giao cho HS lam
6 nha.

150
HD. Thé tich cén tinh b V= [ §(x)dx, 646 50 1a din
tich mat cat ngang tai vi tri cich dinh than ciy mét
khoang x (cm). St dung phuong phap hinh thang dé tinh
gan dang tich phan nay.
Ta chia doan [ 0;480 | thanh 1 = 8 doan bing nhau, méi
doan c6 d¢ dai 1a 60. Do do:

Ve 480-0

[ 5(0)+25(60)+28(120)+25(180)+25(240)
+25(300)+28(360) +25(420)+25(480) |
=30-240+2-248+2-256
+2:260+2-264+2-272+ 2-298+2-316+2-320 |
=125400 (cm’*)=0,1254 (m*).

Tong két

Danh cho du
phong, téng két
lai ndi dung cata
tiét hoc, dan do
cong viéc vé nha.

GV sti dung tuy tinh hinh thyc té cta l6p hoc.




VE DO HOA 3D VOI PHAN MEM GEOGEBRA (1 tiét)

I. MUCTIEU
1. Vé kién thiic, ki nang
- St dung dugc phan mém GeoGebra dé vé hinh ba chiéu.
- MG rong hi€u biét vé cac mit trong khong gian ba chiéu, cau thang bat kha, tam giac
Penrose.
2.Vé nang luc, pham chat
— Rén luyén nang liic st dung cong cy, phuong tién hoc todn.
- Bo6i dudng hiing tha hoc tap, y thiic lam viéc nhom, y thiic tim toi, khdm phd va sdng
tao cho HS.
Il. NHUNG DIEM CAN LUU Y

— Chudn bi mdy tinh cé cai ddt phan mém GeoGebra hodc c6 két n6i Internet.

- SGK huéng dan HS vé theo phién ban GeoGebra Classic. GV cha dong c6 nhiing
diéu chinh phit hgp néu dung céc phién ban khéc.

Ill. GOl Y DAY HOC
— Phén b6 thoi gian: 01 tiét.
— Thuyc hién: HS thyc hanh trén mdy tinh c6 cai dit phan mém GeoGebra hodc c6 két
ndi Internet d€ ding phién ban GeoGebra online. O nhiing tradng c6 diéu kién, nén
thuc hanh tai phong may tinh.

CAU PHAN MUC DiCH, YEU CAU GO1Y THUC HIEN

1.Vétam |Biét diung phin mém | GV liu y HS cich nhdp lénh theo huéng
giac GeoGebra dé vé hinh 3D. dan trong SGK va trg giap cac em khi can.
Penrose

2.Vémat |Biét ding phan mém |- GV luuy HS cdch nhap lénh theo huéng
Mobius GeoGebra dé vé hinh 3D. dan trong SGK va tr¢ gitip cac em khi cén.
- GV ¢6 thé cho HS tao dung mit Mobius
tti mot manh gidy hinh chi nhat theo cach
da dugc néu trong SGK.




BAI TAP ON TAP CUOI NAM (2 TIET)

I. GOI Y DAY HOC
~ GV hé théng hod kién thiic li thuyét (c6 thé chuan bj slide téng két kién thiic).

- GV hé théng cac dang toan co ban va nhic lai ngan gon phuong phép giai, cing nhu
nhiing luu y cdn thiét.

- Tuy tinh hinh thuc t€ ctia 16p, GV ¢6 thé cho HS chita mot s6 bai tap 6 Bai tap cubi
nam theo dung y su pham cia minh.

Il. DAP S6/HUGNG DAN/LOI GIAI BAI TAP

A.Tric nghiém

1. 2.B 3.D 4.B 5.D 6. A
7B 8.B 9.B 10.C Ll A 12. B
13a. B 13b. A 14. A 15.B

Huéng dan giai

2. Taco y’=ix;‘3; y'=04 x =-1 hodc x=3.

x-1

19

Tac6 y(2)=7, y(3)=6, y(4) =

Vdy gid tri 16n nhat ctia ham s6 trén doan [2; 4] 1a 7, dat dugc khi x = 2.

3. D6 thi ham s6 ¢6 1 tiém can ding x =0 va 2 tiém cén ngang la y=1, y=-1. Vay
d6 thi ham sd ¢6 3 tiém can.

6. Tacé f(x) =I(23inx+1)dx =—2cosx+x+C.

Ma f(0)=1nén C=3. Khid6 f(x)=-2cosx+x+3.

T

=

2 5 2 . 2 N
Vay Jf(x)dx=I(—2008x+x+3)dx=[—25inx+%+3x] :_m +1§n 16'
0 0



4 .
8.  Thétich ctia khdi tron xoay can tim la: V = TL'J‘(Z\/; ) dx = 4nI xdx = 2mx’ 3 =32m.
[t ]

14.  Goi A la bién c6: “Ngudi dé thich udng tra™; B la bién c6: “Ngudi do thich udng ca phé”.
n(B) = 17 nén P(B) = %

ABla bién c6: “Ong d6 thich c& ca phé va trd” nén n(AB) = 9. Suy ra P(AB) ™.

25
P(AB) 9
Vay P(A|B)= =—.
¥ P(AIE) P(B) 17
15. Goi A 1a bién ¢6 “Em d6 dang ki thi nganh Kinh t€”; B 1a bién ¢6 “Em dé dang ki thi

v, 22 25 T 3

anh Luét”. Tacé P(A)=—; P(B)=—; P{AB)=—.

nganh Lut”. Ta c6 P(A) T (B) T ( ) T

Bién ¢6 AU B: “Em d6 thi nganh Luét hodc nganh Kinh t€” 1a bién ¢6 d6i ctia bién

AXY

cO: “Em dé khong dang ki thi ca hai nganh Luat va Kinh té”.

Tii d6 P(A uB):l-P(ﬁ):l—%=%.

Suy ra P(AB):P(A)+P(B)~P(AUB)=%+%4%:%.

s P(AB) 10 2
Tudo P(A|B)= P((B)):EZE‘

B.Tuluan
16. a)Tacd y=x"-3x"
+ Tap xdc dinh cia ham s6 la R.
+ Sy bién thién:
Tacd y'=3x>—6x; ¥ =0<> x=0 hodc x =2.
Trén cac khoang (—00;0) va (2; +oo), f’(x) >0 nén ham s6 d6ng bién trén méi
khodng do. Trén khoang (0; 2), f'(x) <0 nén ham s6 nghich bién.
Ham s6 dat cuc dai tai x =0, gid tri cic dai cia ham s6 y,, =0.

Ham s6 dat cuc tiu tai x =2, gid tri cuc ti€u ctia ham s6 y., =—4.



Gi6i han tai vo cge: lim y = lim (x3 —3x2) = +o0; lim y = lim (x3 —3x2) = —c0,

X—r+o0 X—r+o0 X——0 K0

Bang bién thién:

X —a0 0 2 +o0
vy + 0 - 0 +
0 40
y ////W \\\\* ////#
—_00 4

+ D0 thi: D6 thi ham s6 cit truc tung tai diém (0; 0) va cat truc hoanh tai cac diém
(0; 0) va (3; 0). DO thi c6 tam d6i xiing la diém (1; -2).

YA
3
2__
'1__
0 , e
2= 1 52 3 4 x
AN
51 '
-3 I
1| N S .
2x+1
b) Tacé y= :
4 xX+2
+ Tap xac dinh cia ham s 1a R\ {-2}.
+ Su bién thién:
Taco y'= =>0 v6i moi x # 2.
(x+2

Ham s6 déng bién trén cdc khodng (—o0;—2) va (—2;+00).
Ham s6 khong c6 cuc tri.
Tacéd: lim y=2; lim y=+00; lim y=—oo0.

x—rta X2 x—==2"
Véy d6 thi ham s6 c6 tiém cin diing la dudng thing x =-2; tiém cén ngang la
duong thing y =2.



Bang bién thién:

A - A . k) b e & . . AY ]' & . - . AT
+ D6 thi: D6 thi ctia ham s6 cat truc tung tai diém [O; 5], cat truc hoanh tai diém

(—%; 0]. Do thi ham s6 ¢6 tim déi xiing la diém (—2;2).

9 8 -7 6 -5 -4 -3-2

2
c) Taco y=2x+_”~=2x+3+L.
x-1 Xx—1
+ Tép xédc dinh clia ham s6 1a R\ {1}.
+ Su bién thién:

2x* —4x+1 I3 . 3 —afd
———=0&x= hodc x = .
(x-1)

» A . A A , e 2 = 2 . 2 + 2
Ham s6 dong bién trén cdc khodng [—oo; 2J_J va [ J_;+00J.

Tacéd y'=

2

» . . A , 3 2 = 2 a 2 + 2
Ham s6 nghich bién trén céc khodng [ 2J_ ;lJ va [l; J

22
2

Ham s6 dat cyc dai tai x = » Yop =5— 2\/5.



17.

38

2+4/2
Ham s6 dat cuc ti€u tai x =+T\/_, VYor =5+ 2\/5.

Tiém can: lim y=—oc; lim y =+oo; lim y =—o0; lim y = +o0.

K—r—w K—rhe X1 x51"
Viy d6 thi ham s6 c6 tiém cdn ding la duong thing x =1; tiém cdn xién la dudng
thing y=2x+3.

Béng bién thién:

X —00

1N

+ D0 thi: D6 thi ctia ham s6 ¢t truc tung tai diém (0;2). D6 thi ham s8 di qua diém

(2:8), [—1;%} D3 thi ham 6 6 tim d6i xiing I(1;5).

Y A
141

121
101

2 4 6 8

=<V

- 1—x
5+l Jx? +1.(x2 +1)

a)Taco y'= sy =0 %=1,



18.

3
Tacé y(1)=+2; y(-1)=0;y(2) =—.
y(1) =2 y(-1)=0y(2) =
Viy gid tri nho nhat cia ham s6 trén doan [-1; 2] la 0 dat dugc khi x =—1, gid tri lén
nhat ctia ham s6 trén doan [-1; 2] la \E dat dugc khi x =1.

b) Tap xdc dinh ctia ham s6 la [-1; 1].

X Ml-%% —x J2

= ,xe(-Ll); y=0 x=—.
J1—x? V1—x? ( ) g 2

Tacé: y(-1)=—1 y(1)=1; y[ﬁ] =2.

2

Tacé: y'=1-

Vay gid tri l6n nhdt cia ham s6 1a V2 dat dugc khi x =—22—, gid tri nho nhat cha
ham s6 la —1 dat dugc khi x=-1.

a) D6i 54 km/h = 15 m/s.

O t6 chuyén dong cham dén déu véi vén téc 13 v(t)=15—10¢ (m/s).

Khi 6 t6 diing lai thi v =0, khi d6 1510t =0 < t =1,5(s).

Vay sau khi dap phanh 1,5 gidy thi 6 t6 diing lai.

b) Gié sit v, (m/s) 1a van t6c ctia 6 t6 ngay trudc khi dap phanh. Khi d6 van téc cta
6 t0 sau khi dap phanh 1a v(t)=v,—10t. O t6 sé diing lai khi v(¢)=0, tiic la khi

Yo

t=—2

10

h
L

Quang dudng 6 to di dugce ké tii khi dap phanh dén khi diing lai la s = Iv(t)dt.

(1]
Theo dé bai ta c6:
Ya Yo

20> J‘Ev(t)dt =J‘E(«v0 —10¢)dt =(v0t—5t2)
4] ]

Vay néu 6 té dling lai 20m sau khi dap phanh thi van toc l6n nhdt ctia 6 t6 ngay
trudc lac dap phanh 1a 20 m/s, tic la 72 km/h.

2

Yo

= ¥

10 =2 =y <20,
@20

9



19,

20.

21.

22,

23.

o 1 ~ 1
Tacé f(x)=]|x—=+2 dx=7+—+2x+c.
%

X

x2

Ma f(1)=2 nén%+l+2+C=2<:>C=—%. Khi d6 f(x)=7+i+2x—5.

2 2
a) 1=J‘|x2 —x|dx= J‘I|x2 —x|clx+J‘|x2 —xldx
0 g 1

1 2
=_!:(x—x2)dx+][(x2 —x)dx=%+g=1—

1 1
-

b) I= (2x—1)"dx=‘|‘(8x3 —12x7 +6x—1)dx =(2x" —4x’ +3x* —x)| =0.

0

2= 3 ot

l; 2-3\2

1
0

¢) I= (BSinx— =
cos” X

o
]

]clx =(—3cosx —2tanx)

2

d) I=J(2€" uinx:(Ze" —Inx) ' =2¢* —2e—In2.

X |
1

Dién tich hinh phdng can tim la

J.
( % | x°

=J.(x2 —x~6)dx=—(—~—-6x}
g 2

=

(x2 —l)~(x+5)|dx=j|x2 —x——6|dx
-2

125

Thé tich khoi tron xoay can tinh la

2 2 "
V:arcj-(—x2 +2x)2d_7c=fc_[(x4 —ﬁlx'"‘+4x2)dx=1t[£—x4 +ix3]|2 -
’ 5 3 o 15

0

a) Tacod

_ _— — _— —

AB-CD+ AC-DB+ AD-BC
=E.(E-E)+E-(E-E)+A—D-(R’—E)

—_— — _— s — —_— s —3 _ — _— s — _ —

=AB-AD—-AB-AC+AC-AB—-AC-AD+AD-AC—-AD-AB=0.



24,

25.

26.

27.

b) Theo ciu a va theo gia thiét thi AB-CD=0; AC-DB =0 nén
AD-BC=0= AD L BC.

—_— —_— —_— —_— —_ —_— iy

—_— _— _— —_— _— —))

@3ﬂ;'=E+(AB+AD+AA')+(E+ﬂ)@_(;'=§(AB+AD+AA'

2\/551
5

a* = AG =

b) Theo cAuata céd: AG® = %(AB2 + AD?* + AA” ) =

0 |

Mit phing (P) ¢6 mot VIPT la Z =(2;-2;-1) va ciing 1a mot VTCP clia dudng
x=-1+2¢

thing d nén phuong trinh duong thang d la: { y =2-2¢
z=1-t.

a) Vid di qua A va song song v6id va d c6 mot VICP la u_d) =(1;-2;2) nén phuong
x+l y-1 z-2
-2 2

trinh duong thang d'la:
b) Dudng thing d di qua B(23-1), ta c6 AB=(32-3), u, =(1-2;2) nén mot
VTPT cita mit phing (P) 1 7i = [E@] ~ —(2;9;8). Phuong trinh mit phing (P) Lz
2(x+1)+9(y-1)+8(z-2)=0<2x+9y+82z-23=0.

a) Ta c6 OA=(1;-2;3),0B =(3;0;—1) nén mot VTPT ciia mit phing (OAB) la
= [O—A(i{l =2(1;5;3). Phuong trinh mit phing (OAB) la x+5y +3z=0.

b) Ta tim dugc toa do trung diém 1a I =(2;-1;1).
c) Ta c6: Ilatrung diém ctia AB nén |m + ﬁ| = |2E’ =2MI.

Vi M thudc mit phing (Oxy) nén dé MI nho nhat thi M la hinh chiéu vudng goc ctia
I'trén mit phing (Oxy) = M =(2;-10).

Vay [MA + ME| nho nht khi M = (25-1,0).

2“1



28.Ta c6 AS =(L;1;4),BS = (~152;3),

29.

30.

x=1+t
Phuong trinh dudng thing AS1a < y=2+¢.
z=1+4t

xX=3-u
Phuong trinh duong thing BS1a < y =1+ 2u. Phuong trinh mit phing (Oxy)1a z=0
z=2+3u

574
12

37 11 1
= A'=|——;0 [,B'=| —;——;0 |=> A'B'=—— % 3,6.
4 4 3" 3
Co miu la n=2+30+120+50+1=203. Ta c6 %: 50,75 nén nhém chiia td phén
vi thtt it T g (105 12), Ta et ©, = 10+[&g%ﬁJ- 9= 11,535,
3
Ta co f =152,25 nén nhém chia td phéan vi tha hai la nhém [14; 16).

Taco: Q =14+

{152,25-152]_%14’01'

Do d6, khodng tii phan vila A, =14,01-11,625 = 2,385.

Goi B 1a bién c6: “Binh bdt dugc ga mdi ctia chudéng I”; C la bién ¢6: “Binh bt dugc
ga méi”. Ta cdn tinh P(B|C).

, P(BC) P(B)P(C|B
Tacé P(B|C)= ;(C)L (1)3(((:) ).

Vi B la bién c6: “Binh bat dugc ga mai ctia chuéng I” nén P(C | B) =1.
. (B)
P(B =
Suy ra ( |C) (C)

+ Tinh P(B). Khi Binh bat ngau nhién mot con ga tli chudéng I thi chudéng I ¢6 22 con
13

ga voi 13 g mdi clia chudng I. Vay P(B)= =



1.

+ Tinh P(C). Goi A 1a bién c6: “An bat dugc ga mai ”. Theo cong thiic xdc sudt toan
phin ta c P(C) = P(4)P(C| 4)+ P(4)P(C| A).

Ta c6 P(A)=%; P(Z)=1—P(A)=l—%=%.

Néu A xdy ra thi chu6ngI c6 22 con ga v6i 8 ga trong, 14 ga mai.

14
Vay P(C|A) e

Néu A khong xdy ra thi thi chuéngI c6 22 con ga v6i ga tréng va 13 ga mdi.
13
Viy P(C|A)
6 14 10 13 214
. +-——.—=—

Thay vao ta du‘QcP(C)=P(A)P(C|A)+P(E)P(C|Z) 16 22 16 22 352"

P(B) 13-352 208 104
P(C) 22214 214 107

Vay P(B|C) =
Goi A 1a bién c6: “Son chay bo budi sing™; B 1a bién ¢6: “Son dn thém mot qua triing
trong biia sdng”.

, 3 75 T N =5
Tac P(4)==, P(A)_7 , P(B|A) = 0,7, P(B|4)=0,25.
Ta cdn tinh P(A|B). Theo cong thiic Bayes ta c6

_ P(A)P(B|A) 21 _
PL418)= P(A)P(B|A)+P(A)P (B|A)_—3~0’6774'
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