HA HUY KHOAI (Téng Chii bién)
‘ CUNGTHE ANH - NGUYEN HUY BOAN (d6ng Cha bién)
\ NGUYEN CAO CUGNG - TRAN MANH CUGNG

DOAN MINH CUGONG - TRAN PHUONG DUNG
¥l SUNG STPUC QUANG - LUU BATHANG - PANG HUNG THANG




Aem them idl cniaseldl i'}.lf"c'-]'j-r-' COIMm

HOI DONG QUGC GIA THAM DINH SACH GIAO KHOA

Mon: Toan - Lép 9

(Theo Quyét dinh s6 1551/QB-BGDET ngay 05 thdng 06 ndm 2023
ctia Bé trudng B Gido duc va Dao tao)

POAN QUYNH (Chai tich), NGUYEN TIEN QUANG (Phé Chil tich)
PHAM BUC TAI (Uy vién, Thu ki), VO THI BINH = LE THI THU HA
TA MINH HIEU - NGUYEN TH| HOP - BUI TH| HANH LAM
NGUYEN VAN NGU - VU BINH PHUONG — TA CONG SON (Uy vién)




NHA XUAT BAN GIAO DUC VIET NAM




a . £ .

1. M@&i bai hoc dudc thiét k& gém:
- Phén Binh hudng: Chi rd cac thuét ngli, khai niém va cac kién thuc, ki nang ma
cac em cén chi y trong bai hoc.
- Phéan M& dau: Thudng la mét bai toan hay mdt tinh huéng co lién quan dén ndidung
mdi cla bai hoc.
@
- Phé&n Hinh thanh kién thic mdi: Gom cac hoat ddng Tim toi - Kham pha (ﬁ) va
Poc hiéu - Nghe hiéu (£.5) cling v6i Chu y hay Nhan xét.
- Kién thic trong tam duge dat trong khung mau vang.
- CAu hoi (i]) gilip danh gia k&t quéa sau hoat déng Boc hiéu - Nghe hiéu.
- Phén Luyén tap va clng ¢6: Gém Vidy, Luyén tap, Thuc hanh dé hinh thanh va
phat trién cac ki nang gan véi ki€n thdc méi viia hoc.
- F‘hér; véan dung: Gom cac hoat déng Véan dung, Tranh luén ( {ﬁ“) va Thi thach nhd
") dé gii quyét cac tinh hudng, van dé trong thuc ti&n va ma rdng kién thic.

(€%

2. Cac em s& dugc déng hanh véianh Pi, cac ban Tron, Vudng trong cac bai hoc dé viéc
hoc hdp dan hon nhé.

Chao ban, hi vong Chao ban, ching minh
Chao cac ban, minh nhiing ggi y cla té sé cling trao déi kinh

la Pi "théng thai". sé gilip ich cho ban. nghiém hoc tap nhe.
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3. Cac em c6 thé tham khao thém muc Em cd biét? dé mad rong hiéu biét clia minh. Cudi
sach la Bang tra cuu thuét ngid va Béang gidi thich thuit ngil.

Hay bdo qudn, gifi gin sdch gido khoa dé danh ting
cde em hoc sinh lop saw!
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Chuong nay trinh bay cach vé va
tinh chat d6 thi cia ham sé y = ax’
(¢ #0), cach giai phuong trinh bac hai
mét an va nhiing ing dung thuc tién
lién quan.

HAM S0 y = ax? (a = 0)

Khai niém, thuat ngit  Kién thiic, ki nang

- Hams6y =ax’ (a = 0) - Thiét Iap bang gia tri cla ham 56y = ax’ (a= 0).
- Do thi clia ham s6 - V& d6 thi ctia ham 56 y = ax? (a = 0).
y=ax (a=0) - Nhan biét tinh doixtng truc va truc ddi xtiing cda do thi
« Dinh ham s6 y = ax” (g = 0).
- Truc d6i xiing - Gidi quyétmat so van deé thyc tién gan vdi ham sé

y =ax (a= 0).

Mot cay cau treo ¢é tru thap doi
cao 75 m so v6i mat cla cay cau
va cach nhau 400 m. Cac day cap
c6 dang dé thiclia ham s6 y= ax?
(a = 0) nhu Hinh 6.1 va dugc treo
trén cac dinh thap. Tim chiéu cao
CH cila day cap biét diém H céach
tam Ocla cay cau 100 m (gia s
mét cla cay cu 1a bang phing).

Hinh 6.1



ﬂ HAM SO y = ax? (a = 0)

;6 Nhéan biét hAm sé y = ax? (a = 0)

E1580 Khi tha mot vat rai tu do va bd qua slic can cla khéng khi, quing dudng cla
: chuyén déng s (mét) cla vat duge cho bing céng thiic s = 4,912, trong dé t1a thoi
gian chuyén déng cla vat (giay).

a) Hoan thanh bang sau vao va:

: t(giay) 0 1 2

s(m) ? ? ?

b) Gia sir mét vat roi ty do tif dé cao 19,6 m so v6i mit dat. Hoi sau bao 1au vat
cham dat?

57 a) Viét cong thiic tinh dién tich S cdia hinh trdn ban kinh r.

b) Hoan thanh bang sau vao v4 (lay © = 3,14 va lam tron két qua dén chif s6 thap
ph&n thi hai):

r{cm) 1 2 3 4
S (cm?) ? ? ? 7

Nhiing céng thic tinh stheo f (trong HP1), tinh Stheo r(trong HD2) biéu thi nhiing ham
s6 ¢6 cling mot dang, goi la ham s6 y = ax® (a = 0).

Nh&n xét. Ham s6 y = ax® (a = 0) xéc dinh véi moi gid tri x thudc R.

' Cho ham s6 y :%xz.Hoan thanh bang gia tri sau vao va:

X -3 -2 -1 0 1 2 3
y 7 ? ? 2 4 7 ?
Giai
Bang gia tri:
X -3 -2 -1 0 1 2 3
y | 2] 6 3 o | 2 g | &
= = = 2
Cho ham s6 y =->x2 Hoan thanh bang gia tri sau vao vé:
X -3 -2 -1 0 1 2 3
4 & ? i ? 4 & /s

M6t vat rai tu do tif d6 cao 98 m so v6i miat ddt. Quing dudng chuyén déng s (m)
clia vat rgi phu thudc vao thai gian t (giay) duge cho béi cng thiic s = 4,98,

a) Sau 2 giay, vat nay cadch mat dit bao nhiéu mét?

b) Héi sau bao 1au ké tif khi bat ddu rai, vat nay cham dat?

5|



a PO THICUA HAM SO y = ax? (a = 0)

;6 Céch vé dé thj ham s6 y = ax2(a= 0)

[2K) Cho ham s6 y = 22

a) Hoan thanh bang gia tri sau vao vé:

o -3 | 2 | - 0 1 2 3
% ? ? ? ? 7 ? ?

b) Trong mit phing toa dd Oxy, biéu dién cdc diém (x; y) trong bang gid tri &
cau a. Bing cach 1am tuaong tu, Idy nhiéu diém (x; 2x2) véi x € R va néi lai, ta dugc
dé thiclia ham sd y = 2x°.

Cach vé dé thi ham s6 y= ax? (a = 0)

e Lap bang ghi mét s6 cap gid tri tuong ing clla x va y.

e Trong mit phing toa d6 Oxy, bidu di&n cdc cap diém (x; y) trong bang gid tri trén
va néi chiing lai dé duge moét dudng cong |& dé thi clia ham s6 y = ax? (a = 0).

V& d6 thi clia ham s6 y :—%xz.

Gidi
Lap bang mét s6 gid tri tuang Ung gilia x va y:
X —4 —2 —1 0 1 2 4
1 1
-4 -1 —— 0 -— | —4
v 4 4

Biéu dién céc diém (—4; —4); (-2; —1); (-1; —%); (0; 0);

(1; —%); (2; —1) va (4; —4) trén mat phang toa do Oxy

va néi ching lai ta duge d6 thi ham sé y:—ix2 nhu Hinh 6.2
5 4
Hinh 6.2.

}5 Nhan biét tinh d&i xiing cla d6 thi hAm s6 y = ax? (a =z 0)

! Xét db thiclia ham s6 y=2x*>dd vé 6 HD3 (H.6.3). B'g------

a) P46 thi nAm phia trén hay phia duéi truc hoanh?
Diém nao 1a diém thdp nhit cla dé thi?

b) So sénh hoanh doé va tung dé clia cdc cap diém
thuée dé thi: A(1; 2) va A{-1; 2); B(2; 8) va B{-2; 8).
Ti dé hay nhan xét mai lién hé vé vi tri gilia cac cap
diém néu trén.

1 1 :
il

I 6 Hinh 6.3



c) Tim diém C cé hoanh dé x :% thudc dé thi. Xac dinh toa d6 clia diém C' déi xling

véi diém C qua truc tung Oy va cho biét diém C*cé thudc dé thi dd cho hay khéng.

D6 thi clla ham s y = ax? (a = 0) 1a mot dudng cong, Hai diém {x ¥ va
goi |a dudng parabol, cé céc tinh chéat sau: (-x; y} d&i xting nhau
e C6 dinh 1a gbc toa db G, qua tryc tung Oy.

e C4 truc doi xiing 1a Oy,
e Nam phia trén truc hoanh néu a > 0 va nam phia duéi
truc hoanh néu a < 0.

| a<0 A
a>0 o N
X
0 X
Hinh 6.4, D4 thictia hamsd y = ax’ (a = 0)
f
. . 321 ]01 2 3
a) V& dé thi clla ham s6 y = —2x°. — — .
b) Tim toa d6 céac diém thudc dé thi cé tung d6 béng U T\
va nhan xét vé tinh déi x(ing gilia cdc diém do. I
: =37 i
Gidi | 4t
a) Lap bang mét s6 gid tri tuiong Uing gilia x va y: 51
X 0 1 0 1 2 | A
y -8 48 0 =P =B | =
Biéu dién cdc diém (-2; -8), (-1; -2), (0; 0), (1; -2) va (2; -8) 8
trén mat phang toa dé Oxy va ndi ching lai ta duge dé thicla g b

ham s6 y = -2x% nhu Hinh 6.5.

b) Ta c¢o: y:—% nén —2x2:—%, hay x2 :%. Suy ra x:% hodc x:—%.

Z 2 a 5 1 1 5 1 1 ] 2 5 e . ran

Vay cohaidiémeantimla| -, —= | va | -, —= |- Hai diém nay ddi xung vGi nhau qua
2 2 2 2

truc tung Oy.

Nhan xét. e Khi v& dé thi ham s6 y = ax? (a = 0), ta cin xéc dinh t6i thiéu 5 diém thuée
dé thi la géc toa d6 Ova hai cap diém déi xing v6i nhau qua truc tung Oy.

e Do dé thi cia ham s6 y = ax? (a = 0) nhan truc tung Oy 1a truc déi x(ing nén ta cé thé
lap bang gia tri cla ham s6 nay véi nhiing gid tri x khéng Am va vé phan dé thi tucng
ing & bén phai truc tung, sau dé Idy déi xing phén dé thi da vé qua truc tung ta sé
duge dé thi cla ham sé da cho. :
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V& do thi cla ham sé y:%xz. Tim céc diém thudc dé thi cé tung do bing 2 va

nhan xét vé tinh déi xling gilia cac diém dé.

Gidi quyét bai todn & tinh hudng md dau.

6.1. Cho ham s6 y = 0,25x%. Hoan thanh bang gia tri sau vao vaé:

X -3 -2 -1 0 1
y i 74 ? ¥ K T i

6.2. Cho hinh lang tru diing c¢6é day 1a hinh vuéng canh a (cm) va chiéu cao 10 cm.
a) Viét céng thiic tinh thé tich V clia l&ng tru theo ava tinh gid tri cla V khi a= 2 cm.
b) N&éu do dai canh day tdng Ién hai I&n thi thé tich cla hinh l&ng tru thay déi thé nao?

6.3. Dién tich toan phan S (cm?) cla hinh 1ap phuong, tlc 1& téng dién tich xung quanh
va dién tich clia hai mat day 1a mot ham s6 clia db dai canh a (cm).
a) Viét cong thiic chia ham s6 nay.
b) Sif dung céng thiic nhan dude 6 cau a dé tinh dé dai canh clia mot hinh 1ap phudng
c6 dién tich toan phan |1a 54 cm?2.

6.4. V& d6 thi cla cdc ham s6 sau:

o5
b) y=——x".
g
6.5. Biét rédng dudng cong trong Hinh 6.6 14 mot parabol y = ax?.

a) y = 3x%,

a) Tim hé s6 a.
b) Tim tung d6 cha diém thudc parabol cé hoanh dé x = -2.

¢) Tim céc diém thudc parabol cé tung do y = 8.

yl\
lgt

Lz 4

-
-
44
lg L
21
] -

1 | L LU | -
4 321 (99 2 3 4 x

Hinh 6.6



6.6. Trong Hinh 6.7 ¢6 hai dudng cong 1a d6 thi clia hai ham s6 y = -8x%2 va y = X°.
Hay cho biét dudng nao 1a dé thi clla ham s6 y = -3x°.

\ % 3 /
\ /
\
\ e
‘\ 2 i_;’{
\"1 /

Hinh 6.7

6.7. Mot cdng vom dudc thiét ké dang parabol y = ax2 nhu Hinh 6.8. Biét chiéu réng clia
chan cdng la AB = 6 m va chiéu cao clia cdng 1& Of = 4,5 m.

VA
ol
'1__
s929'oy 29085
‘:r /f/d‘ .\‘\. i X
N o o T
: sl NR
5 2 o 4.5m
/oo €\
ATl N Matdat
A T2my &
Hinh 6.8

a) Tim hé s6 a dua vao céac dii kién trén. T dé, tinh do dai doan HK biét H cach diém
chinh gilia céng /1& 2 m.

b) P& van chuyén hang qua céng, ngusi ta du dinh sif dung mét xe tai cé chiéu réng
2 m, chiéu cao 3 m. Hai xe tai nay cé thé di qua duge céng vom dé hay khéng?



Khai niém, thuatngit Kién thitc, ki nang

+ Phuong trinh bdchaimdtan - Nhan biét khdi niém phuang trinh bac hai mjtan.

« (dng thdc nghiém + Gidi phugng trinh bac hai mét an.
- Biét thifc « Tinh nghiém cta phuong trinh bac hai m§tan bing méy tinh
cam tay.

- ¥an dung phuang trinh bac hai vao gidi quyét bai toan thyt tién.

Trén mét manh dat hinh chit nhéat ¢é kich thude 28 m x 16 m, ngudi ta
du dinh [am mét bé bgi cé dudng di xung quanh (H.6.9). Hibé réng cla
dudng di la bao nhiéu dé dién tich clia bé bgi 14 288 m2?

28 m

. .G

Hinh 6.9

n PINH NGHIA PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

(]

ﬁ Nhan biét phudng trinh bac hai mét 4n

I

Xét bai toan trong tinh hudng mad dau.

(m) & bé réng cla mat dudng (0 < x < 8). Tinh chiéu dai va chiéu réng cla
bé bai theo x.

TP Dua vao két qua HB1, tinh dién tich ciia bé bgi theo x.
m Sii dung gia thiét va két qua HP2, hay viét phudng trinh dé tim x.

Gy
o
po:

Phugng trinh bac hai mét &n (néi gon Ia phuang trinh bac hai) la phuaong trinh c6 dang
ax + bx+c=0,
trong d6 x & &n; a, b, ¢ 1a nhiing s6 cho trudec goi 1& hé s6 va a = 0.

I]O



. Trong céc phuang trinh sau, nhiing phuang trinh nao 1a phuang trinh bac hai
dn x? Chi r6 c4c hé s6 a, b, c cla méi phuang tinh dé.

a) 2x2 - 3x+1=0; b) x2-3=0;
2
c) [1] 31420 d) -5x°=0.
X X
Giai

a) Phuong trinh 2x%2 — 3x + 1 = 0 la phuong tinh béac haivéia=2, b=-3,c=1.
b) Phudng trinh x2-3=011 phudng trinh bac haivdéia=1,b=0, c =-3.
2
¢) Phuagng trinh [1] +3-1+2: 0 khéng phai 1a phugng trinh bac hai.
X X

d) Phugng trinh =5x%2=0 14 phudng trinh béc haivdia=-5,b=0, c=0.

. Trong cac phuaong trinh sau, nhifng phuong trinh nao la phuagng trinh
bac hai &n x? Chi r6 céc hé s6 a, b, ¢ clla mbi phudng trinh dé.

a) x?+5=0; b) 2x2+7x=0;
2_
gy X —2KFO_ o d) 0,5x% = 0.
;-4

14 Tranh luan

Phuong trinh (4n x} mx2 + 2x+1 =0
{mla m6t 86 cho trude} la mot phuong
trinh bac haivia=m, b=2,c=1.

Y kign cla em thé nao?
a CACH GIAI PHUGNG TRINH BAC HAIMOT AN CO DANG DAC BIET

e
€. Céch giai phuong trinh bac hai mét &n dang khuyét

Giai m6t phuong trinh bac hai la tim tat ca cdc nghiém clia

né. Du6i day, théng qua mot s6 vi du don gian, tatinhbay *NéuA -B=0thiA=0
cach giai mét s6 phuang trinh bac haidang ax2 + bx+ ¢c=0 hoac B=0.

(a = Q), ma khuyé&t s0 hang bdc nhét (tlic 12 b = 0) hodc e N&u A2 = B (B = 0) thi
khuyét s6 hang tuf do (tiic 1a ¢ = 0), bang phudng phap dit 4 - JB hoic A = —/B.
nhan tl chung dua vé dang tich hodc diing hiing ding thiic

dé dua vé trai vé mét binh phuong.

Giai cac phugng trinh sau:
a) 2x% —4x=0; b) 3x%+8x =0.



Giai

a)2x¥ -4x=0 b) 3x° +8x=0

2x(x-2)=0 x(83x+8)=0

x=0hodc x=2. x =0 hodc x:—g.
Vay phuang trinh ¢6 hai nghiém: Vay phuong trinh cé hai nghiém:
X, =0,x,=2. x1:0,x2:—%.

Giai cac phuang trinh sau:
a) 2,2 + 6x = 0; b) 5x° + 11x = 0.

Gidi cac phuadng trinh sau:

a) x>-9=0; b) (x+1)2:3.
Giai
a) x2-9=0 b) (x+1)2:3

x2=9 x+1=+/3 hofic x+1=-+3

X = 3 hoic x = -3. x = —1++/3 hodc x =—1-3.
Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém: Vay phuang trinh ¢ hai nghiém:
x; =80, =B, Xy =—1+4/3, X, =—1-4/3.

Giai cac phuang trinh sau:
a) x2-25=0; b) (x+3)° =5.

Cha y. Pé gidi phuang trinh béac hai dang X2 + bx = ¢, ta ¢ thé cong thém vao hai vé cla
phuiang trinh véi cling méot sé thich hgp dé vé trdi 6 thé bién déi thanh mét binh phucng.
TU dé c6 thé gidi phuaong trinh da cho.

Cho phugng trinh x2 — 4x =1.

a) Hay cong vao ca hai vé clla phudng trinh véi cling mét sé thich hogp dé duge mét
phugng trinh ma vé trdi c6 thé bign ddi thanh mét binh phuang.

b) Dua vao cau a va cach giai Vi du 3b, hay giai phudgng trinh da cho.
Giai
a) x>=4x=1

X —4x+4=1+4

(x-2)°=5.
b) Tif két qua cau a, ta cd:
x—2:J§ hodc x—2:—J§, suy ra la x:2+J§ hodc x:2—\/§.
Vay phuang trinh ¢é hai nghiém: x4 = 2+Jg, Xp = 2-+5.

|12



Cho phugng trinh X + 6x = 1.

Hay c6ng vao cd hai vé& clia phuang trinh v6i cling moét s6 thich hop dé duge mot
phuong trinh ma vé trai ¢6 thé bién ddi thanh mét binh phuong. T dé, hay gidi phucng
trinh da cho.

B CONGTHUC NGHIEM CUA PHUGNG TRINH BAC HAI

ﬁ Xay dung céng thic nghiém cla phudng trinh béc hai
Y Thuc hién Ian lugt céc budc sau dé giai phuong trinh:
2x° - 8x+ 3 =0.

a) Chuyén hang tf tu do sang vé phai.
b) Chia ca hai v& clia phucng trinh cho hé s6 clia x2.

¢) Thém vao hai vé clia phuidng trinh nhan dugde 6 cau b véi cling mot s6 dé vé trai
c6 thé bién déi thanh mét binh phuong. Tl d6 tim nghiém x.

Mg

c.. Cach gidi phuong trinh bac hai

Tuong tui HP4, dé gidi phuong trinh bac hai ax2 +bx + ¢ = 0 (a = 0) trong trudng hap
téng quat, ta lam nhu sau:

— Chuyén hang tli tu do ¢ sang vé& phai: ax? +bx = —c.
— Chia ca hai vé& clia phugng trinh cho hé s6 a cha x% x° +£x = —g.
2

— Céng vao haivé clia phuong tinh nhan duge véi % dé vé trai c6 thé bign dbithanh
a
2 2 2 2
binh phucng clia mét biéu thiic: x2+£x+b—:—£+ b2 hay x+£ :w.
a da a 4a 2 4a

a
Ki hidu A = b2 — 4ac va goi |a biét thife clia phugng trinh (A doc 14 “denta”). Khi d6,

2
ta c6 thé viét lai phuang tninh cudi duéi dang [x+2—t;] = %
a

Tir day, ta c6 két qua sau:

Xét phuang trinh bac hai mét &n ax2 + bx + ¢ =0 (a= 0).
Tinh biét thic A = b* - 4ac.
e NEu A >0 thi phugng trinh ¢é hai nghiém phéan biét:
Xy _b+J‘E; X _b_JZ.
, 2a . 2a b
. Nélu A =0 thi phudng trinh ¢d nghiém kép xy= x5 = o
e Néu A <0 thi phuong trinh vd nghiém.

13E



Cho phugng trinh 3x2+7x-1=0.
a) X4c dinh céc hé s6 a, b, c.
b) Tinh biét thic A
¢) Ap dung céng thlc nghiém, giai phugng trinh da cho.
Giai
a)Taco:a=3,b=7,c=-1.
b) Tacé: A=b*—4ac=7>-4-3.(-1)= 49+12=61,
¢) Do A=0, 4p dung cdng thic nghiém, phudng trinh ¢4 hai nghiém phan biét:

_7+461 —7-461
= T, X2 = T

X1
Giai cac phuang trinh sau:
a) x2-6x+9=0; b) 2x%2+3x +5=0.
Giai
a) Ta ch: A= (—6)2—4-1-9: 0. Do dé, phuang trinh ¢6 nghiém kép:
Xi=X ——3——£—3
e os 42

b) Tacd: A= 32-4.2.5-9-40=-31<0. Do d6, phuagng trinh vé nghiém.

Ap dung c6ng thiic nghiém, gidi c4c phuong thnh sau:

a) 2x2-5x+1=0; b) X2 +8x+16=0; c) x> - x+1=0.

$& Thii thach nhé

f :@7 Cé thé néi gi vé nghiém clia phuong
N ( = trinh bac hai ax® + bx+ c=0néu a
j / va ctrai dau?
Em hay tra 16i cau héi cla anh Pi.
Chi y. Xét phudng trinh bac hai ax?+bx+c=0 (a=0),véi b=2b'va A' = b?-ac.
e NEu A’ >0 thiphuang trinh ¢é hai nghiém phan biét:
RN I SN Y
X1 =, X2 — =
a a 5
e NEU A’ =0 thiphudng trinh c6 nghiém kép x; = X, ke
e NEu A'< 0 thiphuong trinh vé nghiém.

Céac cdng thilic & trén goi la céng thic nghiém thu gon.

| 14



Xac dinh a, b’ ¢ réi diing céng thiic nghi&ém thu gon giai cac phudng trinh sau:

a) 2x2 +6x+1=0; b) x2-43x+12=0.

Giai

a)Tachd: a=2 b =3, c=1va A'= 32-2.1=7>0. Do do, phugng trinh ¢4 hai nghiém
phan biét: x, = _3;‘/?; Hy= _3;ﬁ.

2
b) Ta ¢6: a=1, p=-23,c=12 va A’:(—2J5_’) -1-12=0. Do d4, phuaong trinh ¢é
nghiém kép: X = X5 = 24/3.

Xéac dinh a, b, ¢ rdi dling c¢éng thiic nghiém thu gon gidi cAc phudng trinh sau:

a) 3x2 + 8x— 3 =0; b) x2+642x+2=0.

Y Gidi bai toan trong tinh hudng md dau.

u TIM NGHIEM C UA PHUGONG TRINH BACHAI BANG MAY TINH CAM TAY
S0 dung may tinh cdm tay, ta cé thé dé& dang tim nghiém ciia cc phuong trinh bac hai

~ g
mét an.

S0 dung may tinh cam tay, fim nghiém clia cac phuang trinh sau:

a) 2x2— 5x—4 = 0; b) 9x°—12x+ 4 = 0; c) —3x2+ 4x— 2 = 0.

{410

Giai. V6i mét loai may tinh cam tay, sau khi m& may ta bam phim (g (5] (2] d
chuyén vé ché dé giai phudng trinh bac hai.

Tiép theo, véi tiing phuang trinh ta thuc hién nhu sau:

Tim nghigm cua | o0 i Man hinh hién K&t luan
phuong trinh
92 _5x—4 =0 3] =) — Phugng trinh ¢4 hai
e Wxﬁ nghiém phan biét:
5+:"ﬁ
| . - 54457
i s 17 4
Bam tiép phim 4
5457
[ A= . 2 4 )
'. L CT




9x2 - 12x+4=0 = Phugng trinh cé

nghiém kép x; = x, :é.

3%+ 4Xx—2 =0 TElE r = — Phuangtrinh v nghiém.
] == I i=
Bam tiép phim |
T KE: B HaliTh

Chu y. DE€ hién thi két qua xdp xi & dang s6 thap phén sau khi nhéan két qua ta bdm phim [0

S0 dung may tinh cam tay, tim nghiém cla céc phuacng trinh sau:
a) 5x2 +210x+2 = 0;

b) 3x2 - 56x+ 7 =0;

e) 43— dxs 120,

6.8. Dua cdc phuang trinh sau vé dang ax? + bx + ¢ = 0 va xac dinh cdc hé s6 a, b, ¢
cla phudng trinh dé.

a)3x¥ +2x—1=x-x
b) (2x+ 1)2 =%+ 1.
6.9. Giai cac phudng trinh sau:

a) 2x2+1x =0
3

b) (3x+ 2)2 = 5.

6.10. Khéng can gidi phuang trinh, hay xdc dinh cdc hé s6 a, b, ¢, tinh biét thiic A va xac
dinh s6 nghiém cla méi phucng trinh sau:

a) 11x% +13x-1=0
b) 9x2+42x+49=0;

c) x?-2x+3=0.

E]é



6.11. Dung céng thiic nghiém cla phuang trinh bac hai, gidi cdc phudng trinh sau:
a) x>~ 2J5+2=0;
b) 4x% + 28x + 49 = 0;
c) 3x2—3\/§x+1:0.
6.12. SiF dung may tinh cam tay, tim nghiém cla cac phuaong trinh sau:
a) 0,1x% + 2,5x- 0,2 = 0;
b) 0,01x — 0,05x + 0,0625 = 0;

c) 1,2x%2 + 0,75x+ 2,5 = 0;

6.13. D6 cao h (mét) so véi mit dat clia mot vat duge phéng thang ding 1&n trén tir mat dat
vGi van tdc ban dau v, = 19,6 m/s cho béi cong thiic h= 19,6t 4,9£, & dé t1a thai gian
ké ti khi phéng (giay) (theo VAt If dai cuong, NXB Gido duc Viét Nam, 2016). Héi sau
bao lau ké tif khi phéng, vat sé rgi tré lai mat dat?

6.14. Kich thuée man hinh ti vi hinh chii nhat duge xac dinh béng dé dai dudng chéo.
Ti vitruyén théng c¢é dinh dang 4 : 3, nghia I1a tf 1& gilta chiéu dai va chiéu réng cla
man hinh 1& 4 : 3. Hbi dién tich cla man hinh ti vi truyén théng 37 in 1a bao nhiéu?
Dién tich clia man hinh ti vi LCD 37 in ¢é dinh dang 16 : 9 la bao nhiéu? Man hinh tivi
nao ¢ dién tich 16n han? O day, cac dién tich clia man hinh duge tinh bang inch vudng.

iy

Ti vi truyén théng Tivi LCD
4:3 16:9

6.15. Mot manh vudn hinh chii nhat ¢é chiéu réng ngan han chiéu dai 6 m va cd dién tich
l& 140 m2. Tinh céc kich thude clia manh vusn dé.



a) V& dé thi clia hai ham s nay trén cling mét mat phéng toa do.

LUYEN TAP CHUNG

{11 Cho hai ham s6: y = gx

va y =—x2

b) Tim diém A thuéc dé thi y = gxz, diém Bthudc dé thi y = —x2, biét riing Ava B déu

¢d hoanh d§ x = —%.

Giai

a) Lap bang mét s6 gia tri tugng Ung gilfa x va y clia hai ham s6 da cho:

X -2 | -1 0 1 2 X -2 | -1 0 1 2
3 5 3 3
=—X 6 — 0 — 6 =il -4 | -1 0 -1 | -4
=3 2 2 1
T d6 v& duge dé thi cla hai ham s6 nay nhu Hinh 6.10:
X
r 3 s , 3.2 . 3 (- . 27
b) Véi x =——, thayvao cdngthiic y=—x“tacd: y=—-| — | =—. Vay A| ——; —|.
) > thay g y=5 Y=z [ 5 iy [ 5
2
V6i x =—=, thay vao céng thic y = —x? ta cé: y:—[—%) ——% Vay B[—%; —%]
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Gia sl s0 lugng cd trong mdt hé nao dé tang, gidm theo cdng thiic:
P:5o(100+15r—r2),0 <t< 15,

G day Pla s6 lugng ca trong hd sau tnam tinh tif ngay 01 thang 01 nam 2020, khi 1&n
dau tién sd Iugng cd trong héd duge ude tinh. Hi theo mé hinh nay, thi:

a) Vao th&i diém nao, s6 Iugng cé trong hé s& 14 7 500 con?

b) Vao th&i diém nao, s6 lugng c4 trong hd sé& trd lai nhu tai thdi diém ban diu vao
ngay 01 thang 01 nam 20207

Giai
a) Ta cén tim tsao cho:
P =7 500, tlic 14 50(100 + 15t — t?) = 7 500, hay #* - 15t + 50 = 0.

Giai phugng trinh bac hai nay ta duge hai nghiém la t= 5 hodc t= 10. Ca hai nghiém
nay déu thich hgp.

Gid tri t= 5 (ing v&i thai diém vao ngay 01-01-2025.
Gid tri t= 10 ing v6i thai diém vao ngay 01-01-2030.

Vay theo mé hinh di cho, ¢6 hai th&i diém ma s6 ca trong hd 1a 7 500 con, d6 1a vao
ngay 01-01-2025 hoéac vao ngay 01-01-2030.

b) S6 Iugng cd trong hé tai thai diém ban dau (ngay 01-01-2020) 1a:
P(0) =50 - 100 = 5 000 (con).

Ta can tim tsao cho: P =5 000, hay 15¢t— 2 = 0, thc la t= 0 hodc t= 15.

Gia tri t = 0 ng véi thdi diém ban diu, tiic 1& ngay 01-01-2020.

Gid tri t= 15 (ing v6i th&i diém ngay 01-01-2035.

Vay theo mé hinh da cho, thi vao ngay 01-01-2035, s0 lugng cé sé tré lai nhu tai thoi
diém ban diu.

6.16. Biét ring parabol y = ax? (a = 0) di qua diém A(2; 4J§)
a) Tim hé s6 a va vé db thi clia ham s6 y = ax? véi a viia tim dugec.
b) Tim tung d6 cla diém thudc parabol ¢6 hoanh dé x = —1.

¢) Tim céc diém thudc parabol c6 tung d6 y = 5:3.



6.17. Cdng thic E:%mt./2 (J) duge dung dé tinh déng nang clia mét vat cé khéi Iugng
m (kg) khi chuyén déng véi van téc v (m/s) (theo V4t If dai cuong, NXB Gido duc
Viét Nam, 20186).

a) Gid sl mét qua béng ¢ khdi lugng 2 kg dang bay véi van téc 6 m/s. Tinh déng néng
cla qua bdéng dé.

b) Gia st dong ning clla qua béng dang bay ¢d khéi lugng 1,5 kg 1a 48 J, hdy tinh
van téc bay clia qua béng dé.

6.18. Chiéu dai I (mét) clia mét con 1ac dan ti 1& thuan véi binh phugng chu Ki T (gidy)
clia né (chu Ki 1a th&i gian dé thuc hién mét dao déng). Con lac don cé chiéu dai
223,4 cm thi ¢6 chu ki 3 giay.

a) Tim cdng thuc lién hé gilla Iva T.

b) Tim chiéu dai cla con lac ¢6 chu ki 5 gidy.

¢) Chu ki clia con lac ¢6 chiéu dai 0,98 m 1a bao nhiéu?

(Trong tdt ca cac cau trén, két qua dugc tinh chinh xdc dén hang phan mudi).

6.19. S dung céng thic nghiém hodc céng thiic nghiém thu gon, gidi cac phudng trinh sau:

a) x2-2Bx+1=0; b) 3% - 9x + 3 = 0;
¢) 1132 - 18x + 5 = 0; d) 2x?+2JBx+3=0.

6.20. S0 dung mdy tinh cam tay, tim nghiém gan ding cla cédc phuang trinh sau (lam
tron két qua dén chii s6 thap phan thii hai):

a) JExz—JEx+1=0;
b) x2—(£—1)x+ﬁ:0.

6.21. TU mot tAm tén hinh vudng, ngudi ta cat bd bén hinh vuéng c6 dé daicanh 8 cm &
bén gdc, sau dé gap thanh mét chiée thling ¢é dang hinh hdp chif nhat khéng ¢6 nap
va 6 thé tich 12 200 cm?3. Tinh dé dai canh cla tdm t6n hinh vuéng ban dau.

6.22. Gia sii doanh thu (nghin déng) clia mét clia hang ban phé trong mét ngay cé thé
m& hinh hod béng céng thiic R(x) = x(220 — 4x) v6i 30 < x < 50, trong dé x (nghin déng)
|4 gia tién cla mot bat phd. NEu mudn doanh thu clla cifa hang dat 3 triéu déng thi gia
ban cilia méi bat phd phai 1 bao nhiéu?



Khai niém, thuatngiv Kién thic, kinang
Binh liViéte - Gidi thich dinh Ii Yiéte,
+ ¥an dung dinh I Yite dé tinh nham nghiém ctia phuang trinh
bdc hai, tim hai s§ khi biét tong va tich cha ching.

Bac An ¢4 40 m hang rao ludi thép. Bac
muén diung né dé rao xung quanh mot
manh dét tréng (di rdng) thanh mét manh
vUdn hinh chii nhat ¢é dién tich 96 m2 dé
trong rau. Tinh chiéu dai va chiéu rong
cla manh vudn doé.

n DINH LIVIETE
ﬁ Kham pha dinh li Viete
Xét phuang trinh bac hai @€ + bx+ ¢=0 (a= 0). Gid sif A=bH*>—4ac>0.
m Nhac lai cong thiic tinh hai nghiém x,, x, clia phudng trinh trén.
EEE TU két qua HD1, hay tinh x, + X, va X, X,.

T k&t qua HD2, ta ¢é dinh Ii Vigte nhu sau:
Néu x,, X, 1a hai nghiém cla phuang trinh ax? + bx + ¢ = 0 (a = 0) thi

X1+ X 2
1 pi ="
a

XqX _
a2 a

| Vidu1 J- Khéng gidi phuong trinh, hay tinh biét thiic A (hodic A') dé kiém tra diéu kién

c6 nghiém, réi tinh téng va tich cdc nghiém ciia cac phuacng trinh bac hai sau:

a) 2x2 +11x+ 7 =0; b) 4x2 - 12x+ 9 = 0.

Giai

a) Tacé: A=112-4-2 -7 =65 > 0 nén phuadng trinh cé hai nghiém phan biét x;, x,.
Theo dinh Ii Viete, ta cd:

1. 7

21|



b) Ta cé: A" = 62— 4 - 9 = 0 nén phuang trinh cé hai nghiém triing nhau x,, x..
Theo dinh Ii Viete, ta cé:

X1+ Xo = —2—3' xx—9
4 4

Khéng gidi phudng trinh, hiy tinh biét thic A (hodc A') dé kiém tra diéu kién cé
nghiém, réi tinh t6ng va tich c4c nghiém cila c4c phuang trinh bac hai sau:

a) 2x2-7x+3=0;
b) 25x%-20x+4=0
) 242x%-4=0.

12 Tranh luan
SL%‘M;D’;: sll.

A
¢ 1

Y kién clia em thé nao?

Khéng can giai, 16 biét ngay t6ng va tich hai nghiém
cta phugng trinh 2 — x + 1 = 0 déu bang 1.

a AP DUNG PINH LIVIETE DE TINH NHAM NGHIEM

ﬁ Giai phudng trinh béc hai khi biét mét nghiém cua né
2I2k) Cho phugng trinh 2x2-7x+5=0.

: a) Xac dinh cac hé s6 a, b, créitinh a+ b + c.
b) Chiing t6 rdng x, = 1 1a mét nghiém clia phuong trinh.
c) Dung dinh Ii Viete dé tim nghiém con lai X, cla phuang trinh.,

1 Cho phugng trinh 3x2+5x+2=0.

a) Xac dinh cédc hé s6 a, b, ¢ rbitinh a— b +c.
b) Chiing t6 rdng x, = —1 1& mét nghiém cila phuang trinh.

c) Dung dinh Ii Viete dé tim nghiém con lai X, cla phuang trinh.

Xét phuang trinh ax% + bx+ ¢ =0 (a = 0).

» Néu a + b+ c= 0 thi phugng trinh cé mét nghiém la x, = 1, con nghiém kia la x, = )
a

e NEU a—b+c =0 thi phugng trinh ¢c6 mét nghiém 1& x, =1, cdn nghiém kia I&

Xg=——.
27 3
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B&ng c4ch nhdm nghiém, hiy gidi c4c phuadng trinh sau:
a) x2-6x+5=0; b) 5x2+14x+9=0.
Giai

a) Ta c6: a+b+c=1+(—6)+5=0 nén phuang trinh cé hai nghiém: x;=1, x5 =5.

| ©

b) Tacéd: a-b+c=5-14+9=0 nén phuang trinh ¢6 hai nghiém: x;=-1 X, = -

Giai phuong tinh x2—7x+12=0, biét phudng trinh ¢é mot nghiém & X, =3.

Giai
Goi x, 1& nghiém con lai clia phuang trinh. Theo dinh li Viéte, ta cé: x,x, = 12.
Do dé, _12 12

% 3

Vay phudng trinh ¢6 hai nghiém: x; =3, x5, = 4.

Tinh nhdm nghiém cha cdc phuang trinh sau:
a) 3x2-11x+8=0;
b) 4x° + 15x + 11 = 0;
c) x2+22x +2=0, biét phuang trinh cé mét nghiém Ia x=—2.

v
% Thii thach nhé

e Hay tim mdt phuong trinh T GrE ol
(oo} A Coma 48 5 i '

o P‘ bac hai ma tdng va tich D6 1a phuong trinh
cac nghiém cla phuong @ omay g

& trinh Ia hai s& ddi nhau.
Em c6 déng y véi y kién clla Tron khéng? Vi sao?
B TIM HAI SO KHI BIET TONG VA TICH CUA CHUNG

@ Thiét 14p phucdng trinh béc hai dé tim hai s& khi biét tong va tich cla chiing

1 Gia sl hai s6 ¢6 t6ng S = 5 va tich P = 6. Thuc hién cac bude sau dé 1ap phuang
trinh béc hai nhan hai s6 dé lam nghiém.

a) Goi mot s6 1a x. Tinh s6 kia theo x.
b) S0 dung k&t qua cau a va gia thiét, hay 1ap phudng trinh dé fim x.
Néu hai s6 c6 t6ng béing Svatich bing Pthi hai s6 d6 14 hai nghiém ciia phucng trinh
béc hai;
X - Sx+ P=0,.

Diéu kién dé c6 hais6 dé la 82 — 4P = 0.

231



Tim hai s6 biét tdng cla ching béng 9, tich cla ching bang 20.
Giai

Hai s6 cdn fim 13 hai nghiém cla phuang trinh x2 —9x+20 = 0.
Tacé: A=(-9) -4:1.20=1 VA = 1.

9-1 9+1

=4 xo =——=95.

Suy ra phuang trinh ¢ hai nghiém: x4 = wE 5

Vay haisd can tim 1a 4 va 5.

Tim hai s6 biét tdng cla ching bing —11, tich clia ching bing 28.

Vi A
‘a;‘?*r%-iéﬁé‘rj

Giai bai toan trong tinh hudng md dau.

6.23. Khéng giai phuang trinh, hay tinh téng va tich cac nghiém (néu cé) cila cac phuadng
trinh sau:

a) x2-12x+8=0; b) 2x2+11x-5=0;
c) 3x2-10=0; d) x>~ x+3=0.

6.24. Tinh nhdm nghiém ciia cac phuang thinh sau:
a) 2x2-9x+7=0; b) 3x2+11x+8=0;
c) 7x2-15x+2=0, biét phugng trinh ¢4 mét nghiém x, = 2.
6.25. Tim hai s6 uva v, biét:
a) u+v =20, uv=299 b) u+v=2 uv=15.

6.26. Chiing té rang néu phudng trinh bac hai ax® + bx + ¢ = 0 ¢6 hai nghiém la x, va x,
thi da thlic ax? + bx + ¢ phan tich duge thanh nhan ti nhu sau:

ax?+ bx+c=a(x—x)(x—x3).
Ap dung: Phan tich cac da thiic sau thanh nhan ti:
a) ¥+ 11x + 18; b) 3% + 5x — 2.

6.27. Mét bé bgi hinh chii nhat ¢é dién tich 500 m2 va chu vi 12 150 m. Tinh céc kich
thuéc cla bé bai nay.

P
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74 M| G1AI BAI TOAN BANG CACH LAP PHUGNG TRINH

Khai niém, thuatngit Kién thic, kinang

Gidi toan bang cach lap Gidi quyét mot 56 van dé thuc tién gan vdi phudng trinh bac hai
phuang trinh motan.

Bdc Lan g tiét kiém 100 triéu déng vao ngan hang véi ki han 12 thang
theo thé thiic 1di kép. Sau nam th( nhit, do chua ¢6 nhu cdu sl dung
nén bac Lan khéng rit tién ra ma tiép tuc gli 12 thang niia, véi 1ai sudt
nhu cd. Sau hai nadm bac Lan r(t tién ra thi nhan duge 118,81 triéu
déng ca vén 1an |di. HAi 14i sudt glii tiét kiém 1a bao nhiéu?

@ Giai toan bang cach 1ap phuong trinh

Xét baitodn & tinh huéng mad dau.

HB1 Goi x 1a 1ai sudt gifi tiét kiém clla béac Lan (x duge cho dudi dang sd thap phan). Hay

biéu thi s6 tién thu dugc (c& v6n 14n &) cha bac Lan sau ki gli th nhat theo x.

I :

212F4 HEt Ki glii thit nhat, bac Lan khéng rit tién ra ma tiép tuc gli tiét kiém Ki th{ hai véi
l3i sudt nhu cli. Hay biéu thi s tién thu dugc (ca v6n lan 1di) cha bac Lan sau ki
gUi thii hai theo x.

Dua vao dé bai, viét phuang trinh &n x thu dugce va gidi phucng trinh nay dé fim x.
TU d6, tra 16i cau hdi trong tinh huéng md dau.
Nhan xét. Cac budc gidi mot bai todn bang cach 1ap phuaong trinh:
Bude 1. Lap phudng trinh:
— Chon 4n s va dit diéu kién thich hgp cho &n s6.
— Biéu dién cac dai lugng chua biét theo dn va céc dai lugng da biét.
— Lap phuang trinh biéu thi méi quan hé gidia cdc dai lugng.
Bude 2. Giai phugdng trinh.

Budc 3. Tra 16i: Kiém tra xem trong cdc nghiém cla phuong trinh, nghiém nao thod
méan diéu kién cla &n, nghiém nao khéng, rdi k&t luan.

Mét sé&n bdng da 7 ngudi ¢6 chiéu réng nhd han chiéu dai 30 m va cé dién tich bang
1 800 m2. Tinh chiéu dai va chiéu réng ciia sdn béng daé.

Giai
Goi x (m) 1a chiéu réng cla san béng. Diéu kién: x > 0.

25|



Khi dé, chiéu dai cla san béng 1a x + 30 (m).
Theo dé bai, ta ¢4 phugng trinh:

x(x + 30) =1 800 hay x> + 30x— 1800 = 0.
Tacé: A'= 152 + 1 800 = 2 025, /A" = 45,

Suy ra phugng trinh ¢d hai nghiém phéan biét:
X, =ﬁ=—60 (loai); x, =_1517+45=30 (thod méan diéu kién).

Vay san béng c6 chiéu dai 60 m va chiéu réng 30 m.

Khodng céch gilia hai bén soéng A va B 14 36 km. M6t tau du lich di tif b&n A dén bén
B, nghi 30 phit & bén B réi quay lai b&n A. Thai gian ké tif lic khéi hanh dén khi vé
dén bén A 1a 5,5 git. Hay fim van tdc thuc cla tau du lich (tlic 1a van téc cia tau khi
nudc yén lang), biét réing van téc clia dong nude 1a 3 km/h.

Giai

Goi x (km/h) 1a van t6c¢ thuc clia tau du lich. Vi van téc clia dong nudc 1a 3 km/h nén
phai cé diéu kién x > 3 dé tau cé thé chay nguogc dong.

Van téc cha tau khi xusdi dong & x + 3 (km/h), théi gian dé tau di xusi dong la % (gid).

Van t6c clla tau khi nguge déng & x — 3 (km/h), th&i gian dé tau di nguge dong Ia
36 .
— gId).
~ 3 (gid)
Thai gian tau nghi tai bén B 14 30 phit = 0,5 gid.
Theo dé bai, ta ¢cé phugng trinh:
3l W), BeU Ll Oou [Nsei
X+3 X—3 X¥3 W=
Pé gidi phuong trinh nay, ta quy déng méu vé trai cla phuaong trinh:
36(x-3)+36(x+3)
(x+3)(x-3)
Nh&n cd hai vé clia phucng tinh véi (x + 3)(x — 3) dé khii miu, ta dugc phugng trinh
bac hai

5:

36(x—3)+36(x+3)=5(x+3)(x-3), hay 5x2—72x-45=0.
Ta cé: A' = 362 — 5 - (—45) = 1 521; VA" =+/1 521 = 39,

Suy ra phuang trinh ¢d hai nghiém phan biét:

36-39 -3 " 36+ 39
X, = 5 =— (loai); X, = 5 -

Vay van téc thuc clia tau du lich 14 15 km/h.

15 (thod man diéu kién).
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Mot ddi xe gom céc xe tai cling loai, can phai ché 120 tdn hang. Tuy nhién khi lam
viéc, c6 hai xe phai diéu chuyén di noi khac nén méi xe phai ché thém 3 tdn hang. Hai
ddi xe dé ¢6 bao nhiéu chiéc xe tai?

6.28. M6t manh dat hinh chii nhat ¢é dién tich 360 m2. Néu tang chiéu réng 3 m va giam
chiéu dai 4 m thi dién tich manh dat khéng déi. Tim céc kich thuée cla manh dat dé.

6.29. Sau hai nam, s6 dan cla mat thanh phé tang t 1 200 000 ngudi 1&n 1 452 000
ngudi. Héi trung binh méi nam dén s6 cla thanh phé dé ting bao nhiéu phan tram?

6.30. M6t thanh s6 ¢6 la ¢6 dang hinh hdp chii nhat véi chiéu dai 12 cm, chiéu réng 7 cm
va dé day 3 cm. Do gid nguyén liéu ca cao ting nhung van mudn gilf nguyén gia ban
nén nha san xudt quyét dinh gidm 10% thé tich clia méi thanh s6 ¢ la. D& thuc hién
viéc nay, nha san xudt du dinh lam thanh s6 ¢é la méi ¢é cling d6 day 3 cm nhuthanh
cil, nhung chiéu dai va chiéu réng sé giam dicung mot s6 centimét. Hai kich thuée cila
thanh s6 ¢d la mdi [a bao nhiéu?

6.31. MOt may bay khdi hanh tii Ha N6i vao Thanh phé H6 Chi Minh, sau dé nghi 96
phit va ti€p tuc bay v& Ha N6i v6i van téc 16n han van tée lic di 1a 100 km/h. Téng
thai gian cla cd hanh trinh, ké tif khi xudt phat tir Ha Noi dén khi quay vé Ha Noi 1a
6 gid. Tinh van t6c clla may bay Iic di, biét quang duéng bay Ha N6i — Thanh phd
H6 Chi Minh dai khodng 1 200 km.

6.32. M4t 6 t6 khach khéi hanh tii Ha Noi di Hai Phong. Sau dé 30 phit, mét 6 t6 con
xudt phat tlf cling dia diém & Ha Noi va cling di vé Hai Phang trén cling tuyén dudng,
v6i van téc I6n hon van téc clia 6 t6 khach 1a 20 km/h. Hai xe dén cling mét dia diém
& Hai Phong tai cling mét thai diém. Hay tinh van t6c clla méi 6 t6, biét ring quang
dudng Ha Néi — Hai Phong dai khoang 120 km.

6.33. Mot xudng may phai may 1 500 chiéc 4o trong thai gian quy dinh. D& hoan thanh sém
k& hoach, méi ngay xudng da may dugc nhiéu han 10 chiéc 4o so véi 56 40 phai may
trong mét ngay theo k& hoach. Do dé, ba ngay trude khi hét thai han, xudéng da may duge
1 320 4o. Héi theo k& hoach, méi ngay xudng dé phai may xong bao nhiéu chiéc 407
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" LUYEN TAP CHUNG

Cho phuang trinh béc hai: ¥ — 7x + 5 = 0.

a) Ching minh phuang trinh ¢4 hai nghiém phan biét x,, x..

b) Tinh A=x?+xZ.

Giai

a) Tacé: A =7° -4-5=29>0 nén phuang trinh ¢ hai nghiém phéan biét Xy X
b) Theo dinh i Viete, ta ¢6: x, + X, = 7, X,X, = 5.

Dodb A= x{ +x3 = (X, + X,)*> — 2x,x,=72 -2 - 5 = 39.

C6 hai miéng kim loai: miéng th( nhét ndng 600 g; miéng thi hai ndng 640 g. Thé tich
clia miéng th( nhat I6n han thé tich clia miéng thi hai l& 120 em?3, nhung khéi ILgng
riéng clla miéng thii nhat nhé han khaéi lugng riéng clia miéng thii hai 1a 5 g/cm?. Tim
khéi lugng riéng cla méi miéng kim loai.

Giai
Goi x (g/cm?) 1& khéi lugng riéng clia miéng kim loai th( nhit. Diéu kién: x > 0.
Khai Iugng riéng clia miéng kim loai thif hai 1a x + 5 (g/cm?®).

Thé tich clia miéng kim loai th(i nhéat 1a QXO (cm®).

Thé tich clia miéng kim loai th(i hai la a0 (cm®).
x+5

Theo dé bai, ta ¢cé phuang trinh: 800 640 . 456,
X x+5

Nhan c& hai vé€ cla phuong trinh véi x(x+5) dé khit miu, ta dugc:
600(x +5)—640x = 120x (x+5), hay 3x*+16x-75=0.

Taco: A'=82—3 - (-75) = 289; VA" = 17.
Suy ra phugng trinh ¢d hai nghiém phéan biét:
x_—8—17_£ _-8+17
3 3 3
Vay khéi lugng riéng clia miéng kim loai thif nhét 1a 3 g/cm?3 va khdi Iugng riéng clia
miéng kim loai thii hai 14 8 g/cm?.

=3 (thod mén diéu kién).

(loai); x,
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6.34. Tinh nhdm nghiém cla céc phudng trinh sau:
a) foz—(\/§+1)x+1:0;
b) 2x2+(J§—1)x—3+J§:0.

6.35. Goi x,, X, la hai nghiém cla phuong trinh béc hai x> — 5x + 3 = 0. Khéng gidi
phuadgng trinh, hay tinh:

a) X\ +Xx2;
b) (x; — Xx,)2.
6.36. Tim hai s6 uva v, biét:
a) u+ v=15, uv=56;
b) 1P + v2 =125, uv = 22.

6.37. Mot chiéc hop ¢6 dang hinh hép chif nhat, khéng ¢é nap, c¢é day 1a hinh vuéng,
téng dién tich xung quanh va dién tich day 1& 800 cm2. Chiéu cao cla hop 1a 10 cm.
Tinh d6 dai canh day cla chiéc hop (lam tron két qua dén hang phan mugi clia cm).

6.38. Nhu ciu clla khach hang ddi véi mét loai 4o phong tai mét clfa hang duge cho bdi
phucng trinh p = 100 — 0,02x, trong dé p |14 gid tién cla mbi chiéc 4o (nghin déng)
va x 1& s6 lugng 4o phéng ban duge. Doanh thu A (nghin déng) khi ban duge x chiéc
a0 phéng la:

R =xp= x(100 - 0,02x).

Héi cdn phai ban dudc bao nhiéu chiéc 4o phéng dé doanh thu dat 120 triéu déng?
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‘BAITAP CUOI GHUONG VI

A. TRAC NGHIEM

6.39. Biém nao sau day thudc dé thiclia ham sé y :%x2? yA
A.(1;2). B. (2; 1). %
1 !
G -1;2) D. [—1; E] 3,

6.40. Hinh 6.11 14 hai dudng parabol trong mit phing toa
dé Oxy. Khang dinh nao sau day la ding?

% X

A.a<0<«b. B.a<b<0.
C.a>b>0. D.a>0>b.

6.41. Cac nghiém cla phudng trinh X>+7x+12=0 Ia W

.
A. x, =3; X, = 4. B. X, = —3; X, = —4. E
Hinh 6.11

C.x, =8, x,=—4. D.x, =-3; x,=4.

6.42. Phugang trinh béc hai ¢ hai nghiém x, =13 va x, =25 la
A. x2-13x+25=0. B. x2-25x+13=0.
C. x?-38x+325=0. D. x®+38x+325=0.

6.43. Goi x,, X, 1a hai nghiém cla phuong trinh X% —5x+6=0. Khi d6, gia trj clia biéu thiic
A= x12+x§ la
A.13. B. 19.
.25, D.5.

6.44. Chiéu dai va chiéu rong clia hinh chii nhat ¢é chu vi 20 cm va dién tich 24 cm? |a

A.5cmvadcm. B.6cmvadcm.
C.8cmva3cm. D.10cm va 2 cm.
B. TU LUAN

6.45. V& dé thi cla cac ham s6 y :gx2 va y= —gxz trén cling mét mat phang toa do.

6.46. Cho ham s6 y = ax2. Xac dinh hé s6 a, biét dé thi ham s6 di qua diém A(3; 3).
V& d6 thi chia ham s6 trong trudng hap do.

6.47. Gidi cac phuang trinh sau:
a) 5x2-6J5x+2=0;
b) 2x2 +24/6 x+3=0.
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6.48. Cho phuadng trinh ¥* — 11x + 30 = 0. Goi x,, X, la hai nghiém cla phudng trinh.
Khéng giai phugdng trinh, hay tinh:

d) o2 s, b) X7 +x3.
6.49. Tim hai s0 uva v, biét:
a) u+v =13 va uv =40, by u-v=4 vauv=77.

6.50. Cac ki su dam bao an toan cila dudng cao téc thudng s dung cong thiic
d = 0,05v2 +11v dé udc tinh khoang céch an toan téi thiéu d (feet) (tlic 14 do dai quang
dudng ma xe di dugc ké tif khi dap phanh dén khi xe diing lai) d6i v6i mét phuang tién
di chuyén véi téc dé v (ddm/gi&) (theo Algebra 2, NXB MacGraw-Hill, 2008). Gia sUi
gi6i han téc do trén mot dudng cao téc nao dé 1a 70 dam/gis. NEu mot 6 t6 cé thé
dling lai sau 300 feet ké tii khi dap phanh thi 6 t& dé cé chay nhanh hon giéi han t6c
dé clla dudng cao téc nay khéng?

6.51. Bac Huong gUi tiét kiEm ngan hang 100 triéu déng véi ki han 12 thang. Sau mét
nam, do chua cé nhu ciu s dung nén bac chua rat s tiét kiem nay ra ma gi tiép va
glii thém mot s tiét kiem mdi véi sé tién 50 triéu déng, cling véi ki han 12 thang. Sau
hai nam (ké tif khi gli Ian dau), bac Hudng nhan dudc s tién ca von 1an 13i 13 176 triéu
déng. Tinh |4i sudt nam cla hinh thiic gii tiét kiém nay (gia sif 14i sudt khéng ddi trong
suét qué trinh gii).

6.52. Hai khoi hoc sinh IGp 8 va I6p 9 clla mét trudng trung hoc ¢g s6 tham gia lao déng.
N&u lam chung thi s& hoan thanh céng viéc sau 1 gid 12 phit. NEu mdi khéi I6p lam
riéng thi khéi I6p 9 1am xong nhanh han khéi 16p 8 1& 1 gid. Héi néu mbi khéi I6p lam
riéng thi sau bao Iau sé hoan thanh cdng viéc?
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"Ban ¢6 thé c6 dit liéu khéng chita

théng tin nhung ban khéng the
€6 théng tin néu thiéu dirliéu."

Daniel Keys Moran,

Nha viét truyén khoahoc ]

vién tuéng nguéi My,

BANG TAN SO VA BIEU DO TAN SO

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki ndng
- Tansé - Thiét Iap bang tan 56, bicu dé tan s6.
- Bang tan s6 - Gidi thich ¥ nghia va vai tro cla tan s6 trong thuc tien,

- Bidu dd tin s¢

Véi day dii liéu x, X,,..., X, ¢6 nhiéu gid tri gidng nhau thi ¢é cach nao
biéu dién day di liéu nay thuén tién hon khéng? Ching ta s& tim hiéu

van dé nay trong bai hoc.

ﬂ BANGTAN SO

:Q

,@ Tan s6 va bang tan sé

m] Ban Minh muén tim hiéu vé du dinh cla cac ban
hoc sinh khéi IGp 9 trong trudng sau khi tét nghiép
Trung hoc ¢g s6. Em hdy gilp ban Minh thiic hién
khao sat y kién clia cac ban trong I6p minh theo
mau phiéu bén.

I32

Dy dinh cUa ban
sau khi hoc xong I6p 9?
{Chi chon mot lua chon)

A. Hoc trung hoc phd théng
trong nudc.

B. bi du hoc.

C. Bi hoc nghé.

D. Lua chon khéc.



a) Ban Minh muén khao sat ¥ kién clia nhiing ai? Em da gilp ban Minh khdo séat
y kién cia tat cd nhiing ngudi dé?
b) Liét ké day dii liéu thu dugc va dém sé hoc sinh theo méi lua chon.

Nh&n xét. Dii lidu ma ban Minh muén cé la dif liéu vé y kién cla tat cd hoc sinh khéi
I6p 9 trong trudng. Day dif liéu ma em thu dude trong khao sat trén |a mét phan cla
dif ligdu ban Minh muén ¢é va duge goi la mau di lidu. 86 gia tri clla mau dir liéu duge
goi 1a ¢d mau.

« Tan s6 clla mot gid tri 1a s6 1an xudt hién gia tri dé trong mau dir liéu.

« Bang tan s4 14 bang théng ké& cho biét tan s6 clia cac gid tri trong mau dir ligu.
Bang tan s6 c¢6 dang sau:

Gia tri X, X, X,

rad A
Tan sb m, m, m,

trong dé m, la tan s6 cla x,, m, 1a tan s6 cla X,,..., m, la tan sé cla x,.

Al
B Lap bang tdn s6 cho mau dii liéu thu duge trong HP1.

Chu y. Ngugi ta con cho bang tan s6 & dang cét: cbt thii nhit ghi céc gia tri, ¢t thit hai
ghi tan s6 cila cac gia tri do.

Pé mua giay thé thao cho cdc ban nam trong 16p luyén tap chudn bi cho gidi béng da
clia trudng, Huy da thu thap & giay clia cdc ban nam trong I6p va thu duge két qua
nhu sau:

40, 36, 37, 36, 40, 38, 39, 38, 37, 36, 40, 39, 36, 38, 37, 38, 38, 37, 38, 38, 38, 36.
a) Ban Huy cdn mua giay cac ¢d nao? Mi loai bao nhiéu dsi?

b) Lap bang tan s cho day di liéu trén. Tl bang tan sd, cho biét ¢& giay nao phil hgp
vGi nhiéu ban nam trong IGp nhat.

Giai
a) Ban Huy can mua giay véi cdc o6 36, 37, 38, 39, 40. Giay cd 36 can 5 ddi; cG 37
can 4 d6i; ¢ 38 can 8 doi; & 39 can 2 dbi; ¢d 40 can 3 déi.

b) Bang tan sa:

C6 giay 36 37 38 39 40

Tan sb 5 4 8 2 3

Giay @ 38 phl hgp véi nhiéu ban nam trong I6p nhat.
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Bang sau day ghi lai tén cac ban dat diém t6t vao cac ngay trong tudn cla I6p 9E, méi
diém t6t ghi tén mot 1&n.

Ngay Thi Hai Thi Ba Thd Tu Thi Nam Thi Sau
Tén ban dat Binh Tuén T Y é&n Nam
diém 6t Nam Théo Nam Théo

a) Trong tudn nhiing ban nao dat diém t6t? M&i ban dat duge may diém t6t?

b) Lap bang tan s6 cho day dii liéu nay. Ban nao cé s6 lan dat diém t6t nhiéu nhat?

Nhan xét. Trong bang tan sd, ta chi liét ké cdc gié tri x, khac nhau. Céc gia tri x; nay cé
thé khéng 1a s6.
Téan s6 clia mét gia tri cho biét gia tri d6 xudt hién trong mau dif liéu nhiéu hay i, tir dé
ta dé& dang xac dinh dugc gid tri xudt hién nhiéu nhat, it nhat.

-1 BIEUDOTAN SO

i)
ﬁ Tim hiéu vé biéu dé tan sé

-
-
-
-
-
-

1 Cho hai biu dé sau:

15 +—

T
o Ll
6

7

.1
i-

K&t qua kiém tra mon Toan

bPiém

o
i4
8 9 10

K&t qua kiém ira mén Toan

15

S hoe sinh

biém

Poc va gidi thich méi biéu dé trén.

Hinh 7.1, Biéu dd A

Hinh 7.2. Biéu ds 8

a)
b) Hai biéu dé trén cé biéu dién cling mét dii liéu khéng? Lap bang théng ké cho dii
ligu dé. Bang théng ké thu duge cé phai la bang tan s6 hay khdng?

Biéu dé biéu dién bang tdn s6 dugc goi la
bi€éu dé tdn s6. Biéu dé tan s6 thudng gap 1&
biéu dé tdn s6 dang cot (H.7.1) va biéu dé

tan s6 dang doan thing (H.7.2).
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Biéu d6 t4n sd dang
doan 1h§’1ng con goi la da
giac tan s6 {frequency
polygonj}.




Nhan xét. Dé v& biéu dé tan s6 dang doan thing ta thuc hién theo cac buée sau:

Budc 1. V& truc ngang dé biéu dién céc gid tri trong day dif liéu, vé truc diing thé hién
tan sé.

Budc 2. Vi méi gid tri trén truc ngang va tan s6é tugng (ing ta xac dinh mot diém. N&i
céc diém lién tiép v6i nha.

Budc 3. Ghi ch gidi cho céc truc, cac diém va tiéu dé cia biéu dé.

Ban Binh théng ké& s6 anh, chi, em rudt clia cdc ban trong I6p va thu duge bang sau:

S6 anh, chi, em rudt 0 1 2 3

S6 ban 8 19 6 4

V& biéu dé tdn s6 dang cot va biéu dé tdn s6 dang doan thing biéu di&n bang théng
ké trén.

Giai

e V& biéu dé tan s6 dang c6t (H.7.3).

Ban cd may anh, chi, em rugt?
20

19
: 5 :
| HI . :
|
0 1 2 3

S& anh, chi, em rudt

Hinh 7.3

—
F

S8 hoe sinh
=

&)

e V& biéu dé tan s6 dang doan thang.

Bude 1. Vé cac truc (H.7.4).

Budc 2. Xac dinh c4c diém va néi cac diém lién tiép v6i nhau (H.7.4).
Budc 3. Ghi chil gidi cho cdc truc, cac diém va tiéu dé cla biéu dé (H.7.5).

Ban cd méy anh, chi, em rudt?

20 20 19
=
15 = 15
(]
Z X g/ N\
10
ud S S E_ "
5 —~ 5 ~—i
0 ; ; ; ; 0 ; . | ;
5] 1 2 ! 9, 1 2 3
84 anh, chi, em rudt
Hinh 74 Hinh 7.5
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Bang tan s6 sau cho biét s6 hoc sinh cla I16p 9D du doan déi béng vé dich World
Cup 2022 trude khi gidi ddu bat dau.

Péi bbng

Brazil

Anh

Phap

Argentina

S6 ban du doén

8

15

12

5

V& bidu dé tan s6 dang cot va biéu dé tan sd dang doan thang biéu di&n bang

tan s trén.

% Tranh luan

Biéu dé c6t sau biéu dién nhiét d6 trung binh thang S4u tai ba thanh phé clia Viét Nam

nam 2021.

Pay la biéu dé
tan s6.

Nhiét dé (°C)

Nhiét d6 trung binh thang Sau nam 2021

35~
30 4
255

20—
154
10 —

Pa Néng
Thanh phd

Pa Lat

Hinh 7.6 (Theo Téng cuc Théng ké)

Em Ong hé Vuéng hay Tron? Visao?

bay khéng phai la
biéu dé tan sé.

7.1. M6t nhém hoc sinh da khao sat y kién vé y thiic gili gin vé sinh ¢éng céng clla cac
ban trong trudng véi cdc miic danh gid T6t, Kha, Trung binh, Kém va thu duge két qua

nhu sau:

Tét, Trung binh, Tét, Trung binh, Kha, Tét, Kha, Tét, T6t, Khd, Trung binh, Kém, Kha,
Tét, Kha, Tét, Trung binh, Kha, Tét, Tét, Tot, Kha, Kém, Trung binh, Tét, Kha, Tét,

Kha, Tét, Kha, Kha.

a) Lap bang tan s6 cho day dir liéu trén.

b) Tl bang tan sd, hday cho biét miic danh gid nao chiém uu thé nhat. Visao?
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7.2. Cho biéu dé tranh biéu dién s6 Iugng hoc sinh trong 16p ding ki tham gia cdc cau
lac bd cla trudng nhu sau:

Cau lac bd vo thuat Cau lac bd tiéng Anh Cau lac bd nghé thuat

o o o

[0

Q2 g o o 0 o a
| |

o 0 0 0
A R Y O My ) (O

(M&i 2 biéu dién cho 1 hoc sinh)
Lap bang tn s6 cho dii liéu duge biéu dién trong biéu dé tranh trén.

7.3. Biéu dé Hinh 7.7 cho biét s6 ngay sl dung phucng tién dén trudng clia ban Mai
trong thang Chin. Lap bang tin s6 cho dii liéu dugc biéu dién trén biéu dé.

Phuaong tién dén trutng cla Mai S& Iugng céc loai 616
|
167 15
14 | 14
- 12 C4g . X
0
2,10 - 8 E: ‘ ° \\
= B8 5
e 5 S
S 5 . ‘ 3
4 _ i 0 1 [ .
2 = ———— = Xe Xe Xe Xe 16 chd
0 = — - 4 ché 7 chd 9chd  trdlén
Xe buyt Xe may Xe dap
Phugng tién dén trudng Loai xe
Hinh 7.7 Hinh 7.8

7.4. Ngudita théng ké cac loai 6 t6 chay qua mét tram thu phitrong 1 gi¢ va vé dugce biéu
d6 tan s6 nhu Hinh 7.8.

a) Lap bang tan s6 cho dii liéu dugc biéu dién trén biéu dé.
b) T bang tan s6, hay cho biét loai xe nao di qua tram thu phi nhiéu nhét.

7.5. Bang théng ké& sau cho biét s6 lugng cdc thién tai xay ra tai Viét Nam giai doan
1990 — 2021.

Loai thién tai | Han han | Bé&nh dich L lut Sat 18 dét Bao

56 lugng 6 9 71 6 94

(Theo vietn am.opendevelopmentmekong.net)

V& bidu dé tan s6 dang cot va biu d6 tan s6 dang doan théng biéu dién bang théng
ké trén.
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BANG TAN SO TUONG DOI VA BIEU DO TAN S0 TUONG DOI

Khai niém, thuat ngiv Kién thic, kinang
- Tan sé tugng doi - Thiétlap bang tan 56 twong d6i, biéu d6 tan s6 tuang déi.
+ Bang tan s6 tugng doi + Giai thich y nghia va vai tro cia tan s tuang doi trong thuc tien,

3 bai trude chiing ta da duge hoc cac cach biéu dién day di ligu dé
dé dang thdy dugc tan s6 xudt hién cla méi gid tri trong day. Trong bai
nay, ching ta sé& tim hiéu cdc cach biéu dién day di liéu dé dé dang
thay dugc ti 1& xudt hién clia cdc gia tri trong day.

BANGTAN SOTUGNG BOI

Tan s6 tuong ddéi va bang tan sé tucgng ddi

200 C6 mét thi kin dung 10 qua béng, mdi qua cé mét trong cdc mau xanh, dé hodc
vang. Thuc hién 30 lan 1y béng, méi lan 18y 1 qua, ghi lai mau qua béng dugc &y
ra sau dé tra lai béng vao tii va tron déu.

a) TU dif liéu ghi lai, cho biét tAn sd xudt hién clla cdc qua bdng mau xanh, dé,
vang. Lap ti s6 gilia tan s6 va s6 1an 18y béng.
b) Poan xem trong tii s6 Iugng béng ¢é mau gi 1a it nhat, nhiéu nhét.

Cho day di liéu x,, X,,..., X.. Tan s6 tugng doi f, clia gid tri x; 1a ti s6

gilia tan s6 cla x, (goi la m) véi n.

Bang sau day dugc goi 1a bang tan s6 tuong doi.

o Tén s6 tucn
Gia tri X4 X, e s g
doi con goi la
Tan s tuong doi 5 . £ tan suét.

trongdé n=m,+..+mvaf = i 00(%) la tan so tuong doi cla X, ,...,
n

f, =2%.100(%) I t4n 6 tuong déi cia x,.
n

-

@ Lap bang tan sé tucng déi cho day dif liéu thu duge trong HDA.
Chu y. Ngudi ta con cho bang tan s tugng ddi & dang c6t: ¢bt thii nhét ghi céc gia tri,
¢t thi hai ghi tan s6 tugng déi clia cac gia tri dé.

. Thu thap dir liéu vé chét lugng khéng khi tai mét dia diém trong 30 ngay
mia xudn cho k&t qua nhu sau:
M1, M1, M2, M2, M2, M2, M1, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2,
M4, M3, M3, M3, M3, M4, M4, M1, M1, M1, M1, M3, M3, M3, M1.
(MT:T88; M2: Trung binh; M3: Kém; M4: Xdu)
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a) Lap bang tan s6 tugng déi cho day dii liéu trén.

b) Trong mot ngay xudn, khad ning cao nhét dia diém nay cé chét lugng khéng khi &
muc nao?

Giai
a) Téng s6 quan st 1a n = 30. S6 ngay cé chit ligng khéng khi & cadc mic M1, M2,

M3, M4 tudng Ung la m, = 8, m,= 12, my=7, m,= 3. Do d6 cdc tan s tuong doi cho
cac muic M1, M2, M3, M4 1an Iugt 1a:

fi = %z26,7%; f :%:40%; f :%z 23,3%; T, :%:10%.

Ta ¢6 bang tan s6 tugng ddi sau:

Chét lugng khéng khi M1 M2 M3 M4

Tén s6 tuong déi 26,7% | 40% | 233% 10%

b) Trong mét ngay xuan, kha nang cao nhat la dia diém nay cé chat Iugng khéng khi
G mic M2, tlic la mlc Trung binh.

Nhan xét. Tan s6 tucng déi clia mét gid tri 1a ude lugng cho xac sudt xuat hién gia tri dé.

Quay 50 1an mét tdm bia hinh tron duge chia thanh
ba hinh quat véi cdc mau xanh, da, vang. Quan sét
va ghi lai mdi tén chi vao hinh quat ¢é mau nao khi
tdm bla diing lai. Két qua thu duge nhu sau:

Xanh: W MM
Dé: MM M T
vang: MM

a) Lap bang tan s6 tugng déi cho két qua thu dudgce.

b) Uéc lugng xédc sudt miitén chi vao hinh quat mau dé.

~1 BIEUPOTANSOTUONG POI

@ Tim hiéu vé biéu dé tan sé tuong doi

213k C6 ba phudng an thi ddu tai gidi béng da khéi I6p 9 clia mét trudng nhu sau:
Phuong &n 1: Cac déi ddu vong tron, tinh diém;
Phudng &an 2: Chia céc ddi thanh hai bang, méi bang I&y hai ddi vao tran ban két;
Phugng 4n 3: Cac déi boc tham ghép cap, dau loai truc tiép.
Ban t8 chiic di Idy phiéu khao sét y kién. K&t qua duge Binh va Nam biéu dién

béng cac biéu dé nhu sau:
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Ti I& ing hd cac phuong an thi dau

80% o
60% .
< 0%
2= ° 28%
= Q
20% . 11%
0% , - T
Phugdng an Phudng an Phugdng an
1 2 3

Phuong an thi dau

Ti 18 Ung ho cac phuong an
thi dau

M Phuong an 1
B Phuong an 2
Phudng an 3

Hinh 7.9. Biéu dé cot

a) Poc va giai thich méi biéu dé trén.

Hinh 7.10. Biéu d6 hinh quattron

b) Lap bang tan s6 tuong déi cho k&t qua khao sat y kién.

« Biéu d6 biéu dién bang tdn s6 tucng déi dugc goi la biéu dé tan sé tuong déi.
Dang thuding gap clia biéu dé tan s6 tuong d6i 1a biéu dé cot va biéu dé hinh quat tron.

« D& v& biéu db hinh quat tron ta thuc hién theo cac bude sau:

Budc 1. Xac dinh s6 do cung tucng Ung cla cac hinh quat diing dé biéu dién tan

s tudng doi clia cac gid tri theo cong thiic 360°- fvéii=1,.., k.

Bude 2. V& hinh tron va chia hinh trén thanh cdc hinh quat c¢6 sé do cung tuang

ung duge xac dinh trong Budce 1.

Bude 3. Binh dang cac hinh quat tron (thudng bang cdch t6 mau), ghitan sé tuang

daéi, chil gidi va tiéu dé.

Cho bang tan sd tucng déi vé loai phim yéu thich clia cic hoc sinh trong I6p 9A nhu sau:

Loai phim Hai

Khoa hoc vién tudng Kinh di

Ti 1& ban yéu thich 50%

37.,5% 12,5%

V& biéu dé hinh quat tron biéu dién bang tin s6 tuang déi trén.

Giai

Budc 1. X4c dinh s6 do cung tudng ing cha céac hinh quat biéu dién céc tan sé tucng

déi cho méi loai phim:

Hai: 360° - 50% = 180¢;

Khoa hoc vién tudng: 360° - 37,5% = 1359,

Kinh di: 360° - 12,5% = 45°.
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Bude 2. VE hinh tron va chia hinh tron thanh cac hinh quat (H.7.11).

Ti I& hoc sinh yéu thich céc loai phim

W Hai
B Khoa hoc vién tudng
= Kinh di

Hinh 7.11 Hinh 7.12
Bude 3. Binh dang céc hinh quat tron, ghi ti 1& phan tram, chil gidi va tiéu dé (H.7.12).

Bang tan s6 tugng d6i sau cho biét ti 1& hoc sinh danh gia dé khé clia dé thi hoc ki mén
Toan theo cac mlc dj.

Panh gia Rét kho Kho Trung binh Dé

Tilé 10% 25% 45% 20%

V& biéu dé hinh quat tron biéu dién bang tan s6 tuong déi nay.
44 Tranh luan

Ban Binh phat phiéu (H.7.13) Idy ¥ ki&n binh chon cla 40 ban trong 16p vé dia diém di
da ngoai. K&t qua ban Binh thu duge nhu sau:

Vusn Vudn Vuon .,
Diadiém | quécgia | qubc gia quéc gia PHIEU BINH CHON DIA DIEM
Ba Vi CatBa | Cuc Phuong Bl DA NGOAI
Ti & ban {Ban co thé lija chon nhiéu hon
o 70% 30% 50% 1 dia dié
binh chon ia diém)

A. Vuon quéc gia Ba Vi.
T6 sé dung biéu

Khéng dugce. Cau B. Vudn qudc gia Céat Ba.
dd hinh quat tron si e g s e
dé bidu dién bang phai dung biéu do C. Vudn quéc gia Cuc Phuang.
théng ké nay. cOt dé bidu dién. -

Hinh 7.13

Y kién cla ban thé nao?
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7.6. LGp 9A cd 40 ban, trong dé 20 ban mac 4o ¢d M, 13 ban mac 4o ¢d 8, 7 ban mic 4o
cG L. Hay 18p bang tan s6 tugng déi cho dif liéu nay.

7.7. Biéu dé tranh sau day biéu dién s6 Iugng hoc sinh I6p 9B binh chon phdn mém hoc
truc tuyén duge yéu thich nhét:

Skype

Zoom A

Google Meet | A 4 & 4

(M&i 2 bidu dién cho 2 hocsinh)
Lap bang tan sé tuang déi cho dif liéu duge biéu di&n trong biéu dé tranh trén.

7.8. Quay 150 lan mot tAm bia hinh tron duge chia thanh bén hinh quat véi cdc mau xanh,
dd, tim, vang. Quan sat mi tén chi vao hinh quat mau gi va ghi lai, thu dugc k&t qua sau:

Mau Xanh poé | Tim l Vang
S6 14N | 80 30 | 40 ‘ 20

a) Lap bang tan sé tuang déi cho dif ligu trén.

b) Uéc Iugng cac xac sudt mii tén chi vao hinh quat mau xanh, mau vang.
c) V& biéu dé hinh quat trdn biéu dién bang tan s6 tucng déi thu duge & cau a.

7.9. Theo Téng cuc Théng k&, vao nam 2021 trong s6 50,5 triéu lao déng Viét Nam tif 15
tudi tré 1én cé 13,9 triéu lao déng dang lam viéc trong linh vuc néng nghiép, 1am
nghiép va thuy san; 16,9 triéu lao déng dang lam viéc trong linh vuc céng nghigp va
xay dung; 19,7 triéu lao déng dang lam viéc trong linh vuic dich vu.

a) Lap bang tan s6 tuang doi cho dii liéu trén.
b) V& biéu dé hinh quat tron biéu dién bang tan s6 tucng déi thu duge & cau a.
¢) Tinhti & laoc déng khéng lam viéc trong linh viic néng nghiép, Iam nghiép va thuy san.

7.10. Bang théng ké sau cho biét ti 1& tang truédng GDP nam 2022 theo khu vuic kinh té.

= NS hiép, 14 Cé hiép ve :
Khu vuc kinh té orlg ng\ |ep, azn an nghiep va Dich vu
nghiép va thuy san xay dung
Muc tang trudng 3,36% 7,78% 9,99%

{Theo Téng cuc Thong ké)
a) Bang théng ké trén c6 1a bang tan sé tugng déi hay khéng?

b) Lua chon loai biéu dé thich hgp va biéu dién bang théng ké trén bang loai biéu dé dé.
A2



M6t van dong vién bén 30 vién dan vao bia véi cdc diém s6 thu duge nhu sau:
10,8,9,9,10,9,9,9,8,7,10,10,9,8,7,10,9,8,7, 9,9, 9,10, 9,10, 8, 9, 8, 8, 10.
a) Lap bang tan s6 va tan so tugng ddi cho day dif ligu trén.

b) V& biéu dé tdn s6 dang doan thang cho bang tan s thu duge & cau a.

Giai

a) S6 1&n van déng vién duge 10, 9, 8, 7 diém tudng Ung 1& 8, 12, 7, 3. Ta ¢6 bang tan
s6 sau:

Téng s6 1an ban 1a n = 30.

Tilé dugc 10, 9, 8, 7 diém tugng Ung la i = 26,7%:; E = 40%; l = 23,3%; i =10%.
30 30 30 30
Ta c6 bang tan sd tuong doi sau:
Diém 10 9 8 7
Tan s6 tuong dbi 26,7% 40% 23,3% 10%

b) V& biéu dé tan s6 dang doan thang (H.7.14).

K&t qua bén sung ciia van ddng vién
14
12
12
10
ig s 2
«% 6 :
P 5 _
2
0 1 1 1 L]
10 9 8 7
Diém
Hinh 7.14
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vién clia mét trudng Trung hoc ca s6.

; Bangthdng ké sau cho biét s6 Iugt mugn cdc loai sach trong mét tuan tai thu

Loai sach

Sach giao khoa

Sach tham khéao

Truyén ngén

Tiéu thuyét

S6 luot

20

80

70

30

a) Lap bang tan s6 tuang ddi cho bang théng ké trén.

b) V& biéu dé hinh quat tron biéu dién bang tan sé tucng déi thu duge & cau a.

Giai

a) Téng s6 Iugt mugn sach 1& 20 + 80 + 70 + 30 = 200.

Ti 1& Iugt mugn sach gido khoa, sach tham khao, truyén ngén, tiéu thuyét tuang (ing la

20

— =10%;

200

200

80 70
200

Ta ¢6 bang tan s6 tuong déi nhu sau:

30

=40%; —=35%; —=15%.

200

Loai sach

Sach giao khoa

Sach tham khéo

Truyén ngén

Tiéu thuyét

Tan s6 tucng dbi

10%

40%

35%

15%

b) 86 do cung tugng Uing cla cac hinh
quat biéu dién ti 1& céc loai sdch dugc
muagn la:

Ti 1& mugn cac loai sach
tai thu vién

Sach gido khoa: 360°-10% = 369;

Sach tham khao: 360°-40% = 1449,

Truyé&n ngan: 360°-35% = 126

Tiéu thuyét: 360° - 15% = 54°,

B Sach giao khoa
B Sach tham khao
W Truyén ngén

B Tiéu thuyét

Biéu dé hinh quat trén nhu Hinh 7.15.

Hinh 7.15

7.11. Bang thdng ké& sau cho biét s6 Iugng hoc sinh clia I6p 9B theo miic dd can thi.

Muc db Khéng can thi Cén thinhe Can thivlia Can thi néng

S6 hoc sinh 10 13 12 5

a) Lap bang tan s6 tuang ddi cho bang théng ké trén.

b) Pa s6 hoc sinh clia IGp 9B can thi hay khdng cén thi?
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7.12. Ti1& binh chon céc tiét muc van nghé clia cdc IGp 9A, 9B, 9C, 9D tham gia héidién
van nghé khdi I6p 9 nhu sau:

Lép 9A 9B 9C ab
Ti & hoc sinh binh chon 35% 25% 30% 10%

Bi&t r&ng c6 300 hoc sinh tham gia binh chon. Lap bang tdn s6 biéu dién s6 hoc sinh
binh chon cho tiét muc van nghé& clia méi I4p.

7.13. Ban Hoang khao sat y kién cla cdc ban trong 16 vé chét lugng phuc vu clia cing
tin truéng thu duge két qua sau:

A,B,C,B,A A, B, A, B, A,
trong dé A |1a mic T6t, B 1a miic Trung binh, C la miic Kém.
Hay lap bang tin s6 va bang tan s6 tuong déi biéu dién két qua ban Hoang thu dugc.
7.14. Biéu dé c6t Hinh 7.16 cho biét ¢d giay clia cdc ban nam khéi 16p 9 trong trudng.

C& giay cﬁa cac ban nam khai l6p 9

40 .
35
< 30
‘w25 -
2 25
\-g 15
o 10
5
0
Ca giay
Hinh 7.16

Lap bang tn s6 va bang tin s6 tucng déi cho dii liéu dudc biéu dién trén biéu dé.

7.15. Cho bang tan s6 sau:

piém thi mén Toan 6 7 8 9 10
S& hoc sinh 5 8 12 10 4

V& bidu dé tin s6 dang doan thing cho bang tin sé trén.

7.16. Theo d6i th&i tiét tai mot diém du lich trong 30 ngay ngudi ta thu duge bang sau:

Thoi tiét Khéng mua | Mua nho Mua to
S6 ngay 10 8 12

a) Lap bang tan s6 tuong d6i va vé biéu dé hinh quat tron biéu dién bang tan s6 tucng
déi thu dugc.

b) Uéc Iugng xac sudt dé mot ngay tréi cd mua & diém du lich nay.
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BANG TAN SO, TAN SO TUONG DOI GHEP NHOM

Khai niém, thuit ngiv Kién thic, kinang
- Bang tan 56 ghép nhom - Thiét Idp bang tan sé ghép nhém, bang tan sé tudng ddi
ghép nhdm.

+ Bang tan 56 tugng doi ghép nhom
- Biéu dé tan 56 tuang ddi ghép nhom

Pé fim hiéu vé thdi gian tu hoc trong
ngay cla hoc sinh, gido vién chi nhiém
I6p 9C da phat phiéu héi theo mau bén
cho cac ban trong I6p.

Chung ta biéu dién di liéu thu duge nhu
thé nao? Hay ciing fim hiéu trong bai
hoc nay!

BANGTAN SO, TAN SOTUGNG POI GHEP NHOM

- V& biéu d6 tan s6 tuong déi ghép nhém.

Méi 16i trong tuan em danh
bao nhiéu thai gian dé ty hoc?

A.TUrO dén dudi 1 gio.

B. Tur 1 dén dudi 2 gio.

C. T 2 dén dudi 3 gio.

D. Tir 3 dén dudi 4 gio.

]
ﬁ Tim hiéu bang tin s6 ghép nhém va bang tan s6 tudng d&i ghép nhém

1: 1280 Gido vién chil nhiém I6p 9C da thu duge két qua nhu sau: Thdi gian tu hoe duéi

1 gi& ¢6 10 ban; tir 1 gi¢ dén duéi 2 gid c¢é 15 ban; tir 2 gi¢ dén duéi 3 giti cé 8 ban;
tlr 3 it dén duéi 4 gi& ¢é 7 ban. Dua vao dif liéu trén, hay hoan thién cac bang

sau vao va:

Thai gian (gio) [0; 1) [ [1:2) ] [2; 3) [3; 4)

—_ — == = BT S

Tén s6 ? ? ¥ 4 s

Bang7.1

Théigian (gio) | [0;1) | [1:2) | [2:3) | [3: 4)

Tén s6 tuong d6i| 72 ? ? P

Bang7.2

Nhom sé liéu
[a; &} [a nhom
gbm cac s
lidu Idn hon
hodc bang a
va nho hon b.

Bang 7.1 dugc goi 1a bdng tan sé ghép nhom, bang 7.2 dugc goi la bang tan sé tuong

déi ghép nhom.

Trong nhiéu trudng hop, ta khé biét gid tri chinh xac clla s6 liéu ma chi biét né thuéc mot
nhém s6 liéu nao dé. Nhém sé ligu thudng gap 1a [a; b), trong dé a la dau mat trai, b la

dau mut phai.
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Bang tan s6 ghép nhém la bang tan s6 cila cdc nhém s6 ligu:

Nhom [a;: &) | [a,: &) [, a..)

£ 4
Tan so m, m, m

Bang 7.3. Bang tdn s8 ghép nhom
Tan s6 m.cla nhém [a; a,,,) 1a s0 gid tri cla méu s6 liéu 16n han hodc bang a,
va nhé han a,,.

Bang tan s6 tugng déi ghép nhém 1a bang tan sé tucng déi clla cac nhém s6 ligu:

Nhém [a; &) | [a,: a,) [a 1)

Tén s6 tuong dobi i £ L

Bdng 7.4. Bang tdn sé tuong ddi ghép nhom
trongdé n=m, + .+ m _va
f= %.100(%) la tan s6 tudng dbi cha nhém [a,; a,),...,
f= %.100(%) la tAn s6 tudng d6i clla nhém [a,; a,. ).
" Po chiéu cao (dan vila ecm) cla hoc sinh 16p 9C cho két qua nhu sau:
156 157 164 166 166 165 157 154 155 158 160 163 163
161 162 159 159 160 160 160 159 158 160 160 158 163
162 162 162 161 162 161 163 161 163 161 164 166 165 165.
Lap bang tan sd ghép nhdm va bang tan s6 tuang déi ghép nhém cho mau s6 lidu nay
v6i cdc nhém [155; 158), [158; 161), [161; 164), [164; 167).

Giai. S0 hoc sinh ¢d chiéu cao tif 150 cm dén dudi 158 cm 1& 5 hoc sinh; tif 158 cm
dén dudi 161 cm 1& 12 hoc sinh; tl 161 dén dudi 164 cm [& 15 hoc sinh; tli 164 dén
duéi 167 cm 1a 8 hoc sinh. Do dé, tan s6 tudng (ing véi cdc nhém la m, = 5, m, = 12,
m, =15, m, = 8. Ta ¢6 bang tan s6 ghép nhém nhu sau:

Chiéu cao (cm) | [150; 158) | [158; 161) | [161: 164) | [164: 167)
S6 hoc sinh 5 2 15 8
Tdng s6 hoc sinh trong I6p 1a n=5 + 12 + 15 + 8 = 40. Ti 1& hoc sinh ¢6 chiéu cao tir

150 cm dén dudi 158 cm |a % =12,5%; tli 158 cm dén dudi 161 cm la % = 30%:;

tlr 161 cm dén dudi 164 cm la % = 37,5%; tli 164 cm dén duéi 167 cm la % =20%.

Ta ¢6 bang tan s6 tugng déi ghép nhém nhu sau:

Chiéu cao (cm)

[150: 158)

[158; 161)

[161; 164)

[164: 167)

Tan s6 tuong dbi

12,5%

30%

37.5%

20%
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Cho bang tdn s6 ghép nhdm vé tudi tho cla moét s6 ong mat cdi nhu sau:

Tudi tho (ngay)

[30: 40)

[40; 50)

[50: 60)

Tan s6

12

23

15

a) Poc va gidi thich bang thdng ké trén.
b) Lap bang tan sé tuang déi ghép nhém cho bang théng k& nay.

. Chi sd chét lugng khdng khi (AQI) cho biét finh trang chét Iugng khdng khi va
mic d6 dnh hudng dén slic khoé con ngudi. Chat Iuigng khéng khi 1a 76t néu AQItI O
dén dudi 50; 1a Trung binh néu AQI tli 50 dén duéi 100; 1a Kém néu AQI tir 100 dén
duéi 150; 1a X4u néu AQI tir 150 dén dudi 200. Chat lugng khéng khi tai Ha Noi tir
ngay 4-2-2023 dén 5-3-2023 duge cho nhu sau:

Trung binh, Trung binh, Trung binh, Trung binh, Trung binh,Trung binh,

Trung binh, Trung binh, Kém, Kém, Kém, Kém, X&au, Xdu, Kém, X&u,

X&u, Xau, Kém, Kém, Kém, Kém, Kém, Xau, Kém, Xau, Xau, Xau, Xau, Xau.
(Theoigair.com)

Lap bang tan s6 ghép nhém va bang tan sé tuang ddi ghép nhém theo chisd AQl cho
day di ligu trén.
Giai. C6 8 ngay chét lugng khdng khi & mic Trung binh tugng ng véi chi s6 AQI tir
50 dén duéi 100; ¢4 11 ngay chat Iugng khéng khi & miic Kém tugng Uing véi chi sé
AQI tir 100 dén duéi 150; cé 11 ngay chét lugng khdng khi é mlc X&u tucng Ung véi
chi s6 AQI tir 150 dén duéi 200. Ta ¢é bang tan s6 ghép nhém sau:

Tén s6 f 8 | 11 j 11

[%hiséﬁ(][ | [50:100) | [100:150) | [150: 200)

Ti I& ngay cé chét lugng khdng khi & mic Trung binh | % ~ 26,6%; 6 mlic Kém la

% ~36,7%; d mlc X4u la % ~ 36,7%. Ta c6 bang tan s6 tugng déi ghép nhém sau:

Chiso AQI
Tan s6 tuong doi

[50: 100)
26,6%

[100: 150)
36,7%

[150; 200)
36,7%

C .70 Chi s6 phat trién con ngudi (HDI) I& chi tiéu tdng hop phan dnh cdc mit
thu nhap, siic khoé, gido duc clia ngudi dan trong mét quéc gia. Cac nude va ving
lanh thé trén thé gi6i duge chia thanh bén nhém theo HDI: Nhém 1 (rét cao) cé HDI ti
0,8 tré 1&n; Nhém 2 (cao) ¢6 HDI tir 0,7 dén dudi 0,8; Nhém 3 (trung binh) ¢6 HDI tiy
0,55 dén dudi 0,7; Nhém 4 (thdp) cé HDI duéi 0,55. Nam 2021, chi sé HDI cla 11
quéc gia Péng Nam A nhu sau:

0,939 0,829 0,803 0,8 0,705 0,703 0,699 0,607 0,607 0,593 0,585.
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Dua vao dif liéu trén, hay hoan thanh bang tan s6 ghép nhém sau:

Chi s6 HDI [0; 0,55)

[0,55; 0,7)

[0,7;0,8)

[0,8;1,0)

Tan s ?

?

?

?

-1l BIEUDO TAN SO TUONG DOI GHEP NHOM DANG COT

,6 Tim hiéu vé biéu d6 tan s6 tudng déi ghép nhém dang c6t

Biéu dé Hinh 7.17 cho biét ti I& c&n nang clia 62 tré sa sinh tai m6t bénh vién.

=

Ti I& c&n nang cua tré sd sinh

30% -
o 19,4%
D 20% - Ao
.g 16,1%
3 15%- .
S o 11,3%
o 00 - &
2 6,5%
"l‘f_ﬁ 59, - 3.2%

0o, TN

2,5 27 2.9 3,1 3,3 3,5 3,7
Céan néng (kg)

12,9%

3:

6,4%

9 4,1

Hinh 7.17

a) Poc va gidi thich s6 liéu dugc biéu dién trén biéu dé.

b) Lap bang théng ké& cho sé liéu dudc biéu dién trén biéu dé. Bang théng ké dé

c6 phai 14 bang tan sé tuang déi ghép nhém khéng?

« Biéu dé tan s6 tuang d6i ghép nhém dang cot 1a biéu dé gém
cdc cot lién nhau dé biéu dién bang tadn s6 tucng déi ghép
nhém. Trong biéu dé nay, chiéu cao méi c6t biéu dién tan s6
tuang déi clia nhém s6 ligu.

« D& v& biéu db tan s6 tuong déi ghép nhém dang cot biéu dién
bang tan s6 tuang déi ghép nhém véi cdc nhém sd ligu c6 do
dai bang nhau ta thuc hién theo cac bude sau:

Budc 1. VE truce ding, truc ngang. Trén truc ding xac dinh daon
vi d6 dai phil hgp véi cac tan s6 tuong ddi. Trén truc ngang xac
dinh cic nhém s6 liéu cin biéu dién.

Bude 2. Dung cac hinh ¢6t (k& nhau) (ing véi cac nhém dir liéu,
méi hinh ¢t ¢é chiéu cao bang tan sd tucong déi clia nhém sé liéu.
Buidce 3. Ghi chl gidi cho cac truc, cdc cot va tiéu dé cho biéu dé.

Biéu @6 tan sb
tuong doi {tan s6)
ghép nhédm dang
c6t con goi la
t6 chuc dé
{histogram}.

Chu y. Trong biéu dé trén, néu chiéu cao méi cot biéu dién tan s6 cla nhém s6 liéu thi

ta c6 biéu dé tan s6 ghép nhém dang c6t.
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V& biéu d6 tan s6 tugng déi ghép nhém dang cdt cho bang théng ké sau vé thdi gian
di tlf nha t6i trudng clia mét s6 ban trong I16p 9D.

Thai gian (phut) [5;10) [10; 15) [15; 20) [20; 25)
Téan s6 tuong doi 20% 37.5% 30% 12,5%

Giai

Budc 1. V& céc truc cla biéu dé, xac dinh don vi dé dai trén truc ddng, cdc nhém trén
truc ngang (H.7.18).

Budc 2. Dung cac hinh ¢6t k& nhau (ing vGi cdc nhém s6 ligu (H.7.18).

40 .
30-]
20|
10
0

5 10 15 20 25

Hinh 7.18

Budc 3. Ghi ch gidi cho cdc truc, cac cot va tieu dé cla biéu dé (H.7.19).

Thai gian dén trudng cla céc ban trong I6p
9
404 37,5%
0 '
= 30 [
¥ 20%
=
S - | 12,5%
wo 10-
N
« 0
f— 5 10 15 20 25
Thai gian (phat)

Hinh 7.19

V& biéu d6 tan s6 tuong déi ghép nhém dang ¢t cho bang sau vé chiéu cao clia mét
s6 cay cha la gifng 3 thang tudi.

Chiéu cao (cm) [30; 34) [34; 38) [38; 42) [42; 46)
Téan s6 tuong doi 20% 35% 30% 15%
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BIEUDO TAN SOTUONG POI GHEP NHOM DANG POAN THANG

Pé biéu di&n bang tan s6 tudng ddi ghép nhém ta ciing c¢é thé diing biéu dé tan s6
tugng d6i ghép nhém dang doan thing.

e .

€. Cach vé bidu dé tan sé tuong déi ghép nhém dang doan thang

Pé v& biéu d6 tan s6 tuang déi ghép nhém dang doan thing cho mau sé lidu ghép
nhém, ta thuc hién theo cac budc sau:

Budc 1. Chon gid tri x, :ij dai dién cho nhém s6 lieu [a; a,, ) véii=1,2,.. k.

Budc 2. V& truc ngang dé biéu dién cdc gi4 tri dai dién cho cac nhém s6 ligu, vé truc
diing thé hién tan s6 tucng déi.

Budc 3. V6i méi gia tri dai dién x; trén truc ngang va tan s tuong déi f, tudng ting,
ta xac dinh mot diém M, (x; ). N&i cdc diém lién ti€p véi nhau,

Budc 4. Ghi ch gidi cho céc truc, cdc diém va tiéu dé cia biéu dé.

Chu ¥. Trong cach vé& biéu dé trén, néu thay tan s6 tucong déi biing tan s6 thi ta ¢6 biéu 46
tdn s6 ghép nhém dang doan thing.

' Cho bang tan s6 tucng déi ghép nhém sau vé tudi tho clia mét loai béng dén.

Tuitho (ném) | [1;15) | [152) | [225) | [253) | [3;35)
Tén s6 tuong d6i 15% | 20% | 30% 25% 10%

V& bidu d6 tin sé tuong déi ghép nhém dang doan théng cho bang théng ké trén.
Giai

Bude 1. Chon gid tri dai dién cho cdc nhém s6 liéu ta ¢d bang sau:

Tuéi tho (n&m) | 1,25 1,75 025 | 2,75 | 3,25
Tan s6 tuong d6i 15% 20% 30% 25% 10%

Budc 2. Vé cac true (H.7.20).

Budc 3. Xac dinh c4c diém, ndi cac diém lién tiép véi nhau (H.7.20).

30
25 +
20
15 4
10
5
0

1:25 1548 2,25 VAT 3,25

Hinkh 7.20
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Budc 4. Ghi chil gidi cho céc truc, cdc diém va tiéu dé cla biéu dé tin s6 tudng déi
ghép nhém (H.7.21).

Tudi tho béng den
_#30%

[N-E
th O

tiang ddi (%)
)
e

10%

ar

an so
e ey
2 th o th

2

T

1,25 1,75 225 2,75 3,25

Tudi tho (ndm)

Hinh 7.21

Chu ¥. Trén truc ngang ta ciing c6 thé dién cdc nhém s6 liéu thay cho céc gia tri dai dién.

uyé . Cho bang tan s6 ghép nhém sau vé thdi gian goi (phat) clia médt s6 cude
dién thoai.

Thai gian (phat) | [05:25) | [25:45) | [4565) | [65 85) |[85: 10,5)
S6 cube goi | 6 14 | 20 12 8

V& biéu d6 tdn s tuong d6i ghép nhém dang doan thing cho bang théng ké trén.

EM COBIET § I Roapra s

Pé biéu dién bang tan sé tuong ddi ghép nhém véi cac nhém la; a,,),i=1,2,.., kcodo dai
I.= a,, —a khong bang nhau bang biéu dé tan s6 tuong ddi dang cdt ngudi ta dyng cac cot

i . . a f - * . - ) ) n - . £l 4
co day bang !, va chiéu cao la ¥; =-, tc la dién tich cia moi ¢t chinh bang tan sé tudng

S > -~ i
doi cua nhom [a; a,,,}.

7.17. Mot cude diéu tra vé thai gian dliing mang Internet trong ngay cila hoc sinh 16p 9 tai
moét thanh phé cho két qua nhu sau:

Thoi gian (giv) | [0;05) | [0,5:1,0) | [1,0:1,5) | [1,5:2,0) | [2,0;2,5)

Ti & 15% 27% 23% 18% 17%

a) Poc va gidi thich bang thdng ké trén.

b) Pé thu dugc bang théng ké trén, ngudi ta da 1ap phiéu diéu tra va thu vé téng cong
2 000 phiéu tra I16i. Lap bang tan s6 ghép nhém cho két qua thu duge.
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7.18. Ghi lai cp d6 dong dét clia cac tran déng dat xay ra tai mét ving trong 10 nam
ngudi ta thu duge két qua sau:

L VoA L VY, IV L T Y, VI VI VI L T VI VI TV

Biét ring theo thang Richter thi tran ddng dat cdp | ¢6 d6 I6n tii 1 dén dudi 3; cdp Il va
Il ¢ d6 16n ti 3 dén dudi 4; cap IV va V c6 db 16n tii 4 dén duéi 5; cap VI va VIl cd db
I6n tl 5 dén dudi 6; cap VIIl ¢ dd I16n tli 6 dén dudi 6,9.

Lap bang tdn s6 ghép nhém cho dd I6n céc trAn déng dat xay ra & viing nay theo
thang Richter.

7.19. Gido vién ghi lai thai gian chay cui li 100 mét ciia cac hac sinh I6p 9A cho két qua
nhu sau:

Thoi gian (giay) [13; 15) [15; 17) [17;19) [19; 21)

S8 hoc sinh 5 20 13 2

a) Néu cac nhém s6 liéu va tan s6 tuang Ung.
b) L&p bang tan s6 tucng déi ghép nhém.

7.20. Ngudi ta trong ca rét va thih nghiém mot loai phan bén méi. Khi thu hoach ngudi ta
do chiéu dai cac cil ca rot thu duge két qua sau:

Chidu dai (cm) |[15: 16) [16;17):[17;18) [18:19) | [19;20) | [20; 21)

56 cl ca rot _ 8 17 30 28 12 5

V& biéu dé tan s6 tudng déi ghép nhém dang cét cho bang théng ké trén.

7.21. Théi gian chd mua vé xem béng da clia mét s6 ¢d déng vién duge cho nhu sau:

Thoigian (phat) | [0:5) | [5:10) | [10:15) | [15:20) | [20: 25) | [25; 30)
S6 cb déng vién |. 15 38 50 27 20 10

a) Lap bang tan s6 tugng déi ghép nhém.

b) V& biéu dé tan sé tucng ddi ghép nhém dang doan thing cho bang théng ké thu dugc
G cau a.
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Bl TAP CUOI CHUGNG \mI

A. TRAC NGHIEM
S dung dif liéu sau dé tra 10 cdc bai tap tir 7.22 dén 7.24.

Gieo mdét con xlc xac 50 1an cho két qua nhu sau:

S6 ché@m xuét hién 1 2 3 4 5 6

Tén sb 8 7 ? 8 6 11

7.22. Tan s6 xuat hién cla mat 3 cham la

A.9. B.10. C. 11. D.12.
7.23. Tan s6 tugng déi xudt hién clla mat 5 cham la
A.B%. B. 8%. C. 12%. D. 14%.
7.24. Bé bidu dién bang théng ké trén, khéng thé dlng loai biéu dé nao sau day?
A. Biéu dé tranh. B. Biéu dé tin s6 dang cot.
C. Biéu dé tdn s6 dang doan thang. D. Biéu d6 cot kép.

7.25. Cho bang tan s6 tugng doi ghép nhém vé thdi gian di th nha dén trudng cila hoc
sinh 16p 9A nhu sau:

Thoi gian dén trudng (phat) [0:10) [10; 20) [20; 30)
Téan s6 tuong doi 20% 55% 25%

P& vé& biéu d6 tin s6 tuang ddi ghép nhém dang doan théng, ta diing gid tri ndo dai
dién cho nhém sé ligu [10; 20)?

A. 10. B. 15. €. 20 D. 30.
B. TU LUAN

7.26. Biéu dé tan s6 tuang déi ghép nhém Hinh 7.22 cho biét ti 1& chiéu cao clia cac cay
keo gifng do mdt Ki su 1am nghiép da tréng trong nha kinh.

Ti 1& chidu cao cdc cay keo gidng tréng trong nha kinh

4570 i 40?/0
A% i
35% -
30% |
25% -
20% !
15% |
10% -
5% -
0% -

Ti 16

10 20 30 40
Chiéu cao (cm)

Hinh 7.22
Lap bang tan s6 tuang déi ghép nhém cho dif liéu duge biéu dién trén biéu do.
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7.27. Ki su lam nghiép trén ciing tréng mot s6 cay keo giéng khac ngoai trgi thu duge két
qua nhu sau:

Chiéu cao (cm) [0; 10) [10; 20) [20; 30) [30; 40)
S6 cay 5 9 4 2

a) V& biéu dé tan s6 tuong déi ghép nhém dang cot cho bang théng ké trén.
b) Tl biéu dé viia v& va biéu dé cho trong bai tap 7.26, hdy so sanh chiéu cao clia cac
cay keo gidng dugc tréng trong nha kinh va tréng ngoai trdi.

7.28. Tilé& hoc sinh binh chon cho danh hiéu cau thi xuét sdc nhét trong giai béng da cla
trudng dugc cho trong bang sau:

Cau th Huy Minh An Thao
Ti1& hoc sinh binhchon | 30% | 25% | 10% | 35%

Biét rédng ¢6 500 hoc sinh tham gia binh chon.

a) V& biéu dé hinh quat trdn biéu dién bang tan s6 tuang déi trén.

b) Lap bang tan s6 biéu di&én s6 hoc sinh binh chon cho danh hiéu cdu thi xudt séc
nhét trong gidi béng da cla trudng.

7.29. Qua dgt kham mat, I6p 9A ¢6 20 hoc sinh bi ¢én thitrong dé ¢6 10 hoc sinh ¢an thi
nhe, 8 hoc sinh can thi vita va 2 hoc sinh ¢dn thi nang. Biét rang can thi cé s6 do tr
0,25 dén dudi 3,25 dioptre 14 can thi nhe; tir 3,25 dén duéi 6,25 dioptre & can thi via;
tli 6,25 dén dudi 10,25 dioptre 1a cén thi ning.

a) Lap bang tan s6 va bang tan s6 tucng ddi ghép nhém theo dé cén thi clia cac hoc
sinh nay.

b) V& biéu dé tan s6 tuong ddi ghép nhém dang doan thing cho bang tan sé tuong ddi
ghép nhém thu duge & cau a.

7.30. Lugng cla cac cong nhan mdt nha may duge cho trong bang sau:

Luong (triéu dong) [5;7) [7;9) [9;11) [11;13) [13; 15)
S6 cbng nhéan 20 50 70 40 20

a) Néu cac nhém s6 liéu va tan s46. Gidi thich ¥ nghia cho mét nhém s6 liéu va tan s6
clia né.

b) V& biéu d6 tan s6 tucng déi ghép nhém dang ¢t cho bang théng ké trén.
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Trong chuong nay cac emsé dugc hoc _/ <'\ =
cach tinh xacsuat cia mét sé bién & / \ &

lién quan téi phép thii gom mot hoac ‘1 m . \..__\
hai hanh déng, thuc nghiém don gian ] B & e
tién hanh lién tiép hay dong thoi.

I56

Khai niém, thuat ngiv Kién thiic, kinang

+ Phép thirngau nhién Nhan biét phép thir ngau nhién va khing gian mau cia phép th.
- Khdng gian mau cla phép thit

o) I6p 8 ta da lam quen véi nhiing hanh déng, thuc nghiém dgn gian, ma
k&t qua clia chiing khéng thé biét dugc trude khi thuc hién. Trong bai hoc
nay, ching ta sé gap nhiing hanh déng, thuc nghiém phc tap han hoac
dugce tién hanh lién tiép hay dong thdi.

Mdt cifa hang muén tang hai phan qua cho hai trong bén khich hang
cé ligng mua nhiéu nhét trong thang bang cach rit tham ngau nhién.
Viée rit tham duge tién hanh nhu sau: Nhan vién viét t&én 4 khach hang
dé vao 4 14 phiéu dé vao moét chiéc hop. Nhan vién rat ngdu nhién mét
l4 phiéu trong hop. LA phiéu rdt ra khéng tra lai vao hdp. Sau dé, nhan
vién tiép tuc rit ngau nhién mét 14 phiéu tl ba 14 phiéu con lai. Hai khach
hanh ¢6 tén trong hai 14 phiéu duge rit ra 1a hai khdch hang duge ting
qua. Héi cé bao nhiéu két qua cé thé xay ra?




53 Phép th ngdu nhién va khéng gian mau

10 Xét tinh hudng md du.
a) Héi trude khi rat tham cé thé néi trude hai khach hang nao duge chon hay khéng?
b) Cho vidu vé ba truding hap cé thé xay ra.
e M4t hodc mdt s6 hanh déng, thuc nghiém duge tién hanh lién tiép hay déng thoi
ma két qud cla chiing khéng thé biét dugce trude khi thuc hién nhiung cé thé liét ké

dudc tat ca cac két qua cé thé xay ra, dude goi 1a mét phép thif ngdu nhién, goi tat
la phép thir.

e Tap hap tdt cd cac két qua cb thé xay ra clia phép thif (goi tat 1a tap tat ca céac
két qua c6 thé cla phép thi duge goi 1a khéng gian méu cla phép thi.

Khéng gian mau clia phép thit duge ki higu 1a Q.

Ban Lan gieo mét con xlc xic va ban Hod gieo mét dong xu. Quan sat s6 chdm xuét
hién trén con xlc xac va mat xudt hién ciia déng xu.

a) Phép thii va két qua cla phép thii 1a gi?

b) M6 t4 khéng gian mau cla phép thi. Khong gian mau ¢d bao nhiéu phan ti?

Gidi

a) Phép thr 1a ban Lan gieo mét con xlc xdc va ban Hoa gieo mét déng xu. Két qua

clia phép thii 14 s6 chdm xudt hién trén con xlc xac va mat xuit hién clia déng xu
(mat sdp (8), mat nglia (N)).

b) Ta liét ké dugc tat cd céc két qua c6 thé clia phép thil bing céch 14p bang sau:

. SENEE 2 3 4 5 6
badng xu
& 1,8) (2,89 [(8,8)|(4,8) | (5,98) | (6,8)
N (1, N) | (2, N) | (8, N) | (4, N) | (5, N) | (8, N)

M&i 6 12 mét két qua cd thé. Khéng gian mau 1a tap hgp 12 6 cla bang trén. Do dé
khéng gian méu cla phép thir 1a Q = {(1, 8); (2, 8); (38, S); (4, S) (5, 8) (6, 8); (1, N);
(2, N); (3, N); (4, N); (5, N); (6, N)}. Vay khdng gian mau ¢é 12 phan til.
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) M6t tAm bia cling hinh trén duge chia lam ba
hinh quat bang nhau, danh s6 1; 2; 3 va dugce gan vao
truc quay ¢é6 mii tén ¢6 dinh & tdm (H.8.1). Ban Hién
quay tdm bia lién tiép hai lan va quan sat xem miii t&n
chi vao hinh quat nao khi tdm bia diing lai.
a) Phép thil va k&t qua clia phép thii 1a gi?

b) M6 ta khéng gian miu clha phép thi. Khéng gian
méau ¢é bao nhiéu phan ti?

Hinh 8.1

Goi y. Ta liét ké dugc tat ca cdc két qua cé thé clia phép thii bing cach lap bang nhu
mAau sau:

Lan 2
- 1 2 3
Lan 1

1 (1, 1)
3 (3, 3)

Mat hép kin dung 4 qud béng cé cling khéi luigng va kich thude, duge danh sé
1; 2; 8; 4. LAy ngau nhién lan lugt hai qua béng tir hép, qua béng duge 1ay ra lan dau
khéng tra lai vao hép. Quan sat hai s6 ghi trén hai quéa béng dugce Iay ra.

a) Phép thil va k&t qua clia phép thii 1a gi?

b) Mé ta khéng gian mau clia phép thii. Khéng gian mau ¢é bao nhiéu phan ti?

Giai

a) Phép thir 1a 14y ngdu nhién lan lugt hai qua béng tir hdp, qud béng duge 18y ra 1an
dau khéng trd lai vao hap.

K&t qua clia phép thir 1a mét cap s6 (&, b), trong dé ava b tucng (ng 1a s6 ghitrén qua
béng dugce lay ra & 1an thi nhit va 1an thif hai. Vi qua béng duge 18y ra 1an dau khéng
tra lai vao hdp nén a = b.

b) Ta liét ké dugc tat ca céc két qua c6 thé cha phép thli bang cach lap bang nhu sau:

Lan 2
Lan 1 - e 9 4
1 1) (1,2) (1,3) (1, 4)
2 (2,1) 18-2) (2, 3) (2, 4)
3 (3,1) (3,2) 18-3)- (3, 4)
4 (4,1) (4, 2) (4, 3) T4

Chily rdng & = b nén cdp cé hai phéan ti triing nhau khdng duge tinh, tlc 1a trong bang
ta phdi xod 4 6: (1, 1), (2, 2), (3, 3), (4, 4). Do d6 khéng gian mau cla phép thii 1

Q={(1,2); (1, 3); (1, 4); (2, 1); (2, 3); (2, 4); (3, 1); (3, 2); (3, 4); (4, 1); (4, 2); (4, 3)}.

Vay khong gian mau cd 12 phan ti.
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Trd lai tinh huéng mé& dau.

a) Phép thii va két qua cla phép thii 1a gi?
b) M6 ta khéng gian mau clia phép thii. Khéng gian mau ¢é bao nhiéu phan ti?

Goi y. Ki hiéu bén khach hang ¢é lugng mua nhiéu nhat 1an lugt 14 A, B, C va D rbi lam
tuang tu nhu Vi duy 2.

1-FY Mau hat cla dau Ha Lan cé hai kiéu hinh: mau vang va mau xanh, cé hai
gene (ing véi hai kiéu hinh nay allele tréi A va allele 1&n a. Hinh dang hat clia dau Ha
Lan cé hai kiéu hinh: hat tran va hat nhan, ¢é hai gene (ing véi hai kiéu hinh nay allele
troi B va allele 1an b.

Khi cho lai hai cay dau Ha Lan, cay con lay ngdu nhién mot gene tl cay b6 va mot
gene tli cay me dé hinh thanh mét cip gene. Phép thii1a cho lai hai cay dau Ha Lan,
trong dé cay bé cé kiéu gene 1a (AA, Bb), cay me cé kiéu gene 1a (Aa, Bb).

Hay mé t& khéng gian mau clia phép thii trén. Khéng gian méu ¢é bao nhiéu phan tii?
Goi y. V& kiéu gene, c6 hai kiéu gene (ing v6i mau hat clia cay con 13 AA; Aa.
Cé bén kiéu gene (ing v6i hinh dang hat clia cay con 1a BB; Bb; bB; bb.

Liét ké dugc tdt ca cdc két qua cd thé cha phép thii béng céch lap bang theo miu sau:

Dang hat
BB Bb bB bb
Mau hat

AA
Aa

8.1. Chon ngau nhién mét gia dinh ¢é hai con va quan séat gigi tinh clia hai ngudi con dé.
a) Phép thit va két qua cla phép thii la gi?

b) M6 ta khdng gian mau clia phép thi.

8.2. M6t hop dung 5 tdm thé ghi cdc s6 1; 2; 3; 4; 5. RGt ngau nhién Ian lugt hai tdm thé
tlr hép, tAm thé rit ra 1an dau khéng tra lai vao hop.

a) Phép thii va két qua cla phép thii 1a gi?
b) M6 ta khdng gian mau clia phép thii. Khéng gian mau ¢é bao nhiéu phan ti?

8.3. C6 hai nhédm hoc sinh: Nhdm 1 ¢é ba hoec sinh nam la Huy, San, Tung; nhom I
¢6 ba hoc sinh nif 12 H6ng, Phuang, Linh. Gido vién chon ngdu nhién mét hoc sinh
tlf méi nhém.

a) Phép thii va két qua cla phép thii 1a gi?
b) M6 ta khéng gian mau clia phép thii. Khéng gian mau ¢é bao nhiéu phan ti?

8.4. X&p ngau nhién ba ban Mai, Viét, Lan trén mét chiéc ghé dai.

a) Phép thii va két qua cla phép thir 1a gi?
b) M6 ta khéng gian mau clia phép thii. Khéng gian mau ¢é bao nhiéu phan ti?
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A} xac SUAT CUR BIEN GO LIEN QUAN TOI PHEP TH

Khai niém, thuat ngit Kién thik, kinang

- Bién ¢ Biét tinh xac sudt clia bién cd lién quan dén phép thir gdm mat hoac
- Két qua thuan lgi hai hanh ddng, thuc nghiém dan gian tién hanh lién tiép hay dong thai.

Mau hat cla dau Ha Lan cé hai kiéu hinh 12 vang va
xanh. C6 hai gene (ing v6i hai kiéu hinh nay 12 allele
trgi A va allele lan a. Hinh dang hat cla dau Ha Lan
c6 hai kiéu hinh 1a hat tron va hat nhin. C6 hai gene
Uing v6i hai kiéu hinh nay 1a allele tréi B va allele lan b.
Khicho lai hai cdy dau Ha Lan, cap gene clia cay con
duge 18y ngdu nhién mot gene tif cay b6 va mot
gene tli cdy me. Phép thl Ia cho lai hai cay dau
Ha Lan, trong dé cay bé va cay me cé kiéu hinh 1
“hat vang va tron”. Hoi xac sudt dé cay con cé kiéu
hinh nhu cay bé va cay me 1a bao nhigu?

n KET QUA THUAN LGOI CHO MOT BIEN CO LIEN QUAN TGI PHEP THU

éﬁ K&t qua thuan Igi cho mét bién c6
Ban Tling gieo mét con xlc xac lién tiép hai 1an. Xét cac bién ¢ sau:
E: “Ca hai lan gieo con xlc xac déu xudt hién mit cé s6 chdm 14 s6 nguyén t6”;
F: “Ca hai lan gieo con xtc xdc déu khéng xudt hién mat cé s6 cham 1a s chin”.
a) Phép thii la gi?

b) Gid sli 56 chdm xudt hién trén con x(ic xac trong Ian gieo thii nhat, thif hai tucgng
Ung 1& 2 va 5 chdm. Khi dé, bién ¢6 nao xay ra? Bién c6 nao khéng xay ra?

Cho phép thli T. Xét bién c6 E, & d6 viéc xay ra hay khéng xay ra cla £ tuy thude
vao két qud cha phép thii T. K&t qua clia phép thii T lam cho bién ¢ E xay ra goi
|4 két qua thuan Igi cho E.

L M6t tdm bla cling hinh trdn duge chia lam bén
hinh quat bang nhau, danh s6 1; 2; 3; 4 va dugc gén vao
truc quay ¢6 mii tén & tdm (H.8.2). Ban Tudn quay tdm
bla hai lan, quan sat va ghi lai s6 cla hinh quat ma mii
tén chi vao.

a) Phép thii 14 gi? Hay mé ta khong gian mau clia phép thi.

Hinh 8.2
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b) Xét bién cé E: “Téng hai s6 ghi trén hai hinh quat 6 hai l4n quay bing 5”. M6 t4 cac
k&t qua thuén Igi cho bién ¢cd E.

c) Xét bién cd F: “Tich hai s6 ghi trén hai hinh quat 6 hai |an quay béng 4”. M6 ta céc
k&t qua thuan Igi cho bién ¢cd F.

Giai

a) Phép thiT 1a quay tdm bia hai 1an. K&t qua clhia phép thir 14 mét cép s6 (a, b), trong
dé a va b tugng (ng 1a s6 ghi trén cac hinh quat ma mii tén chi vao & 1an quay tha
nhét va thit hai.

Ta liét ké dugc tat ca céc két qua cd thé clia phép thi bang cach 1ap bang nhu sau:

Lan 2
- 1 2 3 4
Lan 1
1 (1, 1) (1, 2) (1, 3) (1, 4)
2 [2:1) (2, 2) (2, 3) (2, 4)
3 (8.1 (3, 2) (3::8) (3, 4)
4 (4, 1) (4, 2) (4, 3) (4, 4)

M#&i 6 trong bang 1&a m6t két qué cé thé. Khéng gian méu la tap hop 16 6 cha bang trén.
Nhu vy, khong gian mau clia phép thir 14

Q={(1,1)(1,2); (1, 3); (1, 4); (2, 1); (2, 2); (2, 3); (2, 4); (3, 1); (3, 2); (3, 3); (3, 4);
(4, 1); (4, 2); (4, 3); (4, 4)}.

b) Céc ké&t qua thuan Igi cho bién ¢d E la (1, 4); (2, 3); (3, 2); (4, 1).

c) Céc k&t qua thuan Igi cho bién ¢c6 Fla (1, 4); (2, 2); (4, 1).

1) Ban Hoang Iay ngau nhién mét qua cau tir mét tdi dung 2 qua cau gém mot
qua mau den va mot qud mau trang, cé cling khdi Iugng va kich thuée. Ban Hai rat
ngau nhién moét tAm thé tr mét hop dung 3 tdm thé A, B, C.

a) M6 ta khéng gian mau clia phép thi.
b) Xét cac bién cd sau:

E: “Ban Hoang |8y dugc qua cau mau den”;

F: “Ban Hoang lay dugc qua cau mau trang va ban Hai khong rit duge tdm thé A”.
Hay mé ta cdc k&t qua thuan Igi cho haibién c6 Eva F.

TINH XAC SUAT CUA BIEN CO LIEN QUAN DEN PHEP THU KHI CACKET QUA
CUAPHEPTHU PONG KHA NANG

Gia sl réing céc két qua c6 thé cla phép thii T1a déng kha nang. Khi dé xac suét
P(E) clia bién ¢ E béng ti s6 gilia s6 k&t qua thuan Igi cho bién ¢d E va s6 phan
tlr cla tap Q: p(E):@,

n(Q)
trong dé Q 1a khéng gian mau clha T; n(E) 14 s6 két qua thuan Igi cho bién c6 E
va n(Q) la s6 phan ti cla tip Q.
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f‘: - ¥ - A' ) ~ . ~
£, Cach tinh xac suat cua mét bién cod
Viée tinh xdc suét clla mét bién c6 E gém céc budée sau:

Budc 1. M6 ta khdng gian mau cila phép thir. T dé xdc dinh s6 phéan ti clla khéng
gian mau Q.

Budc 2. Chiing t6 céc két qua cé thé clia phép thii 14 déng kha nang.

Budc 3. M6 ta cédc két qua thuan Igi cho bién ¢6 E. Tl d6 xac dinh s6 két qua thuan Igi
cho bién cé E.

Budc 4. Lap ti s6 gilia s6 k&t qua thuén Igi cho bién ¢6 E vGi s6 phan ti clia khéng gian
mau Q.

Ba ban Bao, Chau, Dugng duge x&p ngiu nhién ngdi trén mat hang ghé cé
ba ché ngdi. Tinh xac sudt clia cac bién ¢6 sau:

a) E: “Bao khéng ngbi ngoai cling bén phai’;
b) F: “Chau va Dugng khéng ngdi canh nhau”.
Giai
Ki hiéu ba ban Bao, Chau, Ducng lan lugt 1a B, C, D.
Ta liét ké cac két qua cé thé xay ra:
e Bao ngbi ngodi cling bén trai: ¢6 2 céch xép la BCD va BDC.
e Bdo ngdi gilia: ¢6 2 cach xép 1a CBD va DBC.
e Bao ngdi ngoai cling bén phai: cé 2 cach xép |a CDB va DCB.
Vay khéng gian miu cla phép thii & Q@ = {BCD; BDC; CBD; DBC; CDB; DCB}.
Tap Q ¢6 6 phan ti.
V1 viée x&p ché ngdi 12 ngau nhién nén céac két qua cé thé 1a déng kha ning.

a) C6 4 két qua thuan Igi cho bién ¢6 E 14 BCD, BDC, CBD va DBC. Vay P(E) =

3|
W N

b) C4 2 két qua thuan Igi cho bién ¢ F 1a CBD va DBC. Vay P(F)z%z

W=

Cho hai tdi | va Il, méi tdi chiia 3 tdm thé duge ghi céc s6 2; 3; 7. Rt ngau
nhién ti méi tdi ra mot tdm thé va ghép thanh s6 ¢é hai chii 56 véi chii s6 trén tAm thé
rit tir tdi 1 14 chif s6 hang chuc. Tinh xdc suét clia cac bién ¢4 sau:

a) A: “86 tao thanh chia hét cho 47;

b) B: “S4 tao thanh 1a s6 nguyén t6”.

Dé trd I15i cau héi trong tinh huéng mé ddu ta cdn biét kiéu gene cilia cay bé
va cay me. Gia sl cay b6 cé kiéu gene 14 (AA, Bb), cay me c6 kiéu gene 1& (Aa, Bb).
Khi dé yéu cau bai todn trd thanh tinh x4c sudt dé cay con c¢é hat vang va tran.
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Giai
3 Bai 25, ta da bist khéng gian mau la:
Q = {(AA, BB); (AA, Bb); (AA, bB); (AA, bb); (Aa, BB); (Aa, Bb); (Aa, bB); (Aa, bb)}.

Tap Q cé 8 phan tli. Phép thii cé 8 két qua cé thé. Do cay con chon ngdu nhién mét
gene tif cay b6 va mét gene tii cdy me nén cac két qua cé thé trén 1a déng kha ning.

Goi M |a bién ¢6 “Cay con ¢6 hat vang va tran”.

Cay con ¢c6 hat vang va tragn néu trong gene mau hat ¢ it nhat mét allele trdi A va
trong gene dang hat ¢4 it nhat mét allele tréi B.

C6 6 két qua thuan Igi cho bién c6 M1 (AA, BB); (AA, Bb); (AA, bB); (Aa, BB); (Aa, Bb);
(Aa, bB).

vay P(M):g:

AW

Tré lai Vi du 3, tinh xdc sudt dé cay con c¢6 hat vang va nhan.

8.5. Chon ngéu nhién mét gia dinh ¢é hai con. Gia thiét rang bién ¢d “Sinh con trai” va
bién ¢6 “Sinh con géi” 14 déng kha nang. Tinh x4c sudt clia cdc bién cd sau:

A: “Gia dinh dé ¢d céa con trai va con gai’;
B: “Gia dinh dé ¢6 con trai”.
8.6. Gieo déng thdi hai con xtc xdc can doi, déng chét 1 va Il. Tinh xdc sudt cac bién cf sau:
E: “C6 dling m6t con x(c x&c xut hién mat 6 cham”;
F; “C6 it nhat mét con xUc xac xuat hién mat 6 cham?;
G: “Tich cla hai s6 chdm xudt hién trén hai con xlc xdc nhd hon hodc bang 6.

8.7. Ban An gieo mét déng xu can ddi va ban Binh riit ngdu nhién mét tdm thé tii hop
chifa 5 tdm thé ghi cac s6 1; 2; 3; 4; 5. Tinh xdc sudt clia céc bién ¢d sau:

E: “Rut duge tAm thé ghisd &7
F: “Rut duge tdm thé ghi 56 chén va déng xu xudt hién mat sap”;
G: “R0t duge tdAm thé ghi s6 5 hodc déng xu xuét hién mat nglia”.

8.8. C6 hai thi | va Il méi thi chla 4 tdm thé duge danh s6 1; 2; 3; 4. ROt ngau nhién tii
méi thi ra mét tdm thé va nhan hai s ghi trén hai tdm thé véi nhau. Tinh xéc suét cla
cac bién ¢d sau:

A: “KE&t qua 1a mot s6 1875

B: “Két qua Ia 1 hodc mot s6 nguyén t6”.
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LUYEN TAP CHUNG

U TEm biacling A hinh tron dugce chia thanh 3 hinh quat ¢6 dién tich bing nhau,
danh s6 1; 2; 3 va tdm bla cling B hinh tron dugce chia thanh 5 hinh quat ¢é dién tich
béng nhau, danh s6 1; 2; 3; 4; 5 (H.8.3). Truc quay clla A va B dugec gan mii tén &
tam. Ban Nam quay tdm bia A, ban Binh quay tdm bia B. Quan sat xem m{i t&n diing
& hinh quat nao trén hai tdm bia.

Tam bia A Tam bia B
Hinh 8.3

a) Phép thii 1a gi?
b) Mé ta khéng gian méu cla phép th.
¢) Tinh xac suét clia cac bién cd sau:
E: “Tich hai s6 & hinh quat ma hai mii tén chi vao bang 67;
F: “Tich hai s6 & hinh quat ma hai mi tén chi vao nhé han 57;
G: “Tich hai s6 & hinh quat ma hai mi tén chi vao 14 s6 chan”.
Giai
a) Phép thiT 1a ban Nam quay tdm bla A, ban Binh quay tdm bia B.
b) Ta lap bang sau:

= 1 2 3
1 (1,1) (1,2) (1,3)
2 2, 1) 2, 2) 2, 3)
3 (3, 1) 3, 2) (3, 3)
4 (4,1) 4, 2) (4,3)
5 (5,1) 5, 2) (5,3)

M&i 6 trong bang trén 12 mot két qua cé thé. Céc két qua cé thé nay 1a déng kha ning.

Khéng gian mau 1a Q = {(1, 1); (1, 2); (1, 3); (2, 1); (2, 2); (2, 3); (3, 1); (3, 2); (3, 3);
(4, 1); (4, 2); (4, 3); (5, 1); (5, 2); (5, 3)}.

Khéng gian mau cé 15 phan ti.
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c) » C6 2 két qua thudn Igi cho bién ¢d E 1a (3, 2) va (2, 3). Vay P(E):%.

o Cac k&t qua thuén Igi cho bién ¢6 F: C6 mdt 6 ¢ tich hai s6 bing 1 1A (1, 1); cdc 6
c6 tich hai s6 bang 2 1a (1, 2); (2, 1); cdc 6 c6 tich hais6 bang 3 1a (1, 3); (3, 1); cac
6 ¢é tich hai s6 bang 4 1a (2, 2); (4, 1). Do dé, cé 7 két qua thuan Igi cho bién ¢ F
« Tich ab 1a s6 chén khi va chi khi trong cép (a, b) ¢é it nhat mét s6 chan.

Do d6, ¢4 9 k&t qua thuan Igicho biéncd G la (1, 2); (2, 1); (2, 2); (2, 3); (3, 2); (4, 1);
(4, 2); (4, 3); (5, 2).

5 9
Vay P(G)=: =

8.9. C4 hai thi dung cac tdm thé. Tai | dung 4 tdm thé ghi [TT

o w

céc chii cai TT, TH, HT va HH. Tdi Il dung 2 tdm thé [TH
ghi cac chii cai T va H. TU mbi thi rGt ngau nhién ra

mét tdm thé réi ghép hai thé lai véi nhau dé duge ba
chil c4i, trong dé thé hai chii c4i dat trude, ching han

tdm thé TT ghép vdi tdm thé H dugc ba chii cai TTH.

Tinh x4c sudt clia cac bién ¢ sau:

| S
./

(&) (55

a) E: “Trong ba chii cdi, ¢6 hai chii H va mét chii T7;
b) F: “Trong ba chii cdi, ¢6 nhiéu nhét hai chii T”.

8.10. Gieo ddng thdi hai con xlic xac can d6i va déng chat | va Il. Tinh xac suét clla cac
bién cd sau:

G: “Khéng ¢4 con xlc xAc nao xudt hién mit 6 cham”;

H: “86 cham xudt hién trén con xlc xac | 14 s6 1& va s6 chdm xuit hién trén con
xUc xac Il I6n haon 47;

K: “S6 cham xuat hién trén ca hai con xlc xac I6n han 27.

8.11. Trén mét day phé ¢ ba quén &n A, B, C. Hai ban Van va Hai méi ngudi chon ngiu
nhién mét quan &n dé &n trua.

a) M6 ta khéng gian mau clia phép thi.
b) Tinh x4c sudt clia cac bién cd sau:
E: "Hai ban clung vao mdt quan’;

F: “Ca hai ban khéng chon quan C”;

G: “Cd it nhat mot ban chon quéan B,
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Bl TAP CUOI CHUGNG Vil

A. TRAC NGHIEM

8.12. Gieo déng thai hai con xlic x&c can d8i, ddng chat. X4c suét dé “Téng s6 chadm xuét
hién trén hai con xlc x&c I6n hon hodc bang 107 14
Z 5 2 el 0.2
36 9 6 36
8.13. Cé haithi lva Il. Tail chifa 4 tAm thé, danh s6 1; 2; 3; 4. TUill cha 5 tdm thé, danh
s6 1; 2; 3; 4; 5. R(t ngdu nhién m6t tdm thé tif ma&i ti | va Il. Xac sudt dé ca hai tdm
thé rat ra déu ghi s6 chan la
N 5 2 el SEN
5 20 4 21
8.14. M6t tli dung 4 vién bi cd cling khéi luigng va kich thube, duge danh s6 1; 2; 3; 4. LAy
ngdu nhién hai vién bi tif trong tli. X4c sudt dé tich hai s6 ghi trén hai vién bi I6n hon 3 1a

A2 B. 2, e 2 2.
7 3 4 6
B. TU LUAN

8.15. C6 hai ti I va Il. TUi l chla 3 tdm thé, danh s6 2; 3; 4. TUi Il chiia 2 tdm thé, danh sd
5; 6. T méi thi | va Il, rit ngdu nhién mét tdm thé. Tinh xédc sudt clia céc bién ¢6 sau:

A: “Hai s6 ghi trén hai tdm thé chénh nhau 2 don vi’;

B: “Hai s6 ghi trén hai tdm thé ch&nh nhau I6n han 2 dan vi’;
C: “Tich hai s6 ghi trén hai tdm thé la méot s6 chan”;

D: “Téng hai s6 ghi trén hai tdm thé 1a moét s6 nguyén t6”.

8.16. Gieo dong thdi hai con xlc xic can dbi, déng chit | va Il. Tinh x4c suit cla cac
bién c6 sau:

E: “Téng s6 chdm xudt hién trén hai con xtc xac bing 117;
F: “Téng s6 chdm xudt hién trén hai con xc xic bing 8 hoic 97;
G: “Téng s6 chdm xudt hién trén hai con xtc x&c nhé hon 6.

8.17. Hai ban Minh va Huy chgi mét trd chgi nhu sau: Minh chon ngau nhién mét sé trong
tap hap {5; 6; 7; 8; 9; 10}; Huy chon ngau nhién mét s4 trong tdp hap {4; 5; 7; 8; 9; 11},
Ban nao chon duge s6 I16n hon sé& & ngudi thang cudc. Néu hai s6 chon duge bang
nhau thi k&t qua 1a hoa. Tinh xac suit clia cac bién ¢ sau:

a) A: “Ban Minh thang”;
b) B: “Ban Huy thang”.
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iem thém tai chiasetailieuhay

DUGNG TRON NGOAI TIEP:
| DUONG TRON NOI TIEP

Trong chuong nay chiing ta sé tim
hiéu vé nhiing dudng tron di qua
cac dinh cha tam giac, td giac hay
luc giac va nhiing duong tron lon
nhat ¢6 thé vé dugc nam bén trong
hinh d6. Nhiing duéng tron d6 lan
lugt dugic goi la cac duong tron ngoai
tiép va cac dudng tron néi tiép.

i 21 | ’ am:m TIEP i

Khai niém, thuat ngit Kién thic, kinang
- Gocndi tiép + Nhan biétgoc ndi tiép chia mot dudng tron.
- Cung bi chan + Nhan biét cung bi chdn béi gdcndi tiép clia mdt dudng tron.
+ Gidi thich mai lién hé gitia 56 do goc ndi tiép vdi sé do goc & tam
chan cing mot cung.

Chiing ta da biét s6 do géc 6 tam BOC clla dudng tron (O) trong Hinh
9.1 bang sd do clla cung bi chan BC. Vay s6 do clia géc nay c6 moi
quan hé gi véi s6 do clia gbc BAC?

A

yC

B~~~  Hnhat
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WZED vé dudng tron tam Océ ban kinh bng 2 cm va day

Géc ndi tiép va cung bi chan

cung AB ¢6 d6 dai béing 2 cm. Ldy mét diém Ctuy y
nam trén cung I6n AmB (H.9.2).

a) Cho biét s6 do clla géc & tam AOB va s6 do clia
cung bi chan AB.

L Hinh 9.2
b) Po gbéc ACB va so sanh vai két qua cua ban
bén canh. AAOB |a
c) LAy diém Dtuy y ndm trén cung ACB. Do g6c ADB tam giac déu.

va so sanh véi cac géc ACB va AOB.

L

=]
w

Céc géc ACB va ADB & Hinh 9.2 dudgc goi |a cac géce ndi tiép clia dudng tron (O) va
AB |a cung bi chén.

Téng quat, ching ta ¢ dinh nghia vé géc ndi tiép nhui sau:

Pinh nghia

Géc ndi tiép 1a géc ¢6 dinh nam trén dudng tron va hai canh chifa hai day cung
cila duéng tron dé. Cung nam bén trong gée duge goi la cung bi chan.

Trong céc géc A, B, C, D & Hinh 9.3, géc nao 1a gée ndi tiép, géc nao khong phai géc
noi tiép? Visao?

ODOOL

Hinh 8.3

Giai

Céc g6c A va C khéng phai géc ndi tiép clia dudng tron vi dinh khéng ndm trén duéng
tron. Géc D cd mdt canh khéng chiia day cung clia dudng trdn nén ciing khéng 1a géc
noi tiép cla dudng tron. Géc B ¢é dinh B nam trén dudng tron va hai canh chiia hai
day cung clia dudng tron nén la géc ndi tiép clia dudng tron.
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Binh Ii sau cho biét maéi lién hé giita gbc ndi tiép véi cung bi chan:
Pinh i

Trong mét dudng tron, s6 do clia gée ndi tiép bang nifa s6 do clia cung bi chan.

GT | A B Ce(0)

KL | ACB = %Sd:ﬂl—é (cung AB khéng chiia C).

Chiing minh. Ta xét ba trudng hgp sau ( H 9.3).

NI

Trudng hop 1 Truong hq:rp 2 Truong hop 3
Hinh 8.4

Tridng hop 1: Tam O nam trén mét canh clla goéc ACB. Gia sli O € CB. Do tam gidc
OAC can tai Ova c6 téng cac géc bang 180° nén:

2ACB = ACO+CAO =180° - AOC = ACB.
Do AOB = sd AB (vi AOCB |1 géc & tdm chan cung AB) nén ﬁ:%@ :%sd AB.

Truong hop 2: Tam Ondm bén trong géc ACB. V& dudng kinh CD. Ap dung Trudng hop 1
cho céc géc ndi tiép ACD va DCBvéi canh CD di qua G, ta dugc:

———

ACD:%st\_ﬁ va DCB :%sdb_é.

Suyra ﬁ:ﬁ+5§§:%sdﬂ_ﬁ+ %sdﬁé=%sdfﬂl—§.

Truong hop 3: TAm O nam ngoai géc ACB. V& dudng kinh CD. Ap dung Trudng hop 1
cho cédc géce ndi tiép ACD va BCD véi canh CD di qua O, tugng tu nhut trén ta dugce:
1 o= 1

ﬁ:ﬁ—%‘ﬁ:%sd@— 5SABD = Esd}i\_é.
Nhan xét. Tu dinh litrén ta cd cac khéng dinh sau:
o Cac gbc ndi tiép bang nhau chan cdc cung bang nhau.
» Cac gdéc ndi tiép cling chan mdt cung hodc chan cac cung bang nhau thi bang nhau.

e Cac g6c ndi tiép chan cung nhd thi cé s6 do béng nlia s6 do cla géc & tAm chan
cung mét cung.

e GAc ndi tiép chan niia dudng tron 1a gée vudng.

|



KY)

@ Hay cho biét s6 do géc ndi tiép tim duge trong Hinh 9.3 6 Vi du 1, biét rAng s6 do
clla cac cung mau xanh trong hinh déu bang 1200,

Cho dudng trdn (O) va céc diém A, B, C, Dtrén (O) nhu Hinh 9.5.
Biét ring BAC = 60°, hiy tinh s6 do cila cac géc BOCva BDC.
Giai (H.9.5). Xét dudng tron (O), ta c6:

e Do hai géc néi tiép BDC va BAC ciing chén cung BC nén

BDC = BAC =609 Hinh 8.5

o V1 g6c néi tip BAC va géc & tam BOC cling chin cung nhé BC nén

BOC = 2BAC = 120°.

Cho dudng trdn tam Ova hai day cung AB, CD cét nhau tai diém X ndm trong dudng
tron (H.9.6). Chiing minh riang AAXC o« ADXB.

[
1
X
D
Hinh 8.6

- alhe Tam giac BOC co
Tté lai tinh hudng mé déu, hiy tinh s6 do clla géc AL
BAC néu biét dudng tron ¢é ban kinh 2 cm va day
cung BC = 242 cm.

9.1. Nhiing khang dinh no sau day 1a ding?

phai tam giac vuéng
khéng?

a) Hai géc ndi tiép bang nhau thi chan cling mét cung.

b) Géc ndi tiép nhé han 90° ¢6 s6 do bang nlfa s6 do cilla gbec & tdm chin cling mét cung.

¢) Gée ndi tiép chan cung nhd ¢d s6 do bang s do cla géc 6 tdm chian cling mét cung.
)

d) Hai géc néi tiép bang nhau thi chan hai cung bang nhau.
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9.2. Cho cdc diém nhu Hinh 9.7. Tinh s6 do cdc géc cla tam gidc ABC, biét ring
AOB =120°, BOC = 80°,

Hinh 8.7

9.3. Cho dudng tron (O) va hai day cung AC, BD cat nhau tai X (H.9.8). Tinh s6 do géc
AXB biét ring ADB = 30° va DBC =50°,
B

[
Hinh 9.8

9.4. Cho dudng tron (O) va hai day cung AB, CD cat nhau
tai diém / n&m trong (O) (H.9.9).

a) Biét ring AOC = 60°, BOD = 80°. Tinh s6 do ciia gbc AfD.
b) Ching minh rang /A-{B=1IC-ID.

9.5. Cho dudng trdn (O), dudng kinh AB va diém S nam
ngoai (O). Cho hai duding thng SA, SB 1an Iugt cit (O)
tai M (khac A) va N (khac B). Goi P 1a giao diém cia
BM va AN (H.9.10). Chiing minh rdng SP vudng géc

9.6. Trén s&n béng, khi trai bédng duge dat tai diém phat dén thi cé géc st bang 36° va
trai béng cach méi coc gén 11,6 m (H.9.11). Hai khi trdi béng dat & vi tri cach diém
phat dén 11,6 m thi géc st bang bao nhiéu?

Piém phat d¢

Hinh .11
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Khai niém, thuatngivr  Kién thic, kinang

- Budng tron ngoai tiép tam giac - Nhan biét dinh nghia dugng tron ngoai tiép tam giac.

- Butng tron noi tiép tam giac - Xac dinh tam va ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc, trong
d6 co tam va ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac yudng,

tam giac déu.

- Nhan biét dinh nghia dung tron ndi tiép tam giac.

- Xac dinh tdm va ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc, trong dé
¢6 tam va ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc déu.

Cho truéc mot tam gide ABC. Bing thudc ké va compa, em cé thé vé
duge mot dudng tron di qua ba dinh clia tam gidc va dudng trdn tiép xic

v{i ca ba canh cla tam giac hay khéng?
n DUONGTRON NGOAITIfP MOT TAM GIAC

]
ﬁ Khai niém dudng trén ngoai tiép tam giac

sSEaBREEAS

31580 Cho d 1a dudng trung truc clia doan thing AB va O
la m6t diém trén d (H.9.12). HAi dudng tron tam Odi
qua A thi cé di qua B khéng?

m Cho tam gidc ABC ¢4 ba dudng trung truic déng quy
tai O (H.9.13). Hay giai thich tai sao duéng tron
(O; OA) di qua ba dinh cla tam giac ABC.

S
- -
-

¥
I_I

1

1

]

1

1.
u

1

1

1

1

1

1

C
\_‘_/Hinh 9.13

Puéng tron (O; OA) nhu trén goi |4 dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

Téng quét, ta ¢6 dinh nghia sau:

. P udng tron ngoai tiép moét tam gidc 1a dudng tron di qua ba dinh clia tam giac dé.

Trong Hinh 9.13, dudng tron (O) ngoai tiép tam gidc ABC. Ta ciing néi tam gidc ABC
ndi ti€p dudng tron (O), hay (O) 1a dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC. TAm Ola giao

diém cla ba dudng trung truc cla tam gidc ABC.
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B Héay ké tén bdn tam giac ndi tiép dudng tron (O) trong Hinh 9.14.

Hinh 9.14

Pudng tron ngoai tiép tam giac vuéng

{ Cho tam gidc ABC vuéng tai dinh A (H.9.15). Goi N, P Ian lugt 1 trung diém cla
cac canh ABva AC. B

a) Vé hai dudng trung truc a, b clla cac canh AB,
AC, cat nhau tai M.
TN PN aj N M
b) Hay giai thich vi sao MN, MP la cac dudng trung ]
binh clia tam giac ABC.
c) Hay gidi thich vi sao M 1a trung diém cla BC, tU ., M,
dé suy ra dudng tron ngoai tiép clia tam gidac ABC A P—b/C

Pusng trdn ngoai tiép tam gidc vudbng c6 tam 1a trung diém cha canh huyén va ban
kinh b&ng mét niia canh huyén.

_ Cho tam gidc ABC vubng tai Acd AB=2cm, AC = 4 cm. V& dudng tron
(O; R) ngoai tiép tam gidc ABC va tinh ban kinh A.

Gii (H.9.16).

Ldy Olatrung diém clia BC va v& dudng trén (O) di qua B

A. Khi dé, (O) 1a dudng trdn ngoai tiép tam gidc ABC.

Theo dinh Ii Pythagore, ta cé: I
BC? = AB? + AC? = 4 + 16 = 20, hay BC = 25 cm. A\/

Vay dudng tron (O) cd ban kinh R = %: 5 cm. Hinh 9.16

Chotam giac ABCcd AC=3cm, AB=4cmva BC=5cm. Tinh ban kinh
clia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

A
Pudng tron ngoai tiép tam giac déu “
J a) V& tam gidc déu ABC. Hay trinh bay céch xac p\
dinh tam cia dudng trdn ngoai tiép tam gidc ABC va Yo
vé dudng tron dé.

B\ Y

Hinh9.17 73 |



b) Giai thich vi sao tam O clia dudng tron ngoai tiép tam gide ABC trling véitrong
tam cla tam gidc dé (H.9.17). &
¢) Gidi thich vi sao OBM = 30°va OB = ?380 (v6i M 1a trung diém cla BC).

Pudng tron ngoai tiép tam gidc déu canh a cé tam la trong tdm cla tam gidc dé va

ban kinh bang ga.

Cho tam gidc déu ABC ¢6 canh bang 3 cm. A
V& dudng tron (O; R) ngoai ti€p tam gide ABC. Tinh
ban kinh R.
Giai (H.9.18). 3
Ldy O la giao diém cla ba dudng trung tuyén cla tam

gidc ABC va vé dudng trén (O) di qua A. Budng tron (O) Bv &
la dudng trébn ngoai tiép tam gidc ABC cé ban kinh

Hinh 9.18
B oo B em.

R=—8C-=
3

Cho tam gidc déu ABC ndi tiép dudng tron (O) ¢ ban kinh bang 4 cm.

Tinh dg dai cac canh cla tam giac.

a PUOGNG TRON NOITIEP MOT TAM GIAC

§5 Pudng tron ndi tiép tam giac

ITEE Cho tam gide ABC c6 ba dudng phan giac déng quy
tai diém 1. Goi D, E, FIan Iuct 1& chan céc dudng vudng
g6c ké tir / xuéng cdc canh BC, CAva AB (H.9.19).
a) Hay gidi thich vi sao c4c diém D, E, F cling ndm
trén mot dudng tron cd tam L
b) Goi () 1a dudng tron trén. Hay gidi thich vi sao B = C
(N tiép xlc véi cac canh clla tam gidc ABC. HiROTS

¥

é3
Pudngtron (/) nhu trén dugc goi 1a dudng trdn noi tiép tam gidc ABC véi cdc tiép diém
trén cac canh BC, CA, AB lan lugt 1a D, E, F. Ta ciing néi tam gidc ABC ngoai tiép
dudng tron (f) (H.9.19).

Téng quat, ta cé dinh nghia sau: BPuding tron tiép xuc
X o - g ., v8i mot canh cla
Pudng tron tiép xuc vGi ba canh cua tam giac _ tam giac nghia I3

dugc goi |a dudng tron ndi tiép tam gidc. Tam
gidc dé duge goi 14 ngoai tiép dudng tron.
Tam dudng tron noi tiép tam giéc 12 giao diém
ba dudng phan gidc cla tam giac.

tiép xic vdi dudng
thang chiia canh do
va co tiép diém ndm
trén canh do.
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Al . .
B Mai tam gidc ¢d bao nhiéu dudng tron ndi tiép? C6 bao nhiéu tam gidc clng

ngoai tiép mét dudng tron?
1
;@ Pudng trén noi tiép tam gidc déu

11215 Cho tam gidc ABC déu cé trong tam G.

a) Gidi thich vi sao G ciing 1& tdm dudng tron ndi tiép tam gidc ABC.
b) Tl dé, gidi thich vi sao ban kinh duéng tron ndi tiép tam gidc ABC bang mét nifa

ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC va bing gsc.

Puéng tron ndi tiép tam gidc déu canh a ¢6 tAm 1a trong tdm clia tam gidc dé va

ban kinh béng ga.

o
Cho tam gidc ABC ngoai tiép dudng tron (/). Biét réng
A =40°, B =60°. Tinh s6 do clia céc géc BIC, CIA va AIB.
Giai (H.9.20). ]
Vi téng ba géc cla tam gidc ABC bing 180° nén A B
ACB = 180° - BAC - ABC = 80°. Hinh 9.20

Vi tam gidc ABC ngoai tiép dudng tron (f) nén /1a giao diém céc dudng phan giac

clia tam gidc ABC. Do dé, ta cé: CAl = BAI = % =20%

@;@;%;so%ﬁ;@;%;m?

Viténg cac géc trong tam gide BIC bing 180° nén
BIC =180° - CBI - BCI = 180° — 30° — 40° = 110°.

Tuong tu, CIA = 180° — ACI — CAf = 120° va AIB = 180° — ABI - BAI = 130°.

V& dudng tron ndi tiép clia tam gidc ABC bang thudce ké va compa theo céc bude sau:
— V& tia phén gidc géc B nhu sau: Ding compa v& mét cung tron tam B cat hai canh
BC, BA lan lugttai X va Y. V& haicung tréntdm X, ¥ ¢6 clng ban kinh, hai cung nay
cat nhau tai mét diém Z khac B. Ké tia BZ ta dugc tia phan gidc géc B.

— Tuang tu, vé tia phan giac géc C, cét tia BZtai /.

— V& dudng cao D tli I xuéng BC (D thude BC). V& dudng tron (1, /D) (H.9.21).
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Hinh 8.21

Khi dé dugng tron (f; fD) 1a dudng trdn ndi tiép tam gidc ABC can vé. A

Cho tam gidc déu ABC (H.9.22).
i

a) Vé dudng tron (f; r) ndi tiép tam gidc ABC.

B 4 cm C

b) Biét ring BC = 4 cm, hay tinh ban kinh .
Hinh 8.22

8.7. Cho dudng tron (O) ngoai tiép tam gidc ABC. Tinh ban kinh clia (O), biét rang tam
gidc ABC vudng cén tai A va cd canh bén bang 2\/5 cm.

8.8. Cho tam gidc déu ABC ndi tiép dudng tron (O). Biét ring dudng tron (O) ¢é ban kinh
béng 3 cm. Tinh dién tich tam gidc ABC.

8.9. Cho tam gidc ABC ndi tiép dudng tron (0). Goi H 1a truc tam cla tam gidc ABC.
Chiing minh ring BAH = OAC.

9.10. Cho dudng trdn (/) noi tiép tam gide ABC véi céc tiép diém trén céc canh AB, AC
lan Iuct 1a £, F. Ching minh réng EIF + BAC =180".

9.11. Cho tam gidc déu ABC ngoaitiép dudngtron (f). Tinh do dai cdc canh clla tam gidc
ABC biét réng ban kinh clhia (/) bang 1 cm.

9.12. Ngudi ta muén lam mét khung gé hinh tam gidc déu
dé dat viia khit mot chiéc déng hé hinh trén cé dudng
kinh 30 cm (H.9.23). Hai dd dai cdc canh (phia bén
trong) clia khung gé phai bing bao nhiéu?

Hinh 8.23
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(Poc thém) PUONG TRON BANG TIEP TAM GIAC

Chung ta biét rang dudng tron ndi tiép mét tam gidc thi tiép xuc véi ba canh cta tam giac va nam
bén trong tam gidc. Ngoai ra, méi tam giac cho trude con co ba dudng tron khac cling tiép xuc
v6i ba duding thang chita cac canh ctia tam giac, nhung ching ndm ngoai tam giac. Cac dudng
tron do goi la cac dudng 1ron bang tiép.

Cu thé, ta cé dinh nghia sau: Budng tron bang tiép clia tam giac ABC trong goc A la duding tron
fiép xuc vai canh BC va tiép xtc vdi cac tia d6i cla tia BA va tia CA.

Tuong ty, ta cling c6 dudng tron bang tiép trong cac géc B va C cha tam giac ABC.

Vé duong tron bang tiép. Ta vé dudng tron bang tiép trong goc A clia tam giac ABC nhu sau:

— Vé hai dudng phan giac ngoai goc B va C clia tam giac
ABC. Goi /, la giao diém clia hai dudng phan giac ngoai nay.
Khi d6, /, ndm ngoai tam giac ABC va cach déu cac duong
thang AB, BC, CA.

— Ké dudng 1h§’1ng qua /, vuéng goc voi AC va cat AC fai
diém E. Vé dudng tron {/; { E}. Khido, dudng tron{/; / E} sé
fiép xtic véi canh BC va tiép xtc vdi cac tia dbi clia tia BA, CA.
Vay (/; I.E) la dutng tron bang tiép trong goc A clia tam giac
ABC nhu hinh bén.
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Cho tam gi4c ABC néi tiép dusing tron (O). Biét ring OAB = 30°, OAC = 40°. Hay tinh
s6 do clia cac géc ABC va ACB.

Giai (H.9.24).

Vi OA = OB nén tam gidc OAB can tai O.

Suy ra OBA = OAB =30°,

Do téng cac géc trong tam gidc OAB bang 180° nén
AOB = 180° — OAB - OBA = 180° —30° - 30° = 120°.
Tudng tu, tam gidc OAC cantai Ovi OA = OC.

Do d6 OCA = OAC = 40°. Hinh9.24

Do téng cac géc trong tam gide OAC béng 180° nén

AOC =180° - OAC — OCA = 180° — 40° — 40° = 100°.

Xét dudng tron (O) ta cé:

Vi gée néi tiép ABC va géc & tam AOC cuing chdn cung nhd AC nén

Zﬁézéﬂb‘é:m%

Vi géc ndi tiép ACB va géc & tam AOB cung chin cung nhé AB nén

ﬁ:%@:so?

Chd tam gidc ABC c6 dién tich S va ngoai tiép dudng A

tron (4 n. Chiing minh rdng S :%r(BC+CA+AB).

Giai (H.9.25). £ £

Goi D, E, FI1an Iugt 1 céc tiép diém cla dudng tron (f; )

v3i BC, CAva AB. 1

Ta cd: S=S,g1c +Sscia +Srais = 2 o
= %ID-BC+%IE- CA+%;‘F-AB Hinh 9.25

:%dBC+CA+ABL
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9.13. Cho tam gide ABC ndi tiép duding tron (O). Biét ring BOC =120° va OCA = 20°,
Tinh s6 do cac géc clla tam gide ABC.

9.14. Cho ABC la tam gidc déu cé canh bang 4 cm. Tinh A
ban kinh dudng trdn ngoai tiép va ban kinh dudng tron
ndi tiép tam gidc ABC.

9.15. Cho tam gidc déu ABC cé canh bang 3 cm va ndi tiép 0
dudng tron (O) nhu Hinh 9.26.

a) Tinh ban kinh R clia dudng tron (O).

b) Tinh dién tich hinh vién phan gidi han béi day cung BC
va cung nhé BC. Hinh 9.26

9.16. Trong mét khu vui chai ¢é dang hinh tam gidc déu véi canh bang 60 m, ngudi ta
muén tim mét vi tri d&t bd phéat séng wifi sao cho & chd nao trong khu vui chgi d6 déu
c6 thé bat dugce séng. Biét ring bd phat séng dé cé tdm phéat séng t6i da 14 50 m, héi
ring cé thé tim dugc vi tri dé dat bé phat séng nhu vay hay khéng?

9.17. Ngudi ta vé ban quy hoach clia mét khu dinh cu duge bao xung quanh bdi ba
con dudng thdng 1ap thanh mét tam gidc v6i dd dai cdc canh 14 900 m, 1 200 m va
1500 m (H.9.27).

a) Tinh chu vi va dién tich clia phan dat giéi han bdi tam gidc trén.

b) Ho mudn xay dung mét khdch san bén trong khu dan cu cdch déu cé ba con dudng
dé. Héi khi d6 khéch san sé cdch mbi con duding mét khodng 1& bao nhiéu?

Hinh 9.27
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Khai niém, thuatngivt Kién thiic, kining

- Ti gidc ndi tiép - Nhan biét tii gidc ni tiép dudng tron va gidi thich dinh livé tong hai
- Duding tron ngoai tidp goc ddi cha ti gidc ndi tiép bang 180°.
tir gidc - Xac dinh tdm va ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh chir nhat,
hinh vudng.

« Gidi quyétmot so van dé thyc tién gan vdi dudng tron.

Véi méi tam gidc cho truée ludn ¢6 mét dudng trdn di qua ba dinh clia
tam gidc dé. Piéu nay cé dlng vdi ti gide hay khéng? Trong bai hoc nay,
cdc em sé& tim hiéu vén dé dé.

n DUONGTRON NGOAITIEP MOT TU GIAC
ﬁ Puéng tron di qua bén dinh cla mét td gidc
m Cho tu gidc ABCD cé A=C=90° (H.9.28). Hay giai
: thich vi sao bén dinh cla ti gidc ABCD cling ndm
trén mét dudng trén c6 tam 13 trung diém O cla
: doan th‘é’lng BD. Hinh 9.28
EEGH Trén dusing trdn (O), 1y céc diém A, B, C, D sao cho

ABCD latigidc 16i (H.9.29). Cac dudng trung truic clia
céc canh AB, BC, CD, DA c6 dong quy hay khéng?

Cac tir giac ABCD nhu Hinh 9.28 va Hinh 9.29 dugce goi la
ndi tiép dudng tron (O) va ta cling néi dusng tron (O) ngoai
tiép ti gidc ABCD. Cu thé, ta cé dinh nghia sau: Hinh 9.29

("‘\

T gide ¢6 bén dinh ndm trén mét dudng tron duge goi 1a t0 gide ndi tiép dudng
tron (hodc daon gian 1a tl gidc ndi tiép) va dudng tron duge goi 1a dudng tron
ngoai tiép t gidc.

. Trong céac hinh sau (H.9.30), hinh nao vé mét tl gidc ndi tiép mot dudng tron?

&

a) b)
Hinh 8.30

IBO



Giai. Hinh a va b khéng vé t gidc nao ndi ti€p mét dudng trdn vi méi t gide ¢é ba
dinh nam trén dudng tron va dinh con lai khdng ndm trén dudng tron.
Hinh ¢ v& mot ti gidc ndi tiép mét dudng tron vitld gide ¢6 bén dinh ndm trén dudng tron.

I"5E) Em hay do céc géc déi nhau A va C ciia t( gide ABCD trong HD2 va tinh téng
A+C. So sanh két qua clha em vdi cac ban.
Téng qudt, ching ta ¢6 dinh I sau day vé téng s6 do cac géc dbi nhau clia mot td gidc
noi tiép.
Pinh li

Trong mét td gidc noi tiép, téng s6 do hai gbc déi nhau bang 180°.

GT | T gide ABCD néi tiép (O). A

KL | A+C=180% B+D—180°
Ching minh
Do hai diém B, D chia dudng tron (O) thanh hai cung
BCD va BAD nén sd BCD+ sd BAD = 360°.

Do A va C la cdc géc ndi tiép clia duding trdn (O) Ian Hinh 9.31
ligt ché&n cung BCD va BAD nén
D

2i+6=%sd .§65+%sd% = 1800,
Tuong tu, B+D = 180°.
Cho tlf gidc ABCD néi tiép dudng tron (O) nhu
Hinh 9.32. Hai duding thidng AB va DC cit nhau tai X.
Biét ring DAB=70° ABC =130° Tinh s6 do ciia céc %
gbéc BCDva BXC. Hinh 9.32

Giai. VI ABCD |a tii gidc noi tiép dusng tron (O) nén cdc géc déi dién cé téng sé do
bang 180°.
Do dé DAB+BCD =180°, hay BCD =180° — DAB = 180° - 70° = 110°.
Tuang tu, ta cé: ABC +CDA =180°, hay CDA =180° - ABC = 180° —130° = 50°.
Viténg cac géc trong tam gide AXD bing 180° nén:

BXC = AXD = 180° — DAB - CDA = 180° — 70° — 50° = 60°,

Cho tam gidc ABC c6 céc dusing cao BE, CF. Biét ring B =60°, C = 80°.
a) Chuing té ring i gidc BCEF néi tiép mot dusng trdn cé tam latrung diém clia canh BC.
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b) Tinh s6 do cilla cdc géc BFE va CEF.



F

% Thi thach nhé 1
Cho t gide ABCD, biét riing cdc dudng trung truc cla ba doan thing AB, AC, AD
déng quy tai mét diém. Hay giai thich vi sao ABCD 1a ti gidc néi tiép.

a PUGNG TRON NGOAITIEP HINH CHU' NHAT VA HINH VUONG

ﬁ Pudng tron ngoai tiép hinh chif nhat va hinh vuéng

- D
21551 V& hinh chii nhat ABCD va giao diém M cla hai
: dudng chéo ACva BD (H.9.33). 5
a) Hay giai thich vi sao diém M céch déu bén dinh a /.
: cla hinh chii nhat ABCD.
: . . ~ o Hinh 9.33
: b) Ching t6 rang hinh chii nhat ABCD ndi tiép mot
dudng trdn ¢d ban kinh bang nlia dudng chéo hinh A_l ~D
chii nhat.
 Hi L) Cho hinh vuéng ABCD cé canh bang 3 cm (H.9.34). "G
Hay xac dinh tam, v& dudng tron ngoai tiép hinh . O

B 3cm (&4
Hinh 9.34

vudng ABCD va cho biét ban kinh clia dudng tron dé.
TU hai hoat ddng trén, ta cd khéng dinh sau:
Hinh chif nhat va hinh vuéng I1a céc tii gide noi tiép. Pudng tron ngoai tiép cla

chiing cé tam 1a giao diém cla hai dudng chéo va ban kinh bing mét niia do dai
dudng chéo.

KY

@ Vi diém A cho trude ndm trén dudng trdn (O), ¢é bao nhiéu hinh vuéng cé mét dinh
l& A ndi tiép dudng tron (O)?

Cho hinh chii nhat ABCD ¢c6 AB =3 cm, AD = 4 cm. V& dudng tron (O; R) ngoai tiép
hinh chii nhat ABCD va tinh ban kinh A.

Giai

A 4 cm D
Goi Ola giao diém clia ACva BD. V& dudng tron tam O
ban kinh R = OA. Budng trdn (O, R) vlia v& ngoai tiép )
hinh chit nhat ABCD (H.9.35). em »
Ap dung dinh Ii Pythagore cho tam gidc ABD vuéng tai A,

ta cd: B

BD? = AB? + AD? = 3% + 4° = 25 nén BD = 5 cm.
Hinh 9.35

Do dé, ta cd R:%:ZS cm.
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Cho hinh thoi ABCD c¢6 céc canh bing 3 cm. Goi M, N, P, Q 1an lugt 1a trung diém ciia
AB, BC, CA, AD. Chling t6 ring ti gidc MNPQ |& hinh chii nhit va tim ban kinh dudng
trdn ngoai tiép clia i gide dé.
4 o B E

$2 Thi théch nhé 2

NEu cdc hinh chii nhat ¢6 chung mét dudng chéo (vidu

nhu hai hinh chii nhat ABCD va AECF trong Hinh 9.38) A C

thi cdc dinh clia ching ¢é clng ndm trén mét dudng

tron khéng?

4 o
Hinh 9.36

9.18. Cho ABCD la tli gidc ndi ti€p. Tinh s6 do cha cdc gbe con lai cla ti gidce trong méi
truéng hop sau:

a) A=60°, B=80"; b) B=70°, C = 90"
¢) C=100°, D = 605 d) D=110°, A=80".

9.19. Cho diém / nim ngoai dudng tron (O). Qua [ k& hai dudng thang 14n Iugt cdt (O) tai
bén diém A, Bva C, Dsao cho A ndm gilia Bva /, C nam gitia D va /. Chiing minh ring
JBD =ICA,JAC =IDBva IA- IB=IC - ID.

8.20. Cho hinh binh hanh ABCD ndi tiép dugng tron (O). Chiing minh réing ABCD |4 hinh
chii nhat.

8.21. Cho hinh thang ABCD (AB song song vGi CD) ndi tiép dudng tron (0). Chiing minh
réng ABCD |a hinh thang can.

9.22. Tinh dién tich cla m6t hinh chii nhat, biét rdng hinh chii nhat dé ¢é chiéu dai gap
hai Ian chiéu réng va ban kinh dudng trdn ngoai tiép bang 2,5 cm.

9.23. Ngudita muén dung mét khung céng hinh chii nhat réng 4 m va cao 3 m, bén ngoai
khung céng dugc bao bdi mét khung thép dang nlia dudng tron nhu Hinh 9.37. Tinh
chiéu dai chia doan thép lam khung niia dudng tron dé.

4m

Hinh 9.37
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Khai niém, thuatngivt Kién thiic, kining

- ba giac, da gidcdéu « Nhan dang da gidc déu. Nhan biét nhitng hinh phang déu trong

- Dinh, canh, g6c cla da gigc ~ tunhién, nghé thudt, kién tric, cng nghé ché tao,..

- Phép quay « Nhan biétvé dep cha thé gidi ty nhién biéu hién qua tinh déu.

- Nhan biét phép quay. Mo 8 dugc cac phép quay gilf nguyén hinh
da giac déu.

Chiing ta da biét tam gidc déu dugc tao béi ba canh bang nhau, hinh
vuédng duge tao bdi bén canh bing nhau. Haon niia, cdc géc trong méi
hinh dé béng nhau. Trong bai nay cac em sé& duge hoc vé nhiing hinh
tLiong tu nhiuf vay nhung sé canh cé thé nhiéu haon, chiing duge goi chung
|4 cac da giac déu.

n DA GIAC PEU
"ﬂ._e_g
i, Dagiac

— Nhiing hinh nhu Hinh 9.38 dugc goi chung la cac da giac.

A
E
B D Q
c al b) c) d)

Hinh 9.38

— Céc da gidc ABCDE (H.9.38a) & nhiing hinh gém nam doan thing AB, BC, CD,
DE, EA, trong dé bat KI hai doan thdng nao cé mot diém chung cling khéng cling
ndm trén mot duding thang. Pa gidc ABCDE ¢é niam dinh I cdc diém A, B, C, D, E;
nam canh 1a cac doan thing AB, BC, CD, DE, EA va nam géc la céc goc EAB, ABC,
BCD, CDE, DEA.

— N&u v6i mét canh bat ki, cdc dinh khéng thudc canh dé déu nam vé maot phia ddi
v6i dudng thing chifa canh dé thl da gidc dudc goi 1a da gidc 16i. Cac da gidc trong
Hinh 9.38 a, b, d 14 cac da gidc 16i. Pa gidc trong Hinh 9.88¢ khéng phai da gidc 16i.

12
55 Da giac déu

Ta da biét cac tam gidc déu va hinh vudng ¢é cdc dinh nam trén mét dudng tron.
Ta dung mét da gidc 16i 5 canh ¢6 céc dinh ndm trén mét dudng tron nhu sau:

— V& dudng tron tAm O ban kinh R.
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— Lan lugt 14y c4c diém A, B, C, D, Etrén dudng tron A~ ~FE

theo thii tu nguge chiéu kim déng hé (hoidc theo
chiéu kim déng hé) sao cho:

AOB = BOC = COD = DOE = EOA= %% _ 72°,

5 8 Y D
Em hay giai thich vi sao cdc canh va cdc gdc clia da \ /

- gidc ABCDE bang nhau (H.9.39). e

g3 Hini 9.39
Pa gidc ABCDE nhu Hinh 9.39 dudc goi 12 mét da gidc déu. Téng quat, ta ¢é dinh nghia:

Pa gidc déu |a mét da gidc 16i cé cac canh bang nhau va cac géc bang nhau.

Ngudi ta chiing minh duge rdng céc dinh clia méi da gide déu ludn cling n&m trén mét
dudng tron, duge goi la dudng tron ngoai tiép da gidc, tdm dudng tron duge goi la tam
clia da gidc va da gidc duge goi 1a ndi tiép dudng tron dé.

@ N&u mot luc gide déu (da gidc déu 6 canh) ndi tiép
dudng tron ban kinh 2 cm (H.9.40) thi dé dai cac canh
clia luc giac déu bang bao nhiéu centimét? S6 do cac
géc cila luc gidc déu bang bao nhiéu do?

“ 1 a) Dué6i day 1a hinh cac da giac déu thudng gép

trong hinh hoc (H.9.41). Hinh 940
Tam gidc déu Hinh vuéng Ngd gidc déu Lyc gide déu Bat giac déu
Hinh9.41

b) Trong nghé thuat, kién tric, céng nghé ché tao va thé gigi tu nhién ¢6 nhiéu hinh
phing cé dang da gidc déu. Nhiing hinh phang nay khéng chi dep Vi su can déi hai
hoa ma con t6i Uu trong viée sap xép va sl dung (H.9.42).

Mat ban hinh bat gidc déu

';4_'_."; Gt rﬂ'ﬁ__ .iﬁ.!.v.ﬂl

M3t dé dinh 6c Hép dung banh keo Céc 16 t6 ong
Hinh 9.42
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Trong céc hinh phing dudi day, hinh phing nao cé dang 14 mot da gide déu?

Hinh a Hinh b Hinh ¢ Hinhd

Giai. Ta thdy da gidc trong hinh a khdng phai da giac 16i, da gidc trong hinh b 1 hinh
thoi ¢é cac géc khéng bang nhau, da gidc trong hinh ¢ 1a bat gidc ¢é cac canh khéng
bing nhau, da gi4c trong hinh d 14 hinh vuéng. Do vay chi ¢é hinh phing trong hinh d
c6 dang da gidc déu.

Cho tam gidc déu ABC c6 canh 6 cm. Trén
canh AB ldy cédc diém M, N; trén canh BC |8y cac diém
P, Q; trén canh CA ldy céc diém E, F, sao cho céc
doan thdng AM, MN, NB, BP, PQ, QC, CE, EF, FA déu
bé&ng 2 cm nhu Hinh 9.43. HAi MNPQEF ¢6 1a mot luc
giac déu hay khéng?

Giai (H.9.43).

Theo Hinh 9.43, ta thdy MNPQEF |a mo6t da giac 16i. Hinh 9.43

Ta cé ﬂ: £: 1. Theo dinh If Thalés ddo cho tam gidc ABC va dudng thdng MF
AB AC 3

thi MF // BC.

Suy ra m:ﬂzl. Do dé MF:B—C:2 em. Tudng tu, NP = QE =2 cm.
BC AB 3 3

Vay luc gidc MNPQEF cd6 tit ca cac canh bang nhau.
Mat khéc, tam gidc AMF |a tam gide déu vi AM = MF = FA = 2 cm nén
FMA = 60° va FMN = 180° — FMA = 120".
Tuong tu cac goéc tai cdc dinh N, P, Q, E, F clia luc gidc MNPQEF déu bang nhau va

bang 120°. Vay luc gidc MNPQEF cé cac canh va cac géc bang nhau. Do dé MNPQEF
l& luc gidc déu.

A
K M
Cho M, N, P, Q, K lan lugt 1a trung diém cla cac canh g
AB, BC, CD, DE va EA cla ngil giac déu ABCDE
(H.9.44). HAi MNPQK cé phai la ngli gidc déu hay o
khdng?
D P c
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€2 Thii théch nhé 1
Cho mét bat gidc déu (da giac déu 8 canh) nditiép méot dudng
tron tam O (H.9.45). H&i mbi géc cla bat gide déu cb s6 do
béng bao nhiéu?

Hinh 9.45

a PHEP QUAY

[
»

ﬁ Phép quay

1157 Dé bay ban &n cho nhidu ngudi, cdc nha hang thudng sii
: dung ban xoay ¢d hinh tron va quay duge quanh tam cla
hinh tron. Dat mot chiéc cée nhd & vi tri diém A trén ban
xoay hinh trdn véi tam O sao cho diém A khac diém O.
Khi quay ban xoay thudn chiéu kim déng hé (H.9.48) thi

chiéc c6c di chuyén dén mot vi tri méi 12 diém B.
Em hdy so sdnh khodng cach tif hai diém A va B dén
diém O. Hai diém A, B c6 clng nidm trén mét dudng

tron tam O hay khéng?

LK) Trén ban xoay tam O, v& tam gidc déu ABC néi tiép mot
dudng tron (O) va hai tia OA, OB (H.9.47). Khi quay ban
xoay thuan chiéu kim déng hé dé tia OA di chuyén trling
v6i tia OB (6 vi trf ban dau), diém A ¢6 di chuyén dén vi tri ;
chia diém B khong va sé& di chuyén trén cung trén nao clia U\/B\
dusng trén (O)? Khi dé, diém C sé& di chuyén dén vi tri

clia diém nao? Hinh 9.47

g
e 2
-

Trong HP2 va HP3, ta da thuic hién mét phép quay tam O dé quay tia OA theo chiéu
kim déng hé dén tia OB va diém A khi di chuyén tao thanh cung AB clia dudng tron
(O; OA). Ta néi phép quay nay bién diém A thanh diém B. Cu thé ta c6 khai niém phép
quay nhu sau:
Phép quay thuan chiéu o (0° < o < 360°) tam O giii nguyén diém O, bién diém
A khac diém O thanh diém B thuéc dudng trén (O, OA) sao cho tia OA quay
thuan chiéu kim déng hd dén tia OB thi diém A tao nén cung AB c6 sb do o
(H.9.48a). Pinh nghia tugng tu cho phép quay ngugc chiéu ol tam O (H.9.48b).
Phép quay 0° va phép quay 360° gili nguyén moi diém.

A 4
e‘g e.a
a b
/ Hinh 948 )
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KY)

&3 a) Phép quay ngugc chiéu 180°tam Obién diém A thanh diém A’ Héi diém A’cé
déi xting véi diém A qua O hay khéng?

b) Néu phép quay thuan chiéu o tdim O bién diém A thanh diém B thi phép quay
nguge chiéu o tdm O cé bién diém B thanh diém A hay khéng?

Cho tam gidc déu ABC ndi tiép dudng tron (O)
nhu Hinh 9.49. Hay cho biét cac phép quay ngugc
chiéu lan lugt 1200, 240°, 360°vGi tam O sé& bién cac
dinh A, B, C thanh nhiing diém nao? o
Giai. Cédc phép quay ngugc chiéu lan lugt 1200, 2400, ch
360° v6itam Obién céc diém A, B, C thanh nhiing diém Hinh 9.49
tudng Uing duge cho bdi bang sau:
Binh
Phép quay A|lB|C
nguge chiéu
120° B C A
240° C A B
360° A B C

Ngudi ta néi ba phép quay trén bién tam gidc déu ABC thanh chinh nd, hay cédc phép
quay nay gill nguyén tam gidc déu ABC. Téng quét, ta ¢6 khai niém va két qua sau:

Mot phép quay duge goi 1a gilt nguyén mot da gide déu 6 néu phép quay dé bién
méi diém cla 76 thanh mét diém clia 76.

Ngudi ta chi ra réing néu mét phép quay bién cac dinh clla da gidc déu 76 thanh cac
dinh clia 76 thi phép quay dé gili nguyén 76.

Cho hinh vuéng ABCD néi tiép dudng tron (O) nhu Hinh 9.50. (T L)
a) Phép quay thuan chiéu 90°tam Obién céc diém A, B,
C, D thanh nhiing diém nao? Phép quay nay cé giil
nguyén hinh vudéng ABCD khéng? - A
b) Hay liét ké thém ba phép quay khac vdéi tam Otheo D C
chiéu kim déng hé gilf nguyén hinh vuéng ABCD. Hinh 9.50

O

Cho diém Ova diém A khac diém O (H.9.51).
Phép quay ngugc chiéu 60° tam O bién diém A thanh
diém A" Xac dinh diém A‘theo huéng din sau: V&

dudng tron (O, OA) va tia Ox sao cho E = 60°, tia Ox
cat dudng tron (O; OA) tai diém A’ (H.9.51). P

|88



¥
% Thii thach nhé 2

Hay liét k& 6 phép quay gilt nguyén mdét luc gide déu ndi tiép mét dudng tron (O).

5.24. Trong cac hinh phang sau (H.9.52), hinh nao Ia hinh phang c6 dang da gidc déu?

a4 B X &

Hinh 9.52

9.25. Trong céc hinh dudi day (H.9.53), hinh nao v& hai diém M va N thod man phép
quay thuan chiéu 60° tam O bién diém M thanh diém N?

M
N N M
/ '
= o 502 60°
o 60 M o 60 M 0 0 I
a) b) c) d)

Hinh 9.53

9.26. Chotam giac déu ABC ndi tiép dudng tron (O) ban kinh 2 ecm. Tinh dd dai c4c canh
clia tam gidc ABC.

9.27. Cho hinh thoi ABCD c6 2: 60°. Goi M, N, P, Q lan lugt Ia trung diém cla AB, BC,
CD, DA. Chiing minh rang MBNPDQ la luc gidc déu.

9.28. Cho tam gidc déu ABC néi tiép dudng tron (O)
nhu Hinh 9.54. Phép quay ngudgc chiéu 60° tdm O bién
cac diém A, B, Clan Iugt thanh cac diém D, E, F. Chiing

g 3 (o
minh rang ADBECF la mét luc giac déu. l
9.29. Liét k& nam phép quay gilf nguyén mét ngi giac B ‘
déu noi tiép mot dudng tron tam O. i
) _“___...Vi iri cao nhat
5.30. Cho vdng quay mat trGi gdm tam cabin nhu Hinh e

9.55. Héi dé cabin A di chuyén dén vi '[I’\I' cao \nhé‘it thi T/ . : ﬁ.,'ﬁ

vong quay phai quay thuéan chiéu kim déng hé quanh pi

tam bao nhiéu d6? \Y) ap

A iy
ﬁ.ﬁ I \ ay

£ﬁ‘;5}

Hinh 9.55
o |
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LUYEN TAP CHUNG
Cho t(f gidc ABCD ndi tiép dudng tron (0). Biét ridng

AOB =120°, BOC = 40°, COD=80° Tinh s6 do céc
gdc cla ti giac ABCD.

Giai (H.9.56). Xét dudng tron (O), ta co:

ﬁ:%@:sy (gbc ndi tiép va gbéc & tam cling

3 T Hinh 9.56
chan cung AB); "

BAC =BDC = %555 = 20° (céc gbe ndi tidp va géc & tam cling chin cung BC);

(%:%TOD: 40° (g6c ndi tiép va goc & tam cling chén cung CD).

Suy ra BAD = BAC +CAD = 60° va ADC = ADB+BDC = 80°.
Vi cac géc déi nhau cla ti gide noi tiép ABCD c6 téng bing 180° nén
ABC =180° — ADC =100° va BCD = 180° — BAD = 120°.

Cho luc gidc déu ABCDEF.
a) Tinh s6 do cac géc BCF, BDF, BEF.

b) Goi O la tdm cla luc gidc déu. Hay chi ra ba phép
quay tdm O gilf nguyén tam gidc ACE.

Gii (H.9.57).

a) Luc gide déu ABCDEF cé céc gbc bang 120° va ndi c
tiép mot dudng tron (O). Khi dé, céc tii gidc ABCF, ABDF, Hinh 8.57
ADEF néitiép (O).

Vivay BCF = 180° - BAF = 180° - 120° = 60".
Tuong tu, BDF = BEF = 60°.

b) Tuang tu cdu a, cic gbc clia tam gide ACE déu béng 60°, hay ACE la tam gidc déu
va ndi tiép dudng tron (O). Nhu vay, ba phép quay tam O gill nguyén tam gidc ACE
|4 ba phép quay thuan chiéu Ian lugt 120°, 240°, 360° v&i tam O
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9.31. Cho tam gidc ABC cé céc dudng cao AD, BE, CF. Chiing minh rdng BCEF, CAFD,
ABDE l|a nhiing tr giac néi tiép.

9.32. Cho tif gidc ABCD ndi tiép dudng tron (O), AB cét
CDtai E, AD cat BCtai Fnhu Hinh 9.58. Biét éEE‘ - 40°
va DFC = 20°, tinh s6 do céc gée cla tii gidc ABCD.

9.33. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang 4 cm. Tinh chu vi,
dién tich clia cac dudng tron ndi tiép va ngoai tiép hinh
vuéng ABCD. Hinh 9.58

9.34. Biét rAng bén dinh A, B, C, D clia mét hinh vuéng ciing ndm trén maét dudng tron
(O) theo thif tu ngugc chiéu kim déng hé. Phép quay thuan chiéu 45° bién cdc diém
A, B, C, D lan lugt thanh cac diém E, F, G, H.

a) Vé da giac EAFBGCHD.
b) Pa gidc EAFBGCHD cé phai la mét bat gidec déu hay khdng? Vi sao?

9.35. Cho ngli giac déu ABCDE néi tiép dudng tron (O) A~~~ F
nhu Hinh 9.59.

a) Hay tim mét phép quay thuan chiéu tam Obién diém

A thanh diém C. B
b) Phép quay trén sé& bién cac diém B, C, D, £ lan luct \/

thanh nhiing diém nao? Phép quay nay ¢ gill nguyén

ngll gidc déu ABCDE khoéng? Hinh9.59

8.36. Ngudi ta muén lam mdt khay dung banh keo hinh luc gide déu ¢6 canh 10 cm va
chia thanh 7 ngan gém mét luc gidc déu nhd va 6 hinh thang can nhu Hinh 9.60. HAi
luc gide déu nhé phai c6 canh bing bao nhiéu dé né cé dién tich bang hai lan dién tich
méi hinh thang?

Hinh 8.60

a



BAI TAP CUOI CHI

A. TRAC NGHIEM

9.37. Khéng dinh nao sau day 1a ding?
A. Gdce ndi tiép c6 s6 do béang s6 do cung bi chan.
B. Géc ¢6 hai canh chifa cac day cung clia dudng tron 1a gée ndi tiép dudng tron doé.
C. Géce nbi tieép b s6 do bang mét nlia s6 do cung bichan.
D. Gdc ¢é dinh nam trén dudng tron la géc ndi tiép dudng tron dé.

9.38. Cho t0i gidc ABCD néi tiép mot dusing tron ¢6 A—C =100° Khéng dinh nao duéi
day la dung?

A. A=80° B. C =80°. C. B+D=100°, D. A=140°
9.39. Pa giac nao dudi day khéng ndi ti€p mot dudng tron?

A. Pa giac déu. B. Hinh chii nhét.

C. Hinh binh hanh. D. Tam giac.
B. TU LUAN

9.40. Cho tam gidc ABC c6 cac dudng cao BE, CF cat nhau tai H. Goi M 1a trung diém

clia BC va /14 trung diém ciia AH. Chiing minh réng:
a) Tk gidc AEHF nbi tiép dudng tron tAm f,
b) ME, MF tiép xlc véi dudng tron ngoai tiép tl gidc AEHF.

9.41. Cho tam gidc ABC ndi tiép dudng tron (0). Goi M, N, P 14n lugt & trung diém cia
cac canh BC, CA, AB. Chiing minh rang cdc t( gidc ANOP, BPOM, CMON |4 cac ti
gidc noi tiép. -

9.42. Cho mét hinh luc gidc déu va mét hinh vudng cling La T | ™D |
néi tiép mot dudng tron. Biét rdng hinh vuéng ¢é canh
bidng 3 cm. Tinh chu vi va dién tich clia mat hinh
luc gidc déu da cho.

9.43. a) Phép quay thuan chiéu 45°tam O bién cac diém N | _ |
A, B, C, D1an lugt thanh cac diém A‘, B, C, D'(H.9.61). Mgl |
Hay vé ti giac AB'CD. Hinh 9.61

b) Phép quay trong cdu a bién cac diém A', B, C', D" X
thanh nhiing diém nao? 4

9.44. Ban Lan mudn cat hinh ngéi sao ¢é dang nhu A B .
Hinh 9.62 (trong d6 ABCDE |a mét ngli gidc déu). e
Lan gép doéi t& gidy, vé mot nifa ngbi sao va cit E & . ' C )
theo nét vé. Géc tao bdi ILUGi kéo va nép gap llc D
dau bang bao nhiéu?

Hinh 9.62
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RONG THUC TIEN

(6 rat nhiéu cac vat dung trong doi song
hang ngay c6 dang hinh tru, hinh cau hay
hinh non. Chuong nay sé gidp cacem tim
hiéu mét vai yéu té quan trong clia cac
hinh nay. Qua do6 cac emsé biét cach tinh,
chang han mét thiing hinh tru chiia duoc
bao nhiéu lit nuéc, hay lam mot dhiéc nén
giay cho d6i van nghé nhu thé nao, ...

Khai niém, thuat ngiv  Kién thic, ki nang

+ Hinh try + Mo td dutng sinh, chiéu cao, ban kinh day cla hinh try; dinh, dudng sinh,
- Hinh nén chiéu cao, ban kinh day cia hinh nén.
+ Budng sinh - Tao 3p hinh tru ¥a hinh nén.

- Tinh dién tich xung quanh va thé tich ca hinh try, hinh nén.
- Gidi quyét mdt s6 van dé thuc tién gdn vdi viéc tinh thé tich, dién tich
xung quanh cia hinh tru, hinh nén.

Pé&n 16ng, nén 14 & Hinh 10.1 1&
nhiing vat dung quen thudc co
dang hinh try, hinh nén. Trong
bai hoc nay, ching ta sé& tim
hiéu m6t s6 yéu t6 co ban vé
hinh tru, hinh nén va nhiing van
dé thuc tién gan vdéi viéc tinh
dién tich, thé tich cla ching.

Hinh 10.1

o



1. HOp slia (H.10.2a) ¢é dang mét hinh tru.

ﬂ HINH TRU

Nhén biét hinh tru

M4t s6 yéu t6 cla hinh tru duge chi ra trén Hinh 10.2b.

2. Khi quay hinh chii nhat O'ABO mét vong quanh OO’
c¢d dinh thi ta dugc mét hinh try (H.10.3), trong dé:

— Hai day cla hinh tru & hai hinh tron béang nhau
(05 O'A) va (C; OB). b) Ban kinh day
Hinh 10.2

— Mé&i duding sinh 1& mét vi tri cla AB khi quay. Vay hinh
tru cé v6 s6 duding sinh. R = O'A = OB goi |a ban kinh A a m
day cla hinh tru.
_ o
— D6 dai clia doan OO’ goi la chiéu cao cla hinh tru.
Céc dudng sinh béng nhau va bang OOC". B o
B

Hinh 10.3

\1]
@ N&u mét s6 d6 vat c¢d dang hinh tru trong ddéi séng.

Mot s6 y&u t6 clia hinh tru:

Chiéu cao: h= O'0.
Ban kinh day: R = OB.
Budng sinh: I = AB.

m— o) M
Hay ké tén mdt ban kinh day va mét dudng sinh cla hinh @

tru trong Hinh 10.4. Cho biét chiéu cao cla hinh tru nay. E
Giai

O'M la mét ban kinh day cda hinh tru.

EF la mét dudng sinh cla hinh tru.
Chiéu cao O'C= 10 cm. Hinh 10.4

Ké tén cac ban kinh day va dudng sinh con lai clia hinh tru ¢é trong Hinh 10.4.
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Cha y. Tif mét hinh tru, néu ta cat r&i hai day va cat theo mét dudng sinh nao dé réi trai
phang ra thi ta duge mét hinh phang (gém hai hinh trdn va mét hinh chii nhat) nhu
Hinh 10.5 goi 1a hinh khai trién cia hinh tru di cho.

B B @
Hinh 10.5

Chudn bi mét bing gidy cling hinh chif nhat ABCD véi AB = 8 cm, BC = 15 cm.
Cudn bang gidy lai sao cho hai canh ABva DC sat vao nhau nhu Hinh 10.6 (dlng
bang keo dan), ta duge mét hinh tru (khéng c6 day). Hay cho biét chiéu cao va chu vi
day cla hinh tru dé.

e
e —

ik 7
A v S 5<vé1dém
A D
Hinh 10.6

B
;@ Dién tich xung quanh va thé tich clia hinh tru

[R50 Nousi ta coi dign tich hinh chit nhat ABCD chinh 1a dién tich xung quanh ciia
hinh tru dugce tao thanh (xem Thuc hanh 1). Cho hinh tru cé chiéu cao h=9cm
va ban kinh day A = 5 cm. Tinh dién tich mat xung quanh cta hinh tru.

M6t cach tdng quat, ta c6 cong thiic tinh dién tich mét xung quanh (goi tat [a dién tich
xung quanh, ki hiéu la qu) cla hinh tru nhu sau:

qu - 2TERh,
trong dé R la ban kinh day,
h 1& chiéu cao.

2127 Hay nhéc lai cong thic tinh thé tich clia hinh Il&ng tru diing tam gidc (hodc hinh
lang tru diing t giac) cé dién tich day S va chiéu cao h.

o]



Tuang tu, d6i véi hinh tru ta cling ¢ cong thic tinh thé tich V nhu sau:
= Sday - h=nR2h,

trong dé Sd,ay la dién tich day,

R 1a ban kinh day,

h 1a chiéu cao.

Bac Khdi du dinh sgn lai mét thung rac ¢d dang hinh tru
(sGn mét ngodi va mot day 1a ndp) ¢ ban kinh day béng
11 cm, chiéu cao bang 30 cm (H.10.7).

W Qg

a) Tinh dién tich phan can sgn cla thling réc.

b) Tinh thé tich cla thung réac (lam trdn két qud dén
hang don vi clla cm?).

Giai Hinh 10.7
a) Phan céan son bao gém maét xung quanh va mét day chia hinh tru.
Theo dé bai,tacdé A= 11 cmva A= 30 cm. Do dé:
S, = 2nRh =27 - 11 - 30 = 6607 (cm?);
Sda’ly =nR?=n-112 =121 (cm?3).
Vay dién tich cdnson la S= 8, + Sgay = (660 + 121)n = 781x (cm?2).
b) Thé tich clia thiing rac 1a V = Sd,ay +h=121n-30 = 3 630n~ 11 404 (cm?).

Mt thiing nuiée cé dang hinh tru véi chiéu cao bang 1,6 m va ban kinh day bang 0,5 m.
a) Tinh dién tich xung quanh cla thlng nudec.

b) Haéi thiing chifa dugc bao nhiéu lit nude?

(Coi chiéu day cla thiing khéng ddng ké va lam tron két qua 6 cau b d&n hang dan vi
cua lit).

BY Hinn non

o)

é:,f Nhan bi&t hinh nén
1. D4 chai, chi tiét ca khi (H.10.8) ¢é dang mét hinh nén. Mét s6 yéu t6 clia hinh nén
dugc thé hién trén Hinh 10.9b.

|



Hinh 10.8

2. Khi quay tam gidac vuéng SOA (vubng 6 O) mét vong
quanh SO ¢6 dinh thi ta duge mét hinh nén dinh § A
(H.10.9a), trong da:

S 2
_ Pay clia hinh nén I hinh tran (O; OA), R = OA goi la =
ban kinh day cla hinh nén. Budng cao
— M&i duding sinh 12 mét vi tri clia SA khi quay. Vay hinh ¢—Dudng sinh
nén ¢6 vo sé dudng sinh dai bang nhau. Al B
— 80 goi la dudng cao cla hinh nén. B6 dai doan SO Ban kinh Pay
dugc goi 1a chiéu cao chia hinh nén. day
Hinh 10.8

\1J
B Néu mét s6 dé vat cd dang hinh nén trong ddi séng.

Pinh: 8.
Chiéu cao: h= SO.
Pudng sinh: I = SA = SB.

Ban kinh day: R = OA.

Hay ké tén dinh, dudng cao, moét ban kinh day va mét
dudng sinh cla hinh nén trong Hinh 10.10.

Giai

Pinh: 8.

Pudng cao: SO.

M&t ban kinh day: OM.

Mot dudng sinh: SM. Hinh 10.10



KEé tén céc ban kinh day va céc dudng sinh con lai clia hinh nén trong Hinh 10.10.

Chu y. Cho mdt hinh nén. N&u ta cat r&i day va cat mit xung quanh clia né theo dudng
sinh SA réi trai phang ra thi duge mét hinh phing (gém mét hinh trdn va mét hinh
quat tron) nhu Hinh 10.11 goi 1 hinh khai trién cla hinh nén da cho.

S 5
\ !
‘ A a
—_ B

Hinh 10.11

Cat mot nlia hinh tréon bang gidy cling, ¢é dudng kinh AB = 20 cm va tdm 1a S.
Cudn nla hinh tron dé lai sao cho SA va §B sat vao nhau nhu Hinh 10.12 (dlng
bing keo dan), ta duge mot hinh nén dinh S. Hay cho biét dd dai dudng sinh va
chu vi day cla hinh nén dé.

D6

Hinh 10.12

2
;@ Dién tich xung quanh va thé tich cda hinh nén

L

<l Ngudita coi dién tich clia hinh quat tron SAB (xem Thuc hanh 2) chinh 1a dién tich
xung quanh cla hinh nén dugce tao thanh. Cho hinh nén ¢d dudng sinh /=9 cm va
ban kinh day r= 5 cm. Tinh dién tich mat xung quanh cla hinh nén.

M6t cach téng quét, ta ¢6 céng thic tinh dién tich mdt xung quanh (goi tét 1a dién tich
xung quanh, ki hiéu la qu) cla hinh nén nhu sau:

qu = TE!’I,
trong dé rla ban kinh day,
1a dé dai dudng sinh.

|os



1550 Hay nhic lai céng thiic tinh thé tich cha hinh chép tam gide déu (hodc hinh chép
tl gidc déu) cé dién tich day S va chiéu cao h.
Tuaong tu, ta cé eéng thiic tinh thé tich cla hinh nén nhu sau:

1 1
W g Sdély el gﬂf’zh,
trong do Sd,ay la dién tich day,
rla ban kinh day,

h 1A chiéu cao.

n

Cho mét hinh nén ¢é dé dai dudng sinh bang 10 cm,
bén kinh day bang 6 cm (H.10.13).

1
|
1
I
1
1
1
1
+
1

a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén.

b) Tinh thé tich cda hinh nén.
Giai Hinh 10.13
a) Dién tich xung quanh cla hinh nén la qu =ni=mn-6-10 = 60n (cm2).
b) Tam gidc SOB vudng tai Onén theo dinh li Pythagore ta cé:

OB + 802 = 8B

62 + SO2 = 102
802=100- 356 =64
SO =8 cm.

Thé tich clia hinh nén & V = %nrzh = %n - 62 -8 = 967 (cm?).

Tinh dién tich xung quanh va thé tich clia mét hinh nén ¢é dé dai duding sinh bang
13 cm va chiéu cao bang 12 cm.

Ngu®i ta d6 mudi thu hoach dugc trén canh déng
mudi thanh tling déng c¢é dang hinh nén véi
chiéu cao khodng 0,9 m va dudng kinh day
khoang 1,6 m. Héi méi déng mudi ¢é bao nhiéu
déximét khdi mubi? (Lam tron két qua dén hang
dan vi).




10.1. Thay ddu “?” bang gid tri thich hgp va hoan thanh bang sau vao vé:

Hinh Ban kinh day Chiéu cao Dién tich Thé tich
(cm) (cm) xung guanh (cm?) (cm?)
4 6 ? @
3 5 ¥ ?
F'd 10 ? 507
8 ¥ 1927 7

10.2. Cho hinh chii nhat ABCD c6 AB=3 cm, BC = 4 cm.
Quay hinh chii nhat quanh canh AB m6t vong, ta dugce
mét hinh tru. Tinh dién tich xung quanh va thé tich cla
hinh tru tao thanh.

10.3. Khicho tam gidc SOA vudng tai Oquay quanh canh
SO mét vong, ta duge mét hinh nén. Biét OA = 8 cm,
SA=17cm (H.10.14).

a) Tinh dién tich xung quanh cla hinh ndn.
b) Tinh thé tich clia hinh nén.

10.4. Mét bdng dén huynh quang c¢6 dang hinh tru dugc
dat khit vao mét hép gidly cling dang hinh hdp chif nhat
(H.10.15). H6p gidy cb chiéu dai bang 0,6 m, day la
hinh vuéng canh 4 cm. Tinh dién tich xung quanh va thé
tich clla béng dén (gid sl bé day clia hép gidy khéng
dang ké).

10.5. M6t dung cu gém mét phan ¢é dang hinh tru va
mét phan ¢6 dang hinh nén véi cac kich thude nhu
Hinh 10.186.

a) Tinh thé tich clia dung cu nay.

b) Tinh dién tich mat ngoai cla dung cu (khéng tinh day ;

clia dung cu). 100 cm i
10.6. Tinh thé tich cla hinh tao thanh khi cho hinh ABCD i - .
quay quanh AD mét vong (H.10.17). y ’
B 4dcm A
3 cm Hinh 10.16
6 cm
= 8 cm c

I 100 Hinh 10.17



etailieL

Khai niém, thuatngiv Kién thic, ki nang

- Hinh cau - Mo t3 tam, ban kinh cda hinh cdu, mat cau.
. Matciu - Tao lap hinh cdu, mat cdu. Nhan biét phan chung ciia mt phang
va hinh cau.

« Tinh dién tich mat cdu, thé tich hinh u.

- Gidi quyét mdt so van dé thyc tien gan vdi viéc tinh dién tich mat cau,

thé tich hinh cAu.

Qua béng dé theo tiéu chudn FIFA (lién doan béng
déa thé gidi) c6 dang hinh cau véi dudng kinh khodng
22 cm (H.10.18). Khi bam cing qué bdng thi thé tich

qua béng bang bao nhiéu?

ﬂ MAT CAU VA HINH CAuU

£

E Nhén biét mét cdu va hinh ciu
1. Ta da biét qua bdéng (H.10.19) ¢é dang hinh cau.
M6t s6 yéu t6 cila hinh cau duge chira trén Hinh 10.20.

2. « Khi quay nua dudng tron quanh dudng kinh AB c6
dinh cla nd, ta duge mot mat cau.

» Khi quay nifa hinh tron quanh dudng kinh AB c6 dinh
clia nd, ta dugec mot hinh cau.

Hinh 10.18

Hinh 10.19

Tam va béan kinh clia nlia dudng tron (hinh trdn) cling 14 tAm va ban kinh clia mat cau

(hinh cau).

A Bankinh _A
Tam
O e # -----
e
B 3

Hinh 10.20
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KY)

@ Tim mét vai hinh dnh clia hinh cau, mit cau trong thuc té.

M6t s6 yéu t6 cla mat cau:

Tam mat cau: O.
Ban kinh mat cau: R = OB.

Hay ké tén tam va mot ban kinh clia mit cdu trong
Hinh 10.21.
Giai

Tam mat cau: O.

Mt ban kinh: OP. Hinh 10.21

K& tén cac ban kinh coén lai clla mat cau trong Hinh 10.21.

|'R.
ﬁ Cat mit cau, hinh cau bdi mot mat phang

I TY T,

2580 So dira duge xem |& ¢6 dang hinh cdu. Ngudi ta cit so dila khé dé lam géo dia
(H.10.22a). Em thay miéng géo ¢6 dang hinh gi?

131304 Khi cat déi mot qua cam cd dang hinh ciu (H.10.22b), em thay mit cat cé dang
hinh gi?

Hinh 10.22
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M6t cach téng quat:

1. Néu ¢t mét hinh cau béi mot mat phang thi phéan
chung cla mat phing va hinh cdu (con goi la mat cdt)
la mat hinh tron.

2. N&u cat mot mat cau ban kinh R béi mét mat
phang thi phdn chung clia mat phing va mit cau 1a
mét dudng tron (H.10.23).

« Khi mat phéng di qua tam thi duding tron dé cé ban
kinh R va dugc goi la dudng tron lon.

o Khi mit phang khéng di qua tam thl dudng tron dé
¢d ban kinh nhé han A.

Hinh 10.23

Trai DAt cla chiing ta duige xem |1& ¢6 dang hinh cau (nén
con goi 1a “Dia Cau”) va dudng Xich dao 1a mét dudng
tron 16n, dai khodng 40 075 km. Tinh dudéng kinh cla
Trai Dat (lam tron k&t qua dén hang phan tram cla km).

Giai

Do dudng Xich dao 1a mét dudng tron I6n nén ban kinh cla né bang ban kinh cla
Trai Dat.

NE&u goi A I1a ban kinh Trai Dt thi dé dai clla dudng Xich dao 1a 2Rn ~ 40 075 (km).
Do dé, dudng kinh clia Trai Dat 14 2R = 40 075 : n = 12 756,27 (km).

Khi cat mot hinh cau bdi mot mat phang di qua tam ciia hinh cidu dé duge mot hinh
trdn ¢6 dién tich 257 cm2. Tinh ban kinh cda hinh cau.

a DIEN TICH MAT CAU VA THE TICH HINH CAU

i
;@ Di&n tich mit ciu va thé tich hinh ciu

®
»

2k) Ngudi ta thdy ring lugng son cdn diing dé son kin

mot méat cau ban kinh Abéng véi lugng san can diing "'

dé san kin mét hinh tron ban kinh 2R (khi d6 day clia

I6p son nhu nhau) (H.10.24). TU dd, em hiy du doan
: cong thic tinh dién tich mét cdu ban kinh R. Hinh 10.24

S0 dung mot hinh cau ban kinh A va mét cée thuy tinh ¢é dang hinh tru ban kinh
day R, chiéu cao 2R. Ban dau dé hinh ciu nam khit trong chiéc céc cé day nude.
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Ta nhéc hinh cau ra khai c6c thuy tinh hinh tru (H.10.25).

Hinh 10.25
~ ~ 7. * . .t ,\l o ~ \ a & 1 a2
Po dé cao ¢bt nuide con laitrong chiéc cdc, ta thay dd cao nay chibang 3 chiéu cao

cla chiéc c6c hinh tru. Tl d6, em hiy du dodn céng thic tinh thé tich hinh cau
ban kinh R.

Ngui ta chiing minh duge céng thiic tinh dién tich m&t cdu va thé tich hinh cdu c6 ban
kinh R la:

S = 47R?.
Vi EnRS .
3

Tinh dién tich mét cau va thé tich hinh cdu cé ban kinh b&ng 10 cm.
Giai
Dién tich mat cau 1a: 8 = 4nFR? = 4n- 102 = 400n (cm?).

Thé tich hinh cdu la: v :%nRS = %n 5168 £ 40007 (cm?).

Em hay trd 16i cau héi cla tinh hudng mé dau.

Ban Trang cé mot bé ca c6 dang moét phan hinh cdu voi
dusng kinh béng 20 cm (H.10.26). Khi nuéi c4, Trang

thusing dé vao bé lugng nude cé thé tich bang % thé tich | '

clia hinh c4u. Tinh thé tich nuéc ban Trang da d8 vao bé ca. b
(Lam trdon két qua dén hang dan vi clla cm?). _ o
Glal Hinh 10.26

Ban kinh clia hinh cau 12 20: 2 =10 (cm).
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4

Thé tich clia hinh cau 1a V :%nRe' — o e 7 4 000~

3
Thé tich nude ban Trang sl dung dé dé vao bé cd la:

2 4000m _ 80007
2 B

(cm?3).

~2 793 (cm?).

Khinh khi cau dau tién dugc phat minh bdi anh em nha
Montgolfier (ngudi Phép) vao nam 1782. Chuyén bay
dau tién cla hai anh em trén khinh khi cau duge thiuic hién
V30 ngay 4 thang 6 nam 1783 trén bau trdi Place des
Cordeliers & Annonay (nuéc Phap) (theo cand.com.vn).
Gia sif mot khinh khi cau ¢é dang hinh céau véi dudng
kinh bang 11 m. Tinh dién tich mat khinh khi cdu dé
(lam tron két quéa dén hang don vi clia m2).

10.7. Thay dau “?” béng gia tri thich hgp va hoan thanh bang sau vao vé:

Hinh 10.27

Hinh Ban kinh (cm) | Dién tich m&t cAu (cm2) | Thé tich hinh cdu (cm?)

3 ? ?

' 1007 Z:

' ? 2 972n

10.8. Mét cdc dung ba vién kem cé dang hinh cdu, méi vién déu c¢é ban kinh bang 3 cm.
Tinh thé tich clia kem dung trong céc (Iam trén k&t qua dén hang dan vi clla cm?).

10.9. M6t qua béng dé ¢6 chu vi clla dudng trdn I6n béng 68,5 cm. Qua béng duge ghép
néi béi cac miéng da hinh luc gide déu mau trang va den, méi miéng cé dién tich bang
49,83 cmZ2. Héi can it nhadt bao nhiéu miéng da dé lam qud béng trén? (Coi phan mép
khau khéng dang ké).

10.10. Hang ndm c( dip Té&t dén Xuan vé, dan lang Thuy Linh, phudng Linh Nam, quan
Hoang Mai, Ha Néi lai t6 chiic 1& hoi vat cau truyén théng. Trong |1& héi cé sif dung mét
qué cau duge tién bang gé, dudng kinh khodng 35 cm, son dé mét ngodi. Tinh dién
tich m&t ngoai cla qua cau g néi trén.
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_ LUYEN TAP CHUNG

LU MGt hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang 1 cm va chiéu cao /—\
bang 2 cm. Ngudi ta khoan di mot phan ¢é dang hinh nén nhu v
Hinh 10.28 thithé tich phan con lai cla hinh tru bing bao nhiéu? |

Gidi s i
Thé tich clia hinh try 14 V, = nR2h = n- -2 = 27 (cm®).
Thé tich phén bi khoan ¢6 dang hinh nén a: T
1 o, 1 o . 210, 3 1 e
V, =R =—m-12.2=" (cm®).
3 3 3 Hinh 10.28

Thé tich phan con lai la V = Vi—V, = 2n—é—n:4—; (cm3).

LI0P2 M6t hop dung béng tennis cé dang hinh tru chifa viia
khit ba qud bdéng tennis x&p theo chiéu doc (H.10.29). Cac qua
béng tennis ¢é dang hinh cau, dudng kinh 6,4 cm.

a) Tinh thé tich hép dung béng (bd qua bé day clia vé hdp, lam
tron két qua dén hang don vi clia cm?®).
b) Tinh thé tich bén trong hép dung béng khéng bi chiém béi ba
qué bdéng tennis.
Giai
a) Chiéu cao hop dung béng hinhtrula h=6,4 - 3=19,2 (cm). Hink 10.20
Ban kinh day hdp dung béng hinhtrula R=6,4:2 = 3,2 (cm).
Thé tich hép dung béng hinh tru néi trén la:
V=nRh=mn-822-19,2 ~ 618 (cm3).
b) Ban kinh qua bdéng tennis la R'=6,4 : 2 = 3,2 (cm).
Thé tich clia ba qua béng tennis ¢ dang hinh cau la:

e 3-[%-9’3] = 3-[%11-3,23]# 412 (cmd).

Thé tich bén trong hdp dung béng khéng bi chiém béi ba qua béng tennis 1a:

V= V- V'~ 618 — 412 = 206 (cm?).
BAI TAP

10.11. Cho mét hinh tru ¢6 dudng kinh clia day bang vé6i chiéu cao va c6 thé tich bing
2n cm®,

a) Tinh chiéu cao cia hinh tru.
b) Dién tich toan phan clia hinh tru bing téng dién tich xung quanh va dién tich hai
day hinh tru. Tinh dién tich toan phan cla hinh truy trén.
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10.12. M6t vong bi bang thép ¢6 hinh dang (phan thép Pl
= e @ o ; 5 : 2 o
gitia hai hinh try) va kich thude nhu Hinh 10.30. Tinh thé i
tich clia vong bi dé. 10 cm

10.13. Chiéc mi cla chi hé véi cac kich thuée nhu Hinh
10.31. Hay tinh t8ng dién tich vai cdn dé lam chiéc mi
(coi mép khau khéng dang ké va lam tron két qua dén
hang phén chuc clia cm?).

35 cm _

Hinh 10.31
10.14. Ngudi ta nhan chim hoan toan 5 vién bi ¢é dang hinh ciu vao mét chiéc cée
hinh tru dung day nuée, mbi vién bi ¢é dudng kinh 2 em. Tinh Iugng nuéc tran ra
khéi cdc.
10.15. M6t bon chifa xang gém hai niia hinh cau ¢ duéng kinh bang 1,8 m va mét hinh tru
c6 chiéu cao bing 3,6 m (H.10.32). Tinh thé tich cla bdn chiia xang (lam tron két qua

dén hang phan tram ciia m?3).
3.6m

1,8 m

Hinh10.32

10.16. T mét tdm t6n hinh chif nhat ¢é kich thude 50 cm x 240 cm, ngudi ta lam mat
xung quanh clia cédc thiing dung nude hinh tru ¢é chiéu cao bang 50 cm, theo hai cdch

sau (H.10.33):
e Cdch 1: GO tdm t6n ban dau thanh mat xung quanh cia thiing nude hinh tru.

e Cdch 2: C&t tdm t6n ban dau thanh hai tdm b&ng nhau hinh chii nhat, réi gd méi tam
dé thanh mat xung quanh clia mét thlng.
Ki higu V, 1& thé tich clia thiing g dugc theo Cdch 1va V, 1a tdng thé tich cla hai

thiing go dugc theo Cdch 2. Tinh ti s6 % (gia sl cdc méi han 1a khéng déng ké).

- O
]

l

Cach 1:

l

Céch 2: §

Hinh 710.33
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BAITA

A. TRAC NGHIEM

10.17. Khi quay hinh cht nhat ABCD mét vong quanh canh AB ta duge mdt hinh tru cé
ban kinh ddy bing dé dai doan thing

A. AB. B. CD. C. AD. D. AC.

10.18. Cho tam giac ABC vudng tai Acé AB=4 cm, BC =5 cm. Khi quay tam gidc ABC
mot vong quanh canh AC ta duge mét hinh nén ¢é chiéu cao béng

A. 4 cm. B.3cm. C.5c¢cm. D. 9 cm.
10.19. Dién tich mit cau cé dudng kinh 10 cm 1a
A. 107 cm2. B. 400% cm2. C. 50% cmZ. D. 100% cmZ2.

10.20. Cho hinh ndn ¢6 ban kinh day R =2 cm, dd dai dudng sinh /=5 cm. Dién tich xung
quanh cla hinh nén da cho béang

A. % cm?. B. % cm?. C. 20w cm?. D. 10n cm?.

10.21. M6t mat phang di qua tdm hinh cdu, cit hinh cdu theo mét hinh trdn ¢é dién tich
9n cm2. Thé tich clia hinh cdu béng

A. 9721 cmd. B. 361 cm?. C. 6m cm3. D. 817 cm&.

B. TU LUAN

10.22. Cho hinh tru cé ban kinh day bang 20 c¢m, chiéu cao bang 30 cm.
a) Tinh dién tich xung quanh cla hinh tru.
b) Tinh thé tich cha hinh tru.

10.23. Cho hinh nén ¢é ban kinh day bang 9 cm, do dai
dudng sinh bang 15 cm (H.10.34).

a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén.
b) Tinh thé tich clia hinh nén.

¢) Dién tich toan phan cia hinh nén béng téng dién tich
xung quanh va dién tich ddy. Tinh dién tich toan phan

cla hinh nén da cho.

Hinh 10.34
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10.24. Qua béng ré sl dung trong thi ddu ¢6 dang hinh
cau véi dudng kinh bang 24 cm (H.10.35). Hay tinh:
a) Dién tich b& mat qua bdéng.

b) Thé tich clia qua béng.

Hinh 10.35

10.25. Dén trdi ¢6 dang hinh tru khang ¢ mét day véi dusng kinh day bang 0,8 m va than
dén cao 1 m (H.10.36). Tinh dién tich gidy dan bén ngoai dén troi.

Hinh 10.36

10.26. Céc hinh dudi day (H.10.37) dugc tao thanh tif cdc nifa hinh cau, hinh try va hinh nén
(c6 cling ban kinh day). Tinh thé tich clia cic hinh dé theo kich thudc da cho.

6 cm

8 cm
a) b) c)
Hinh 10.37
10.27. Cho hinh 1ap phudng ABCD.AB‘C'D'canh a. Tinh thé tich cOa hinh nén ¢é dinh
14 tam O cilla hinh vuéng ABCD va day |a hinh tron tiép xic véi cac canh clia hinh
vuéng A'B'C'D' (H.10.38).

D 4 [
a/i 0
1 "!: \\
1 b
A T s LN |B
) 1 3
i 1
T
i i A
al Do
},;_ & : “‘.
A B’
Hinh 70.38
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10.28. Ban Khéi cho mét hdn da cadnh vao mét bé nudi ¢4 hinh tru cé dudng kinh day
b&ng 20 cm thi nuéc trong bé dang 1&n 3 cm. HAi hén d4 canh d6 ¢ thé tich bing
bao nhiéu?

10.29. M6t chiéc kem 6¢ qué gém hai phan: Phan phia dudgi dang hinh nén cé chiéu cao
gép doi ban kinh day, phan trén 1a niia hinh cau ¢ dudng kinh béng dudng kinh day
cla hinh nén phia dusi (H.10.39). Thé tich phdn kem phia trén bing 200 cm?. Tinh thé

tich cla ca chiéc kem.

Hinh 10.39

10.30. M&i nha hat Cao V&n Lau va Trung tam trién I[Am V&n hod Nghé thuat tinh
Bac Liéu cé hinh dang ba chiéc nén 14 I16n nhat Viét Nam (H.10.40). Tinh dién tich mét
mai nha hinh nén ¢é dudng kinh bang 45 m va chiéu cao bang 24 m (lam tron két qua
dén hang dan vi clla m2).

Hinh 10.40
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GIAI PHUONG TRINH, HE PHUONG TRINH
VA VE DO THI HAM SO V61 PHAN MEM GEOGEBRA

Muc tiéu

Sir dung phdn mém GeoGebra dé vé dé thi cla ham s6, gidi phwang trinh mt an va gidi hé hai phuong trinh
bac nhathai an.

Khéi dong phan mém GeoGebra Q chon Complex Adaptive System
(CAS) dé thuc hién gidi phuang trinh mét &n va hé hai phuong trinh bac
nhat hai &n; chon Graphic 2 dé vé dé thi clia ham sé.

n GIAI PHUONG TRINH MOT AN

Pé gidi phucng trinh néi chung, phucng trinh bac hai mét &n néi riéng, ta ding lénh
Solve(<phudng trinh>) hodc Solutions(<phuang trinh>) trén & 1&nh cla clia s6 CAS,
két qua sé dugc hién thi ngay bén dudi.

Solutions(5 x> | 2x 3 = 0)
Nghiém ctia phuong trinh dugc biéu

3 < " . e Lira
— {—1, —} dién dudi dang tap hgp. Chu y, ki higu
{} thé hién phuong trinh vé nghiém.

1 Solutions(x-i-l = 2) 1 Solutiens(3:¢ —tx—61 = 0)
x
- {}

- {1}

m |




. _ 9
Solu‘cior'ns(x2 -2 (\f2 - v@}l x—4 Vb O\I
A

- {2\/5,2\/5}

1

Solve(-v"S 2 42x—v5 = 0)

A

~ {xz ~v30-vE J:—T-«"s}

1

5 X 5

Chuy.
« D& nhap cin béc hai cla a ta g& “sqrt(a)”.

» D& nhap x2 ta gb “x"2".

a GIAI HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

Pé gidi hé hai phucng trinh bac nhét hai &n, ta c¢6 thé sl dung mét trong hai phucng

phap sau:

Cach 1. ST dung cdu 1&nh Solve({<phuacng trinh th(f nhats>, <phugng trinh th{ hais},
{<bi&n s6 th( nhit>, <bién s6 thi hai>}) hodc Solutions({<phucng trinh th{ nhats>,
<phuang tAnh thif hais}, {<bién s6 th(i nhat>, <bién s6 thit hai>}) trén 6 1&nh ciia clia s6

CAS, két qué sé& dugc hién thi ngay bén duéi.

1 Solutions({3x+5y = 1,2x—y = —8},{x,y})
= (=8 2)

Solutions({2x —y = 1,4x—2y = 2}, {x,v})

+ [gr+g 9]
§Y+§ Y.

1 Solve({5x+y = 4,x—y = 2},{x,y})
- {{x=1y=-1}}

1 Solve({3x—y = 1,3x—y = —1},{x,y})

-

Két qua bén co nghia: hé co

nghiém =
y=2.

Két qua bén co6 nghia: hé co
1
nghiem 4% =273

¥ tuy .

Cédch 2. ST dung I&nh Intersect (<phuang trinh th nhét>, <phudng tinh thi hai>) trén
clia s8 CAS dé fim toa do giao diém cla hai dudng thing cé phuacng trinh tugng ting.

Intersect(3x+y = O,x+y = 2)

- {(_ls 3)}
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B VE DO THI COAHAM SO

Khéi dong GeoGebra va chon déng th&i hai ché d6 Graphic 2 va CAS dé vé dé thi clia
ham s6 y :axz(a #0) va ham s6 bdc nhat y =ax+b (a=0).

— Nhap céng thiic ham s6 y = ax

2

va y = ax +b vao tling 6 1énh trong clia s6 CAS.

— Nhay chuét chon nit 6 dau mébi 6 1énh dé vé& dé thi ham s6 trong clia s6 Graphic 2.

1 g:y=2X

® - giy=2x?
2 h:y = —x+1
® — h:y=-—x+1

N

— S0 dung lénh Intersect (<ham s6 thii nhat>, <ham s6 thii hai>) trén clia s6 CAS.
Toa dé cac giao diém cila hai dé thi ham s6 s& hién thi bén duéi & dang tap hap.

Intersect(y = 2%,y = —x+ l)

- (2 (33)

Chia y. Néu muén sl dung giao dién tiéng Viét, sau khi khdi déng GeoGebra, chon
Options — Language — Vietnamese/Tiéng Viét. Khi d6, thay vi cll phap l&nh tiéng
Anh nhu trinh bay 6 trén, ta diing cl phap |énh tiéng Viét tuong (ng nhu trong bang
sau (ILu ¥ rdng cl phdp lIénhtiéng Viét c6 thé khac nhautuy theo phiénban GeoGebra).

Lénh

Cua phép lénh tiéng Anh

Cua phéap lénh tiéng Viét

Giai
phucng trinh

Solve(<phuaong trinh>)

Giai(<phuong trinh>)

Solutions(<phuiong trinh>)

CacNghiem(<phuang trinh>)

Giai hé
phudng trinh

Solve({<phuong trinh thir nhéts,
<phuong trinh thu hai>}, {<bién
SO thif nhat>, <bién s6 thi hai>})

Giai({<phuong trinh thi nhéts,
<phuong trinh thu hai>}, {<bién s6
thir nhats>, <bién s6 thir hai>})

Solutions{{<phuong trinh thu
nhéts>, <phuong trinh thi hai>},
[<bi8n s8 thir nhéts, <bién sd
thit hai>})

CacNghiem({<phuang trinh thu
nhét-, <phudng trinh thir hai>},
[«bidn 88 thy nhéts, <bidn sd
thir hais})

Tim giao diém
cha hai 46 thi

Intersect (<ham s6 thir nhats,
<ham s6 thir hai>)

GiaoDiem (<ham sé thu nhéb,

<ham sé thi hai>)

1n3 !



S dung phdn mém GeoGebra thuc hién cdc yéu cdu sau:

1. Giai cac phugng trinh sau:

a) ¥ —4x+ 10 =0;

c) x2—2(\/§—1)x—2J§:0;

2. Giai c4c hé phudng trinh sau:

9

b) x+—=7;

x—1

X+1 x-1_ 4
x-1 x+1 x2-1

) {3x—2y:4 ) X+y=5
2x+y =5 3x+§/§y:6;
0 {3x+2y:0 1+J—
2x -3y =0; x+yJ__1

3. Cho dudng thing (d): y = 2x+/3 va parabol P) W e
a) V& duding thang (d) va parabol (P) trén cling mét mét phang toa do.

b) Tim toa dé giao diém cla (d) va (P).
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Muc tiéu

Sit dung phan mém GeoGebra dé vé dudng tron, hinh quat tron va cic hinh khéi da hoc nhu hinh cu,
hinh nén va hinh tru.

o) nhiing 16p dudi, cdc em da duge hoc vé vé cac da gidc thudng gap
béng phan mém GeoGebra. Trong bai nay, chiing ta sé& thuic hanh dlng
phidn mém GeoGebra dé v& dudng tron, hinh quat trén va céc hinh khéi
da hoc nhu hinh cau, hinh nén va hinh tru.

200 VE duding tron ngoai tiép tam gide
Chling ta sé sl dung nhém céng cu dudng thang va dudng tron trong GeoGebra
dé vé& dudng trdn ngoai tiép mot tam gidc.
Budc 1. Vé tam giac ABC.
Chon ~~ Chon o« Boanthdng _, | an lugt chon diém A, B, C va nhay n(t trai
chuét vao diém A lan niia ta dugc tam gidc ABC.
Bude 2. V& dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

o ] - 3 2 P a , s . ~

Chon (3/’ — Chon ) V& auongtron qua 3 diémcs sdn _, | an ligt nhay nat trai chudt
vao cdc diém A, B, C ta dugc dudng trdn ngoai tiép tam gidc ABC.
Budc 3. Hién thi tam clha dudng tron.
Chon ¢”, —>Chon ,* Trung diém hodc tam _, Nhay n(it trdi chudt vao dudng tron vira
vé ta dudge tam D.

3 GenGehra Ké't qUé: Ta derC
Hé sor Chinh sira Hi2n thi Cac ty chon Cac céng cu Clra sd Tro gitp du’(\jng tron (D) ngOE_ii
DEERERERENEE tiép tam gidc ABC
» Hién th] oanh séch 861 1g| > Viing lAm vige AL K, T
~ Diém _ fACY
@ A=(8,1) [ A
. ® B=(5,-3) ! ! LT
@ c=(12,-3) a0 ] gl
- @ D=(9,-2) ! | 4 \\\ \\ |
Doan thdng // x’r/ Y 5 5
@ F=4.47 o ry N %
@ g=6 / /z" . \
@ h=566 x’f D ! |
Bueng conic /

S c(x-9R+(y 221 v/ e

B 1\‘ 9 .r”

b ///
i
\\\“"‘x.. _,.f’//
Hinh 1.7
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KY)

&3 DPiém D c6 ném trén trung truc cac doan thang AB, BC va CA khéng? Hay diing

lénh v& dudng trung tric »< Bueng trung trve trong nhém cdng cu vé céic dudng dic biét

I116

L = iy . -
- déKkiém tra diéu do.

112# Vé duding tron ndi tiép tam giac

Chlng ta s& s dung nhém céng cu dudng thing va dudng tron trong GeoGebra

dé v& dudng tron noi tiép mot tam gidc.
Buoc 1. Vé tam giac ABC nhu Budée 1 trong HP 1.
Bude 2. Vé tam dudng tron ndi tiép tam gidc ABC.
e Chon '~ — Chon & Duong phan giac _; | 4n lUigt nhay nat trai chudt vao céc
diém A, B, Cta dugc dudng phan giac géc B.
e Chon ,:—f — Chon £, Buong phan giac — LA&n Iugt nhay nit trai chudt vao céc
diém A, C, B ta dugc dudng phan gidc géc C.
e Chon oA_ — Chon >'( Giao diém cla 2 6l tvong —y N hay n(it trai chuét vao hai dudng
phan gidc viia vé bén trén ta duge diém D 1 tam dudng tron ndi tiép tam gidc
ABC.
Bude 3. V& dudng tron ndi tiép tam gidc ABC.

& ® ; . " " . - g < 53
e Chon —— — Chon '~ Budngvuénggoc _s | 4n |ugt nhay ndt trdi chudt vao diém
D va doan thing BC ta dudgc dudng thang qua D vudng géc véi BC.
e Chon o= Chon X Giao diém cla 2 d6i tuong Nhay nut trai chudt vao doan
thing BC va dudng thing viia v& ta dugc tiép diém E cla dudng tron ndi tiép trén
canh BC.

on. ] . i 2 - P
e Chon \®*) — Chon @ Buong tron khi biét tam va 1 diem trén duong tron — Nhay chudt
lan lugt vao diém D va £ ta duge dudng tron (D) néi tiép tam gidc ABC.
Budc 4. V& céc tiép diém trén AC va AB.
e Chon .A__ — Chon >'( Glao diém cta 2 déi tvong —» Nh&y n(t trai chudt vao dudng
tron (D) va doan thang AC ta dugc tiép diém F.
e Chon .A:_ — Chon >'( Giao diém cta 2 d6i tvong —» Nhay n(t trai chudt vao dudng

trdn (D) va doan thidng AB ta dugc tiép diém G.



€3 CecCabra
H& so Chinh sika Hién thi Cac tiy chon Céac cong cy Clra sa Tro gidp
i o = = . -~
]~ A B o]O) 4 N =
» .-:ién.t.hi dar'h sach dfxl *.u=l_:': - Ving lam vi;:ac
Diém I hRCr
® A=(81) I T .A
® B=(5,-3) ».
@ c=(12,:3) £
@ D=(8.41,~1.51) | R .
E=(8.41,-3 A b
... - { ) rG,fz c \\ h
@ F = (9.46,-0.46) ?
-@ G = (7.08, 0.85) A . N
Doan thing -\ /
@ f=447 A e
/ T, '
@ g=6 | P ~. E -~ ....___C
@ h=566 B g T
HinhT.2

K&t qua: An céac dudng phan giac va dudng vudng goc di, ta duge dudng tron (D)
ndi tiép tam gidc ABC véi cac tiép diém trén BC, CA, AB 14 E, F, G nhu Hinh T.2.

A1
H Piém D c6 ndm trén dudng phan gidc géc A khdng? Hay diing 1&nh vé dudng phan
gi4c < Buongphangiac trong nhém céng cu vé cac dudng dic biét % 48 kidm tra

diéu dé.

IT[5EJ V& hinh quat tron

Chuing ta sé& s dung nhém céng cu géc va duding tron trong GeoGebra dé vé hinh
quat trén véi s6 do géc & tdm cho trude.

Buoc 1. Vé gbc 70°.

Chon <, s Chon «; Gocveidélonchotruoe _y | An Iugt chon céc diém A, B va

nhap s6 do 70 vao cla sd méi hién ra, chon “nguge chiéu kim déng hé”, ta dugc
ba diém A, B, A'sao cho géc ABA'cé s6 do béng 70°.

Budce 2. V& hinh quat tron.
Chon @, — Chon .{) Hinh quat khi biét tm va qua 2 diém trén hinh quat —» |&n IUgGt nhay

ndt trdi chudt vao cac diém B, A, A'ta duge hinh quat trdn v6i g6c & tam B béng
70° nhu Hinh T.3.

..... ® a=70° A‘
Diém
..... . A={17, _5} ;;}\\
@ A= (13.71,0.3) i \
@ B=(12,-5) / 0
~ Bueéng conic ' ' /' ' | \
- @ c=1527 / A,
/
/| | \
B(u} 70° iA
HinhT.3
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Vé hinh cau, hinh nén, hinh tru
Pé vé& dugc cac hinh khéng gian ba chiéu, ta chon thé “Hién thi” trén thanh céng
cu cla GeoGebra va chon “Hién thi dang 3D”. Vlng lam viéc clia GeoGebra sé&
hién thi nhu Hinh T.4. Trong dé phan mau ghi thé hién 1& mat phing duéi day noi
ta cd thé chon cac diém.

Hinh T4
a) V& mét cdu tdm A di qua diém B nhu sau:
Chon @ —> Chon (&) Matcaubiéttam vaqua 1 diém _s | &n Iuot chon cac diém A, B
ta duge mét cau tam A di qua B (H.T.5).

Hinh T.5
b) V& mat cdu tdm A ban kinh bang 3 nhu sau:

Chon @ —> Chon (&) Matcaubiéttamva qua 1 @iém _5 Chon diém A va nhap ban
kinh 3, ta dugc mat cau tam A ban kinh 3 (H.T.6).

Hinh T.6
I 18



¢) V& hinh nén ¢d day la hinh trdn tam A ban kinh 2, dinh B nhu sau:

Chon A—> Chon é Hinhnén _y Chon diém A, chon diém B (nhan n(t trai chuét
vao mot diém trén viing lam viéc va kéo tha diém dé dén vi tri thich hop), nhap bén
kinh b&ng 2, an céc truc ta dugc hinh nén cdn dung (H.T.7).

HinhT.7
d) V& hinh tru cé day la cac hinh tron tam A, B ban kinh 2 nhu sau:

Chon &;—) Chon % Hinh try — Chon diém A, chon diém B (nhu phdn ¢), nhap ban
kinh b&ng 2, 4n céc truc toa dé ta dugc hinh tru cdn dung (H.T.8).

Hinh 7.8

Su dung phdn mém GeoGebra thuc hién cac yéu cau sau:

1. V& m6t dudng tron tAm A ban kinh béng 2.

b) S dung I&nh vé ti€p tuyén ,Kl Cac tiép tuyén | hay vé tam gide EFG ngoai tiép dudng
tron (A) véi cac tiép diém trén EF, FG, GE lan lugt 1a B, C, D.

c) V& dudng tron ngoai tiép tam gidc EFG va luu thanh tép png.

2. V& mot hinh tru va mét hinh nén ¢é chung day va dinh clia hinh ndén nam trén mat day
con lai cla hinh tru.

o |



XAC DINH TAN S0, TAN SO TUONG DOI, VE CAC BIEII Do
BIEU DIEN BANG TAN SO, TAN SO TUONG DOI BANG ENCEL

ﬂ XAC PINH TAN SO, TAN SO TUOGNG POI VA BIEU DIEN BANG BIEU PO
Pé xdc dinh tdn s6, tAn s6 tuang déi va biéu dién bang biéu dé (biéu dé cot, biéu dé
hinh quat tron tir mét day dii liéu dang liét ké trong Excel, ta thuc hién cac bude sau:
Budce 1. Nhap dii liéu dang liét ké vao mét cot trong bang tinh.
Budc 2. Tao bang di liéu bang cdch xac dinh vling dii liéu va dat tén bang dif liéu.
Budc 3. S dung chiic ning Pivot Table dé tao bang tdn s6, tdn s tugng déi.
Budc 4. Tt bang tan s, tAn s6 tucng déi v dé thi biéu dién.

Chu V. Viéc tao bang dii liéu sé& gilp ta van cé cdc bang, cdc biéu dé khi thay ddi
dit liéu ma khéng cén thuc hién lai cdc bude trén, chi can cap nhat dif liéu va dling
chic nang Refresh.

Cé4c thao tac cu thé cé thé khac nhau tuy thudc vao phién ban cla Excel.

Trudc vong lcllén két giai lcléng d4 trudng, Ban té chic PHIEU THAM DO
dé}phét phiéu héi cédc cd déng vién vé doi vo dich. Theo ban, déi béng
Két qua thu duge nhu sau: I6p nao sé& vo dich
e r r 1 ',
A B CAABGCAEDADIAARDEB, A giai bong da trucng?
A, C. B D DA B.C B, 8t A.9A. B. 8C.
Dé x4c dinh bang tan s6, tAn s6 tuang déi cho day — C.7D. D. 8B.

dii liéu nay trong Excel, ta lam nhu sau:
Bude 1. Nhap day dif ligu trén vao ving dif liéu A2:A31, 6 A1 1a tén cot “KE&t qua”.

Bude 2. Chon Insert - Table, chon ving dii liéu $A51:5A%31, tich vao 6 My table has
headers. Trong 6 Table Name dit tén cho bang dii liéu la Dudoandoivodich.

Bude 3. Chon Insert — Pivot Table. Trong 6 Table Range dién tén bang di liéu
Dudoandoivodich, chon Existing Worksheet, trong & Location chon mét vung diI liéu
bat Ki nao d6 dé dit bang k&t qua, ching han ta chon vling C2: E6 thl & nay s& hién
Sheet3!$C52:5E%6. Chon OK. Trong bang Pivot Table Field List, kéo tha trudng K&t
qua vao 2 6 Rowlabels va Values, ta s& thu dugc bang tan s6. Dé thu dugc tan sé
tuang déi clla céc gid tri, trong 6 E3 ta dién =D3/$0%7 va sao chép céng thlic dén hét
6 E6, dién ndi dung “Tan s6 tuong d6i” vao 6 E2 va kiém tra téng tdn s6 tugng doi
bang cédch dién =SUM(EZ2:EB6) vao 6 E7. K&t qua thu duge nhu Hinh T.9.
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w
=

| [ pefer Layout Update

Hinh 7.9

_ B C | D l E

- - B L b | _
2 A Row Labels ~ Count of K&t qua T3n & tvong d&i
L& | IB A | 12_| 0,4
ac B 8 0,266666667
5 A c 6 0,2
6 A D 4 0,133333333
7 A Grand Total 30 1
8 B
2€ PivotTable Field List v x|
10 A

18 Choose fields to add to report: m =
12D [~Ixét qua |
13|A
14D

15 A

16 A

17|B

18C

19 B

20 A Drag fields between areas below:

— W Report Filter 5 Column Labels

21A

2|c

23 B

24D

25D % Values

26 A v | [ comtofketqa =
27 B

28 C

29 B

30 A

c

Budc 4. Dé vé& biéu db ta chon vlung dif liéu C3:D6, sau dé vao Insert chon biéu dé cot
hosic biéu dé hinh quat tron, dién céc théng tin can thiét dé hoan thién biéu dé. Két
gua thu duge nhu Hinh T.10.

Két qua dy doan déi vé dich

14 5

12
=2 1]
5 g 8
= 6
ko] 6
" 4

2

0 ' ;

A B C D
Lua chon

Ti I& céc lua chon

Hink T7.10
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Hé&i v kién clla c4c ban trong I6p vé dia diém di d& ngoai v6i ba Iua chon: Trang An,
Ba Vi, Pai Lai thu dugc két qua sau:

Trang An, Ba Vi, Trang An, Trang An, Ba Vi, Ba Vi, Pai Lai, Trang An, Trang An, Ba Vi,
Trang An, Pai Lai, Trang An, Trang An, Trang An, Trang An, Trang An, Trang An,
Ba Vi, Pai Lai, Trang An, Ba Vi, Trang An, Pai Lai, Ba Vi, Ba Vi, Ba Vi, Ba Vi, Pai L&,
Trang An.

S0 dung bang tinh Excel, hay 1ap bang tan sé, bang tan s6 tuong ddi cho day dii liéu
trén va v& céc biéu dé cot, biéu dé hinh quat trdn biéu dién chiing.

a VE CACBIEU DO BIEU DIEN BANG TAN SO, TAN SO TUONG DOI GHEP NHOM
Pé vé céc biéu dé biéu dién dii lieu ghép nhém sii dung bang tinh Excel thich hgp va
thuc hién cac bude sau day:

Budc 1. Nhap dii liéu vao bang tinh Excel va |ap bang tan s6 tuagng déi ghép nhém
(néu can).

Budc 2. Lya chon loai bi€éu dé can biéu dién.

Budc 3. Hoan thién biéu dé bing céach xac dinh tiéu dé cla biéu dé, chi gidi cho céc
truc, gan nhan dif liéu biéu dién.

Chiéu cao cla céc cau thi déi béng Manchester United dugc cho trong bang sau:

e e e et

Chiéu cao (cm) |[165; 170) |[170; 175) Ir[175;180)i[180;185) [185: 190) | [190; 195)

Tan s6 tuong déi |  7,69% ‘ 7,69% —| 7,69% ] 26,92% 19,23% 30,77%

(Theo webthethao.wvn)

D& v& bidu dé tin s6 tuong ddi ghép nhém dang c6t va dang doan thing biéu dién
bang s6 lidu ghép nhdm nay, ta thuic hién theo céc budc sau day:

Budce 1. Nhap dii liéu vao bang tinh Excel (H.T.11).

A B C D E F G H
;
3
3 Chiéu cao (cm)  |[165:170) [170:175)|[175:180) [180;185)|[185;190)|[190;195)
4 Tén sb tuong dbi | 7.69%  7.69% | 7.69% 26.92% | 19.23% | 30.77%
5
6

Hinh T.11
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Bude 2. Chon vung di liéu.

- Pé v& biéu d6 tan s6 tuang déi ghép nhém dang cét ta chon Insert — Columns —
2-D Columns sau dé chon loai biéu d6 mong muén. Chon Design, chon Layout8
(histogram) trong 6 Chart layouts. K&t qua thu duge nhu Hinh T.12.

Tan so twong doi
35% -

30% A

25% A

20% 1

19% A

AXIS TITLE

10% A

[165170) [170.175) [175180) [180;185) [185130) [190;195)
AXIS TITLE

Hinh 7.12

— D& v& bidu d6 tan s6 tudng ddi ghép nhdém dang doan thing ta chon Insert — Line —
2-D lines, sau d6 chon loai biéu dé mong muén. K&t qua thu duge nhu Hinh T.13.

Tan so twong doi
35% -
30%
25%
20%
15%

10%

5%

0':,"{0| T T T T T 1
[165170) [170;175) [175;180) [180;185) [185190) [190;195)

Hinh T.13
Buéc 3. Hoan thién biéu dé:
— D6&i v6i biéu dé tan s tuang déi ghép nhém dang cét: Xac dinh tiéu dé cla biéu dé,
chi gidi cho céc truc bang cdch chon cac muc tuang Uing va thay ndi dung; gan nhan
dii liéu biéu dién bang cach nhay nat phai chuét vao phdn céc cét clia biéu dé, chon Add
data labels. K&t qua ta thu dugc biéu dé nhu Hinh T.14.
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Chiéu cao cla cac cau thu doi béng
Manchester United

S 30.77%

7.65%

7.68%

[165170) [170;175) [175:180) [180:185) [185:190) [190;195)
Chiéu cao (cm)

Hinh T.14

— D6i v6i bidu db tan s6 tucng dbi ghép nhém dang doan thang: Xac dinh tiéu dé cla
biéu dé bing cach chon cdc muc tugng ting va thay néi dung; ghi chi gidi cho céc truc
béng cdch chon Layout — Axis titles — Primary Horizontal Axis Title hodc Primary
Vertical Axis Title; gan nhén dif liéu biéu dién bang cach nhay nit phai chudt vao dudng
gdp khte, chon Add data labels. K&t qua ta thu dugc biéu db nhu Hinh T.15.

Chiéu cao cua cac cau thu ddi bong
Manchester United
35%
30.77%
26.92%,
25% -
2 20%
2 18.23%
2 15% ‘
10% 7.69% 7.60% 7.60%
5%
0% : : : : :
[165:170} [M73:175) [175:180) [180;185) [185;190) [190:195)
Chiéu cao (cm)

Hinh T.15

Thdgi gian chd clia bénh nhan tai mdt phong kham bénh duge cho trong bang sau:

Thaoi gian (phut) [0;10) [10;20) | [20; 30) | [30; 40)
Téan s6 tuong doi 50% 10% 24% 16%

S dung bang tinh Excel, v& biéu dé tin s6 tuang déi ghép nhém dang cét va dang
doan théng cho bang théng ké trén.
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GENE TROI TRONG CAC THE HE LAI

Muc tiéu

Kiém chiing lai cic quy ludt di truyén cha Mendel vé ti1€ kiéu gene, kiéu hinh trong cdc thé hé lai, khi lai
hai b me khac nhau vé mét cap tinh trang thuan chling tweng phan bang cach tinh xac suat, mé phng.

Chuén bij:

— Hai déng xu véi hai mau khac nhau, chdng han mau xanh va mau dé.

— On tap cac quy luat di truyén cla Mendel.

Thue hién:

Lai cAy dau Ha Lan hoa dé thudn chling véi cay dau hoa trang thuan chilng thu duge
cac cay lai d&i F1 déu c6 hoa dd. Cho cac cay hoa dd ddi F1 tu thu phén, thé hé lai
doi F2 thu dugc ti 1& phan li kiéu hinh 12 3 cay hoa dé : 1 cay hoa trdng.

Theo thuét ngli clla Mendel, mau hoa dé 1a tinh trang trdi, mau hoa trang la tinh trang
lan. Quy uée allele A quy dinh mau hoa dé, allele a quy dinh mau hoa trang. Két qua
clia phép lai dugc md phang trong Hinh T.16.

Hoa do X Hoa tréng

P Al aa
G [ {
F1 Aa Ag
G 1}@ 1 ,;z
1 1
Al
Mot hoa do _
*~,.  (thu&n ching) .~
Tl /"’ Aa .
A o enE :
F2 5 < M6t hoa dé (lai)

Mot hoa db (lai) =~ <.

7 am S
-~ Mpgthoatréng S
{thuén ching)

Hinh T.16. So dd iai
Mé phong

Ta s& mé phéng viéc lai “bé” va “me” thude ddi lai F1 va xem xét kiéu gen, kiéu hinh
clia d&i lai F2. Gid sl, déng xu mau xanh ki hiéu cho “bé”, dong xu mau da ki hiéu

cho “me”. Trén mbi déng xu quy udc mot mat 1a A, mat cdn lai | a.
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Bude 1. Tung méi déng xu 100 1an va hoan thién bang sau vao va:

Két qua trén K&t qua trén 2 SN
STT déng xu mau xanh dong xu mau dé Kigl-gen Kielihinh
1 A a Aa Hoa mau dé
100 a a aa Hoa mau trang

Bang T.1. Két qua mé phong
Budc 2. Dua vao két qua thu duge & Bang T.1, xdc dinh tan sd, tan s6 tuong déi clia
cdc kiéu gene, kiéu hinh va hoan thién cdc bang sau vao vé:

Kiéu gene AA Aa aa
Tan s6 T ? ?
Tan s6 tuang doi ? ?

Béng T.2. T11é kiéu gen

Kiéu gene Hoa mau dé Hoa mau trang
Tan s6 ? 7z
Tan s6 tugng doi ? ?

Bang T.3. T11é kiéu hinh
Budc 3. Hay kiém chiing i 1& kiéu gene, kiéu hinh thu dugc trong doi lai F2 véi két luan
clla Mendel “Khi lai b6 me khac nhau vé mét cép tinh trang thuan chiing tugng phan
thi F1 déng tinh vé tinh trang clia bé hodc me, con F2 ¢é su phan Ii tinh trang theo ti
|& trung binh 3 trdi ; 1 lan".
Giai thich k&t ludn clia Mendel bing xac suét
Goi xy |& kiéu gene clia mot cay dau trong ddi lai F2.
a) Gi4 thiét ring kha ning x, y nhan céc gia tri A, a 1 nhu nhau. Céc gid tri ¢6 thé cé
cla xy dugce cho trong bang sau:

y A a
b
A AA ahA
a Aa aa

Béng T.4. Cac phuong 4n t6 hop
Hay liét ké kiéu gene cé thé cd clla mét cay dau trong ddi lai F2. B6n phuang 4n té
hgp trong Bang T.4 ¢6 déng khd ning hay khdng?
b) Tinh x&c sudt clia céc su kién “Cay dau trong d&i lai F2 c6 kiéu gene AA”, “Cay dau
trong d&i lai F2 c6 kiéu gene aa”; “Cay dau trong dd&i lai F2 ¢6 hoa mau dé”; “Cay dau
trong ddi lai F2 ¢4 hoa mau trang”.
c) So s&nh céc xac sudt tinh dugc véi cac két luan clia Mendel vé ti 1& kiéu gene, kiéu
hinh trong d&i lai F2 khi lai hai b6 me khac nhau vé mét cép tinh trang thuan chiing
tugng phan.

Thuic hién mé phdng theo cach tuang tu véi cdc phép lai khac.

126



BAI TAP ON TAP CUOI NiimM

o A
PAI SO
1. X6t bidu thie p= XX =XE20x+4 0 o
X\/;+8
. ; 1
a) Chung minh rang P=1-—=—.
Jx+2

b) Tinh gid tri biéu thiic di cho tai x = 64.

2. Mét vé tinh dia tinh chuyén déng theo quy dao tron cach
bé mit Trai Dat khodng AB = 36 000 km, tam quy dao
triing véi tam O cla Trai DAt nhu hinh bé&n. Vé tinh phét
tin hiéu vé tuy&n theo duding thing dén mét sé vitri trén
bé mat Trai Ddt. Cho biét ban kinh Trai Pat khoang
6 400 km, vi tri xa nhat trén bé mat Trai DAt c6 thé nhan HRA
duge tin hiéu tlr vé tinh cdach vé tinh bao nhiéu kilémét?
(Lam tron két qua dén hang dan vi).

W 000 9¢

3. Giai cac bat phugng trinh sau:
a) —Bx+3(x+1)=>4x—(x-4); b) (2x+1)(2x-1)< Ax% —4x+1.

4. Giai cac phugng trinh sau:
2
a)2_2x 3 b)x+1—2:2X.
21 2041 Ax% -1

x+1 x2—x+1 x°+1

5. Kihigu (d,) 1a dudng thdng x + 2y = 4, (d,) 12 duding thdng x - y = 1.
a) Vé (d,) va (d,) trén ciing mét mat phéng toa dé.

x+2y=4

5~ dé fim toa d6 giao diém cla hai dudng thing (d,) va ().

b) Gidi hé phu’dngtr‘lnh{

6. VGi méi gia tri da cho clia m, hay giai hé phuong trinh sau:
X\E—Sy =ih
m?x-3y2 =2

a)m=2; b) m=—2; ¢) m=242.

7. D& chudn bi lam mét ngdi nha, chi Ba tinh rang t6ng dién tich xay dung 1a khodng 100 m?2
va téng chi phi (tién vat liéu va tién cong thg) hét khodng 600 triéu déng. Khi thuic
hién, dién tich xay dung tang thém 20 m?2 va ct mdi mét vudng xay dung, chi phitién

vat liéu tang thém 10% va tién céng thg ting thém % s0 vGi du tinh ban dau. Do dé
téng chi phi thiic té 14 804 triéu déng. Hai thuic t€ chl Ba phai trd bao nhiéu tién vat

li&u va bao nhiéu tién cong thg cho méi mét vudng xay dung?
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8. Hai bén A va B trén mét dong séng cdch nhau 36 km. M6t ca né xubi dong tir bén A
dén bén B, rdi sau dé nguge dong tii bén B vé bén A hét thai gian bang théi gian né
di quang dudng 75 km khi nuée yén lang. Tinh van tdc thuic cla ca né (tlc 1a van tdc
clia ca né khi nuée yén 1ang), biét rédng van téc dong nuée 1a 3 km/h.

HINH HOC VA PO LUGNG

9. bé do khoang céch gilia hai diém A va B khéng t6i duge, A 8 H
mét ngudi ding 6 diém H sao cho B & gilia A va H roi
dich chuyén dén diém K sao cho KH vuéng géc véi AB a
tai H, HK = a (m), ng&dm nhin A véi AKH = o, ngém nhin &

B v6i BKH =p (o> B).
a) Hay biéu dién AB theo a, o, p.

b) Khia=3 m, o = 60° p = 30°, hdy tinh AB (lam tron k&t qua dén chii s6 thap phan
thii ba cla mét).

10. Cho tam gidc ABC vudng tai B ¢d géc A = 30°, AB = 6 cm. V& tia Bt sao cho tBC = 300,
cattia AC & D (C nam gilia Ava D).
a) Ching minh tam giac ABD cén tai B.
b) Tinh khodng cach tif D dén dudng thing AB.

11. Tt gide ABCD c6 hai géc ddi dién B va D vuéng, hai géc kia khéng vudng.

a) Chlng minh rang c6 mét dudng tron di qua bén diém A, B, Cva D. Ta goi dé 1a
dudng tron (€).

b) Goi /va K lan lugt |& trung diém céc dudng chéo AC va BD cla tl gidc. Chiling minh
rdng /K L BD.

¢) Ki hiéu céc tiép tuyén clla dudng tron (%) tai A, Bva Clan lugt 1a a, bva c¢. Gid sU
b cat ava ctheo thii tu tai £va F. Chldng minh réng ti gidc AEFC 1a mét hinh thang.

d) Ching minh rdng EF = AE + CF.

12. Tilé cac loai qua ban duge trong mdt ngay cua mét clia %
hang dugc thd hign trong bidu dé hinh quat tron nhy | Ti1é cac loai qué ban duge
hinh bén. 86 phan tram ghi trong méi hinh quat ddng
béng ti s6 gilfa 6 do clia cung trdn tUeng (ng va s6 do
cla ca dudng tron (360°).

a) Tinh s6 do clia méi cung trdn Gng véi hinh quat mau
tim, mau cam va mau doé.

b) Tinh s6 do clia cung con lai (Ung véi hinh quat mau
xanh) bang hai cach.
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13. Cho tam gidc ABC (AB < AC) ngoai tiép dudng tron (/) véi cdc tiép diém trén BC, CA,
ABlan lugt 1a D, E, F. Goi X va Y lan lugt 1a chan dudng cao ké tif Bva C xudng Cf
va Bl. Chiing minh rang:

a) DBXF, DCYE la céc tii gidc ndi tiép.

b) Bén diém X, Y, E, F thang hang.

14. Ban Khai lam mét chiéc mil sinh nhat bang bia cling ¢é
dang hinh nén véi duéng kinh day bang 20 cm, dd dai
duding sinh bang 30 cm. Tinh dién tich gidy dé lam chiéc
m sinh nhat trén (1ay = ~ 3,14 va coi mép dan khéng

dang ké).

THONG KE VA XAC SUAT

15. Chiéu cao (cm) clia 20 bé trai 24 thang tudi dugdec cho nhu bang sau:

85,2

87,9 80,3 92,1 93,7 88,5

94,2

83,0

95,1

84,6

84,1

89,6 87,5 90,3 81,2 87,6

955

84,8

94,4

85,1

Theo Té chiic Y té thé gi6i WHO, néu bé trai 24 thang tudi ¢é chiéu cao duéi 81,7 cm
dugc xem & thdp coi, chiéu cao tii 81,7 cm dén duédi 93,9 cm duge xem la dat chudn,
chiéu cao tif 93,9 cm tr& 1&n duge xem la cao.

a) Hay hoan thién bang sau vao va:

Phén loai theo chiéu cao

Thép coi

Pat chudn

Cao

S6 tré

?

7

?

b) Tinh ti 1& bé trai 24 thang tuditheo cac mUc phan loai vé chiéu cao. V& biéu dé hinh
quat tron biéu dién céc ti & thu dugc.

c) Uéc Iuigng s6 bé trai thdp cdi, dat chudn, cao trong s6 1 200 bé trai 24 thang tudi.

16. M6t nhém cla 16p 9A ¢b 3 ban nam va 2 ban nii. Gido vién chon ngiu nhién 2 ban
trong nhém dé tham gia mot phong trao cla trudng.

a) M6 ta khéng gian mau.

b) Tinh x4c sudt dé hai ban dugc chon khéc giéi.

129



B Ban kinh mat cau 101

Bang tan s6 33

Bang tan s6 ghép nhém 47

Bang tan sé tuong déi 38

Bang tan s6 tuong déi ghép nhém 47
Biét thiic 13

Biéu dé tan s6 34

Chiéu cao cla hinh tru 94

Cdng thic nghiém
(clla phuong trinh bac hai mét &n) 13

Cdng thiic nghiém thu gon
(ctla phuong trinh bac hai mét &n) 14

Cung bichan 68

Dién tich mat cau 104

Dién tich xung quanh cua hinh nén 98

Dién tich xung quanh cua hinh tru 95

Pa gidc déu 85
Pay cla hinh nén 97
Binh cla hinh nén 97

Pinh cla d6 thi ham sd
y=ax(az=0)7

Binh i Viete 21

D6 thiclia ham s6 y = ax? (a= 0) 6
Pudng cao cla hinh nén 97
Pudng sinh cla hinh nén 97

Pudng sinh cla hinh try 94
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Pudng tron 16n (clia mét mat cau) 103
Pudéng tron ngoai tiép tam gidc 72

Pudng tron néi tiép tam gidc 74
Gdéc ndi tiép 68
Khéng gian mau clia phép thii 57

Hai day cla hinh tru 94
Hamsbéy=ax¥ (a=0)5
Hinh cau 101

Hinh nén 96

Hinh tru 94

Mat cau 101

Phép quay 87
Phép thif ngau nhién 57

Tam cla hinh cau 101

Tan s6 33

Téan s6 tucng doéi 38

Thé tich hinh cau 104

Thé tich hinh nén 99

Thé tich hinh try 96

T giac ndi tiép 80

True déi xting clia dé thi ham sé
y=ax*(a=0)7

X XA&c sudt cla bién cé 61



THUAT NGU
Bang tan s6
Bang tan s6 ghép nhom

Bang tan s0 tuong doi

Bang tan s6 tuong déi ghép nhom

Biét thic A

Dién tich toan phan cla hinh nén
Dién fich toan phan cla hinh try

ba giac déu

Bugng tron ngoai tiép tam gidc

Bugng tron ndi tiép tam giac
Goe noi tiép

Hinh cau

Hinh nén

Hinh tru

Khéng gian mau cia mét
phép thi ngau nhién

Phép quay

Phuong trinh bac hai mét 4n
Tam cua da giac déu
Tén so

Tan s6 tuong doi

Tan s6 tuong déi ghép nhém

Thé tich hinh cau

Thé tich hinh noén

Thé tich hinh try
T giac ndi tiép

GIAI THICH
Bang thdng ké cho biét tAn s& cla cac gia tri trong mau dit liéu
Bang tan so clia cac nhém sb liéu
Ba’lng thong ké cho biét tan s6 tuong déi chia cac gia trj trong
mau d ligu
Bang tan s0 tuong déi chia cac nhém s6 ligu
Biét thiic A clia phuong trinh bac hai {an x)
ax’+bx+c=0laA=p —4ac
Tt“)?ng dién tich mat xung quanh va dién tich day
Tt“)?ng dién tich mat xung quanh va dién tich hai day
Pa giac c6 14t ca cac canh bang nhau va cac goc bang nhau
Budng tron di qua ba dinh cla tam giac
Bugng tron tiép xtc v6i ba canh clia tam giac
Goc cé dinh nam trén dudng tron va hai canh chua hai day cung
clia dudng tron do
Hinh sinh ra khi quay ntia hinh trén tam O, ban kinh A mét vong
quanh duong kinh AB co dinh

Hinh sinh ra khi quay tam giac vuéng SOA mdt vong quanh
canh géc vuéng OA cb dinh

Hinh sinh ra khi quay hinh chiif nhat O'ABO mdt vong quanh
canh OO’ ¢6 dinh
Tap hop cla tat ca cac két qua co thé xay ra

Phép quay thuan chiéu a® {0° < ¢® < 360° tam O gil nguyén
diém O, bién diém A khac diém O thanh diém B thude dudng
tron {O; OA) sao cho tia OA quay thuan chiéu kim déng hd dén
tia OB thi diém A tao nén cung AB c6 s6 do o

Phuong trinh an x co dang ax* + bx+ c= 0, trong dé &, b, c la
cac hé s6 va akhac 0

Trong da giac déu, tdm cluia dudng tron ngoai ti€p va dudng tron
ndi tiép tring nhau va goi la tam cla da giac déu

54 1an xuét hién cla mot gia trj frong mau dif liéu

Cho day dir ligu x,, x,,..., x,,. TAn s0 tuong doi £, cla gia tr x; 1a
ti 86 gilia tAn so cta x, {goi la m} véi n

Cho mau sd liéu ghép nhém la,; a.}, [a,; a3}, [8,; a,,4), vOi cac
tan s6 tuong Gng la m,, m,,.., m,. Tan s6 tucng dbi f cia nhém

-
la; a,, ) 1atis6 —L.100(%), trong d6 n = m, + ..+ m,
n
A g Y 2 - - a 4 3
Thé tich hinh cau ban kinh Kla V = 5:rcF(‘

5 1
Thé tich hinh nén c6 ban kinh day rva chiéu cac hla vV = 5nrQ:h

Thé tich hinh tru c6 ban kinh day R va chiéu cao h 1a V = nR2h
T giac ¢ bdn dinh cung nam trén mét dudng tron
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Nha xudt bdn Gido dyc Vigt Nam xin trdn trong cdm on
cdc tdc gid co tdc phdm, tu ligu dwge s dung, trich din
trong cudn sdch nay.

Chiju trach nhiém xuat ban:
Téng Giam déc HOANG LE BACH

Chiu trach nhiém ndi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap nédi dung: HOANG THI THANH - NGUYEN TRONG THIEP
Bi&n tap mithuat PHAM VIET QUANG

Thiét ké sach: NGUYEN HONG SON

Trinh bay bia: NGUYEN BICH LA

Minh hoa: NGUYEN HONG SON

S0a ban in: PHAM THI| TINH - TA THI HUONG

Ché ban: CONG TY CO PHAN DICH VU XUAT BAN GIAO DUC HA NOI

Bén quyén © (2023) thudéc Nha xuat ban Gido dyc Viét Nam.

Xuét ban phdm da dang ki quyén tac gia. T4t ca cac phén cia néi dung cuén sach
nay déu khéng dudc sao chép, luu trli, chuyén thé dudi bat ki hinh thic nao khi
chua co su cho phép b&ng véan ban clla Nha xuét ban Giao duc Viét Nam.

TOAN 9 - TAP HAI
M sé:
In ... ban, (QP ...) khd 19 x 26,5 cm.
ponvwviin: ..
Bia chi: ...
S8 DK XB: 8-2023/CXBIPH/98-2097/GD.
S3QPXB: ../QD - GD - HN ngay ... thang ... nam ...
In xong va nédp luu chiéu thang ... nam 20...
Ma s& ISBN: Tap mot: 978-604-0-
Tap hai: 978-604-0-
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TURHIEH 9

HUAN CHUGNG HG CHI MINH

1. Ngvan 9, thp mot
2. Ngi@ivan 9, tap hai :
3.To4n 9, tap mét ' bién thuc pham
4. Todn 9, tip hai 10.Lich sévaBiali9
5.Khoa hoc tunhién 9 11. Mi thuat 9
>, Cong nghé 9 12.Amnhac 9
Binh hudng nghé nghiép 13.Gido duc cong dan 9
; 5 g 14.Tin hoc 9
q 15.Hoat déng trdi nghiém, hudng nghiép 9
at mang dién trong nha 16. Gido duc thé chit 9

an qua

Cac don vi dau méi phat hanh

e Mién Bac CTCP Pau tu va Phat trién Gido ducHa Ni
CTCP Sach vaThiét bi Gido duc mién Bic

e MiénTrung:  CTCP Dau tuvaPhét trién Gido ducBa Ning
CTCP Sach vaThiét bi Gido duc mién Trung

e Mién Nam: CTCP Pau tu va Phat trién Gido ducPhuong Nam
CTCP Sach vaThiét bi Gido duc mién Nam
CTCP Sach vaThiét bi Gido duc Clu Long

Sach diénti:  http://hanhtrangso.nxbgd.vn



